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E V C L I D 1 

ELEMENTVM  X. 


DEFINITION  E^i 


I. 

COMMENSVRABILES  ma- 
gnitudincs  dicuntur , quas  eadera  menfur^  rt f / 

metitur  . ...  . Effe#"' 

B s O L v i t Euchdtt  i»  antecedenti 


A ' ^ 


|l  bus  tribus  libris  ea, qua  ad  numeros  jf>e 
1 liant,  quantufatis  .'pfumeji  ad  rex  Geo 
metricas  infligendas  : in  hoc  de, 

cimo  libru^fgx^ii^ttr  adjiijftit at  ionem 
linearum  p otttjn$ftf*rabilium  , & inca- 
nienfurabittitni  , quarum  caufa  nismero- 
. . , rum  trafla&Q/iem  ab  eo  fufceptam  efle 

fuperius  diximus  .TSfam  fine  commone  haru  lineari,  copius  es 
magnitudines  cis  [olida, ti* plhia ,neq^  pfecif  imejlig*  pojjunt , 
neqi  c u res  tulerit , in  opus  atq}  pfuuH^ojsrrllfroptcrex  quod 
pier  una  f latera  earii  incometifdribilia.fuijt:  Id' quod  & de  pia 
nis  ipfis  atq\  folidh  dici- putefi,quipfA( uni  & htec  imomenfu- 
rabtlia  fsepc  numero  exiflantyiet  ad  fi/l&liitittf  libri  dimOnjita-^ 
bimus.  Quanta  sero  hic  liber  multis  obfiruBus  efi  difficultati 
bus,ob  linearis, de  quibus  differit,obfiuritaii  } aes  nrruos  indu 
Jirta  mea  in  eocotenda,st  ex  his, qua  haSlenus  ab  Euclide  funt 
demofirata9ita  planus  reddatur, ac  facilis, st  (inemulto  labo- 
re a quotus,  qui  f 'ace  dent  iu  tame  libroru  i intibjir  ationes  reEie 
inttllexent,po(fit ptrcipi.T{eqi,n.  in  toru pofium  [ementi  i ire, 
qui  putat  ad  eius  intellegentia  effit necefjaria  ea  parta  j*xitb- 
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meticts,qux  dc  radicibus  numeror&,tdmrationalibusqttxm  ir 
‘rationaUbus,vt  vocat, fermone  inflit uit  ^ Immo  citra ptrfua -v 
fum  mihi  prorfus  habeo, cognitione  pfeCtx  illius  partis  Arith- 
metices pedere  tx  htc  io/ lib.t iri*  aJsejirft/exiliimetfraciaiione 
illum  radicum  requiri , vt  facilius'  hic  liber  hue  [ligatur. Hon 
negarim  tamen,  eum  qui  rationem  radicum  atq ; calculum  te- 
nuer if  , maiore  cum  voluptate  hunc  librum  percepturum ,qua 
qui  illarum  omnino  Jit  ignarus, proptirea  quod  ille  dentonjira- 
'tiones  ad  vfumpoteji  reuocare  , hic  vero  nullo  modo. Mac  rnun 
decaufaej"  nos  priora  deittn  theoremata  fecundi  lib.  numeris 
accommodauimus , vt  olle  Elationem  animi  maiorem  exeofiu- 
diofur  caperet, ac  fruliunr,  non  autem  vt  ea,  qua  in  illo  demon 
fleantur,  facilius  arbitraremur  imelligi pojje  lex  numeris. Cur 
ergo  ( dicet  aliquis  ) vt  in  eo  libro , non  perinde  etiam  in  hoc 
exempla  Humerorum,  quibus  Algebra  vtitnr,  vjurpafli,vt  ea 
res  & maiori  voluptati  ej]et,&  commodo  legentibus i In  prom 
ptu  caufx  tft,  quare  id  omittendum  putauimut.  Cum  enim  per- 
pauci fent  hoc  tempore  , quibus  celeberrima  illa  Algtbra  ars 
fit  cognita, videbantur  numeri  iUi , fi  adhiberentur  , tenebras 
potius  ojfufur  i , quam  lucis  aliquid  maioris  dat  uri,  & perffi- 
c uit  at  is  i quippe  itxjngeniafiudicf orum  pro  adiumento,ac  lu- 
ce0quam  his,  noflns  commentar ijs  afferre  laboramus  , plus  ca- 
perent incomtmdi^ntin^fq',  d^monft rationes  ipfas  perciperent •:  1 
Id  quod  itt  lib.x. accidere  non  potuit,  cum  additionem  numero 
rum  tritegrorum,ac  multiplicationem  , qux  fila  neceffarix  ibi 
fuerunt , nemo  fere  fit , qui  ignoret . Huc  accedit , quod  qui  in  J 
Algebra  funt  verfati,facili  negotio  demonflrationes  huius  lib. 
ad  numeros  accommodare  poffunt per  fe  ipfos , quando  volunt,  ; 
prxfirtim  cum  iam  hoc  ipfum  non  multo  ante  a Mrchaele  Su- 
' felio  nobili  Arithmetico  iAlX  lib.  operis,quod  de  Arithmetica 
integra  infcripfit , diligdhter  effcclum  fit.,  & accurate . 

JtA^V  e1,  vt  adinflet  ut  um  redeamus  finchoansy  em if. 
fam  Euclides , more  fuo,ab  explicationibus  vocxbulorum,qui-r 
bus  vttndum  erit  i declarat  primo  loco,quxnam  niagmiu-hnos  ' 
dicantur  commtnfurabiles, definient  eas  ej]c,quas  cador»  men-  ; 
Ai*  l - I 1 > fur  a metitur  . Vt  dux  magnitudines  , 

A,  Btquxs  eadem  me,  i fur  a C,  MW')  / 
y f y ( metitur  enim  Ctipfam  A,  quater  re - 

petita,^ ter  fmmpta  ipfiimB,)  dicuutfsr  commenfur adules. £#-  : 

dem\ 


i8SM>  I B B R3-  X , 


dem  nmlo  comntenfurabiles  [unt,  linea  xo.  palmorum  & li- 
nea 1$;  palmorum  quia  cas  lineatam,  vnittf  palma  i quam  ii- 
midiati  palmi , quam  tertia  p.ftis  ynius  palmi,  metitur . 

Similiter  cofftmenfurabiUt  dicunt urfuperficiet , quas  yna,& 
| eadem  fuperficies  metitur  ; T^eonon  corpora/olidaue  comme  n 
i [arabilia , qua  metitur  idem  corpus  , [eu [olidum . -y 


II. 


INCOMMENSVRABILES  au' 
tcm , quarum  nullam  communem  menfu- 
ram  contingit  repcriri. 

T A L fi  S magnitudines  [unt  , diameter  quadrati  cuiuf'. 
uit , & latus  eiufiiem  ^ quintam  nullam  habent  menfuram 
communem  , rt  propofitione  vltima-huius  lib - dentonfirabknr 
«b  Huc lide  . Sunt  etiam  plurima  alia  linea  inccmmenfurabi- 
les  , quibus  [ci  licet  menfitra  aliqtia  communis  dari  nullo  modo 
poieft, quarum  multas  hoc  lib.  Geometra  explicat, docetq}  qua- 
nam ratione  intunin  flqffint.  R?r[ut,[uf  efficies  dicentur  in- 
comthcnfurabiles,  nec  non,<&  [olida  , qua  nullam  admittant 
utctifitram  communem  i,  • ;0  . 


no-.' 


iinsi 


III. 


[ i ( i *)  1 1 1 


RECTAE  lines  potentia  commen- 
(urabilcsfum,  cum  quadrata  carum  idem 
fpatium  metitur . 

immvM  rectarum  quadam  cotr.men[urabtles  [unt 
longitudine,  quas  nimirum  alta  linea, tanquam  menfura  conr* 
tuufusymetitur  j cuiufinodi  funt  ille,quas  in  expofitione  defin, i 
commen[i*rabiles  J impliciter  diximus  : quadam  iero  longitu- 
dine incommen[urabites,quas  [cilicet  nulla  linea  , tanquam 
menfura  communis,  metitur  . Rjtr[tts  linearum , qua [unt  in - 
cqmmen[ur abites  longitudine, «lix  [unt  eiu[modi,  vt  earu  qua 
drata  fint  c»mmen[nrabiliai«li*  rcro  ita  [e  habent , yt  & qua 

ji  3 drata 
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drata  tarum  incommenfurabilia  fint . Lines  ergo  illa  longitu- 
dine incpmmtnfurabiles t ijuarum  quadrata  funt  commenfura- 
bilia  , appellantur  hic  ab  Euclide  potentia  conmienfur abiit r; 
qt*ia  videlicet  fecundum  tarum  potentias, hoc  efi  fecundum  ra- 
vum quadrata  ( efl  tnim,vt  ad propof  47.  lib.i.diximuf- , no- 
tent ia  cuiufqi  lines , quadratum  ab  ea  defcrtptum  ) commen- 
furabilts  funt  , licet  ipfs  fecundum  longitudinem  fint  prorfttt 
iiicommen fur  abiit  s . 

\ 3_v  o D (i  quis  roget , cur  Euclides  definierit  feorfnm  li- 
neas potentia  cbmen(urabilet,no  aut  e comenfnrabilet  longitu- 
dine ; rejpondendueft,  lineas  longitudine  cemtnfurabilts  fatis 
fitperq;  effe  explicatas  in  definitione  comer fnrabiliu  mxgnitu- 
\ dinu,cit  huittfmodi  lineat  r na  cornum s menfura  mt natur  , >< 

■ drffii  efi  : vero  quonia  lineas  potet  ia  (omenfurabt/ej  nulla 

\ cornunis  menfura  metiri  potefiyfid  tantumodo  earum  quadra- 
**  idem  jfiacium  metitur  , ideo  necejfarium  omnino  fuit  , 1 n ea 
frofria  definitione  explicarentur ; ’ \ r • 

«>*';>.  *..■ 

IIII. 


INCOMME  N S V R A BI L E S au 
tem, <cum  quadraris  earum  nullum  fpatium, 
quod  fit  communis  eorjjim  menfura , con- 
tingit reperiri,. 


A -T- 


'I  I N E A s reliqudt  longitudine  incommenfur abiles,qua 
rum  etiam  quadrata  incommenfurabilia  funt  , vocat  incom- 
menfurabiles  potentia  . 

Ha  bint  autem  lines  comenfurabilet  tx  longitudine 
quam  potttix,hdc  quafi  conuenientia  inter  fe\  & connexione^ 
vt  linea  longitudine  cbmenfurdbiles  ,fint  etid  comenfurabilet 
fotentia, ita  vt  nulla  lines  dari  pojfint  eotnenfurabiles  longitu 
dine,  quin  earii  quadrata  comenfura- 
p-p-jH  bilis  quoqi  fint  j quoniam  quadratum 
f— 1-|  qG  ex comuni earum  menfura defcriptum' 
jsq  metitur  tanqua  menfura  comunis  ea- 

ru  quadrata , vt  in fubieElafigura  ap- 
paret: 


i 
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i quadratu  Jt  Gtfuadratk  C H,F.  I , metitur:  Tdfpn  aut  e,  »t  om 
i hh  linee  potentia  comenfurabiles,fint  et  i a comenfurabiles  lo- 
\ £itudine\  inulta  enim  tinea  funt  potentia  commensurabiles , 

' hoc  e FI,  quadrata  habent  comme» jurabili*,qu*  tamen  longitu 
dine  omnino  incommenfurabiles  funt , vt  in  hoc  libro  demon- 
fi  rabitur  . Kjtrfus  inter  lineas  incomtnfurabiles  tam  longitu- 
dine quam  fotetitia , buiufmodi  colligatio  referhur,**t  omnes 
linea  potentia  incommenfurabiles , fint  etiam  incommenfura- 
biles longitudine  $ 7{on  autem  contrait  omnes  linea  longitu- 
dine incommenfurabiles  ,fint  quoq-,  incommenfurabiles  poten 
tta,cum  multa  linea  referiantur  longitudine  inter  fe  incomme 
furabiles,  cum  tamen  potentia,  hocaji  r fecundum  earum  qua- 
drata , commen furabiles  exifiant . Qua  quidem  omnia  ferj/i- 
cua  erunt  «r  cOroU.profofo.buiut  libri . 


linea?  propofita?  redas  lineas  multitudine 
infinitas  & con)menGirabiles  cfle  > & in- 
commenfurabiles : alias  quidem  longitu- 
dine , & potentia ; alias  vero  potentia  fo- 
lum  . Vocetur  autem  propofita  reda  linea, 
Rationalis . ’ 

. vjj.  . , ....... » ...  ... 

S i frofonatur  aliqua  retia  linea  nota  magnitudinis,  er  ut 
I omnium  altarum  t qua  cum. iffa  cjtmf  arantur  , quadam  illi 
J tommenfurabiles  longitudine  aefotentia,  quadam  rero  poten- 
tia tantum  t Item  quadam  illi  imommenfur abiles  longitudine 
tantum  i quadam  reto  longitudine  , &f*tentii  , yt  hoc  de- 
cimo libro  dcmenflrabitur  nanis  in  locis  . enim  yult 

Tu  elides  , ex  ditiis  « flendi  , feu  colligi,  ( quamuis  tius  yer- 
; ha  hoc  fonare  rideantur  ) hac  ita  fe  habet i : /id  folutn  in- 
‘ dicat  nolis  , & innuit  quodam  modo  , linearum  quafdam 
i dici  fofje  fi  opofiia  relise  Itnea  a.mmen/urabilet  longitudine  f 
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& potentia  , quapiam  autctufpien:da.tantup.i,^ciyl^o{qud ' 
dem  ex  dictis  nullo  modo fequuiir^i^demonfir.tbuur  in  fiqutn 
tiLui^t  diximus . . ... 

, .'£'  in  E A autem  illa  propofita,  ratiqne  ,c)tiuiKalu  ,c»ti t - 
menfurabiles  fuut , re/  incomVit» fur  abtles jt  dicitur  Qrjtcis 
' pnjti  i Latinis  vero  Rationalis  i quoifiartf  ea  ponitur .fiw- 
per  certa ,&  nota,  ah <t  vero  cum  illa  comparat*,  non  [emjer  tio 
tx  fiunt, quamuia  fingulx  fieorfiumfiumpix  exifiant ccrtxyjuoqt,  \ 
ac  nota',  cuquxlibet  ya  quot  cuna;  portet  aquales  pofiit  diuidt . ' 


VI. 


ir* 


E T huic  commcnfurabilcs  fine  longitu 
dine  & potentia  , fiue  potentia  tantum, Ra- 
tionales . 

* / 

Doci  T lineas  alias  illi , qua  Rationalis  dicitur , com 1 
1 menfiurabiles  quomcdocunqur, appellari  quoq,  Rationales jnon 
] quidem  ex pefitione , v:  illa  , fed^qhiaCuniiUacoutpArtrx  re- 
periuntur  ei  com  menfiurabiles  longitudine  cr  potentia 9 vtl.pf 
ttntia  cantum . 

-'t  t A Q^_V  B ex  fen  tenti  a Euclidis  , ' radix  quadrata  huius 
numeri  20.  veli  000.  &c.Seu quod  idem  efi,tin<arffta,cH- 
ius  quadratum  efi  10.  vel  rooo. &c.  dicitur  Ratiopalisi  cum 
potentia  fit  cowmmfiurabilis  linea  ((atro  noli,  quamuis  tmf j£ 
tttdine  fit  eidem  rnccmmenfiurqbilis.  Decipiuntur  ergo  ^inth. 
mctici  non  pauci  , qui  eam  Irrationalem  vocant  , coquodnu- 
i mero  nonpojfit  exprimi . 

' -.-v  • 

VII. 


v* 


***?*•» 


H V I C vero  incom  menfurabiles, Irra- 
tionales vocentur . < *, 

j v,:  iVV >\\ ; V 

^voNtAU  in  antepedenti  defitt,  Euclides  lineat  illas, 
qua  longitudine  & potentia,vcl  qua  potentia  tantun  fiunt  <»• 
menfiurabiles  propofita  recta  Rationali  , appellabit  Ruioaa- 

Io,-,  * C te  s 


atnzi 
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les  i liquido  confiat  ftum  hic  eas.  dicere  Irrati.ofl^tlejyjjtfa  frf~ 
j fojtta  recta  Rationali  incommenfurabiles  funt  ommlns  mo~ 
j dis  , longitudine  videlicet  & potentia  , non  nutent  longitudi- 
( ne  tantum  i Ex  quibus  Otium  manifeflum  efiyrddicem  quadra 
! tam  huius  numeri  20.  vel  I ooo.  &c.fen(  quod  idem  eji  ) li- 
neam,cuius  quadratumejl  20.  vel  1 00O.  grcjnon  pofje  appel- 
lari Irrationale niyCHtn  noo  Jit. longitudine  potentiatfed  lon 

gitudinetitum  Rationali  liuex  propojita incomtHenJurabilis , 

VIII. 

E T quadratum , quod  a propofita  rc- 
&a  fit  5 dicatur  Rationale . „ r ■ 

* T ' 'i  ■ • 1 I * J fl  tlj  » * > ' ‘ ■ ; 1 *l 

y M iDJH  OD  v M line*  illatqu*  terta  ponitur  ac 
nota , Rationalis  dicitur : Ita  quoq\  quadratum  ab  ea  deferi- 
ptum  y Rationale  vocatur  , quia  & ipjitm  certum  e[i,ac  notu, 
compxrqttoncqi  .illius  alia  fuperjtjies  t f.ontme»fur*bilet  ,in- 
commenfurabiktue  dicuntur . , <.  > » 

' . jHj .‘«J;  u!  ’■ 
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E T huic  commenfurabilia  quidem,  Ra 
tionalia 


au 
vr  it-fc , 


O h h i s plana  fuperpetes  quadrato  Rationalis  hnese 
propojitje  commenfurabiles  , Ratiohales  dicuntur  $ nbn  qutdt 
e * pojitione  t vt  illud  tfed  quia  cum  eo.collat*  referiuntur,- ei 
vel  commenfurabiles  % vel  inc ommenfur abites $ quemadmodU 
etiam  linea , qua  Rationali  Itnea  quatnodocunqi  comnieufura 
biles  funt  1 Rationales  afpe.U*ntur  » 

o n ( A M vero  linea  potentes  ipfa  fpatia  cpmmen fu- 

Y sibili x quadrato  Rationalis  linea  propojitxy  funt  faltem . 
tof entia  cojnmenfurabiles  linea  Rationali  0 ex 

defin.  perfricHumeft,  io  fas  quoquo  sppel-  . . . 

’ . . Uriiuxta  defin.  6.  Rfi~ 

UtMfeb  .r  21 . lb  w*‘W***W* V ’>0 b ' 4 •'k0™  1 ‘ T» 
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H V I C vero  incommeofurabilia.  Irra- 
tionalia dicantur . ^ 

I.  t . . r 

M aliter  fuperficiei  flant  quadrato  a Rationali  line a 
deferipto  ihcommenfnrabiles  , Irrationales  vocantur-  , Of-li- 
nea,qu e Rationali  prnpofito  prorfus  incemmcnfurabiles  funt  t 
Irrationales  fuht  diSi a , J 


lf} 


XI. 


* J is  1**440.  » 
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E T reda? , qua?  ipfa  poflfunt , Irrationa- 
les : fi  quidem  ea  quadrata  finit , ipfa  latera; 
fi  vero  alia  quaepiam  rcdilinea,re&a2  > qua? 
fpatijs  incommcnfurabilibus  a?qualia  qua- 
cjrata  deferibunt . 

\ y o C A T line  04 , qua  pojfunt  /potio  quadrato  Ratio- 
nolit  lineo  inctmmenfurobilia  t Irrationales  j q nent  admo- 
dum & ipfajpatia  dixit  Irrationalia:  Ita  yt  fi  mcommenfs*.' 
rabiliafpatia  fuerint  quidem  quadrata  latera  ip  forum  dic  an 
tur  Irrationalia  ifi  vero  non  fuerint  quadrata  , fed  alio  qua* 
cuntji  figuro  re  Elii  ineo  , appellentur  refla  , qua  deferibunt 
quadrata  aqualia  illtt  'ffa-Vqs  incommenfurxbilibu*  , Irra- 
tionales ; • ' 

CotliG  IT  TR  autem , linea*  potentes  jfatta  incom- 
menfurabilia  quadrata  Rationalis  Irnea , dici  debere  Irratio- 
, j nales  , ei  f defin.  quemadmodum  fupra  ex  6.  defin.  collegi- 
mus , lineas  qua  pofjunt  ffktia  commenfurabilia  eidem  qua - 
j t irato  Rationalis  linea , appellari  debere  Rationales.  ? fam  li- 
»r*.  qua  poflunt  illa  fpaiia  incommenfiirabilia  , funtpoten 
tiaincomtnenfurabiles  lineo  Rationali  , ex  4.  defn.  Cum  er- 
go omnes  Inita  petentia  inconimenfurabiles  ,/»nr  quoq-t  ince/n 
j nienfurabiles  longitudine  , vt  ad  defin.  4*.  diximus, demonftr a 
biturq,  in  corell.  propof.  9.  manifefium  efi , ex  7.  defin,  linea* 

illa*. 
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illa, } Iu*  pofluftt  ffatia  im  ommenjur abitio.  quadrato  f{a- 
tionxlu  linea , dici  Irrationale, . 

V RAETE  RE-VNDVM  <}uoqi  non  efl , Euclidem  & 
veteres  Geometra,  has  voces : longitudine  & potentia , atq\ 
potentia  tantum  : apponere  ferefemper  vocibus  ilii,  : commen 
fur  ab  i In  , ac  incommenfurabiles  : Vix  autem  , & ranjjime 
! hir:  Rationales,  & Irrationales:  Kjfte  enim  dicuntur  linea 
j commenfurabiles  longitudine  £r  potentia,  vel  potentia  tantuf 
1 Item  nicoor.mrifnrabiles  longitulin»  & potentia, vel  longitu- 
dine tantum  : Minus  ver o refle  Rationale,  longitudine  & po 
tentia  , vel  potentia  tantum  , aut  Irrationale . longitudine  & 
potentia  , vel  longitudine  tanti'  m . Quod  quidem  , quoniam 
Campanus  non  animaautrtit , occafionem  multi t prabnit  , vt 
rarie  , & obfcure  in  huc  i O lib.  de  linei,  commen fur abilibus, 
incommtnfurabUibiuqi  ,ntc  Hon  l\jttionalibus  , Irtationali- 
busq)  Jint  locuti . 

C ki  t e i V H ‘his definitionibus  adittngcmu t poflula. 
tum  vnum  , & nonnulla  pronuntiata,  quorum  vfus  in  hoc  li. 
bro  rtperitur . 

POSTVLATVM, 

. ....  - ..  . (iue  Petitio. 

POSTVLETVR,  quamlibet  ma- 
gnitudinem toties  pofle  multiplicari , do- 
nec quamlibet  magnitudinem  eiufdem  ge- 
neris excedat . 

Propositi*  enim  duabus  magnitudinibus  tiuf- 
dem  genera  inaqualtbns , cum  maior  infinita  non  fit  , 
minor  vero  infinite  pofjit  augeri ; perjpjfuum 

efi,  minorem  toties  pofje  multipli^  • \ 

cati , donec  fuperet 
• maiorem  • 
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M A G N I T V D O quotcunq;  magni 
tudines  meticns,  compotitam  quoq;cx  ip- 
fis  metitur. 
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M A G N I TVD  O quamcunq;  magni 
tudinem  meticns,  metitur  quoq;  omnem 
magnitudinem , quam  illa  metitur-.  ; > •• 
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r. 
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. MAGNITVDO  metiens tota^ma- 
gnitudinem,&  ablatam,  mctitLjr&jeliqua. 

Has  C axiomata , vt  ad  numeros  fertitient  , cftenfa  funi 
a nobis  in  vltimis  tribus  pronunciatis  lib.j.  Quare  ciitn  fit  ea 
dent  ratio  in  magnitudinibus  , non  e fi , quod  fruflra  t meum 
demonfrationes  hic  repetamus, prafertim  quod  ad  verbum  huc 
pojjint  transferri , mutata  folum  voce  numeri  in  voce  magni - 
tudinis . ’ ' > » ■ t*  ••  i • 

CAETERVM  quia  hoctn  libro  difcedendum  nebit  fuit 
a numeroyquem  7 heon  m propefitionibtss  Euclidis  fequitur,  vt 
ad  propof.t  l.~dicenut , quemadmodum  & in.  omnibus  ferient 
Campani  negleximus  <,  Vt  docuimus  ad  initium  primi  libri  ; 
cur  animus  , vt  duplex  numerus  in  margi/te  e regionepropofi- 
tionum  apponeretur , quorum  fuperipr  ordinem  Theonis,  in~ 
ferior  autem  Campani  feriem  demonfirat . Quod  [i  vntts  tan- 
tum numerus  reperiatur  tn  margine 3 nullam  tunc  ejfe  inter, 
V*  Thcor.e 


Digiti 
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Theonem  , &■  Campanum  difltcpantixm  , intelligat,  quod  X.V  ; 
numerum  propofittonum  attinet  . 
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THEOR.  i.PROPOS.n 

I • * i 1 , • * • ■ * i • I ! » * 

; DVABVS  magnitudinibus  inzqua*, 
libuspropofitis,  fiamaiori  auferatur  ma- 
ius quam  dimidium;  & ab  co  3 quod  reli- 
quum cft , rurfus  detrahatur  maius  quam 
dimidium ; & hoc  femper  fiat  : Relinque- 
tur tandem  quaedam  magnitudo  r quae  mi- 
nor. erit  propofita  minore  magnitudine* 

r r o p o s t t Ah  fint  duas  magnitudines  inxqualer 
A B,&C, quarum  A B,fitma.or.D»co  ficx  A B.aulcratu 
maiusquam  dimidium  ; 5t  ab  co,quod  reliquum  cl^ , ruif, 
fum  maius  quam  dimidium  j atque  hoc  femper  fiat : relin- 
qui taindem  magnitudinem  quadam,  quxminoi  licquara. 
'C.  Multiplicetur  C, tories.doncc  magnitudo  fa£U  ma- 
ior fit  quam  A B,ita  ve  D E,  fit  multiplex  ipfius  C,  proxime 
| maior  quam  A B.  Diuifa  autem  D E,  in  parte*  DF,F(i, 
'G  E,ipfi  Cjxquaicsj  detra-  jr  x A 

haturex  A B, maius  quam  ~ yj--  ; — t — »-r3  . ’v' 
dimidium  AH,  Se  ex  reli  - ^ <j 

.qui  H B,  maius  quam  di-  ® 1 1 1 

m.dium  Hliatquchoc  femper' fiar,donec  partes ipfius  AB, 
multitudine  xquales  fint  partibus  ipfius  D E.  Sint  ergo  iam 
partes  A H,HI,I B,tot,quot  funt ipfx*  DF,  FG,  GE.  Q^uia 
igitur  DE,  maior  eft  quam  A B ; At  ex  D E,  ablatumeft 
L)  F.minus  quam  dimidium  , vel  certe  dimidium  , fi  D E, 
ipfius  C,  fit  duplex  i ex  A B,  vero  maius  quam  dimidium 
AH  : Erit  reliquum  F E, reliquo  H B,maius..(  Cum  enim 
D E,  maior  fit  quam  A 5, fi  ex  D E, dimidium  auferrcturf 
nec  non  & ex  A B,diraidiura>eflcr  quoque rcliquu  ex  DE, 
maius  reliquo  ex  AB.  Si  ergo  ex  D E, auferatur  minus  qua 
dimidium  ,‘Vcl  certt  dimidium,  & ex  A B,maius  cjba  m dr-‘ 
**.  . . midfupa j 


— 
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midjumjcrit  reliquum  ex  DE, maius  reliquo  ex  AB.) 
Rurfus  quoniam  F E,  maior  dt  quam  H B,  autrrturq*ex 
F ; .dimidium  F G, vel  certe  minus  quam  dimidium, li  FE, 
maior  fir  quam  duplex  ipfius  C»  at  ex  H B,  tnaius  quam  di- 
midium H i Ycrit  eodem  modo  reliquum  G £.  maius  reli- 
quo !B  : arqueira  procedendo  oitendemus  tandem  po- 
ftrcimm  partem  ipfius  D Ey 'qualis  hic  cli  G E,  maiorem 
elTe  portrema  parte  iplius  A B, qualis  Inccll  1 B.  Cum  ergo 
G E,  poftrcm j pars  ipfius  D E, aequalis  ile  ipli  C j erit  quoqj 
C,  maior  quam  I B.  poftrcira  pars  ipfius  A B.  Relata  igi- 
tur cfi  IB,ma^nitudOjquar  m nor  i ft  magr  it  udinc  CiQua 
reduabus  magnitudinibus  inaequalibus propofitis, fi  a ma- 
iori auferatur  maius,  ikd.  Quod  erat  demrinllrand «hi  . * 

Id  b m drino ltubnur,li  e-x 
A F^ufeiafdmudui  A 
Se  ex  reliquo  Ffi^/rUl  fus  dt 
WmArr  midiu  Hl.dcc.  iNacadcrqne 

erit  rcliquu  FE.maj*  reliquo  HB,n,ecn6  <3c  rcfiquftGE,  Jna 
ius  reliquo  I B;  C ii  cY  ma  iViri  D E,  ablatu  l it  DF,  min*£dj 
midiu,vcl  certe  dimiduij& ex  ininori  A :;,dim:diu  A H,*xc. 

At  irt  H.Fadla  conllrudtionc,  vi  prius,  (umaiur  : L, 
ita  multiplex  ipfius  I B.rt  cft  multiplex  p E,  ipfius  C.  Di- 
uifa  ergo  K L, iri  partes  K M,  M N,  N L,  i^>fi  I B, arq  tiaies, 
erunt  tot  partes  m K L,  quot  in  D E.  Q^upniam  vero  A H, 
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maior  cll  quam  H B,  vel 
certe  ill|  xq.ua.  n,  fi  ablat  u 
fit  dim  diunr  c x A B ; Sx. 
HB, maior  clt,qiiam  Iftj 
erit  qiioq;  A H , maior 
l . quam  1 B,  hoc  cft,  qu.im 

M.  Rurfus  quia  HI  maioreftqua  I B,vd  certe  rliixqqa 
Jijjeil  autc  IB.ipfiM  N.xqualis:  erit  quoqj  HI, maior  qua 
MN,vcl  illi  xqualisjatqjadrd  tota  Al,mator,<jua  tota  KN. 
Additis  ergo  xqualib’  IB,NL,ent  tota  A B,inaior  qua  rota 
KLiEftaut  DE, maior  adhuc, qua  AB  Multo  erga  maror 
e'rit  DE,qua  KL.Q^Uarc  eu  fit  vt  Dt  ad  C.ita  KL,  ad  llij 
(Sumpta. n.fuit  KL, ipfius  IB,  ra  multiplex,  qua  multq  lcx 
14.  quinti,  eft  DE.ipfius  C,)crit  quoqj  C,  maior  qua  IB  . Ac  proinde 
I relicta  eft  I B,miaor  quam  C.  Qjrod  erat  dcmonftradum  . 

t \ . $ CH  O- 


rifliji 
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Irci  clarius  ex  demonffratione  huius  Theorematis  ap- 
paret,duas  quantitates  inaquales  propojitaa  debere  xffe  tales, 
it  minor  multiplicata  % tandem  maiorem  foffit  [sperare  ,Id 
quod  ad propof.  i 6.  lib.  j,  monuimus  , cum  de  angulo-conta- 
8 m contra  lacobum  Peitt  artum  agertmut^  •_  v > 

THEOR.  i.  PROPOS.  z. 

i'?  r»i%I  > ••  «1  il,.  * ^ ^ W V | 

SI  duabus  magnitudinibus  in^quali- 
bus  propafiris , detrahatur  fcmpcr  minor 
de  maiore,  alterna  quadam  dctra&ionc 
& reliqua  minime  prxccdcntem  metiatur: 
Incommeniurabiles  erunt  ipfe  magnitu- 
dines. 

Dv  a bvs  :in*cfualibus  magnitudinibue  propofitis 
A 8, CD, quarum  minor  A B,  dctrah.uui  cx  majore  C D, 
& reliqua  huius  ex  A B>&  fic  dcinccps.aitcrna  quidam  dc* 
rraciione, auferatur  Icmpci  minor  de  maiore^  nunqua  re- 
liqua metiatur  prarc  dente. Dico  magnitudines  AR,CD,in 
commcnfurabiJcstlle  Si.n.non  funr  inc6menfurabilcs,me 


tietur  eas  aliqua  mefuta  co  . 
munis.  Metiatur  eas  fificri  *** 

Cv. 


JU- 


poteft  , magnitudo  E,  quae  £ 
vel  arquabserit  ipfi  A B.vel  ~ 

minor. Detracta  aut  A B,ex  CD, quoties por, relinquat  FD, 
fe  minore,  ira  vt  AB.ipfamC  F.mctiatur.  Rurfus  detracta 
F D,ex  A Bjielinquat  (c  minore  GB, ira  vt  FD.meriatur  ip 
fam  AGjarq;  hoc  lemp  fiar.K  elinquetur  ergo  tade  ex  C D, 
vel  AB.  magnitudo  oueda  minor  qua  E.(Qjm  cu  AB.abla- 
ta  ex  CD.telinquar  FD,le  i*iin«irrm,crit  CF,ablata  maior, 

3ua  dimidia  ipfius  C D, alias  fi  cflet  dimidia , vel  minor  qua 
imidia,po(Trr  adhuc  AB, detrahi  ex  C D . Eode  modo  erit 
AG, ablata  ex  AB, maior  quam  dimidia  ipfius  A B:  Etfic 
deinceps  fcmpcr  fiet.  Qjiarecum  fcmpcr  auferatur  maius , 

quam 

~i  r 


: -t  ,J 

2.  : 


Iri 


decimi. 

*'  • A. 


w®  veLm  e&mtm? 


, i . idccimi 


2.  prori. 

3.  fron. 
1 , 2.  fron. 

3.  fron. 


•! 


2 . fron. 

1 . fron. 

2.  fron. 
1.  fron. 


<Eiam  dimidium  ^relinquetur  tandem  mapnirudo  quarda 
minor  quam  E, ) Sit  ergo  iam  rclifta  G B , minor  quam  E . 
A p ^ Quoniam  igitur  E',  meri- 


Ei- 


vt 


rur  ABjSf  AB.metifur  CF* 
metietur  quoque  E,  ipftm 
C F ? Metitur  aurem  E,  8c 
totam  C D . Igirur  E,  reliquam  quoque  F D,met.etur . Ar 
r Demetitur  A G : quare  8c  E,  ipfam  A G,  irretietur. Meti- 
tur autem  E,  & totam  A B : ergo  E,  reliquam  etiam  G B. 
metietur , maior  minorem . Qjmd  cftabliirdum  Non  er- 
goA  B,  C D,  magnitudines  aliqua  magnitudo,  metietqr. 
CJ^uarc  incommenfurabiles  funt  Si  igitur  duabus  magnitu- 
dinibus inaequalibus  propolltis  , &c.  Quod  erae  oflen- 
dendum  . 

Tpi>  *f.  ■ 1 * • !mj  ;.>•  f*  f ' ibr.L  t 'JVJ: 
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Hoc  Theorema  conuertemut  ai  hunc  nodum . 

S I duabus  magnitudinibus  incommcnfu- 
fab ilibus  propoli tis  , detrahatur  femper minor 
de  maiore,  alterna  quadam  dctra&ione:  Nun 
quam  reliqua pracedcntem  metietur. 
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Sint  mcommenfuratile*.  magnitudines  si  B,CD,  Je~ 
tra  )aturq-y  minor  s!  B,  ex  reliqua  fit  E D. hem  E L>yex 

****** Hn quatuzqi  F B,  &. fi  c deinceps. Dico  in  hac 

^ I F,  alterna  detractione  nunqua 

S.-  > ■ D reliquam  metiri  fracedente. 

* Si  er.  i ai  fieri  potrfitmttiatyr 

F B,pracedentcm  E D. Quo- 
niam igitur  F B, metitur  E D;  & E D,  metitur  -4  F;  metietur 
quoque  F Bfipfam  *4  F Metitur  amem  & fe offam  : Igitur 
F B»  & totam.  si  B, metietur  : Metitur  autem  st  B, ipfam  CE. 
Igi  ur.  F Bfiffam  CE,  metietur.: Ponitur  autem  &-  F R,tue. 
tiriiffam  F,  P s Igitur  & F B,.  totatn  C metietur  . Olienfz 
tfl  autem &F  B, ipfam  si  B, metiri.  Quare  F B,ytranqi  sf  By 
C Dymctitur  - quod  efi  abfurdum  . pomtntur.enim  si  B,  C D , 

■ • incommen 


1 
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incommenfurabtlts . Tamquam  ergo  magnitudo  aliqua  reli- 
qua p recedentem  magnitudinem  metitur . Quod  efi  propofitu. 

Similiter  eJr  hoc  demonfirabimus . 

5 i duabus  magnitudinibus  eommenfurabi 
iibus  propoiitis,  detrahatur  femp  minor  de  ma 
iore , alterna  quadam  detra&ione  : Metietur 
quaedam  reliqua  praecedentem. 

2^.  A M fi  nunquam  reliqua  metiretur  pracedentem,  efient 
propofit a magnitudinet  , incommenfurabiles  , vt  demonflrauit 
hoc  theoremate  Euclidet . JQjtod  efi  abfiurdum  . ponuntur 
enim  commenfitrabiles . 

/ T A Q_  V E facile  ex  hia  digno fcemus,  an  dua  quacunque 
magnitudinet  propofit * ,fint  commenfurabiles , nec  ne . Tiam 
detrafla  femper  minore  de  maiore , alterna  quadam  detraflio- 
netfi  reliqua  quapiam  metiatur  pracedentem  j erunt  magnitu- 
dines propofit  a commenfurabiles  ,cum  illa  eadem  reliqua  me- 
tiatur ytramque  magnitudinem  propofit  am,  ut  conflat  ex  de- 
monfiratione  primi  theorematis  huius  fcholij  : Ex  eo  enim, quod 
reliqua  magnitudo  F E , met  iri  dicebatur  pracedentem  E D, 
•fienfum  efi, eandem  reliquam  F Et  metiri  ytranque  magnitu - 
dinem  A B,C D . Si  y ero  nunquam  reliqua  magnitudo  pra- 
cedentem metiatur  , propofit a magnitudines  incemmenfurabi- 
let  erunt  } ut  Euclides  hoc  loco  demonfirauit . 

PROBL.  i.  PROPOS.  ^ 

DVABVS  magnitudinibus  commen 
furabilibus  datis,  maximam  earum  commu 
nem  menfuram  inuenire. 

Datae  dua;  magnitudines  commenfurabiles  fint  AB, 
C D , quarum  oporteat  maximam  menfuram  inuenire  . 
Q_uoniam  A B,  C D, commcn  fu  rabii  es  fu  nr,  fit  ut  fi  minor 
AB, ex  maiore  CD,detra&a,  quoties  poteft, relinquat  G Di 

B & E D, 


».  pron. 
1.&  i. 
pron . 
i.  pton. 


t.  pron. 
$.  pron. 
x.  pron . 

?.  jpr*». 
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&E  D,  dctra&acx  A B.quoties  potcrt.relinquat  FB,5c  hoc'  ‘ 
lemper  itat  alterna  quadam  detractione;  tandc  reliqua  au£- 

Ai  i F iB  piam  magnitudo  prxcedcn- 

^ tcm  metiatur,  per  i.  tlieor. 

: * ytiuri  JrT.  't  pr*ccdehris fho!ij.  Metiatur 

**  Jam  F B,  rcdiqua  praecedente 

E D.  Dico  FB,eflc  maximam  menfuram  communem  ma- 
gnitudinum A B,C  D.  Quod  enim  utranque  metiatur , ita 
o (tendemus.  Quonia  FB,meFitiir'E  D;3c  E D,  metitur  A Fj 
metietur  quoqj  FB.iplam  A F.  At  metitur  FB,&  (e  ipfam: 
Igitur  FB,totain  A B, metietur  } atque  adeo  & ipfam  CE, 
qua  A B,metitur . Cu  ergo,3c  ipfam  E D,  metiatur}  metie- 
tur quoqj  FB,totaCD.Metirurergo  F B.utranqj  A B,C  D. 
Quare  utnufquc  AB,C  D,cominums  menfura  eft  F B. 

Qjod  aurem  FB, fit  maxima  earum  communis  men- 
fura,ita  probabimus.  Si  non  clt  maxima,  ent  aliqua  alia  co 
munisearum  menfura, maior  quam  FB.Sitctgo.fi  fieri  po- 
teitjG,  illarum  communis  menfura,maior  quam  FB.  Quja 
igitur  G.metitur  utranque  A B,CBj  metitur  autem  & AB, 
ipfam  CE  j metietur  quoque  Qiplam  CEt  At  metitur  quo- 
que totam  C D.  Igitur  G,  reliquam  quoque  ED,  mcticrur. 
Metitur  autem  ED, ipfam  AF  : Ergo  & G,  ipfam  A F.meric 
tur.  C^uarccum  G, rotametiain  A B,  metiatur;  metietur 
<I“°<Iu<ca^cm  G.reltquam  FB, maior  minorem.Qu.od  eft 
abfurdum.  Non  ergo  maior  mjgnirudo,quam  F B,com- 
mums  menfura  eft  ipfarum  AB,C  D.  Q^arc  F B,  maxima 
carum  communis  mcnluraelt. 

Qj^  o ° fi  minor  magnitudo.  A B , metiatur  maiorem 
A>  — iB  C D, ira  ut  detracta  ex  C D.m- 

C« 1 h-riB  h I relinquat ; erit  ipfa  A B,am 

barum  m.ixima  menfura  co- 
munis } cu  3c  ft  ipfam  metiatur.  Duabus  ergo  magnitudini 
bus  commenfurabilibus datis,  dcc.  Quod  faciendum  ciat . 

COROLLARIVM. 

> . «V  % • • f 

E x hoc  manifeftum  eft, quod  magnitudo  metieni  duas  magni- 
tudines , metitur  & maximam  earum  menfuram  communem. 

Elicitvn  hoc  ex  ea  parte  demnnlttationis  , qua  nfirnfum 
eftF  B,  efle  maximam  menfuram  communem  ipfarum  A B,  C-iJ, 

. (i  Demon- 
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Dcmonftratum  enim  eft  ibi, magnitudinem  G,fi  metiatur  magnitu- 
dines AB,  CD,  metiri  quoque  maximam  meniuram  F B.  fla 
dcmque  cit  ratio  de  caneris. 

S C H 0 L I 0 7^. 

Ex  hit,  qua  ditta  funt , non  erit  difficile  confidet  are , an 
quot  libet  magnitudines  propofit*  fint.  commensurabiles  , nec 
ne.  Sint  enim  tres  magnitudines  A,ByC.  Primum  expe* 
vior  per  ea,  qua  adpropos.x.hu-  _ . ( 

iuslib.  docuimus  , an  dux  A,  & Bl -* 

B,  commenfurabiles  fint,  an  non.  c'  * 

Qust  fi  fuerint  incommenfurabiles , per  ficuum  e fi, omnes  tres 
B,  C,  e/fe  incommenfurabiles  , quod  nullam  habere  poffint 
communem  menjuram , propter  incommenfurabiles  magnitu- 
dines A, &B.  • , ..  r 

S i vero  A,&  B,  fuerint  codimenfurabiles  ; Jit  earum  ma- 
ximi communit  menfura  intten  , | , 

ta  D.y  qua  fi  metiatur  quoque  ma  B j | | | 1 ^ 

gnitudinem  C,  manifeflum  efi,  *j  i 
tres  magnitudines  A , B , C , , 

commenfurabiles  effe  , cum  habeant  communem  mcnfu- 
ram  D. 

Qj/  o D fi  D,  maxima  menfura  magnitudinum  A , & 6, 
non  metiatur  C j erunt  C,  & Dtvel  commenfurabiles , vel  non. 
Si  funt  IncommenfurabiltSp  erunt  quoque  omnes  tres  At  B,  C , 
incommenfurabiles . Sienimcre 
dantur  effe  commenfurabilest  me- 
tietur earum  maxima  communis 
menjuraipfam  D,  maximam  men 
feram  magnitudinum  A , & B, 
fer  coroll.  huius  propos.  Cum  er- 
go eadem  illa  menfura  metiatur  quoque  C , non  erunt  C t & D9 
incommenfurabiles . Qjeod  efi  contra  hypothefim  . 

S I vero  C,  & Dpfuntcom  [ • \ -i 

mifurabiles,erut  quoqi  tres  A,  jg  i — t I i ■ i >"***  * 


g / decimi . 
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Si 
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B,C,comen/urabiles.lnuenta.n.  C*“ 
E,  maxima  me  fur  a ipfarum  C , 


E>.  -H 


— j 'u  - • 

& Dicunt  E, metiatur  D;&  Dfipfas  At&  metietur  quaque 


«<*  »iV 


) . decimi, 
l.  pren. 
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fi  ipfiti  *sf,&  B.  Quare  cum  eadem  Emetiatur  quoque  C , me- 
tietur E, tres  magnitudines  jic  fropterea  commenfura 

biles  funt . Quod  efi  propofitum  . ' ** 

Simi  liti  r explorabimus  , an  plures  data  magni- 
tudines, quam  treSf  jint  commenfur  sibiles  3 nec  ne . T^am  fi  da 
tsefint  quatuor  , experiemur  id  primum  in  tribus  ; fi  quinqm, 
in  quatuor  , &c.  Reliqua  sustem  perficiemus, ut  de  tribus  ma- 
gnitudinibus efi  diElum . 

- * • • * • e «v-  lf  .i  t**,: 

PROBL.  *.  PROPOS.4. 

T R I B V S magnitudinibus  commen- 
furabilibus  datis, maximam  carum  menfii- 
ram  communem  inuenire . 

Sint  da tx  tres  magnitudines  commcnfurabiles  A,  B, 
C, quarum  maximam  menfuram  inuenire  oporteat*  Sit 
p,maxima  menfura  ipfarum  A.B.inuenta . Si  ergo  D,mc 
tiatur  quequc  C,pcrfpicuum  elt  D,  maximam  eflc  menfu- 
Ai  1 1 t t _>  < ram  omnium  tuum  A,B,C.  Na 


decimi 


*,  fron. 


^ | j . j . J Pj — , fi  maior  magnitudo  qua  D,  me- 
tiri dicatur  magnitudines  A,  B, 
Cj  metietur  eadem.pcr  coroll.propos.  3.  huius lib  maxima 
mcofuram  ipfarum  A,  B,  nempe  ipfam.  D,  maior  magnitu- 
do minorem  . quod  fieri  non  poteft . Si  uero  D,noametia 
tur  C,crunt  faltem  D,C, commcnfurabiles . Cum  enim  A, 
B,C,fint  commcnfurabiles , metietur  quzlibet  earum  men- 
fura communis  ipfam  D,  maximam  mefuram  ipfarum  A, 
B , percoroil.  praecedentis  propos.  Cum  ergo  eadem  illa 
menfura  metiatur  quoque  ipfam  C ; erunt  D , St  C , com- 
mcnfurabiles . Sit  igitur  E, maxima  menfura  ipfarum  ioue 
ta.  Dico  E.maximam  meniuram  eflc  dararum  magnitudi 
num  A,B,C.  Qjipdenim  fit  communis  carum  menfura, 
ita  planum  fiet.  Quia  E,mctitur  D,  Sc  C;  St  D>  metitur  A, 
& B i metietur  quoque  E.ipfas  A , & B . Metitur  aurem  St 
ipfam  C:  Igitur  E.menfura  eft  communis  ipfarum  A,B,C. 
o J>  autem  E,fit  earum  maxima  menfura,  hoc  mo 
• ' do 


8%gL  I B E R3-  " 

'do confirmari  pptcft , S)  noQ  cft  maxima, fit  F,  maior  qua 
E fi  fieri  poreft,  carum  menfura  communis.  Quoniam 
kritur  F, mcutur  A,3c  B ; metietur  quoque  D,  earum  maxi 

mam  menfuram,pe'rcorol!.pr*cedentis  propo».  Metitur  au 

tem  & C : Igitur  F,  metiens  D,&  C,  metietur  quoque  E,ea 
rum  me n furam  maximam.cx  eodem  coroll.  maior  magni- 
tudo minorem.  Quod  cft  abfurdum  . Non  ergo  maior 
magnitudo  quam  E.magnitudmes  A, B,C, metitur  i Ac  pro 
pterea  E,  maxima  cft  eirumeommunis  menfura  . Quam 
ob  rem  tribui  magnirudwibus  coramcfurabilibus  datu,  fice. 
Qjjpd  erat  faciendum. 

C O R O L I A K IV 


A p i R t i quoque  ex  hoc  colligitm,  quod  magnitudo  meriena 
tres  magnitudines , metitur  quoque  maxima»  earum  menfuram 

communem  . •'  ' ..  . • 

I mhittii  autem  hoc  ex  ultima  parte  demonltrationu . 
Oltcnfum  enim  eft  ibi , magnitudinem  F,G  metiatur  ipl«  AjBjC, 
menn  quoque  E,  maximam  illarum  communem  menfuram  . Ea- 
demque  de  ceteris  elt  ratio.  ' 

SimIli  modo, pluribus  magnitudinibus  commenluratmiDU* 

1 daas  , quam  tribus,maximam  earum  menfuram  communem  inue- 
niemus  : lotumque  habebit  hoc  idem  corollarium  . Nam  fidat* 
magnicudines  fuerint  quatuor , inuenienda  erit  primum  maxima 
menfura  communis  tuum  magnitudinum  jSi  quinque  , accipien- 
da erit  quatuor  magnicudinum  menfura  maxima , &c.  Reliqua i ue- 
roomnuabfbluenda  erunt,  utdc  tribui  magnitudinibus  cltdittu. 


L E M M jl. 


S i finf  quo?cunque  magnitudines,  & toti- 
dem etiam  numeri,  qui  bini  in  eadem  ratione 
fumantur,  in  qua  bina:  magnitudines:  Et  ex 
sequaiitatein  eadem  ratione  erunt  magnitudi- 
1 nes  & numeri. 

Sint  quotcunque  magnitudines  B,  C,  Z),m 
eifdem  ratu  mbus,in  quibus  totide  numeri  £,  F,G,H: 
Vi  quidem  *4»ad  B,ita  E%ad  Fi&  ut  B»ad  C ,ita  F ,ad 
1 B i G i& 
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c 

D 

i* 


G;  c '?  utC,ad  D , ita  G,ad  H . Dico  ex  aquo  ejje , 
Ht  A M D ,ita  E>ad  H . Qutiniam  ex  t]s , quae  ad  de 
u-  Ah»  i i Et  3*  fin*y  ,lib.  6,4  nobis  demon 

1 B |,.|  F,  4.  . firatafunt  ,tam  propor*\ 

Gyt,  tio  ^4,  ad  D , compon  tur 
Hyi.  ex  proportionibus  jfjad 
B;  Byad  C i & C,ad  D i quam  proportio  E , H,  c.v  j 
proportionibus  EM  F;  FM  Gi&G>adH;  pcrfpi-  j 
cuum  efty  cum  proportiones  componentes  proportio - j. 
nem  jty  ad  D,£quales  ponantur  proportionibus > qux 1 
proportionem  £,  ad  H , componunt , compofttas 
proportiones tnemp e A yad D,  E»  ad  H, aquales  eL 

feyhoc  efi  fefie  ut  ^AMDyita  Etad  H.  j Qjtod  efi  pro - 
pofitum . 

- /dem  [equitur , fi  magnitudinum  , numero - 

Ahh  £>3.  . tum  proportio  fuerit  per 

B h-i  i 1 F,  ft;  turbatay  ut  in  hoc  exem- 
S j j | j 4*  pl°  upparetyin  quo  esi,  ut 

H,6.  *4>ad  B,ita  Gy  ad  H > &• 

ut  ByadCyita  F,ad  G ; <&  ut  Cy ad  Dyita  E,ad  F.Ea~ 
de  m enim  prorfus  efi  demon ftratio . 

S C H 0 t i 0 

^.TO  NI  K M prae  edent  i lemmate  & in  propojttione , 
*}**  fi^uitur,  gjM»  aitjt  multis,  ytendum  nobis  erit  j placuit 
illud  hoc  loco  breuiter  demonfirare  , cum  non  facile  -videatur 
ex  demonflratis  fequi , T^atn  magnitudo  {j r numerus  diuerfa 
genera  quantitatis  confUtuunt  :*4t  proportio  ex  aquxlitatc  in 
fracedentibus  libris  ofienfa  tanti*  efl  in  quantitatibus  eittfde 
generis  j t n numeris  quidem  lib.  7.  Libro  uero  < Jn  magnitudt 
nibut . quanqttam  demonfiratio  in  quinto  lib.fa&a,etia  ad  hoc 
lemma  t ransferri  pojjit  ,cit  omnes  demonflrationes  illius  libri 
numeris  quoqi  coueniant . Vel  certe  difmonfiratio  faftx  iti  7. 
lib.huie  eidem  lemmati  congruet , cum  magnitudines  ui , B, 

Cy  L>, 


s 
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I C,  D,  qua  proportiones  habent  eafdem,  quas  numeri  E ,F,  G,H, 
rationem  induant  numerorum. 

THEOR.  3.  PROPOS.  5. 

COMMENS  VR  ABILES  magni 
tudines  inter  fe  rationem  habent,  quam  nu- 
merus ad  numerum  • •*  - 

Sint  magnitudines  eomtnenfurabiles  A,B.  Dico 
habere  proportronem  inter  fe,quam  numerus  aliquis  habet 
ad  alium  numerum.  Sit  enim  earum  maxima  menfura  in- 
uenra  C : Et  quoties  ea  re 
petita  metit”  A,  toties  uni- ' 


Ai  \ 1 


D,  j. 

. Pni-.-tas. 

tas  repetita  menatur  nu-  - * */ 

merum  D : Et  quoties  ea  * V > t; 

dem  C, repetita  metitur  B toties  unitas  repetita  metiatur  nu- 
meru  E.  Qjipniam  igitur  magnitudo  C,  magnitudinem  A, 
Sc  unitas  numerum  D.  aeque  metitur } continebit  aequaliter 
magnitudo  A .magnitudine  C,  atqj  numerus  D,  unitatem. 
Q^uareerit  ut  A,ad  C ita  numerus  D,ad  unitatem  : Eft.au 
te  & ut  C,ad  B,  ita  unitas  ad  numeru  E;  quod  C,  ipfam  B, 
atq;  unitas  numeru  E,xque  metiatur . Igitur  ^Ifma  prxee- 
des,erirex  cquo,ut  A .magnitudo  ad  B.magnitudinc.ita  D, 

I numerus  ad  E.numcrum.  Comenfurabiles  ergo  magnitudi 
nes  inter  fc  ratione  habent,  &c.  Qjipd  erat  dcmoftrandum. 

S C H 0 L I 0 

C v M Euclides  ad  demonfirationem  huius  theorematis  a/fu. 
mat  maxima  comunt  menfura  propofitari  magnitudini  come 
furabilii,qualu  fuit  C,ipfaru^,&BiperJpicuieJl,lineas  de- 
bere ejfe  longitudine  oh  id  potetia^quoq; comenfurabiles,  ut 
ratione  habeat  inter  fe,qua  numerus  ad 'numeri.'H*Jt.foU  co 
mune  recipiut  mefurd  ,atq\  adeo  in  eis  demojlratio  lotu  habet. 

v o d fi  linea  firit  potentia  tantum  commenfurabiles , 
habebunt  quid*  e ari  quadrata  inter  fe  ratione,  qua  numerus 
ad  numeru, quia  comen fur  abilia  funt,atqi  idcirco  menfura  ha 
bent  comu.iejpfjq-,  demojlratio  Imius  theorematis  couenit:M 
ipfai  lines  nequaq*d,q/ualogitudine  incZmenfurabiles  cufint , 

• ; i B 4 com- 


it decimi. 


( Gooole 
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communis  menfura  funt  ex  fert  es, ac  fropterea  huius  theorema \ 
tis  demonfiratio  in  ipfas  conutnire  nullo  modo  foteji . 

£ X demonflratione  porro  eiu/dem  huius  theorematis  liqui- 
do  conflat,  commensurabilium  magnitudinum  proportionem 
ejje  eam, quam  habent  numeri , per  quos  eorum  communis  men 
fur  a maxima  ipfas  metitur . Oflenfum  enim  efl , eam  habere 

Al  I H W D,  tytjnhni 

Ci_M  fui.  . . tat . ?«4W  nu-  i 

B I | l r-i  E,  x.  •*"'  !>>&  E per  quot  fcf-  j 

*««,  e<tr»m  menfura  com-  1 
munis  maxima  C,ipfas  metitur . i 

r N D fi  fi  fropofitis  duabus  magnitudinibus  com  menfura  ! 
bilibus  *A,  & B,  libeat  inuenire  quam  proportionem  habeant 
in  numeris  ifumertdi  erunt  duo  numeri  D ,&■  E , quos  ymtas 
aque , ac  communis  magnitudinum  commenfurabilium  , & 
B,  menfura  maxima  C,  ipfas  magnitudines  metitur . TSjtm  ut 
demonfiratum  efl, magnitudines  ji . & B, proportionem  habet, 
quam  numeri  £. 

Q\  o D fi  loto  maxima  menfura  C,  fumamus  aliam  qua- 
cunque communem  earum  menfuram  , nihilo  minus  hoc  theo- 
Ah-I  I I ) i d,  6.  rem  a demonjlr abimus  eodi  j 

C |— i Vni-  - tat  Mr$ument0'  Quauis  enim 

B l"i  'I  I I £ numen  D,dr  E, maiores  in 

* ueniantur  in  hac  pofleriori 

demonflratione , quam  in  priori  j habent  tamen  eandem  propor 
tionem  cum  illis  , ut  ex  appofita  figura  apparet . Quoniam  ue 
ro  in  priori  demonflratione  numeri  inurnti,  funt  minimi  om- 
nium eandem  cum  ipfis  proportionem  habentium  j propterea 
forte  Euclide t in  demonflratione  maximam  communem  menfu- 
ram afiumpjit,  cir  non  quamlibet,  licet  id  neceffarium  non  fit, 

THEOR.  4.  PROPOS.  6. 

S I dua?  magnitudines  inter  fe  proportio 
nem  habeant,  quam  numerus  ad  numeru  : 
commenfurabilcs  erunt  magnitudines . 

Habeant  dux  magnitudines  A»B, eam  pioporr io 
- ‘ nc*n 


Gi 


f 


E X 


I* 


nem  quam  numeri  C,D.  Dico  A,  B,  magnitudines  efle  eo 
menfurabiles . Quoties  enim  unitas  continetur  m numero 
C,  in  tor  «quales  partes  diuifa  mtclligatur  magnitudo  A, 
quarum  parttu  uni  $qua-  A»  \ i l +-t  e,  f. 
lis  fit  magnitudo  E.  Dein-  1 1 ' Vni-  . tas. 

de  quoties  unitas  repetita  +-t  D,  3. 

metitur  numerum  D,to- 

ties  magnitudo  E, repetita  metiatur  magni  tudinem  quanda 
aliam  F . Quoniam  igitur  magnitudo  E, toties  in  A,  conti- 
netur, quoties  unitas  in  C ; continebit  «qualiter  A , iptam 
E,  Se  C,  numerus  unitatem  . Q^arc  erit  A,  ad  E,  ut  C,ad 
unitatem  : E ft  autem  Se  ut  E , ad  F,  ita  unitas  ad  D,  quod 
E,  ipfam  F,  Se  unitas  ipfum  D,  «que  metiatur.  Igitur  per 
emma  propos.+.  huius  lib.erit  ex  xquo,ut  A ad  F>ta  C,ad 
D : Erat  autem  enam  ut  C,  ad  D,  ita  A>  ad  B.  Igitur  cr.t  ut 
A,  ad  B,  ita  A , ad  F j ac  propterca  B , & F , magnitudines 
«quales  inter  fe  funt . Quocirca  cum  E , ipfam  F , metia- 
tur,metietur  quoque  eadem  E,ipfam  B : Metiebatur  autem 
& ipfam  A . Igitur  magnitudo  E.urranquc  A,Sc  B,  meti- 
tur} Ac  proinde  A,  Se  B,  commenfurabiles  funt . Si  igitur 
duc  magnitudines  inter  fc  proportione  habeant, Scc.  Qjiod 
erat  demon  lirandum.  .f  . 

A 1 1 t 1 Ri  Quot  funt  unitates  in  C,in  tot  partes$qua 
les  mtclligatur  diuifa  magnitudo  A, quarum^ partium  uni 
iqualis  fit  magnitudo  E.  Quoniam  igitur  cft  ut  b , ad  A, 


9.  quinti. 


defin. 


ita  unitas  ad  C,  quod  E,  ip- 
fam A,  Se  unitas  ipfum  C, 
«que  metiantur  j ponit  urq* 
ut  A, ad  B,;ita  C,ad  D } ent 
per  idem  lemma  fupcrius , 


5 

A 

E 


1 ><  i-H 


Vni-.  -tas. 

C,  f. 

D,  3»- 


per  lueiu  iiuiuw 

ex  «quo.ut  E,  ad  B.ita  unitas  ad  D : Metitur  autem  unitas 
numerum  D.  Igitur  Se  magnitudo  E , magnitudinem  B, 
metitur:  Metitur  autem  E,  ipfam  quoque  A . Igitur  A,  Se 
B,  habentes  eandem  communem  menfuram  E.commcniu- 
rabilcs  funt . Qjiod  eft  propofitum . 

C OROLLARIVM. 

E x priori  autem  demonftrarione  theorematis  ’«»*** 
uia  qua  Uncam  redam  inuemamu»  , ad  quam  it*  fc  habeat  q*'  ^ 


JP 


IJ.  fexti. 


7« 

o. 
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linea, ut  numerum  ad  numerum  . Nam  fi  jnuenienda? 
nt  Ii  ii  ea,  ad  quam  ita  fe  habeaclinca  data  A,  ut  nnmeruj  C,  ad  nu-  j 
yl  < 1 t t d p merum  Dj  dinidenda  erit  A, 

JB  I t H * V*  '•  «"  tot  «quales  partes,  quot) 

~E  t~~1  Ym-  . tas.  unitates  fimrin  Oj  & fument 

r*  1 1 1 D,  §.  da  alia  linea  F,  tot  earundem  j 

• n „ . r - partium , quot  unitates  funt ! 

H . rulfii-^*'  ’ *rit  A'ad  F’utC*»d  *>>  ut  demonttratu  ett.  i 
H N c rutius  apparer,  quanam  arte  pofflt  inocniri  linea  reda,  ■ 
ad  cmus.quadratum  lta  fe  habeat  quadratum  alterius  dat^reS*,  ' 
Ah-1  I f 4 C,r.  ut  numerus  ad  numerum. Si  nanque  tn- 

G I 1 uemtnda  fit  linea,  ad  cuius  quadratum 

P I — t— > ■ | R,  it»  If  habeat  quadratum  line*  dat*  A, 

j _ ’ «t  numerus  C,ad  numerum  D,inuenie- 

a em  primum  ImeaF, e*  tjs.qu*  modo  diximus, ad  qua  fic  fe  ha- 
i . D:  Dt,nd'  l.«r  A,&  F.Jdi, 

G *.Er‘' en,m  ^«adratum  ex  A,ad  quadratum  ex  G,  ut  C, 
numerus  ad  numerum  D.  Cum  enim  rre»  redat  A,G,  F,  lint  eonri- 
nue  proportionale», erit  ex  comll.  propoj.  to.lib.d.  ut  Ai  ad  F,.at- 

r Ut  nu'nerps  C’ad  ««merum  D,(cum  fit  yt  A,  ad  F,ita  C, 

* ) ft=n:iadranim  ex  A,  ad  quadratum  ex  G ; cum  quadrata 
omnia  /mc  fiunlia  fimiliterque  deferipta.  ‘ ' ” aUUta 

- • S C H 0 L 1 0 1^. 

i 

f f hoc  Ciam  theoremate  manifeftum  efljineat  proportio, 
nem  habente,  ejuam  numerus  ad  numerum  , eommenfurabiler 
ej/e  longitudine  & potentia,  non  autem  potentia  tantum * ejuo- 
mam  habent , ut  ex  demonflr  atione  conflat  ,mtn furam  commu- 
nem quemadmodum  & magnitudines  jt B,ntenfuram  com 
munem  E, habere  demouflratum  efl. 

THEOR.  5.  PROPOS.  7. 

INCOMMENSVR  AB  ILE  S ma- 
gnitudines inter  fe  proportionem  non  ha- 
j bcntjquam  numerus  ad  numerum. 

ii  UT.  mcomcfurabiles  magnitudines  A,0c  B.  Dico  eas 

Ai proportione' no  habere,  quam  habet  nu  i 

B« 1 merus  ad  numeiu.  Si  enim  A,8cB.pro- 

poi fidnedrcantUr  habere,  quam  nume-  j 
ros  ad  numerum  * erunt  ipCx  com  men  fu  ra  biles . Quod  eft  • 
abfurdum .ponuntur enim  incommenlurabilcs.Non  i?itui  i 
• A,&  j 
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A,  Sc  TCfproportionc  haberkqui  numerus  ad  numeru.  Qju 
rcmcommcnfurabilcs  magnitudines,  Stc.  Q^od  oftenden- 

dum  erae.  , 

k H o i / o n;. 

Qjr  O e y n Q va  modo  linea  iftcotnenfurabilts [intjiue 
longitudine  & potenti*,Jiue  longitudine  tantum, Cemper  collige 
mus  ea* proportionem  non  habere  , quam  numerus  ad  numeru , 

, yt  -ruit  theorema  , Hjtm  alia*, ut  demonftratum  'efileffeht  lon- 
gitudine commcnfurabilrs,  Quod  non  ponitur  . 

THEOR.6.  PROPOS.  8.  » 

S I dux  magnitudines  inter  Te  proportio 
ne  no  haSeant,quu  numerus  ad  numerudn- 
commenfurabilcs  erunt  magnitudines . 

Non  habeant  magnitudines  A,&  B, ‘inter  (e  proportio 
nem,qu5riiimwiis  ad  numeru.  Dico  eas  incomenlurabiics 

effe.  Si  enim  A,  & B,  credantur  cfle  co-  A • * 

menfurabilcsjcrit  earu  propojtio,qu$  nu  B t ' " i 
meri  ad  numerum . Qjiod  cft  abfurdum  , ponuntur  enim 
non  habere  proportionem,quam  numerus  ad  numeru.  No 
igitur  c6m*furabi!es  funt  A, St  B.  (Quocirca  liduat  magnitu 
dines  inter  fe^pportione  habc&t,  Scc.  Qjiod  erat  oiUdcndu. 

S t H 0 L I 0 JC.  < 

O v Ji  linea  proportionem  non  habeant,  quam  nutne 

rus  ad  numerum^erunt  ippt  netejfarko , ii  hoc  ttieoremaie ^longi 
tudine  ineattimenfur*bil*s\*lioquin  proportione  hkberit,quam 
numerus  ad  numerum * yt  ad  propos.f\huius  lib , demonftraui - 
»74».  quod  eft  contra  hypothefim,?{pn  ante  colligenda  eft  ex  hoc 
lheorrmate,lineas,qua  proportione  no  habent,  qua  numeru*  ac 
uumeru,neceffario  & porttia  incomenfur abites  efft,*rt  manift * 
pa  e fi  ex  demortfiratione,  Tfen  enim  fequiturt(i  potentia  tanti 
ftr.t  comUfurabiles^eas  proportione  habere , qui  numenit  ad  nu 
merum  , yt  in  demonflrattone  theorematis  ajjumitur  f immo 
nullo  modo  talem  proportionem  habere  pojjunt , yt  in  fcholio 
1 propos 
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fropos.  huius  lib.  decuimus.  Svlum  igitur  in  fertur  ex  huiut 
theorematis  demon firatiene , lineas  proportionem  non  haben- 
tes , quam  numerus  ad  numerum  t longitudine  ejje-  incom 
menfurabilts . 

* \ 

1 1 m m ji . ' > ; s 

S i fint  tres  quantitates  continue  proportio 
nales,  & aliae  tres  continue  quoque  proportio- 
nales } fitque  ut  prima  illarum  ad  tertiam , ita 
prima  harum  ad  tertiam  : Erit  & ut  prima  illa- 
rum ad  fecundam,ita  prima  harum  ad  fecunda. 

Sint  continue  proportionales  tam  quantita- 
tes *4,B,  C,  quam  D, E,F  ; Jiue  priores  in  eodem  ge- 
nere fint,  in  quo  poftcriorcsyfiue  non ; fitque  ut  A,  ad 

A_ , Cytta  D,  adF . Dico 

g;  ■■■— « Ey  18.  quoque  effe ut  ^ , ad 

F,  ti.  Byita  D,  ad  E • Qjto- 
niam  tam  proportio  A>  ad  C,proportionis  jt , ad  B, 
quam  proportio  Dyad  F,  proportiones  D,  ad  Ey  dupli 
cata  esi-y  ponuntur  que  proportion  s A , ad  C,  & D, 
ad  Ft  aquales ; Erunt  quoque  proportiones  A , ad 
By&  D,ad  E , aquales , quandoquidem  earum  pro- 
portiones duplicat#  aquales  funt . 

/*D  em  fequitur , fi  plures  quantitates  fint , qua 
tres  j fi  tamen  m quatuor  aflumamus  triplicatam  pro 
Tortionem  loco  duplicata,  ad  demonftrationcm ; & in 
quinque  y quadruplicatam,  &c* 

THEOR.  7.  PROPOS.  9. 

QV  AE  a re&is  lineis  longitudine  com 

menfu- 


X.  x s 


menfurabilibus  fiunt  quadrata ; inter  fe  pro 
portionem  habent , quam  quadratus  nume 
rus  ad  quadratum  numerum  : Et  quadra- 
ta inter  fe  proportionem  habentia  , quam 
quadratus  numerus  ad  quadratum  nume- 
rum ; & latera  habebunt,  longitudine  com- 
menfurabilia . Qua?  uero  a re&is  lineis  lon 
gitudine  incommenfurabilibus  fiunt  qua- 
drata; inter  fe  proportionem  non  habent, 
quam  quadratus  numerus  ad  quadratum 
numerum  : Et  quadrata  inter  fe  proportio- 
nem non  habentia,  quam  quadratus  nume- 
rus ad  quadratum  numerum  i neque  latera 
habebunt  longitudine  commenfurabilia . 


S i n t primum  reftae  A B,  C D, longitudine  commen- 
tura biles  . Dico  quadratum  ex  A B,ad  quadratum  ex  C D, 
proportionem  habcre,quam  numerus  quadratus  ad  nume- 
rum quadratum.  Quoniam  reflat  AB, 

C D , longitudine  funt  commcnfurabi- 
les  i erit  A B,ad  C D,ut  numerus  ad  nu- 
merum: Sit  ut  E,  numerus  ad  numrru 
F ; quadrati  autem  ipforum  E,&  F.fint 
G , & H . Quoniam  igitur  eft  A B , ad 
C D,ut  E, numerus  ad  numerum  F : ha- 


ffl 

A Bc 


E,  2<~ 
G,4 


F,3. 
H,  9. 


♦ 1 


f . decimi. 


bet  autem  quadratum  ex  A B,  ad  quadratum  ex  C D,  du- 
plicaram proportionem  lateris  A B,  ad  latus  C D:  Item  10,  fexti. 
S(  numerus  quadratus  G,  ad  quadratum  H,  proportionem  j' 
habet  duplicaram  latens  E,  ad  latus  F Erit  proportio  qua-  1 1.0 Baui 
drati  cx  A B , ad  quadratum  cxCD,  eadem , quae  numeri  : 
quadrati  G,  ad  numerum  quadratum  H i quandoquidem 
ambae  hae  proportiones,  duplicat*  funt  proportionu  aequa- 
lium. Quod  eft  propolitum.  »-  • • • 

11 '■  \ ' AlITIKi 
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I.  fexti. 


Aliter-  Pofita  eadem  conftru&ione  , contineatur  , 
redUnguluin  B D,  fub  redis  A B , C D . Et  E,  F,  fe  mutuo 
multiplicantes  faciant  I , qui  medius  proportionalis  erit  m* 

ter  quadratos  G,  H,  ut 

sSSBSBh 


AL 

S C 


Ei  R» 
G,4. 


C 

V A 


se 


F»  3- 

1,6.  H,9. 


conftat  ex  demon ftratio 
ne  propos.i  i.lib.8.  arqj 
adeo  in  proportione  late 
ris  E, ad  latus  F,  ut  dixi- 
mus in  fcholio  ciufdeni 
propos,  Quonia  igitur 
eft  A B,ad  C D,ut  E,  ad 
F : Vt  aute  A B,ad  C D, 


f.  fexti. 


ita  eft  quadratum  ex  AB, ad  rcdangulum  BD,  obeandeal 
titudinem  A B,  fi  C D, ponatur bafis  re&anguli;  Item  ut 
E,ad  F,ita  eft  G,  ad  I : Erit  quoque  quadratum  ex  A B,  ad 
rcdangulum  BD, ut  quadratus  numerus  G,  ad  nunieru  1. 1 
Rurfusquiaeft  AB,ad  CD.ut  E, ad  F:  Vtaute  AB, ad  CD,  i 
ita  eft  redangulum  B D,  ad  quadratum  ex  C D,  ob  cande, 
altitudinem  C D,  fi  A B,  ponatur  bafis  redanguli  j Item  ut 
E, ad  F,ita  eft  I,ad  H : Erit  quoque  redangulu  B D,ad  qua-  I 
dratu ex  C D, uti, numerus  ad  numerum  quadrarum  H. ) 
Quare  tres  magnitudines,  nimirum  quadratum  ex  AB^-c- 
diangulu  B D,&  quadratu  ex  C D,in  cade  ratione  funt , ia 
qua  tres  numeri  G,I,  H.  Igitur  ex  aequo,per  lema  jppas.  4. 
huius  lib.  erit  quadratu  ex  A B,ad  quadratu  ex  CO,  utnu-* 
merus  quadratus  G,  ad  numerum  quadratum  H . Quod 
eft  propofitum. 

S 1 r fecundo  quadratu  ex  A B,  ad  quadratu  ex  CD,  ut, 
numerus  quadratus  G,ad  numc ru  quadratu  H.Dico  reddas 
_____  A B,C  D,  efle  longitudine  conacn fu rabt-,( 

rt~|  f-|-  ||  les.  Sint  numeri  E,  fic  F, latera  quadrato-, 

I I I [ I j 1 runumeroru  G.&  H, ut  111  priori  figura. j 

Quonia  igitur  eft  quadratu  ex  A B,  ad 
quadratum  ex  CD,ut  quadratus  numc 
rus  G,ad  quadratu  numerum  H : Habet 
autem  quadratum  ex  AB  ad  quadratum 
ex  CD, proportionem  duplicatam  lauris  A B,ad  latus  CDj 
Item  & quadratus  numerus  G , ad  quadratum  nutneru  H, 
n.oBaui  J proportione  habet  duplicata  latens  E , ad  latus  F : Em  pfo- 

portio 


.0  i 


lio.  fexti. 


ABQ 

E,  2. 

G,4- 


J> 

F»3« 

H,9. 
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6.  decimi 


portio  lateris  A B,  ad  latus  C D,quac  lateris  t , ad  latus  F ; 
quandoquidem  harum  proportionum  duplicat®  proportio 
ncs,aequalcs  funt . Quare  cum  re£he  A B,C  D,proportio- 
nem  habeant,  quam  numeri  £,  F,ipfx  commcnlurabiles  5.  decimi 
erunt  longitudine . Qjipdcft  propofitum. 

Aliter.  Repetatur  conrtruftio  figurae  pofterioris. 

Quia  igitur  cft  ut  A B.ad  C D,ita  quadratu  ex  A B , ad  re- 
ftangulu  B D ; It2  ut  AB,  rurfum  ad  C D,ira  reftangulum  fati. 
B D,ad  quadratu  ex  CD,ut  fupra  diximus;  erunt  quadratu 
ex  AB.re&angulu  B D,&  quadratu  ex  C D,  continue  pro- 
portionalia in  ratione  lineae  AB, ad  linea  C D : Sunt  autem 
& numeri  G,  1,  H , continue  proportionales  in  ratione  nu- 
meri E,ad  numeru  F,ut  fupra  oftendimus  ; pomturq;  qua- 
dratum ex  AB, ad  quadratum  ex  C D,  ut  quadratus  nume- 
rus G,ad  quadratu  numerum  H.  Igitur  erit  per  lemma  prx 
cedens  A B,ad  C D,ut  G,ad  I,hoc  eft, ut  E,  ad  F ; Ac  propte 
rea  A B,C  D.redae,  proportionem  habentes,  quam  numeri 
E,F,  comenfurabilcsfunt  longitudine. Quod  eft  propofitu. 

Sint  tertio  recta?  A,  B,  longitudine  incommcniurabi- 
les . Dicoearu  quadrata  proportione  non  habere  , quii  nu 
merus  quadratus  ad  numeru  quadratu.  Si  enim  quadratu 
ex  A,ad  quadratu  ex  B,  proportione  di-  . 
caturhaberc,quam  numerus  quadratus  gj  ( 

ad  numerum  quadratum;  erunt  A,  B,  ** 
longitudine  comenfurabilcs.ut  iam  eft  demonftratu.Quod 
eft  abfurdu.  ponuntur  enim  longitudine  incommenfurabi- 
les.  Non  erg»  quadratum  ex  A,  ad  quadratum  ex  B,  pro- 
portione habet, quam  numerus  quadratus  ad  numeru  qua 
dratum  . Quod  cft  propofitum . 

Q_v  a r t o , ac  poftremo  quadratu  ex  A,ad  quadratu 
ex  B,no  habeat  proportione.qua  numtrusquadratusad  na 
meru  quadratu  . D:co  eas  longitudine  efle  incomenfurabi- 
les.  Si  enim  longitudine  comenfurabiles  credantur;  habebut 
caru  quadr*ta,ur  eft  demonftratu.proportionc  qua  quadia 
tus numcrusaJ  quadratu  numeru  . Quod  cftablurdu.  po- 
nuntur enim  non  habere.  Non  ergo  longitudine  comcnfu- 
rabilesfunr  A , & B:  Qjuod  cft  ptopofitum.  Quapropter 
qu®  a rc£tis  lineis  longitudine  commcfurabilibus  fiunt  qua- 
drata . Scc.  Q uod  erat  demonftxandum. 

COROL 
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j.  decimi 


j.  decimi 

Z,  freti. 

, 


f g ipfas  -4,&  B.  Quare  cum  eadem  E,metiatur  quoque  C ; me- 
tietur E,  tres  magnitudines  B,C}  A c propterea  commenfiur a 

biles  funt . Quod  efi  propofitum  . li 

Similiter  ex  flor  abimus  , an  flures  data  magni- 
tudines, quam  tres fjint  commenfurabilesy  nec  ne.  T^am  fi  da 
tje  fint  quatuor  , ex  feriemur  id  primum  in  tribus  j fi  quinque  , 
in  quatuor , &c.  Reliqua  autem  perficiemus, ut  de  tribui  ma- 
gnitudinibus e fi  diElum . 

PROBL.  2.  PROPOS.4. 

T R I B V S magnitudinibus  commen- 
furabilibus  datis, maximam  carum  menfu- 
ram  communem  inuenire . 

Sint  datat  tres  magnitudines  commenfurabilcs  A,  B, 

C,  quarum  maximam  menfuram  inuenire  oporteat.  Sit 

D, maxima  menfura  ipfarum  A ,B,inuenta . Si  ergo  D, me 
tiatur  queque  C,pcrfpicuum  elt  D,  maximam  eflfc  menfu- 

A j , | t | 1 1 ram  omnium  tuum  A,B,C.  Na 
35  > ; | <:£  t fi  maior  magnitudo  qua  D,  me- 

G * * 4 1 tiri  dicatur  magnitudines  A,  B, 

Cj  metietur  eadem.per  coroll.propos.  b-  huius  lib  maxima 
menfuram  ipfarum  A, B,nempe  ipfam  D,  maior  magnitu- 
do minorem  . quod  fieri  non  potcil.  Si  uero  D,nonjnetia 
tur  C,crunt  faltem  D,C, commenfurabilcs . Cum  enim  A, 
B,C,fint  commenfurabilcs , metietur  qualibet  earum  men- 
fura communis  ipfam  D,  maximam  mefuram  ipfarum  A, 
B , per  coroll.  prxccdentis  propos.  Cum  ergo  eadem  illa 
menfura  metiatur  quoque  ipfam  C j erunt  D , St  C , com- 
mcnfurabiles . Sit  igitur  E,maxima  menfura  ipfarum  inuc 
ta.  Dico  E, maximam  menfuram  erte  datarum  magnuudi 
num  A,B,C.  Qjipdcnim  fit  communis  carum  menfura, 
ita  planum  fiet.  Qjuia  Ejmetitur  D,  6c  C»  Sc.  D,  metitur  A, 
& B j metietur  quoque  E,ipfa$  A * & B . Metitur  autem  St 
ipfam  C:  Igitur  E.menfura  cft  communis  ipfarum  A,B,  C. 
Q v o d autem  E,fit  carum  maxima  menfura,  hoc  mo 
^ do 


uigitfeed  b 


mSL  I B E R3-  X.^m  » 

'do  confirmari  ppteft < Si  non  cft  maxima,  fit  F,  maior  qua 
E fi  fieri  poreft,  earum  menfura  communis.  Quomam 
jouur  F, metitur  A,&  B ; mefieturquoqtie  D,  carum  maxi 
mam  menfuram,percorol!.pr*cedentis  propo».  Metitur  au 

tem  & C : Igitur  F,  metiens  D,&  C,  metietur  quoque  E,ea 
jum  menfuram  maximam.cx  eodem  coroll.  maior  magni- 
tudo minorem.  Quod  cft  abfurdum  . Non  ergo  maior 
magnitudo  quam  E, magnitudines  A, B,C, metitur  > Ac  pro 
pte^a  E,  maxima  eft  clrum communis  mcnfura  . Quam 
ob  rem  tribus  magnitudinibus  commefurabilibusditu,  fice. 
Qjjod  erat  faciendum . 

W • « | L , Jk* 

e O R O L L A R I V M. 

A f i i»  T a quoque  ex  hoc  colligitujr,  quod  magnitudo  meri  en* 
tres  magnitudines , metitur  quoque  maximam  earum  menfuram 

! communem  .. 

I nfiitti  autem  hoc  ex  ultima  parte  dempnltrarioni*  . 
Oltcnfum  enim  eft  ibi , magnitudinem  F,(i  metiatur  ipfas  A,B,C, 
menn  quoque  E,  maximam  illarum  communem  menfuram  . Ea- 
demque  de  cfteriselt  ratio. 

I Simili  modo,pluribuj  magnitudinibus  commeniuraDili&flJ 
1 dacis  , quam  tribus, maximam  earum  menfuram  communem  inuc- 
* niemus  rfocumque  habebit  hoc  idem  corollarium  . Nam  fidat* 
magnitudines  f«crint  quatuor,  inuenienda  erit  primum  maxima 
mcnfura  communis  trium  magnitudinum  j Si  quinque,  accipien- 
da erit  quatuor  magnitudinum  mcnfura  maxima , &C.  Reliqua  ue- 
ro  omnia  abfblueiuU  erunt,  ut  de  tribui  magnitudinibus  «ltdittu. 

L E M M jl. 

S i finf  quotcunque  magnitudines,  & toti- 
dem etiam  numeri,  qui  bini  in  eadem  ratione 
fumantur,  in  qua  bina:  magnitudines:  Et  ea 
aequalitate  in  eadem  ratione  erunt  magnitudi- 
nes & numeri. 

Sint  quot  cunque  magnitudines  *A>  B , C,  D,in 
eifdem  ratu  mbus*in  quibus  totide  numeri  £,  F,  G,H: 
Vt  quidem  A»ad  B,ita  E>ad  F>& ut  B»ad  C,ita  F,ad 

B i G \& 
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G;  <«r  ut  C,ad  D , itd  G,ad  H . Dico  ex  aquo  ejje , 
**t  A ydd  D ,ita  E, ad  H . Quoniam  ex  vjs , qwc  ad  de 
u A h-  t i | JE»j.  fin.y  Mb.  6.4  nobis  demon  \ 
■■■  Bn..«  i i F,  4.  . ftratafunt  >tam  propor -* ! 
p t 1 , <?»it  tio  ad  D , compon  tur 

H,  1.  e*  proportionibus  .y/,  arf 
Bi  BM  C ; C,ai  Z) ; ^«4/»  proportio  E , adi  H,  e*  i 

proportionibus  EM  Fi  F,ad  G,&G,adHi  perjpi 
eH,  cum  proportiones  componentes  proportio-  i 
»«»  adDyXquales  ponantur  proportionibus > «w 
proportionem  E,adH , componunt , compofttas  i 

proportionesynempe  A,  ad D,  E» ad  H,  ecquales  eL 

Ceyhoc eflyefie ut  UMDjta  E,ad H.  Quod efi pro - 
pofttum . 

; * /dem  {equitur  t fi  magnitudinum  , numero - 

Amm  -£>3»  w proportio  fuerit  per 

£ h-t  j i F,  r t;  turbata,  ut  in  hoc  exem- 

^ j*~~l  t j | Gi  4*  pl°  apparetyin  quo  esi,  ut 

H,6.  *A*ad  B,ita  G,  ad  H i <&• 

ut  B,adCyita  F,ad  G > &•  ut  C,ad  D,ita  E,ad  F.Ea,- 
de  m enim  prorfus  efi  demonflratio . 

s ' c H 0 1 t 0 

Qr  O a.  M pracedenti  lemmate  & in  prOpofitione, 
qva  f equitur , &■  in  altjt  multis,  vtendum  nobis  erit  j placuit 
illud  hoc  loco  breuiter  demonftrare  , cum  non  facile  -videatur 
ex  demonftratis  fequi . T^atn  magnitudo  cr  numerus  diutrpt 
genera  quantitatis  confiituunt : ~dt  proportio  ex  aqualitate  in 
pracedentibus  libris  oftenfa  tanti*  efi  in  quantitatibus  eiufde. 
generis  i in  numeris  quidem  lib.  7 . Libro  uero  ? .in  magnitudt 
nibut . quanquam  demonflratio  n * quinto  lib.faEia,  et  ia  adhoc 
lemma  transferri  pojjit , cu  omnes  demon  f rationes  illius  libri 
numeris  quoqi  coueniant . Vel  certe  demonflratio  fafta  in  7. 
lib-.huie  eidem  lemmati  congruet , cum  magnitudines  jf 

S C,L>, 
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I C,  D,  qua  proportiones  habent  eafdem,  quas  numeri  E ,F,  G,Ht 
rationem  induant  numerorum. 

THEOR.3.  PROPOS.  5. 

COMMENSVR  ABILES  magni 
tudines  inter  fe  rationem  habent,  quam  nu- 
merus ad  numerum . • 

Sint  magnitudines eommenfurabiles  A,B-  Cieo  eas 
habere  proportionem  inter  (e,quam  numerus  aliquis  habet 
ad  alium  numerum.  Sit  enim  earum  maxima  menfura  in- 


uenta  C : Et  quoties  ea  re 
petita  metit*  A , toties  uni-  * 
ras  repetita  metiatur  nu- 
merum D : Et  quoties  ea 


Av. 


Ct— 4— t 
B «—♦-*- 


-t 


D,  j. 
Fni- . tat. 

E,  1. 


dem  C. repetita  metitur  B toties  unitas  repetita  metiatur  nu- 
meiu  E.  Quoniam  igitur  magnitudo  C,  magnitudinem  A, 
3c  unitas  numerum  D,  aeque  metitur  •,  continebit  aequaliter 
magnitudo  A, magnitudine C,atq; numerus  D,  unitatem. 
Qjjareerit  ut  A,ad  C ita  numerus  D,ad  unitatem  : Eft.au 
te  & ut  C,ad  B,  ita  unitas  ad  nutrierit  Ei  quod  C.ipfam  B, 
atq;  unitas  numeru  E.aeque  metiatur . Igitur  j>l{maprzcc« 
des, erit  ex  cquo,ut  A.magnitudoad  B,magmtudmc,ita  D, 
numerus  ad  E,numerufn.  Comcnfurabilcs  ergo  magnitudi 
nes  inter  fc  ratione  habent,  &c.  Qjiod  cratdcmdftrandum. 

S C H 0 L l 0 

C v m Euclides  ad  demonflrationem  huius  theorematis  offis, 
mat  maxima  comune  menfura propofitaru  magnitudinis  comi 
furabili&,qualis  fuit  C,ip faris  A t&-B\perff>icuHefi pintas  de- 
bere effe  longitudine ,&ph id  potetUquoq; comenfurabiles,  ut 
ratione  habeat  inter  fe.qua  numerus  ad  numerU.  'Ha.n.folx  co 
muni  recipiut  mefura,atqy  adeo  in  eis  demo  (Iras  io  lotis  habet. 

v o'  d fi  linea  'firit  potentia  tantum  eommenfurabiles , 
hebebunt  quid*  ea?  R quadrata  inter  fe  ratione,  qua  numerus 
ad  numeru,qnia  cotnenfurabilia  funt.atq j idcirco  menfura  ha 
bent  comuneJpfLq-,  demo (ir  at  io  huius  theorematis  couenit:*4t 
ipfsehnts  ttequaqua,qj*ialogitudine  incomenfurabilts  cufint , 


5« 


3.  decimi. 
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com- 


.«m* 
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communii  menfura funt  expertes, ac  prop  tere*  huius  theorema 
tis  demon  flr  at  io  in  ipfas  conuenire  nullo  modo  fottjl . 

E X demonfiratione  porro  tiufdem  huius  theorematis  liqui- 
do conflat , commenfurahilium  magnitudinum  proportionem 
•fi  **m,quam  habent  numeri , per  quos  eorum  communis  men 
fur  a maxima  ipfas  metitur . Oflenfum  enim  e fi  , eam  habere 
A,  D,  proportione  magnitudtnes 

V ni...  tat.  e,  quam  habent  nu- 

4 £ I mer * E ‘t  per  quos  fi. 

licet\earum  menfura  com- 


C i — »— i 


munis  maxima  Cyipfas  metitur . 

V N D E fi  propofitit  duabus  magnitudinibus  commenfhra 
bilibus  ~Ay  & B>  libeat  inuenire  quam  proportionem  habeant 
in  numeris  -yfumertdi  erum  duo  numeri  D ,&•  E,  quos  -rnitas 
aque , ac  communis  magnitudinum  commenfurahilium  ^4,  & 
B,  menfura  maxima  C,  ipf  ts  magnitudintt  metitur . tyjun  ut 
demonfiratum  e fi, magnitudines  , & B, proportionem  habet , 
quam  numeri  Dy&  E. 

Q^v  o D fi  lot o maxima  menfura  C,  fumamus  aliam  qua. 
cunque  communem  earum  men fur am , nihilo  minus  hoc  the o. 
Am-|  Illi  d,  6.  rema  demonfi  rabimus  eode 
C n Vni- . -tat.  *r$UMent0’  Quauit  enim 

B 1—4"  f | I £ numen  D,&  E, maior  es  in 

* ueniantur  in  hac  pofleriori 

demonfiratione  , quam  in  priori  j habent  tamen  eandem  propor 
tiontm  cum  illis  , ut  ex  appofita  figura  apparet . Quoniam  ue 
ro  in  priori  demonfiratione  numen  inurnti,  funt  minimi  om- 
nium eandem  cum  ipfis  proportionem  habentium  i propterea 
forte  Eutlidet  in  demonfiratione  maximam  communem  men  fu. 
ram  afiumpfit,  & non  quamlibet,  licet  id  neceffarium  non  fit t 

THEOR.  4.  PROPOS.  6. 

S I duae  magnitudines  inter  fe  proportio 
nem  habeant,  quam  numerus  ad  numeru : 
commenfurabiles  erunt  magnitudines . 

Habeant  dusc  magnitudines A>B,eam  ptoporrio 

nem 


v 
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nem  quam  numeri  C,D.  Dico  A,  B,  magnitudines  cflcco 
menfurabiles . Qjioiies  enim  unitas  continetur  in  numero 
C,  in  tor  aequales  partes  diuifa  imclligarur  magnitudo  A, 
quarum  partiu  uni  ?qua-  Am-M-H 
Iis  fit  magnitudo  E . Deio-  3 1 ‘ 
de  quoties  unitas  repetita 
metitur  numerum  D,to- 


C,  f 

Vni-  . tas. 

D,  3. 


ties  magnitudo  E, repetita  metiatur  magni  tudinem  quanda 
aliam  F . (Quoniam  igitur  magnitudo  E, toties  in  A,  conti- 
netur, quoties  unitas  in  C;  continebit  aequaliter  A , iptam 
E,  Se  C,  numerus  unitatem  . Q^uare  erit  A,  ad  E,  ut  C,ad 
unitatem  : Eftaurem  Se  ur  E , ad  F,  ita  unitas  ad  l>,quod 
E,  ipfam  F,  Se  unitas  ipfum  D,  aeque  metiatur.  Igitar  per 
lemma  propos.4.  huius  lib.erit  ex  *quo,ut  A ad  F^ia  C,ad 
D : Erat  autem  etiam  ut  C,  ad  D,  ita  A,  ad  B.  Igitur  erit  ut 

A,  ad  B,  ita  A , ad  F j ac  propterca  B , Se  F , magnitudines 

aequales  inter  fe  fant . Quocirca  cum  E , ipfam  F , metia- 
tur, metietur  quoque  eadem  E,ipfam  B : Metiebatur  aurem 
& ipfam  A . Igitur  magnitudo  E,utranquc  A,  Se  B,  meti- 
tur i Ac  proinde  A,  St  B,  com menfurabiles  fune . Si  igitur 
duae  magnitudines  inter  fc  proportione  habeant, <Scc.  Qjiod 
erat  dem onftrand uui . -f 

Aliter.  Qjot  funt  unitates  in  C,in  tot  partes  $qua 
les  intclligatur  diuifa  magnitudo  A , quarum  partium  uni 
aequalis  Ut  magnitudo  E.  Quoniam  igitur  cft  ut  E , ad  A, 
ita  unitas  ad  C,  quod  E,  ip-  \ . ' 

fam  A,  St  unitas  ipfum C , JH  Vni- , -tas. 

seque  metiantur  j ponit  urq*  A i C»  ? . 

ut  A,ad  B,’ita  C,ad  D i ent  3 * — 0— *— 4 D , j.. 

per  idem  lemma  fupenus» 

ex  aequore  E, ad  B.ita  unitas  ad  D : Metitur  autem  unitas 
numerum  D . Igitur  St  magnitudo  E , magnitudinem  B r 
metitur?  Metitur  autem  E,  ipfam  quoque  A . Igitur  A,  Se 

B,  habentes  eandem  communem  racnfuram  E,commcnfu- 
rabilcs  funt . Qjiod  eft  propofitum . 

C OROLLARIVM. 

U x priori  autem  demonftratione  theorematis  Aperta  efl  nobii 
uia  qua  lineam  redam  inucmamu»  , ad  quam  ita  fe  habeat  qu*tm 

alia 
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2tl  rcttj  linea,  nr  num^rnt  nnm«rhiM  iZ  i_  ' r . 


Bh 


? **  data  re(ta  linea, ut  numerus  ad  numerum  . Nam  fi  jnucnicnda 
nt  linea,ad  quam  ita  fe  habeat  linea  data  A,  ut  numerus  C,  ad  nu-  j 
Ah-M-H  r merum  Dj  diuidenda  erit  A, 

r .•  >•  in  tot  aquales  partes,  quot  I 
Vni-  . tas.  unitates  funr  in  C*  fiefumeni 
da  alia  linea  F,  tot  earundem  i 
partium  , quot  unitates  fune  ! 


-+-H 


T. 

r 


D, }. 


• r.  - _ (Miuuiii.ijuut  ii  ii  ira  ecs  lunt  : 

in  D.  Hoc  enim  fi  fiat, erit  A, ad  F,utC,ad  O,  ut  demonftratii  eli.  j 
Hinc  rumis  apparet,  quanam  artepoflit  inucniri  lm  ea  reda,  ■ 
ad  cmus,quadracum  ira  fe  habeat  quadratum  alterius  daoc.re&r  ' 
A I — t-  I I f ■!  C,J.  utnumerijs  ad  numerum..Si  nanque  in 


G h 


.Ff  I I i 


D,j. 


uenitnda  fit  linea,  ad  cuius  quadratum 
ita  fe  habeat  quadratum  line*  dat*  A, 
ut  numerus  C,ad  numerum  D,inuenie- 


aa  ent  primum  linea  F,ex  i js,qu  c modo  diximus, ad  qua  fic  fe  ha- 
beat  A, ut  C,ad  D:  Deinde  accipienda  inter  A,&  F, media  propor- 
tionali» G . Erit  enim  quadratum  ex  A, ad  quadratum  ex  G,  ut  C, 
numerus  ad  numerum  D,  Cum  enim  tre»  rc&*  A,G,F.  fine  conti- 
nue  proportionales,erit  ex  coroll.  propoj.  io.lib.6.  ut  Ai  ad  F,>at- 
que  adeo  ut  numerjis  C,ad  numerum  D,(cum  fit  ut  A,  ad  F,ita  C, 
ad  D,  ) fico.iadratum  ex  A,  ad  quadratum  ex  G j cum  quadrata 

omnia  line  fimilia  fimiluerque  deferipta. 
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T N hoc  eiam  theoremate  manifeftum  e fi,  lineae  proportio- 
ntm  habente  t quam  numerus  ad  numerum  , commenfurabiler 
ejje  longitudine  potentia,  non  autem  potentia  tantum;  quo- 
niam habent , ut  ex  demonf  ratione  c onfl  at, fnen furam  commu- 
nem quemadmodum  cr  magnitudines  A ,&  B,menfuram  ionj 
munem  E, habere  demoujiratum  ejl. 


THEOR.  5.  PROPOS.  7. 

INCOMMENSVRABILES  ma- 
gnitudines inter  fe  proportionem  non  ha- 
bent,quam  numerus  ad  numerum. 

Sint,  ipcomcfurabiles  magnitudines  A,fic B.  Dico  eas 

Ai 1 proponiond no  habere,  tjuam  habet  nu  j 

JJi 1 merus  ad  numeiu.  Si  enim  A,5c  B,pro-  ; 

pOi  ridnedicantOr  habere,  quam  numc- 


, — ■ - f 'j  •••  muwmmmm*,—  | 

rus  ad  numerum  i erunt  ipfatcommenfurabiles.  Q^uod  eft  t 
j abfurdum  .ponuntur enim  incommcnfurabilcs.Non  ieitur  i 

A, fic  ! 
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A,  & Tt, proportione  haberkqui  numerus  ad  numeru.  Qjua 
rcmcommcnfurabilcs  magnitudines,  5cc.  Q^uod  oftenden- 
dum  erae.  v. 

5 C H 0 I f 0 

t * 

* 

Qjt  o e V n Q yjt  modo  linea  i/icofnenfurabilei  fint, fi  ue 
longitudine  & potentia, Jiue  longitudine  tantum/rmper  collige 
mus  e M proportionem  non  hobere  , quam  numerus  ad  numtri i, 
-vult  theorema  . "Kjm  aliM,ut  demonflratum  efitef]'ent  lon - 
-gitudine  commenfurabUes » Quod  non  ponitur  . 

THEOR.tf.  PROPOS.  8.  > . 

8. 

o 

S I duae  magnitudines  inter  fe  proportio 
ne  no  habeant, qua  numerus  ad  riumerti.-In- 
Commer>furabi!es  erunt  magnitudines . 

Non  habeant  magnitudines  A,3c  B,*inter  ic 'proportio 
nem, qua  numerus  ad  numeru . Dico  eas  incomcnfurabilcs 
eife.  Si  enim  A,  & B,  credantur  cfle  co-  A h— « 

meri  ad  numerum . Q\iod  cft  abfurdum  , ponuntur  enim 
non  habere  proportionem,quam  numerus  ad  numeru.  N5 
igitur  c6m€furabiles  funt  A,3c  B.  (Quocirca  liduae  magnitu 
dines  inter  fc^ppOrtione  habcSt,  5cc.  Qjiod  erat  oftidendu* 

j.  decimi 

S t H 0 L t 0 *£•  * 

Ov  o D Jt  lineo  proportionem  non  habeant,  quamnutne^ 
rus  ad  numernm,erunl  ipfa  nrcejjario,  /X  hoc  t heoremaie,longt 
tudine  ineommenfurabiUs\alioquin  proportione  hkberet,quarn 
numerus  ad  numerum , vt  ad  propos. fjmiui lib>  demonf;r*ui~ 
mot.  quod  ejl  contra  hypothefin\i{pn  auri  colLigenin  eft  ex  hoc 
iheorem  ate,lineas,qua  proportione  no  habent,  qua  numertu ad 
numeru,nec ejfar io  & potilia  incomenfur abitet  efje,*rt  manife * 
pit  e fi  ex  demonfiratione.  7{on  enim  fequitur,(i  potentia  tanti 
fir.i  co  mifurab  iles  ,exs  propbrtivne  habere , qui  numerttt  adnu 
merum  , rt  in  demonflratione  theorematis  ajjutnitur  j immo 
' nullo  modo  talem  proportionem  habere  pojjunt  , ‘rt  in  fcholio 
\ propos. 

r* 

• > 

. k 

i 
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propos.  huius  lib.  decuimus.  Stlum  igitur  infertur  ex  huius 
theorematis  demonfl ratione  , lineas  proportionem  non  haben- 
tes , quam  numerus  ad  numerum  t longitudine  effe  incom 
menfurabilts . 

L E M M Jl. 

S i fint  tres  quantitates  continue  proportio 
nales,  & aliae  tres  continue  quoque  proportio- 
nales ; fitque  ut  prima  illarum  ad  tertiam  , ita 
prima  harum  ad  tertiam  : Erit  & ut  prima  illa- 
rum ad  fecundam, ita  prima  harum  ad  fecunda. 

• * ^ 

Sint  continue  proportionales  tam  quantita- 
tes «4,B,  C,  quam  D,  E,F ; fiue  priores  in  eodem  ge- 
nere fint,  in  quo  poftcriores,ftue  non  ; fitque  ut  A,  ad 

A(_- , C>ttaD,adF.  Dico 

* E,  1 8.  quoque  effe  ut  ^ , ad 
F,  * i . B,ita  D , ad  E.  Qj*o- 
niam  tam  proportio  A,  ad  C, proportionis  Jt , ad  B, 
quam  proportio  D,ad  F,  proportiones  D,  ad  E,  dupli 
cata  esi ; ponunturque  proportion  s A , ad  C,  & D, 
ad  F , aquales ; Erunt  quoque  proportiones  A,  ad 
Bt& D,ad  E , aquales , quandoquidem  earum  pro- 
portiones duplicata  aquales  funt, 

I'  D em  /equitur , fi  plures  quantitates  fint , qua 
tres  j fi  tamen  m quatuor  afiumamus  triplicatam  pro 
portionem  loco  duplicata , ad  demonflrationcm;  & in 
quinque , quadruplicatam , c '?c* 

THEOR.  7.  PROPOS.  9. 

QV  AE  a redis  lineis  longitudine  com 

mcnfu- 
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menlurabilibus  fiunt  quadrata  i inter  fe  pro 
portionem  habent > quam  quadratus  nume 
rus  ad  quadratum  numerum  : Et  quadra- 
ta inter  fe  proportionem  habentia  , quam 
quadratus  numerus  ad  quadratum  nume- 
rum ; & latera  habebunt,  longitudine  com- 
menfurabilia . Qua?  uero  a rc&is  lineis  lon 
gitudine  incommenfurabilibus  fiunt  qua- 
drata ; inter  fe  proportionem  non  habent , 
quam  quadratus  numerus  ad  quadratum 
numerum  : Et  quadrata  inter  fe  proportio- 
nem non  habentia,  quam  quadratus  nume- 
rus ad  quadratum  numerum  j neque  latera  \ ‘ 
habebunt  longitudine  commenfurabilia . 

Sint  primum  re&ae  A B,  C D,  longitudine  conamen- 
fura biles . Dico  quadratum  cx  A B,ad  quadratum  ex  C D, 
proportionem  habere,quam  numerus  quadratus  ad  nume- 
rum quadratum.  Quoniam  redae  AB,  r~Tl 

C D , longitudine  funt  commeniurabi- 


F ; quadrari  autem  ipforum  E,&  F.fint  E,2<-  F,  3. 

G , & H . Quoniam  igitur  eft  A B , ad  9> 

C D,  ut  E, numerus  ad  numerum  F : ha- 
bet autem  quadratum  ex  A B,  ad  quadratum  ex  C D,  du- 
plicaram proportionem  lateris  A B,  ad  latus  C D : Item  10.  fexti. 

numerus  quadratus  G,  ad  quadratum  H,  proportionem  j' 
habet  duplicatam  latens  E,  ad  latus  F > Erit  proportio  qua-  ti.ofloM» 
drati  ex  A B , ad  quadratum  cxCD,  eadem  , quae  numeri 
quadrati  G,  ad  numerum  quadratum  H ; quandoquidem 
ambae  hae  proportiones,  duplicat*  funt  proportionu  «qua- 
lium. Quod  eft  propolitum.  • . >- 


lesj  erit  AB,  ad  C D,ut  numerus  ad  nu- 
merum: Sit  ut  E,  numerus  ad  numeru 


f . decimi. 
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portio  lateris  A B,  ad  latus  C D,qux  lateris  E,  ad  latus  Fj 
quandoquidem  harum  proportionum  duplicant  proporfio 
nes, squales  funt . Quare  cum  rc£he  A B,C  D,proportio- 
nem  habeant,  quam  numeri  £,  F,  ipfae  commenlurabiles 
erunt  longitudine  . Qjrpdcft  propofitum. 

Aliter.  Repetatur  conftru&io  figura:  pofterioris. 
Quia  igitur  eft  ut  A B.ad  C D,ita  quadratu  ex  A B , ad  rc- 
ftangufu  B D ; Ift  ut  AB,  rurfum  ad  C D,ita  reftangulum 
BD,ad  quadratu  ex  CD,ut  fupra  diximus,-  erunt  quadratu 
ex  AB,rcftangulu  B D,&  quadratu  ex  C D,  continue  pro- 
port ionalia  m ratione  linea:  AB, ad  linea  C D : Sunt  autem 
& numeri  G,  I,  H , continue  proportionales  m ratione  nu- 
meri E,ad  numeru  F,u<  fupra  oftendimus  ; poniturq;  qua- 
dratumex  AB,ad  quadratum  ex  C D,  ur  quadratus  nume- 
rus G,ad  quadratu  numerum  H.  Igitur  erit  per  lemma  prx 
cedens  A B,ad  C D,ut  G.ad  I,hoc  eft, ut  E,  ad  F i Ac  propte 
rea  A B,C  D,reftac,  proportionem  habentes,  quam  numeri 
E,F,  comenfurabilesfunt  longitudine.  (Quod  eft  propofitu. 

Sint  tertio  recta:  A.B,  longitudine  meommenfurabi- 
les.  Dico  caru  quadrata  proportione  non  habere  , qua  nu 
merus  quadratus  ad  numeru  quadratu.  Si  enim  quadratu 
ex  A,ad  quadratu  ex  B,  proportione  di-  . 
catur  habcrc.quam  numerus  quadratus  yj  { 

ad  numerum  quadratum  i erunt  A,  B,  ^ 
longitudine  comenfurabilcs,ut  iam  eft  demonftratu.Quod 
eft  abfurdiLponuntur  enim  longitudine  incomtnenfurabi- 
ies.  Non  crg«  quadratum  ex  A,  ad  quadratum  ex  B,  pro- 

1 portione  habet, quam  numerus  quadratus  ad  numeru  qua 
dratum  . (Quod  eft  propofitum  . 

CLv.ahto  ,ac  poftremo  quadratu  ex  A, ad  quadratu 

ex  B,no  habeat  proportionc.qua  numtrus  quadratus  ad  nu 
meru  quadratu . D:co  eas  longitudine  efle  incomenfurabi- 
ics.  Si  enim  longitudine  comcnfurabiles  credantur}  habebut 
caru  quadrata.ur  eft  dcmonftratu.proportionc  qua  quadra 
tus  numcrusaJ  quadratu  numeru  . (Quod  eft  ablurdu.  po- 
tiuntur enim  non  habere.  Non  ergo  longitudine  comenfu- 
ra biles  funr  A , & B:  Quod  eft  propofitum . (Quapropter 
qaz  a redis  lineis  longitudine  commcfurabilibus  fiuntqua- 
drata,  &t.  Quod  erat  demonftiandum. 

...  / COROL 
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COR  (Tl  1 A R I V M. 

Ex  his  manifcftum  eft,  rcftas  lineas, quae  longitudi- 
ne funt  commcnfurabiles,  omnino  & potentia  commenfu- 
rabilcsefle : Q.uzuero  potentia  commenfuFabilcs,  non  om 
nmo  & longitudine.  Etquz  longitudine  incommen Curabi- 
les funt,  non  omnino  & potentia  incommer.furabiles:Qjiz 
uero  potentia  incommenfurabiles,  omnino  & longitudine 
incommenCurabilcs  ciTc. 

Qvoni  a m quadrata  linearum  longitudine  commenfurabi- 
lium  proportionem  habent,  quam  quadratus  numerus  ad  quadra- 
tum numerum, ut  in  hoc  theoremate  demoftratum  cit,  hoc  cit,fim 
pha  ter  quam  numerus  ad  numerum  ; ipfa  commcnfurabilia  crutj 
Ac  propterea  & lateia  ipforum  potentia  commenfurabiha  cxiilec. 
Quare  line*  longitudine  commcnfurabiles,  omnino  & potentia  co 
mcnfurabiles  funt. 

D ■ 1 M d ■ quia  linee , quarum  quadrata  proportionem  non  ha 
bent,quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum,  fed  tamc 

Suam  numerus  (impliciter  ad  numerum,potentia  quidem  commcn 
urabiles  funt, cum  carum  quadrata  commcnfurabilia  fint ; at  lon- 
gitudine nequaquam, ut  m hoc  theoremate  eii  oftenfum  ; petfpi- 
cuum  eft, lineas  potentia  commcnfurabiles,  non  omnino  & longitu 
dine  commenfurabiles  efTe  . Solum  enim  cx  line*  potentia  jcom- 
menfurabiles, quarum  quadrata  proportionem  habent  quam  nume 
ius  quadratus  ad  numerum  quadratum  , longitudine  quoque  <unt 
commenfurabiles, ut  conitac  ex  fecunda  parte  nuius  theorematis.  * 
R v a s v s quia  line*, quarum  quadrata  proportionem  non  ha 
bent,  quam  numeras  quadratus  ad  numerum  quadratum  , fcd  ta- 
men, quam  numerus  ad  numerum, iiicommenfurabiles  quide  funt 
longitudine, at  potentia  commenfurabiles, ut  modo  diximus  ; liqui 
doconltaCjlineas  longitudine  incominenfurabiles,  non  omnino  & 
potentia  incommenfurabiles  eife  . folum  enim  e*  line*  longitudi- 
ne incommenfurabtles, quarum  quadrata  proportione  non  habent, 
quam  numerus  ad  numerum  , potentia  quoque  lucomtncnfurabi- 
les  funt, cum  carum  quadrata  incommenfurabilia  fine . 

Postremo  lineas  potentia  i neommenfurabiles,  effc  omni- 
no & longitudine  incommenfurabiles,  perfpicupm  e it.  Nam  (i  lon 

firudine  ciTenc  commenfurabiles, omnino  & potentia  commenfura 
iles  forent, ut  patet  ex  prima  parte  corollanj.  Quod  eil  abfurdu. 
Ponuntur  enim  potentia  incommenfurabiles.  Quam  ob  rem  li- 
ne* potentia  incommenfurabiles,  omnino  6t  longitudine  incom- 
mcnlurabilcs  funt. 

r ■ S C H 0 L r 0 
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matis  p lanius  perfefliufq',  percipiatur y diligenter  confiderau 
da  funt  hac  , atut  fequuntur  . Trimum  lineas  reflas  longitu- 
dine commen  Jur  abilei, quarum  quadrata,  ex pnmipatte  thee- 
rematis  , proportionem  habent  , quam  quadratus  numerus  ad 
quadratum  numerum  , non  filum  effeeas,qua  numeris  expri- 
mi poflunt,  fi  cum  linea  Rationali  propofita  comparentur ^qua 
les  funt  illa  , qua  in  demonfiratione  fune  polita ; ( eji  enim  re - 
fta  A B,  i.  & (.  £>,  3 . ) rerum  etiam  illas  , qua  r.ullu  pof- 
funt  numeris  efferri , fi  cum  Rationali  linea  propofita  confe- 
rantur i Deinde  e contrarie, quadratainter  fe  proportionem  ha 
bentid  3 quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum  , 
quorum  linea  , feu  latera  , ex  fecunda  theorematis  parte  lon- 
guudine  funt  commenfurabiliajnon  folum  ea  effe  intclligenda 
qua  continent  totidem  quadratas  menfuras  aquales  illis  , in 
quas  quadratum  Rationalis  linea  re  foluitur,  quot  funt  lenita- 
tes in  numeris  quadratis  , eandem  cum  ipfis  proportionem  ha- 
bentibus i cuiufmodi  funt  quadrata  in  demonftratione  deferi- 
pta:(  continet  enim  quadratum  ex  A B,  quatuor  menfuras 
quadratas , & quadratum  et  C D.nouem  j quot  nimirum  vni- 
tatet  funt  in  quadratis  numeris  G,H.  ) ii  ed  ea  etiam  , qua  vel 
pauciores , vel  pluree  menfur.tr  quadratas  campi efiuntur,qua 
funt  vnitates  in  numeris  illis  quadratu  , fi  cum  quadrato  li- 
nea Rationalis  conferantur, Sape  numero  enim  lineat  data  com 
mtnfurabiles  inter  fe  funt  longitudine , fed  numeris  exprimi 
non  poffunt,  propter  ea  quod  Rationali  linea  propofita  funt  lon 
giiuiina  incommenfurabiles i Ac  propterea  quadrata  illarum 
proportionem  quidem  habent , quam  quadratus  numerus  ad 
quadratum  numerum,  vt  in  hoc  theoremate  efl  ofienfum , a» 
pauciores  quadratas  menfuras  , vel  pi  ures  fOmineut  , quam 
funt  in  quadratis  illis  numeris  vnitates. Hac  autem  omnia  peu 
fpicua  faciemus  hac  demon  flr at ione  . 

Ex  PONAT  VX  linea  Rationalis  A B,exfreffa  nume- 
ro q.cuius  quadratum  A C,  cotinebit  menfuras  quadratae  1 6» 

Sint  quoqi  numeri  D,  E,  plani  fi  miles  non  quadrati , haben- 
tes tamen  proportionem  , vt  in  Arithmeticis  efl  demonfira- 
tum  , quam  quadratus  numerus  F,  dd  qnadv,ttum  numerum 
Gy  nempe  4.  ad  1 6.  Deinde  fumatur  rtcl  angulum  H I , con- 
fiam ex  fex  quadratis  mtn furis  quadrati  A C,  queo  nimirum 
vnitates  in  D , numere  continemur } atq;  ipfi  H l,  quadratum  '14  fecundm 
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V14  fieptimi.  aq/tale  confiiiuatur  K l, cuius  latus  R M.  P e flrttno  per  ea,.\ 
qua  7 tot  oli  propofi.  6.  huiuslib.ofiendinmi  ,1*14 *c, ,.«/*>  recta  j 
1 ‘ *L0»  qnadratum  T^V.ua  fi*  i> jbe.it  K L,quad,  .uum  i 

rtff*. KM,  vt  numerus 
V.t  ad-numerum  E , vel  vt 
quadratus  F,aJ  quadratio 
0.  Quoniam  igitur  efi  vt 
quadratus  nu/t.ertts  F,  ad 
quadratum  numerum  G, 
vel  vt  numtru * D, ad  nu- 
merum E,  videlicet  6.  ai 
14.  ita  quadratum  K Ly 
ad  quadratum  2^,  'P,  per ■ 
conjhufliontnn  .Continet 
. autem  quadratum  K i, 6. 
..t.  mtnfurat  quadrata*, qua* 

T— rv  1 Uunt  1 6 continet  quadra 

pmf.  rflllam  A turn  Rationale  jiC:  ( con 

fi  rufium  enim  efi  quadratum  K L,  aquale  re  fi  angulo  H l,con 
flanti  ex  6-huiufmodi  quadratis  menfuris. ) continebit  quadra 
tumI{Tsearundemmenfiurarumqmdratarnm  14  ac  prq- 
fterea  M,  2^0,  latera  quadratorum.  iyL*  2^.P,  erunt  fy.  Si 
& fy.14.qua  numerie  exprimi  ne  queunt, cu  ifi . & 24 .non  fini 
numeri  quadrati <,  eruniqi  linea  tiauunali  ^4  B,  longitudine 
mcommenfiirxbilix , inter  fe. autem  lommciifitrabil/a  longitu- 
dine >ex  hoc  theoremate  , cum  eorum  quadrata  proportionem 
habeant , quam  quadratus  ntuner tu  F,  ad  quadratum  nume- 
rum G.  Quod  etiam  ex  hoc.conftarepotefl.  Tgam  cum  quadra 
ta  K L,7^P,  proportionem  habeant , ex  coypU  .propofi.m.lib. 
6. duplicatam  laterum  K.  M>  ~"KP  i fit  amem  quadratorum 
proportio  fiubquadrupla,  nempe  I,  ad  ^.eyii  proportio  laterum 
fiubdufla  videlicet  1 .ad  1 huius  emm  illa  duplicata  efi,vthic 
$. decimi,  gpparet  t.l- 4..  Quare  longitudine ccmmenfur abdet  fiunt  re- ; 

fla  K M,  2^0,  cum  proportionem  habeant tquam  numerus  ad  ; 
numerum  . Inulligende  fiunt  ergo,  in  hcf.  theoremate  Unce  et  i. S 1 
iUa  longitudine  .commenfiurabiltf  tqiue  numeris  non  pejfum 
exprimi  ,fi  cum  linea  IQationali  comparentur . Quod  fi  confi- 
derentur  eadem  linee  K FA.,2{_0, (impliciter,  & abfolntt, nul- 
la habita  ratione  linea  l\atte»alis, 4 # 9 numeris  poterunt 

ri,Cum  J 
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ri.  Cum  enim  proportionem  habeant  fubduplxmji  K M,  diui - j 
fatur  in  duds  farta  aquales , diuidttur  n.  0 , i»  eiufdem  ma-  | 
gnitudinh  paries  4.f  illa-in  i.fecabttar  hac  in  6.&C.A1  vero  . 
fcz  partes  nullo  mirio  aquales  surpartib9  linea  Rationalis  AB, 
immo  illii  omnino  far,  t longitudine  inconmenfurabilet . 

^YUVi,  ejuia  quairat  a KL,Ti/P,  proportionem  ha\ 
hernia  quam  quadrat  m numerus  F,  ad  quadratum  numerum 
G,  plures  qultdrat as-tnenf urat  continent  aquales  illis,  in  quot 
AC,  quadratum  Rationalis  linea  A B,refoluhnr,qnam  ymta\ 
tts  funt  in  di£bis  numeris  quadratis  F,  G,  ( K L,  aqua - 1 

It  eflfex  huiufmodi  me n futis,  & 2 ^'P, continet  z +.At  m/we- 
rlis  quadrat  ttr  F,  Componitur  ex  quatuorynitatibus  , &G,es\ 
i 6.)  Et  fi  maiores  quadrati  in  eadem  proportione  fumatur  4>, 
pauciores  tales  menfuros  complefluntur  quadrata  K L,  | 
T^JP,quani  fnnt  ynitates  in  numeris  quadratis  R^ctim  al- j 

ttr  ex  q.alter^ero  ex  ^B.ynit  axibus  cofUtuaturi  manifefuefl,  I 
in hoe  theoremate  imeUigeda quoqi  effe quadrata  proportionii 
habentia, qua  numerus  quadratus  ad  numerii  quadrati t 
pauciores  quadratas  menfuros,  ytl  pturer  co preht dur,qua  yni 
tatei  in  illis  quadratis  numeris  repor  iuntur, fi ‘ea  ctmftranrur\ 
cS  quadrato  linea  Rationatis  propopt*. Quod  flexit  quadra a 
ia  K Ii/ jP,  ci fiderent ur  abfolu*e,&  fimphciter,  nuUxhabi 
ia  ratione  quadrari  AC.rt  Rationali  linea  AB,dofcrepti , re. 
[olui  poteriis  in  totide  me  furor  quadratos,  quot  ynitates  mqma 
iratis  numeris  F,G,W  Q,R,cbtmentur.Ttxp retia  K M,di+ 
ui  datur  in  dii  Os  partes,  & Ti  0,m  quaruor, yt  ditium  e /?,  conti 
'nebir  quadratu  X L,quatu0r  menfuros  quadratas, & quadra - 
‘tu  TfJP \fexiec  im,  quot  feilicet  ynitates  reperiutur m quadra 
ais  numeris  ¥,G.  Item  Ji  eade  lutea fecentur in  partes  tresr& 
fex,  habebunt  tori*  quadrata  me  furat  quadratas  9<&  J&fiwr 
nimiri*  ynitates  coprebedutur  in  numeris  quadrat  is  Q^Rj&c.  | 
At  hmoi  me  fur  a nuito  modo  aqual e f funt  quadratis  meqfuris, 
in  quas  quadratu  Jt  C , Rationalis  linea  A B,refoluitur . 

f d i M dicemus  de  omnibus  alijs  quadratis , torumqi  l*~\ 
ttr  ibus, quaru  fuperpcits  no  exprimuntur  numeris  quadratis. , 
dnmodo  proportione  habeant  inter  fe  , quam  numeri  quodrafi  I 
ad  numeros  quadratos  ; cuiufmodi  funt  quadrata;  quotum (k- 
perpeies  pnt  1 j. habentes  proportionem, quam  quadratus  I 
numerus  l6:  ad  quadratum  numerum 4.  &c.  • [ 
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/ T a V 1 theoremahoc  mt  e fligendum  efi  dt  lineis  Lon- 
gitudine comme  nfurabilibus  inter  fe , quamuis  interdum  ly* 
tionali  linea  incommenfurabilesfint , v t Jit  ftnfus . SJuxjr  r- 
ta  qut  defer  ibunt  ur  a retiis  lineis  longitudine  inter  fi  com- 
me nfurabilibus,  licet  interdum  longitudine  fi nt  tncommcnfu- 
r edules  linee  Rationali  propofitajroportionem  inter  fe  bebent, 
quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum , quamuis 
ipfu  quadrata  ,fi  eunt  quadrato  Rjuionalis  lineet  conferantur, 
feepe  numero  numeris  quadratis  nullo  tr.odo  poffint  exprimi: 
£t  quadrat*  inter  fi  proportionem  habentia  , quam  quadratus 
numerus  ad  quadratum  numerum  , fine  hac  quadrata  numc - 
ris  quadratis  poffint  exprimi  ,fiue  non  , fi  comparentur  cum 
quadrat 0 JQttionalis  linea  % latera  habebunt  longitudine  inter 
fi  conrmenfurabilia  , etiamfi  lineet  Rjuionalifint  longitudine 
incommenfurabtlia' , &c. 

!#  C 6 L L 1 o 1 T Campanus  ex  hoc  theoremate  9 in  figuris 
quadratis  diametrum  lateri  •ncommenfurabilemejjt  longi  tu - 
dine  hhac  ratione . Quoniam  quadratum  diametri  duplum  eft. 
quadrati  Uteris , yt  ad  prtoof  47.  Ub.  1.  demonflrauimus  j 
Titilla  autem  proportio  dupla  eadem  ejfe  pote  fi,  qua  quadrati 
numeri  ad  quadratum  numerum , quod  inter  numeros  duplam 
proportionem  habentes  nullus  medius  cadat  proportionali s%yt 
in  jchelie  propoft.lib,8  oflendimus : 2{pn  habebunt  quadra, 
tum  diametri , quadratum  lateris  proportionem ,quam  nu 
merus  quadratus  ad  numerum  quadratum . Quare  ex  yLu  ma 
parte  haius  tlteorematis  eorum  latera , nempe  diameter  & U - 
tus  in  yne  eodemq\  quadrato , longitudine  inter  fe  funt  incom 
men fur  abii  ia . Hoc  etiam  nos  demonfirauimus  in  fihnlte  pro. 
pof.H.lik.  8.  Quod  tamen  clarius  ofiendet  Euclides  propofyL 
"-“huimiib. 
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S I qflatuor  magnitudines  proportiona 
Ies  fuerint, prima  vero  fecundae  fuerit  conv- 
menfurabilis ; & tertia  quartae  commenfu- 
rabiliserit.  Et  fi  prima  fecunda:  fuerit  in- 


commtu- 
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| commendabilis ; & tertia  quartae  incom- 
j mcafurabilis  erit . 

i > * i . 

S i n.t  proportionales  quatuor  magnitudines^AjB,  C, 

D,  Cttqi  A,  prima  fecundae  B,  commcnfurabilis-Dico  Sc /c» 
t.amC,  quartae  D,commenfurabJemcfle.  Quoniam  A^ 

& B,  inter  fecom  menfu  rabu 
lesfunr,  habebit  A, ad  B,pro>  Ai— — — — r— 


$.  decimi. 


6.  decimi. 


■'  .*  B h— » 

portionem  quam  numerus  aq.  ^ | -t 

numerum,  nempe  quam  E,  j)  i— — <£,4.  PVV* 
adF.Ponirurautevt  A.adB,  , 

ita  C,  ad  D : I<>itur  & C,  ad  D»  proportionem  habet  quam 
numerus  E , ad  nutneru  F.  Quaic  C,  Sc  D,  commenfura- 
bilcs inter  fc  funt. 

S E d,  filiam  A, ipfi B.incommenfurabilis  . Dico&C, 
ipfi  D.elTe  incommenfurabilem . (Quoniam  A ,Sc  B.incom 
mrnfurabiles  funt,  non  habebit  A,  ad  B,  proportione  qua  7 decimi. 
numerus  ad  numerum  : Ponitur  autem  vt  A , ad  B,  ita  C, 
adD.  Igitur  nccC,  ad  D,  proportionem  habet  quam  nu- 
merus  ad  numerum . Quare  C,  & D,  incommenfurabiles  2.  decimi. 
funt  inter  fc.  Si  quatuor  ergo  magnitudines  proportionales 
fucant , &c.  Quod  erat  oilcndendum  . 

,.;-v ' ' V S C H 0 H 0 n..  t. 

o D fi  quatuor  propofte  magnitudines  fuerint  line*» 
prima  autem  Jecunde  commen fur  edulis  fuerit  longitudine  , 
erit  & tertia  quarte  longitudine  commenfurabtltt  t >t  ea . de. 
t/iouilratione  huius  theorematii  apparet  , Ecdem enim  modo 
ojrendemus  pojienorej  duas  proportione  habere  numeri  *d  nu- 
merum. Quare,yt  in  fcholio  propof.  5.  huius  lib.diximu ^lon- 
gitudine commenfurabiles  funt . 

; S 1 autempnma  fecunde fyerit  commenfurahilis  potentia 
tentum  , erit  £r  tertia  quarta  potentia  tantum  commenfur abi 
lis . Hj petatur  enim  eadem  figura . Quoniam  igitur  A t (.om- 
menfurabilittfi  potentia  ipfi  B,  erunt  earum  quadrata  <W~ 
tntn  fur  abdi  a\  ac  propterea  proportionem  habebunt  tquam  nu~ 
merui  ad  numerum , Efi  autem  , yt  quadratum  ex  At  ad  qua - 
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6.  dirimi. 


dratum  ex  B,  ita  quadratnmtx  C,ad  quadrat  ujn  a x D:  ( quod 
quatuor  linea  propojfta  ^f,  B,C ,D, proporti oujlrt p nt}  & earis- 
qH*drxt  a figura  fi  miles  J imiliterq ; defctipta  figitur  & qnx~ 

' A i ■ dr.ua  ex  C,l>, proportionem  'na- , 

B | r --  f ..  bebuut,  quam  Humerus  ad  )>u-  i 

C I— 1 — ■ -4  merum.  Quat  e comme nfnr.Un* 

* tE'4-  ' ha  erunt  j 'jfc propterea  tine* 

a '»  ' » C,D}polentiK  comrnfurabilrx.  i 

; Quod^autem  potentia  tantum  firtt  commenfurabtlrs  \ ita  ma-  | 
lufeftum  fi#.  Quoniam  refla  Jf  ,B,rum  fint  Mmmenfnrahilts  ■ 
j fotejitia  tantum , longitudine  incdmmenfurabi/es  fuit»  i no» 
er’*  enrum  proportio  , qua  numeri  ad  numerum,  vr  itufJtolio 
fropof.  T.huius  lih.docuin/w  iOf  e propterea  rterfi  C,Otpropor- 
»:  t*0*6**  habebunt, cuam  numerus  ad  numerum  J ongitudiae  er 
\ goincommen fur  abiles  funt  C,Dtex  fcholio  pr-pof  y. huius  Itb. 
Sunt  autem  potentia  commenfnrabilet , yi  offendimus  : Fgiiur 
fotentia  tantum  funt  commenfur abiit s . Qhodeli  pmpofium  . 

| roneyfi prima fecudxft  jhcvrnefur.tbifts  Ungittf 

\dhtf  ****' & tertia  quarta  longitudini  tauiit  incimffttrx 

bilis.Tyjtfi  B,fint  lo  git  udi  ne  tatii  ineo  mefnrabilt  periit 

ipjaru  poteria  tomen  fur abiles-,  ac  propterea  ipfa  potetia‘tantii 
tbtnefurnbiUs  trut,Igitkrtrt  nffc  ofiedirr.us, erunt  quoq$  refla 
j foiotia  tdtum  comenfurabiles  } ^Ac  idcirco  longitudine 
tantum  incommensurabiles  erunt  . Quod  efl  propofitum  . 
j K. v K s V s /»  quatuor  magnitudinum  priores  dux  fuerint 
, j linea,  dux  ytro  reliqua  fuperficies,  -vel folida  f feqnetur  nihilo 
, > fi  linea  fint  longitudine  conimenfur  abiles  , rei  incom - 

tnenfur abiles , & reliquas  duas  magnitudines  commenfnrabi - 
les,  rei  htcommen fur  abiles  ejTe.Si  enim  linea  longitudine  fint 
, commenfur  abiles  , erit  earum  proportio  , qua  numeri  ad  mi-/ 
j mtrnmstx  ift  t qua  in  fcholio  propof.  p.  huius  ltb.docuimus  Cii 
ergo  habeant  reliqua  dita  magnitudines  proportionem  e an  de  j 
i quam  linea,  erit  quoque  illarum  proportio >qua  numeri  ‘ad  Hu- 
i merum  $ atq\  adeo  commenfur  abiles  erunt.  Si  tero  Imea  longi 
. j fiudine  incommenfurabilet  finty  fine  potentia  commenfur  abiles 
exifiantjfue  nonyion  erit  earum  proportio,qua  numeri  ad  nuu 
merum,yt  confiat  ex  fcholio  propof.j. Imius  lib.  Igitur  neque  re 
liquatum  duarum  magnitudinum  eandem  cum  illis  proportio 
nem  habentium, proportio  erit f qua  numeri  ad  numerum.  Qtt 4 


re  no 


/ 


re  incommenfurabiles  erunt . Quod  e[l  frtpdftcuM. 

f.oD  E M modo  ^jtffioret  dmcmijrnitudinei  fuerint  fu 
perficies, vel  folidajafleriores  vero  d*i, linit, deme  ftrxbimut, 
fi  pUnd,vel  fllidu  comenfir&bilii fint, vel  ineXmef;tr*bilia,li 
neat  ISgitttdine  comemrabilet  bffe,vel  incomenfUrtbilei.  Si.h. 
plxn.x,[oli<Lxue  comefurabilia  fint,htiebut  ipf*  ppnrtiont.qui 
numer * ad  numeril.  Tgit  & linea  eande  cU  ipft  r$n$  habitet, 
proportione  habebu'.t(ju£  numer # ad  rtumeru;ac  propter?*  logi 
» udi  ne  co  mefurabiles  er  iit, v t dixim 9 infchoho  propof  6 hui  ut 
Lb.Si  vero  plana,vil  feliddftnt  incomenfurabilia,  no  habebik 
$a proportione, qui  numer*  adnumeru.l^it  nkfylmea  eidt  cU 
ipfit  proportione  Jiabetes,  proportione  hsbebn»t,tfua  numerus 
' ad  numeru  * Ergo  longitudine  incommcr.furabilcs  erit  per  ea, 
mua  docuimus  infchoho  propofiJstuus  lib.Quo&  tfi  propof  tu. 

. , ...luU  ....  awr 
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Dv  os  numeros  planos  inuenire, qui  pro* 
portionem  non  habeant  » quam. quadratus  nu- 
merus ad  quadratum  numerum . 

Ih  v e n i a n t v r duo  plani  numeri  non  fimiUs , 
per  ea,qu&  ad  fineltb.  8 • docuimus . Ifam  hu tufmodi 
numeri  non  habebunt  proportionem » qua  quadratur 
numerus  ad  quadratum  numeru,ut  infeholio  propof, 
i6Mb.V.demonflrauimus.  Quodcfl propofitum.^ 
, Q^v  OD  fi  plure  i numeros  inuenire  uclimus, quo- 
rum quilibet  duo  proportione  no  habeant,qua  quadra 
tus  numerus  ad  quadratum  numerum, fumemus  quot - 
cunq i numeros  pri- 
mos, per  ea,  qua  in  ji,i.  B, f.  C,r.  D» 1 1 • £>  1 3* 
fcbolio  propof.  zo. 
hb. 9. tradidimus , A,B,C,0 , E.  Titilli,  n.  horu  primori 
acceptori*  proportione  inter  f e habet,ex  fcbolio  propt 
i 6.  lib.  8.  qua  numeri  quadrati  ad  numeros  quadra- 
tos, tuuo  fint  plani  fmiles, ut  ad  fine  hb.iJocmmus. 
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Pono  iauentfane  numeroru  planoru  no  fimiliutn  tqui 
videlicet  proportione  no  habe  it, quam  quadratus  numerus  ad 
quadratu  numerum , non  refle  quidam  tradiderunt  hoc  loco  . 
Quod  rt  oflendamus,ad.ducerpiaefl  eorttm  rauo  , qua  di  Hos 
numerat  inutmre  canantur . Ita  iqitnr  rem  expediunt . 

E X F « H a M m quar-jor  numeri  A,  B.  C,  D,  ita  rt  non  iit 
, ,..  . ...  ficuc  ira  B,*d  D;  8t  fiat  ex  A,  B, 

irumerus  & 'ex  C,  D, numerus  F.Perfpi- 
cuum  igitur  elt  E,  F,  numeros  planos  cife, 
planos  autem  dillimiles  ^quoniam  latera 
E,  ii.  Ip,' \t.  proportionalia  no  sut,qtf  facere  oportebat. 

;>t~»  M-i  1 

H AB-c  ell eorumratio  inueniendorum numerorum  plano 

rum  non  fimilium . Errant  autem  huiufmodi  interpretes, anid 
ftepe  numere  inuentt  numeri  ficitndum  eorum  de&rinam%ola. 
ni  ftmiles  funt.  7{am  numeri  ex  eorum  demonfl  ratione  inuen • 
ti,X  i.'&  4 X;/itnt  plani  fimil*r,cu/n  proportionem  habeant, qua 

Zuadrati  numeri  jf.  t fi.  ItcMir,  prior  numerus  latera  ha - 

eat  i.  & 4.  proportionalia  lateribus  pofleriorit  6.  & 8.  vt  co 
Hat  i quamuis  latera  prioris  ab  illis  aJJumpta  i.fr  6\nonfint 
proportionalia  lateribus  p<  fler  faris  acceptis.  J.  & t 6.  S atis 
enim  eft , iri  duo  numeri  plani  fint  fi  miles  , a liqua  duo  latera 
vnius  proportionalia  effit  quibufdam  duobus  lateribus  alte- 
rius , non  autem  requiritur  , vt  quacunque  duo  latera  vnius 
proportionalia  fint  quibufcunqy  duobus  lateribus  alterius  j 
qua  de  re  plura fer  if fimus  in  defin.  tlJib.j.&infcboliopro 
pof.  1 3.  lib.  S. 

. <PROB  L.  ?.  P RO  P O S.i  1. 

\ ^ 

, . +•  , ft  ■;  *v  ■ - • • I 

PRQ  POSITAE  re<fte  linea?  inucni 
re  duas  re<5tas  lineas  incommenfurabiles , 
alteram  quidem  longitudine  tantum  > alte* 
ram  vero  etiam  potentia . 

S t t reto  propofira  A,  cui  primum  inuenienda  fit  li- 
nea incommenfurabilis  lon^nut/iie tantum.  Inucniautur , 
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perlcmnna  praecedens,  duo  numeri  B,  5c  C,  proportionem 
non  habentes  , quam  quadratus  numerus  ad  quadiatum 
numerum:  Deinde  ex  corollario  propof.  6.  huiuslib.  re- 
periarur  linea  D, ad  cuius  qua  A-  B,  10. 
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C.  6. 


dracum  fic  habeat  quadra-  — ^ 
tum  ex  A,  vt  numerus  B, 

ad  numerum  C Dico  D,cflcipu  A,  incommenfura- ilcm 
longitudine  tantum  . Quod  enim  A,  & D,  longitudi- 
ne fint  incommenfurabiles ita  probabitur.  Quoniam  cft 
quadratum  ex  A,.ad  quadratum  ex  D,  vt  numerus  P,  ad 
numerum  Cjnoneft  autem  p«o pomo  B adC,quz  numc 
ri  quadrati  ad  numerum  quadratum  ; nrqj  quadratum  ex 
A, ad  quadratum  ex  D,  proportionem  hibebit , quam  nu- 
merus quadratus  ad  numerum  quadratum  . Igitur  rcftac  , . 
A,  & D,  longitudne  incommcnfurab-lcs  funt . Qupd  au-  9’  dtcimt. 
te  tantu  longitudine  Cntincomenfurabilcs,  pater.  Ci)  enim 

quadrata  ex  A,  &D,  proportionem  habeant,  quam  nu-  . 

merus  B,  ad  numerum  C,  ipfa  commcnfurabilja  erunt.  6.dntm. 
Sunt  ergoredz  A,5c  D.  ex  definitore , potenua  comme? 
furabiles.  Quare  longitudine  tantu  incomcnfurabilcs  funt. 

S i t iam  eidem  redx  propofit*  A,  inuenienda  linea 
incommenlurabilis  longitudine,  & potentia  Inueniatur  re- 
da E,  inter  redas  A,  & D, longitudine  tantum  incommen 
furabiles,  media  proportionalis.  Dico  E,  ipfi  A,  incommen  IJ. 
furabilem  e fle  longitudine^  8c potentia.  Quoniam  cft  qua* 
dratumex  A,  ad  quadratum  ex  E.jpcr  coroH.  propof  20. 
lib.  6.  vt  A,  ad  Dj  3c  A,  incommenlurabilis  e ft  longitudine 
ipfi  D,  vt  iam  eft  oftenium  serit  & quadratum  ex  A,  ineo-  1 .vMctmi. 
menfurabile  quadrato  ex  E.  Quare  redae  A, E,  «^definitio 
ne,  potentia  funt  incommenfurabiles,  ac  proinde  ex  coroll. 
propof  9. huius  lib»&  omnino  longitudine  jn  ommenta ra* 
rabiles  funt . Eft  igiruf  E,  ipfi  A , incommep Curabilis  lon- 
gitudine, & potentia  • Quocirca  propofitx  redz  linjpaein- 
ucnimusduas  redas  lmeas,&c.  Quod  erat  dcmoaftrandu. 

S C H 0 L l 0 7(j  ‘ 

' . ’ \ 1»  r.  I r . # * •*  V(  .J  1 <■. 

5 1 igitur  rtet  a A,  probo  fit  a fiatuatur  J^atioualii , it*  vt 
ab  ta  mtufuir*  ultrarum  fumantur  j trit  & rt&*  D,  p rttdt 


fin. 
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fin.6.  Rationalis  , quia  potentia  iU i e ffoorkmenfur obdis,  li- 
tet eidem  longitudine  incommenfur  abdis fit  .-dt  vero  F,  Irra 
tionalit  y ex  drfin,  7.  cum  Ratio nali  A,  incommenfurabilu  fit 
longitudine  , .£7  petenti X . - 4 

C AlTf  R VM,  « demonP  ratione  huius  theorematis  li- 
quido conflat  , redam  mediam  proportionalem  inter  duas  re- 
das  potentia  tanti * comenfurabilei,  vel  quod  ide  ejl,tnter  duo» 
longitudine  tanti i ineo  mtnfitr  abi  les,rffe  yrrilibet  i liari  tnco- 
menfurahilt  longitudine ,3*  potenti aixrqi  adeo  appellari  Irra- 
tionale  ji  alterutra  i Uaru /fatuatur  Rationalis.Ex  e&.n.  quod 
• | B,Io.  refla  ^4yD,funt  logitudme  ta- 

E »■  - * ti  incomen fur  abdes  , vel  com - 

* c/  ntc fur  abdes  potetia  tabtu,dr» 

tnoflr animus  redi  E'finter  illa*  media  proportionali  Y effe  ipfi 
,incomenfurabdt  logi:udinet& potetia  : Eodeq-,  argutneto 
ofiedemus  eande  longitudine potetia  ipfi  D,  efieincbmenfn 
rabiH.Cu.n.:teda  DtEyJi,fint  cttinue  proportionale*,erit  et 
<oroU.prepof.zo.lib.6.vt  quadratu  ex  D,ad  quadratu cx  F.,it a 
redaD,xd  reda  aut  reda  D,reda  A ,mcbmenfurabilis 

longitudine .1 git  & quadratu  ex  D, quadrato  ex  Etin<$menful 
rabile  erit. Quare  teda  D, & Etex  dtfin.incomefurabxles  funt 
potetia yatqi  adeo  & longitudine  tper  coroll  .pro fof.y. huius  liti 
I N codicibus  vulgatis  f reponitur  hae  vndecima  propofiril 
a Theone  pripofitioni  decima  pracedeti  : quod  error*  librario- 
rum fadum  effe  puto ; cum  fecunda  pars  huius  ex  praccdcnti 
fropofitione  decima  dcmonfiretur,vt  ex  didts  apparet . . 

THEOR.  9.  PROPOS.  12.  . 

QV  A E eidem  magnitudini  funt  conv 
m$furabiles,&  inter  fe  funt  comefurabiles* 

.Sit  Ttr«iqj  magnitudo  A,  B,  magnitudini  C,  comenfii 
rabihs.Dico  3c  A, B, inter  {eeflei6mcnfurabilcs.Cu.n.A,'& 
Cjfint  comen furabiles, habebit  A, ad  C». proportione  , qu» 
numerus  ad  num<?ru  : habeat  qua  numerus  D,  ad  numciu 
E.Rurfus  quia  C>  B,comenfuiabiles  funt,habcbit quoq>  C, 
ad  B,  propottione,qua  numerus  ad-nomerd:  habeat  qua  u u 
merus  F,adn'uraeru  G.lumaturqjxxes  numeri  H,1>K, mini 

ini  dc- 


/ 


& RJ>.  X. 


n 


i mi  deinceps  proportionales  ia  proportionibus  D,ad  E,&  F,. 

] ad  G;  Httjj  H,  ad  I,  vt  A i — — { D»  i°*  E»  *•' 

D,ad  E,  hoceft,  vtA,  C i— — • 1 F,  2.  G,3. 


ad  C$  rSc  I,  ad  K,  vr  F, 
ad  G,  hoceff,  vt  C/ad 


. ' A-'  H»  5*  I*+dC»4- 


6. decimi. 


B.Qjj,oni3  igirureft  A, ad  C,vt  H,ad  I ; 8c  C,ad  Bjrtl.ad 
Kjcntcx  arquo  A,  ad  B,vt  H,ad  K,  nutrterusad  numero: 

Quare  A .B.proportione  haberes,  quam  numeri  H.K, inter 
ft  cothmenrufabilcs  funt  Qjwe  ergo  eidem  magnitudini  cd 
mcnfurabilcs  funt.&c.  Qjiod  dcmonil vandum  erat . r- 

^ Ii!  i r 

S C'H  0 L I 0 H, 

* At*  r\.  ;•  a , v ' 

X?v  Ol)  i»  magnitudine' „4, E, C, /i nt  linet,  atq;  jf,  &V-; 
ipfi t,longit ttdine  cbmenfurabiles  txifiant,  erunt  quoqt^f,  & 

B,  inter  fc 'longitudine  comtncnfnrabi/es,  yt  ceu  fiat  ex  demon 
ftrxtione  theorematis , quia  eodem  modo  oflendemus %lint 
fr  B proportionem  habere  tqnam  numerus  H,ad  numerum  Kj 
Quare  longitudine  tommenfurabilei  erunt,  yt  ad  propoft.di- 
tcitnttt.  Si  rero  A *<Sr  B^fuerint  ipfi  C potent  ia  commertfurabU 
testlices  eidem  longitudine  fi nt  incommtnfurabiletydemtnflra 
buntur  eodem  modo,&  jt,B, inter  ft  commenfurabilts  potati 4. 

Cum  enim  K,&  C,fint  potentia  commenfnrabiles,  eth  quadra 
tum  ex  ~4t*d quadratum  ex  C,rt  humerut  ad  numerumtnetn - ( 
pe, rt  D »<fd  E, cum  quadrat  a ex  ^4,C,per  defi  n.fint  commenfu 
rabtlia.Eodem  modo  erif  quadratum  ex  Cj  ad  qttadratum  ex  B , \ 

yt  numernt  ad  nHmeru,nimiri*  yt  Ft  ad  G.  Sumptis  ergo  in  eif\  . , 

de  rationibus  D ,ad  E,&  F,ad G • tribus  numeris  minimis  H,  4 offam 
I yK, dei nseps  propovtionalibus\erit  rurfum  ex  aquo  quadratu 
ex  ad  quadratum  ex  B,yt  numerus  H,adnumeru  K..Q**rt 
quadrata  ex  Btcommenfurabilia  funt  1 atq\  adeo  linea 

jt,  B poientja  contmenfbrabiles  . 7fjm  tamen  ex  hocfequitur , 

K,&  B. potentia,  tantum  ejje  commensurabiles  . Vcjfunt  cr.im 
e fje  dita  linea  longitudine  inter  ft  commenfnrabiles ,licet  ytra- 
que  cuipiam  alteri  linea  potentia  tantum  fit  commenfurabil.it 
quales  funt  dita  Emotionales  longitudine  irter  fit  comme  n fur  a* 
biles  ypotentia  ycro  tantum  i{ationali  txpofita  commenfura» 
biles  , quas  cuid-.m  inneniemus fofiea  infeholio  a. prepof  1 9. 
huintlUta  y .*  v-  • - ■- 

r ? W _\\  S B 0 


5,  decimi. 


6.  dic  Imi. 
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S B d <dr  conuerfum  quodammodo  huius  theorematis  dt~ 

monfiralitnus  hoc  modo . 

St  fint  duae  magnitudines  coromenfurabi- 
lcs,  altera  vero  fit  vni  cuipiam  commensurabi- 
lis ;erit  Sc  reliqua  eidem  commenfurabilis  . 


C h- 
Bt- 
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O. 


I S t N T enim  A,  & Bttommenfura - j 

— -H  . hile!  , fiteji  A,  iffi  C tcommenfurabilis . j 

1 I Dico  &■  B,  eidem  C,commenfurabilem  ef 
fe . Cum  enim  tam  B,  quam  C fipfi  A.,  fit 
commenfurabilis  j erunt  quoque  B,&  C, ex  hoc  theoremate tin~ 
ter  fe  commenfurabi/es . Quod  efi  frofofitum . 

^vod  fi magmtudines  A,  B,  C , fint linea , & A,  B, 
com me n forabiles  longitudine  ,fit  autem  A,  iffi  C,  commenfu 
rabi  lis  longitudine  ; erit^jj-  B, reliqua  eidem  C,  longitudine 
commenfurabilis  . Tfqm  cum  tam  B,  quam  Cfiffi  Ajiengituii 
nefit  f ommen fur  abii  is , erunt  e fiam  B,  Ct  inter  fe  commenfu- 
r abiles  longitudine , yt  offendimus , At  yerofi  linea  A,  &•  B, 
f otenti  a tantum  fint  commenfur  abiles  ,*jr  A,  iffi  C>  coinmen 
furabilis  fi  ut  longitudine  , e?'  fosentia^  fiue  f olentia  tantum  , 
(oli igeptus  quidem  eodem  argumento^  reliquam  Bacidem  C,po- 
tentiasjje  commenfurabilem  j quiaytraq;  B,  C,  iffi  A > hae 
ratione  fotentia.eft  commenfurabilis  ex  hyftnhefi . tfon  autem 
f olligerf  licebit  , fi  A , iffi  C,  commenfurabilis  fit  longitudine  t 
reliquam  B,  eidem  C, longitudine  commenfurabilem  ejj'etquia 
non  ytraque  B,Cj  iffi  At  longitudine  commenfurabilis  tfl,fed 
Ct  quidem  longitudine,  at  roro  B,  fotemiatantum%  rtexhy - 
fOthefi  confiat . 

T H E O R.  io.  P RO  P OS..  1 3 i'  1 ' 

1 Kj Pr  -•  • v 

SI  fint  dux  magnitudines,  & altera  Qui- 
dem eidem  fit  commenfurabilis,  altera  ve- 
roincommcnfurabilisjlncomnienfurabilcs 
erunt  magnitudines . 

Sint 
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Sint  duae  magnitudines  A,&B,quarum  A,fic  ipfi  C, 
commcnfurabilis , & B,  eidem  C,  in-  A 
commcnfurabilis.  Dico  A ,81  B, inter  t 1 

incommcn fui abile*  eifc  . Si  enim  5, 

B.  dicatur  efle  commcnfurabilis  ipfi 

Aj  euro  eidem  A,  commenlurabihs  ponatur  Cj  erunt  B,  & 

C,  inter  fecommcniurabilcs . quodeft  abfurdum.  pon.tur 
enim  B/pfi  C.incommenfurabilis . Non  ergo  R,ipfi  A,co- 
mcnfufabiJisefi  » Quare  fi  fint  duae  magnitudines , & alte- 
ra quidem,  dtc.  Qjjod erat  ofteodendum . 

. r j* . C H 0 L 1 0 2^. 

S I magnitudines  ji,  B,C,fint  linet, & quidem  ipfi  C, 

longitudine  commenfurabilis,  at  B,  eidem  C , incommcnjura- 
bilit  longitudine  j erunt  B, longitudine  incommenfura- 

bilet.Si  enim  longitudine  commen fur  adites  effent  , offendere 
ternus  auoque  B,  C , ejfe  inter  fe  longitudine  commenf ur  abites . 
( cumhocpofito  ,-rtraque  B,C,  ipfi  *4,  c emnienfurabih r efiet 
longitudine.)  tjuoa  non  ponitur.  Pari  ratione, fi  u/,  ipfi  C,pe- 
tentia  fit  commenfurabilis  fine  tantum  ,fiue  etiam  longitudi- 
ne, at  -vero  B, e idem  C, potenti  a mcommen fur  abitis  i erunt  -J, 
& B , potentia  incommuni  mobiles . Si  enim  effent  tommenfu 
rebiles  potentia,  effent  quoque  B , & C, potentia  cemmenfur  a- 
biles.  (.  cum  hoc  fefito,*traque  B,C,  ipfi  *4,  potentia  efftt  com- 
menfurabilis  . ) Quod  e fi  abfurdum  . Ponitur  enim  B,)pfi  C , 
f otentia  incommenfur  abitis . 

^ v o-N  UM  yere  hae  propofitio.  1 i.apud  Theonem  lem- 
ma  e fi,  fit,  "W  poft  hac  in  nojtra  editione  numerus  propofitionu 
Euclidis  differat  ab  eo,  quem  Theon  fequitur . Bjliqmmus.n, 
iodi t a opera  ordinem  ac  feriem  T heonis  hoc  loco,  quia  a iunto - 
* ibus  , & petilioribus  Geometris  hoc  theorema  in  numerum 
fropofitionum  Euclidis  iam  e fi  afeitum . 

THEOR.11.PROPOS.14. 

'l  . ...  * 

9 * ' * eu  - A » . . i 7 ^ 

S«I  fint  dux  magnitudines  commcnfu- 
rabite*,  altera  autem  ipfarum  magnitudini 

* ••  " * *.  acuipim 


1 1.  decimi. 


1 x. decimi. 


«^•'4 


8. 


? € 


m&E  f tl  m.o  • ' 


. -«rr 


il. decimi, 


cuipiam  incommcnfurabilis  fiierit : Et  Reli- 
qua eidem  incommenfurabilis  erit . , c 

: ....  ' >-vt  • 

Sint  du$  magnittidineteomenfurabiles  A, de  B, qua- 
rum A,incomimnlui  jbilis  fit  alteri  cuipiam  C.  Dico&  BiJ 
eidem  C,  e fle  incommcnfurabilem . Nam  fi  tt,  ditatur  eflej 

commrnfjrabilis  ipfi  C,ac  p-ropte 1 
■A  i 11  1 ( 1 1 rea  & C,  ipfi  B;  cum  de  A,  ipfifl-, 
^ ■ »— 4 — i ponatur  commcnlurabtiis;  erunt 

& A,  C,  inter  (e  comer, Curabiles . 


LV- 

CH 


Q^uod  eft  abfurdum . Pobitur enim  A,ipfi  C.incommen/u 
rabitis . Non  ergo  B,ipfi  C.commenfurabiiiscfl  . Q^iare  fi 
fintdux  maqnitudincscommcnfurabilcs.dcciQjJod  demo- 
flrandumcrat . . 


SCHOLiO  70 


H i £ cjwcji , fi  magnitudines  A,B,C ,fint  linea  K,B, 

commenfurabilei  longitudine  i fit  autem  jf , ipfi  C,  fine  lon - 
gitudine  tantum  ,fiue  longitudine  & potentia  incommtnfura- 
btlit  j erit  & 2,  eidem  C,  longitudine  incommenfurabilis  . Si 
enim  B,  & C , e fient  longitudine  tommenfitrabiles  , ejfint 
IX. decimi,  quoque  jt t & G,  commensurabiles  longitudine  . ( Cum  hot 
pofito , vtrdque  & C,  ipfi  B9  longitudine  efiet  commtnfu - 
ralil is . ) Quod  efi  abfurdum . ponitur  enim  J . ipfi  C,  longi- 
tudine imomenfurabilis . Quod  fi  A , Bt  lommenfurabt- 
les  fint  potentia  tantum , & A,  ipfi  Ct  potentia  incommenfu- 
rabilit , coii  i gemut  eodem  modo,  &■  B,  ipfi  C,  potentia  in- 
4 commenfurabilem  efie  . jtliaffiB,  C,  potentia  e fient  com - 
ll.de  cimi,  menfur  abdes-,  & ji  ,C,potentia  comnienfurabdes  efitnt.  { cupi 
\hoc  pofito , ytraque  ^4,  C,  *£/»  B,  potentia  ejjet  commenjura- 
bilis.  ) Quod  non  ponitur . 

( Colli  G v kt  porro  ex  hoc  theoremate  interpretes  E uclidis 
fequtns  theorema  adea,q  in  hoc  lib.d<!monfiranturtperutile  , 

Qv  ae  incommenfurabilibus  iuntcoramc- 
furabiics;  & inter  feincoratnenfurabilcs  erunt. 


J!jnt  duse magnitudines  incommenfurabiUs  j4yB,<mf 

bttt 
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ta/  ttitjm>cn fur abilti  jint  C,&  Djicmpe  C,ipfi  A,  D,  >/»/* 

B.  Dic»  C,£r  Dyintet  feinoommcnfurabiles  ejfe.  Quoniam  ji9 

& C,  tommenjurabiles  ponun  Q j | 

tur'yfr  efj  ~>f,ipfi  Bjiticommen-  A J — ' ^ 

furabilis  $ erit  qtitx  5 reliqu 4 C,  ® | * 

tidem  By  incommcn furabilis.  ^ 

Bjvrfus  quia  D,& B, eommenfur  abilet  ponuntur, £r  efi  Byrfe- 
fa  tpfi  Cytncommenjierai/flv  j erit  D,  reliqua  eidem  C,  i> *■ 

eommenfur abilts  . Quod  e[l  propnfitum  . 

] S 1 autem  magnitudines  A.B.C.  D ,/int  linea , & B,‘ 

yel  longitudine  tantum  tncommenjurabilet , yel  longitudine 
& putentia  } ftnt autem  C,  D,ipfit  A,  B,  longitudine  com- 
nenfuxakilenjtrunt  C,  & D,  eodem  argumento  , longitudt. 
ne  ineommenfur abilet  .Si  *ero  & B,  iticommcnfurabilti 

fint  potentia , ipfi  t potentia  tantum  eommenfur abiles  C,  :? 

D;  offendemus  fi  militer  C,  & D,  potentia  effit  mcommtnfur* - 
bilet  i >f  perfficuutn  tfl . 

. . . • ; 

H LEMMA. 

DvAiBysdatij  redis  lincismarqualibus,in 
uenirc  id,quo  maior  plus  poreft,  quam  minor  . 

Qy  am  V Jis  id,  quod.  lemma  hoc  proponit  yoflen - 
derimus  antea  ad  propof.  47  J/£.  1 . tame  quia  hic  brt 
uius  ex  ifsy  qu x tradita  funt  tn  lib.  3 .&  4. demonftra .. 
tur,non  inutile  iudicauimusyidtm  hoc  loco  aliter  effice 
re.  Sitit  ergo  datx  dux  re£lx  linex  ixquales  >4B,&C, 
quarit  A B , maior . oporteatq;  • • . £ 

}ueniretqu6  ^fByplui  poflit  qua  ' 

C.  Diutfa  ^iBy bifaria  it,  D,de-  A*  ^ 

feribatur ex ctntro  D»& inter-  C' 

h alio  D A y uti  D By  femichr culus  A E B,  in  quo  apte- 
tur rtfta  A Ey  ipfi  Cy  xqualis  , iungaturque  retia 
EB.  Dico  retiam  A B,  plus  poffe  quam  C,  quadrato 
rcftx  ErB.  Cum  enim  angulus  E,  in  femicircuh 

a.  redus 

H I»W  ■ m m -»■  ■ m I ■ . 


14.  decimi. 
(4  da  cimi. 


1 


l.quant. 


I ttrn. 


A 
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47 •(r*mi,  retias  jit  ierit  quadratum  ex  B,  aquale  quadratis 

ex  */f  £,  £ 5;  idcirco  B , plus  potent  quam 

w4  £,  hoc  efl,  quam  C»  quadrato retlx  E B.  Quod  e(l 
propofitum . Similiter 

\ v,  •••■«  » <t  .*  • ' 

Dvabvs  datis  redis  lineis  fiue «qualibus, 
fiue  mxqualibus  , inuenire  redam  , quar  illas 
poteft . ■ . < j1  * „ 

• v Cf  * • m _A  . * . * ••  • ♦ • 1 - 

Hoc  aliter  tradidimus  ad  propofi  47. 

//&.  1. Sint  ergo  datadusretlx 
**E>EBt  qua  fi  coniungantur 
— *D  angulum  retium  E,  poterit 

eas  retia  dutla  B , quippe  cis 

4 y. primi,  quadratum  ex  B,  aquale  fit  quadratis  ex  £, 
E B • •*  • ' ■ ■■*  ••  # 


A 
CH 


THEOR.  15.PROPOS.12. 

S I quatuor  reda?  lineap  proportionales 
fuerint  , prima  vero  tanto  plus  pdfltt  quam 
fecunda,  quantum  eft  quadratum  redae  li- 
nes (ibi  commenfurabilis  longitudine  : Et 
tertia  tanto  plus  poterit  quam  quarra,qua- 
tum  cft  quadratum  redae  lines  {ibi  longitu 
dine  commenfurabilis . Quod  {i  prima  tan- 
to plus  polfit  quam  fecunda,  quantum  eft 
quadratum  reds  lines  fibi  incommcnfura 
bilis  longitudine.  Et  tertia  tanto  plus  pote- 
rit quam  quarta , quantum  eft  quadratum 

ie&9 


— 


.v. 


I B € X * 


rcd^hacjeiibi  longitudine  ineo  mmenfu- 
'rabilis  . 

S t N t quatuor  redae lineat  proportionales  A, B,  C,  D, 
poiTitqtie  A, prima  plus  quam  B,frcunda,quadrato  reda:  Ei 
&C,tCTtiapms.poiIitquam  D, quarta, quadrato  red*  F.  D> 
eo , fi  EJtQixjmenlurabilis  fit  longitudine  ipfi  A i de-  F,  com- 
menfura bilem  efle  longitudine  ipfi  C : Si  uero  E,  fit  longitu 
dinc  incommenlurabiiis  ipfi  A j & F,  ipfi  C,  longitudine  in- 
commcniurabJcm  elTr.  Q^uonia  a 
cft  ut  A*ad  B,ita  C,ad  Di  erit  quo  £>'  1 

3uc  ut  quadratum  ex  A , ad  qua-  " ' 

ratum  ex  B,ita  quadratum  ex  C» 
adquadratum  ex  D.  Eftautcm 
quadratum  ex  A,  aequale  quadra- 
ris ex  B,  E.per  hppothefitn  i & qua 


Eh 

Ci- 

Dh- 

Jh 


T» 


■' — |. 


ii.  fixti. 


« -n  .i 


dratum  ex  C,  quadraris  ex  D,  F Igitur  eruntquoque , ut 
quadrata  ex  B,  E, ad  quadratum  ex  I3,ita  quadrata  ex  D,F» 
adqUadratumex  D : Et  diuidendo,  ut  quadrarumexE,ad 
quadiatumex  B,  ira  quadratum  ex  F,ad  quadratum  exD  ji 
Acpropterea  erit  etiam  ut  reda  E,  ad  redam  B,  ita  reda  F,  >2.  fixti , 
ad  redam  D i conuertendoque  ut  B,ad  E, ita  D>ad  F-  Quia 
igitur  cft  ut  A,ad  B.ita  C,ad  D;  & ut  B,ad  E,ita  D,ad  F.erit 
quoque  ex  aequo , ut  A>ad  E,  ita  C,ad  F-.  Q_ua*c  fi  A,  cft 
longitudine  commcnfurabilis  ipfi  E , erit  quoque ipfi  F, 
ldhoitudinecommcnfuiabilis : Ec  fi  A, longitudine  eft ineo, 
menfurabilis  ipfi  E, erit  Sc  Gjipfi  F,  mcommeniUrabilis  lon- 
gitudine, ut  in  fcholio  propos.  10.  huius  lib.  tradidimus.  Si 
igitur  quatuor  redae  linc£  proportionales  fuerint, &c.Qjiod 
erat  demonftrandum . £ :.\adiic«uiG%*nrcr. ; , 

i ' •»  .t-/.  i JUligl.asiibii.iHrd 
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Fodem  argumento  oftendemus , fi  R 3 potentia  tantum 
commenfurabilts  fuerit  ipfi  A ; & F , potentia  tantum 
ipfi  C,  ejie  commenfurabilem  , ut  confiat  eX 
tjs,  yua  in  fcholio  propos. 

huius  Ub.  [cr ipfi-  1 xiiunin  . .,'1  . 
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j.  dtcimi 

I.  fron. 


j.  decimi 
3»tr*n, 


THEOR.  t.j.  PROPOS.  i6. 


SI  dux  magnitudines  commenfurabi- 
les componantur;  &tota  magnitudo  utri- 
quc  ipfarum  commenfiirabilis  erit . Quod 
fi  tota  magnitudo  uni  ipfarum  commemura! 
bilis  fuerit ; & quae  a principio  magnitudi- 
nes commenfurabiles  erunt . 


Componantv  r dug  magnitudines  comnKpfura 
biles  A B BC.  Dico  totam  quoque  magnitudinem  A C.utri 
_ que  ipiarum  AB,B  C,commenfj- 

| 7 > i |C  rabilemeflc . Sit  ,cnim  ipfaru  AB, 

D i — i . BC.communi:.  menfura  D Q,uo- 


niamigitur  D.ipfas  AB.BC.metitur,  metietur  quoque 
totam  AC, cx  ipfiscopofitain.  Cum  ergo  D, metiatur  A|C, 
& AB;  erunt  AC,  A B,commcnfuiabilcs . Similiter  cum  D* 
metiatur  AC , & BC  jcrut  & AC,BC,c6menfurabi!cs;  Ac 
propterca  A C,  utriquc  ipikru  A B.BC.comenfurabilis  ent. 

Si  d iamtota  AC, ex  A B,BC,compofita  commenfii- 
rabilis fit  alteri  ipfarum  AB,  BC,  nempe  ipfi  AB.  Dico  & 
A B,BC, inter  iccommeiurabilesciTe.  Sitenun  D,commu 
nismenfura ipfarum  A C,  A B.  (Vuoniam  igitur  D,  meti- 
tur rotam  A C,  & ablata  A B } metietur  quoque  D,  reliqua 
B C.  Q^arecum  D.metiatur  AB,BCjc6mcnfurabilcs  erue 
A BjBC^nter  fc.  Eodem  argumento  oftcndcmqs  AB,BC, 
efle  commenfurabiles,  fi  A C,  ipfi  B C,  fuerit  commenfura- 
bilis.Sidiue  igitur  magnitudines  commcufuiabilcs  compo- 
nantur, ficc.  Qjjod  oikndcndum  erat. 


CORO  LLAR1VM. 


HtHC  (equitur, fi  tota  magnitudo  cx  duabus  cbpo(ica,comci>fu 
rabilu  fit  alteri  ipfaiii.eandejx  reliqufcomefurabile  pffc.Vt  fi  AC, 
ipfi  AB, fit c6menfurabilis,e(Tc  quoqj  eandem  AC,reiiqux  BC.co 
menfurabile.  Na  ut  in  poiteriori  parte  ihcorematis  oltcnf.im  ctt, 
femperD, communis  menfura  totius  A C,  & ablata  AB, cum  metu 
tur  tota  AC, & ablata  A B,  metietur  quoque  reliqua  BC,  cx  t-pro- 
n undato.  Quare  coroenfurabilea  funt  AC, BC.  Quod  eit  piopnlitu. 

THEOR. 
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THHOR.  14.PROPOS.17. 

S I dufe  magnitudines  incommen  forabi- 
les componantur , & tota  magnitudo  utri- 
que ipfarum  incomenfurabilis  erit  . Quod 
fi  tota  magnitudo  uni  ipfarum  incommcnfu 
rabilis  fuerit ; & quae  a principio  magnitudi 
nes  incommenfurabiles  erunt . 1 

CoMfoNANTVJ  duae  magnitudines  incommen- 
furabilcs  AB,B  C . Dico  totam  quoque  magnitudine  A^C, 
utrique  ipfarum  A B,BC,  incommcnfurabilejcflc . Si  enim 

non  eft  utrique  incommcfurabilis,  . B ~ 

fit  alteri  commenfurabilis  , fi  fieri  jj  ^ ^ 

poteft  , nempe  ipfi  A B > fitque  D > . . dteimi 

communis  menfura  ipfarum  A C , A B . Quoniam  igitur  3- 
D,  metitur  totam  A C,  & ablatam  A B j metietur  quoque  3-  pon. 
D,  reliquam  B C ; Ac  propterea  cum  D,metiaturutranq} 

A B , B C , erunt  A B,  B C,  commenfurabilcs . Quod  cft 
abfurdum.  ponuntur  enim  incommenfurabiles.  Non  cr- 
eo commenfurabiliseft  A C,  tpfi  A B i Eademquc  ratione  i 
neque  ipfi  B C,  commenfurabilis  erit . Quare  utnque  ipfa- 
rum A B,  B Cjincommenfurabilis  eft . 

SSp  ia  tota  AC,c6pofita  ex  AB,  BC»inc6menfiirabilis 
fit  uni  ipfaru  coponentium,  nempe  ipfi  A B . Dico  quoque 
AB»BC,inc6mcnfurabiles  efle.  Si  enim  fint  comcnfurabiles, 
erit  quoque  tota  AC.utriq;  ipfaru  AB,  BC,c6menfurabilis. 

Quod  eft  abfurdu . Ponitur enim  AC, alteri  ipfaru,  nempe 
ipfi  A B, incomenfurabilis.  Non  ergo  comenfurabilcs  funt 
AB.BC.Eodc  argumento  oftendemusAB,BC,incommcn 
furabiles  efle , fi  A C , ipfi  B C,  incommcnfurabilis  fuerit . 
Quapropter  fi  duae  magnitudines  incommenfurabiles  com 
P9namur,&c.  Qupd  *rat  oftendendum. 

cOiOUA  KIV  M. 

Si  o ▼ i T v a ex  his,  fi  toti  magnitudo  ex  Auabus 
compofitaTn commenfurabilis  fit  alteri  ipfarum  , eandem  & rcli- 

JD  2 qux 


1 6.  decimi. 
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qus  incommcnfurabilem  efle  . Nempe  fi  A C,  mcommenfu- 
x»  rabitis  fit  ipfi  A B.effe  quoque  eandem 

A»  1 H ■—  <C  A C,  rcliqux  BC,  incommcnfurabilem. 

Si  enim  A C,tpfi  BC, foret  commenfura 


bilis  , e fiet  quoque  A C , ex  csroll.  p<xcedcntis  propoi.  rcliqux 
A B.commenfurabilis . Quod  eltabfurdum.  ponitur  enim  intom- 
menfurabilis  . Non  cft  ergo  A C,  ipfi  B C,  commcnfurabjlir , fed 
lncommcnfurabili*.  Quod  elt  propofitum. 

, . . * . ' I ..  'Ji' 

S C H 0 L l 0 Ti,  /.  . i 

PmPiCVTM  e/?  , in  duabus  proximis  anteceden- 
tibus frofofitionibus , earumque  corollarijs,  fi  de  lineis  agatur t 
inttUigendas  effe  linea*  longitudrne  commenfurabiles  , ve/  in- 
commenfurabiles  . jiffumitur  enim  adutriufque  propofitionis 
demonflrationtm  communit  menfura  D,  &c.  quam  quidem  fo- 
Inm  linea  longitudine  inter  [e  commenfurabiles  habent , vt  ex 
defin.  affar  et, 

LEMMA  I.  ^ 

S i ad  aliquam  redam  lineam  applicetur  pa- 
rallelogrammum  deficiens  figura  quadrata;  Pa- 
rallelogrammum  applicatum  xquale  efl  ei  re 
dangulo,  quod  Tub  Tegmentis  rede  linea:  cx 
applicatione  Tactis  continetur. 

A d retiam  AB,  applicetur  parallelogrammum 
D,  deficiens  figura  quadrata  B D . Dico  parallelo 
grammum^ti),  aquale  e fle  retlangulo  Jub  f<° gruentis 

(T>  Jt  C,C  B,comprcbenjo.  Cum  enim 
BD,  quadratum  fit , eru  angulus 
A CD,  retlus . Taralleiogrammum 
igitur  reti  angulum  efl  jt  £>,  conte  a 


A C B 


tum  fub  A C,C  D, retiis  . Quare  cum  C D aqualis  Jit 
reti  a C B,  ob  quadratum  BD»  continebit  ur  idem  pa- 
rallelogrammum utlangulum  ^D,  fub  Jegmcntis 

AC, 


i»  L l B E R5>.  y.  SW 

*4f  Cy  C B ; ac  proinde  parallelogrammum  A D,appk 
cat um  xqttale  eft  re  flangulo  fub  fegmentis  A C,  C B, 
€fU£  ex  applicatione  in  retia  A B , funt  fafla,compre 
henfo . Quodefil  propofttum. 

LEMMA  U 

v D v a b v s datis  re&is  lineis  inaequalibus , 
quartam  partem  quadrati  ex  minore  deferipti 
ad  maiorem  applicare, ita  ut  deficiat  figura  qua- 
drata. , / ‘ 

Q.v  a m v i s id , quod  in  boc  lemmate  proponi- 
tur , facile  abfolui  pojfit  ex  propot.  1 8 .lib.  6. libet  ta  • 

1 men  idipfum  hoc  in  loco  cum  aliis  interpretibus  exe- 
! qui  aha  ratione  faciliori.'  Smt  igitur  data  refla in- 
a quales  AB,  C D,quarit  s tB, 

\ maior  fit,oporteatque  ad  A B, 
i applicare  paralldogrammu  de 
(ficicns  figura  quadrata,  quod  A 


I 

X 

1 

1 E 

— iD 

9 

quale  fit  quarta  parti  quadrati  f 

ex  refla  C D , deferipti.  Scflisreflis  A B,C  D,  bifa- 
riam in  E,&  F, defer ibatur  ex  centro  £,  & inter uitllo 
E A,ud  £ B,femtcirculus  AGB;&  ex  E,perpendi- 
cularis  ad  A B, ducatur  E G.  Et  quia  tota  A B, maior 
ponitur  quam  lota  C D,erit  quoque  A E,  dimidia  ip - 
fius  A.B,  boc  efl  E G,  ipfi  A E,aqualis,  maior  quam 
C F,  dimidia  ipfius  C D.  Tofita  igitur  EH, aquali  ipfi 
C F , agatur  per  H,  ipfi  AB,  parallela  H I , demitta- 
turque  I KL,  ad  A B,  perpendicaiaris,& fit  K L,ipfi 
K B,  aqualis  i Ac  tandem  perficiantur  reflangulum 
quadratum  B L.Dico  paralldogrammZ  AL , 

D i appli- 
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34.  primi 


applicatum  ad  rcftem  A B , deficiens  figura  quadra- \ 
ta  B L,  aquale  efie  quarta  parti  quadrati  rt£lx  C D . 1 

Qucrictn  K l , media  propor+i 
tionalis  est  inter  A K,K  B , ut 
, in  fcholio  propos.  1 3 . lib.  6.tra 
B didmusterit  rcffagulu  fub  AK, 


/H 

xn 

t.  n 
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P aqpale  quadrato  ex  KIrhi>c  cflt 

quadrato  ex  EH;  {efi  enimKl,ipfi  EH,aqualis,ob  pa 
rallelogrammum  E/,)  boc  cfl, quadrato  ex  CF:  Efl  au 
tem  quadratum  ex$  F, quarta  pars. quadrati  ex  C D\ 
quod  quadratum  ex  C D,  per  fibolium  propos.  4 Mb* 
1. quadruplum  fit  quadrati  cx  C F.  Igiturpuralklo- 
grammis  A L,  ad.  re  fiam  A B,;  applicatum  deficiens^, 
quadrato  B L,  aquale  e{L  quartx  parti  quadrari  ex 
C D,defcriptu  Quod  efi  propofituin., 

\ ‘ivtl  •/' 

E X hoc  lemmate  abfiluem  ut  & hoc  problema-,  /ptod  ftqui-* 
turfin  hunc  modum.  ; A i\i  -..vis 

4 . * * •*  N ' ( "■  ' j ^ % V . . ••  4 • 

Datam  re<5fcam  lineam  ita  lecare,ut  rc6hn 
gulum  fub  partibus  contentum,  arquale  fit  dato 
re&ilineo , quod  tamen  maius  non  .fit*  quarti 
quadratum  a dimidia  linea  defcriptuna 

5 1 T enim  refla  data  J rtflilineum  quodcunque tcui 

aqual^  ponatur  quadratum  ex  CF,  JiS  maius  quam  quadratum 
ex  dimidia  jiEfita  ut  latus  C F , non  maius  fit  latere  E.Edu 
Eia  ergo  ad  A B, perpendiculari  E G,  fit  E H,  aqualis  ipfi  C F . 
Deinde  aEla  H I,  parallela  ipfi  A Bt  demittatur  1 K,  perpendi 
cularis  ad  B.  Qjiibut  petaElis  oflendemus,  utprint,  reflato 
gulum  fub  partibus  A K , K B , aquale  efi  e quadrato  ex.  t.K, 

hoc 


V» 
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hoc  eff,cjtudrato  ex  C E,.  atque  adeo  & reElUineo  dato, tui  aqua 
le  eji  foptum  quadratum  ex  C F.Quoi  ejl  frofofitum.  Diximus 
autem,  'reflilinoum  datum  non  debere  ejje  maius  quam  quadra 
tum  ex  dimidia  linea  defcriptumiquia/i  maiuteffet}effet  quoque 
refla  CFf  maior  quam  refla  E G . Quare  ex  E G , abfcindi 
non  pojjet  refla  ipfi  C F,  aqualis  \ quod  tamen  ad  problema  ef. 
fidendum  requiritur tut  ex  demonjlratione  manife^um  ejl , 

t E M M A II L. 

$ t finrduae  redae  in*qualc$,&  ad  maiorem 
applicetur  quarta  pars  quadrati  ex.  minore  de- 
fcripri,  deficiens  figura  quadrata;  Non  erut  Teg- 
menta, qusr  ex  applicatione  fiunt,  aequalia . 

S i n.t  duareflainaquales  AB,&C;&adma 
iorem  A B , applicetur  paralldogrammum  deficiens 
quadrato  , fitqueiUud  aquale  quarta  parti  quadrati 
ex  minore  C,defcripti , ita  ut  D B rlatus  fit  quadra- 
ti, quo parallelogrammum  ap  jL[  *>  . 

plicatum  deficit.  Dico  femen  C'}  Mivjirj  -rv 
ta  A D,  DBtin  aqualia  efie.Si  enim  A D,t  D B , feg- 
menta  dicantur  e fle  Aqualia  i cum  ex  i.  lemmate  pa- 
ralldogrammum applicatum  ad  AB,  deficiensque 
figura  quadrata  ex  D B,  deferipta , aquale  fit  reflan- 
gulo  fub  AD , DB/  fit  autem  quod  fub  aqualibus 
A D , D B , quadratum  i erit  diflum  parallelogram- 
mum,quadratum  aAD,  dimidio  ipfius  A B, defer  i- 
ptum  i atq ; adeo  ex  fcholio  propos.  4-  lib.  1. quadra- 
tum ex  A B ^quadruplum  erit  ipfius  parallelogrami : 
Efl  autem  & quadratum  ex  C,per  bypotbeftm,qua- 
druplu  eiufde  parallelogrami  applicati,nempe  quar- 
ta partis  quadrati  exC . Igitur  quadrata  reflaris  ex 
AB, et -C?  aqualia  funt, atq;  refla  A B ,et  C,aquales . 

D 4 quod 
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■Qwdtft  ab  urdutn  . ponuntur  enim  m aquales , 
^AB, maior,  Inxqualia  igitur [unt  fermenta  AD, 
DB.  Quodtft  propofitum.  . ’ , 

Hoc  facHectwm  apparet txton  flrkftione  pro- 
blematis In  antecedente  Icmmdte . Cum  Criimabfttjfa 
fit  per  conRruRionem , E H,  XqU  ilis  dinrciiatx  par- 
ti ipfius  CD^qtpipeipfiCf,  dufyquc  H 1 , pa- 
rallela ipfit  A B , & tandem  demifia  perpendicularis 
I K,  ut  partes  faRx  dx  applicatione  fint  'A  £,  KQ  i ma 
nifeflum efl ^iK,:K B » fegmenhi efif  inx,q»4ia,  tw» 
A B , in  E , fefta  fit.  bifariam  % tmmo  bmc  cfflslaf.x 
prius  fegmentum  maius  efie  , & fafierius,,  quod  la- 
tus efl  quadrati,  quo  par allei ogrammum  applicatum 

THEOB.i5.PROPOS.18, 


S I fuerint  duae  redae-  liftcae  irtaeq  uale$  > 
quarta?  autem  parti  quadrati, quod  fit  a mi- 
nori, ecquale  parallelogranimum  ad  maiori 
applicetur,  deficiens  figura  quadrata , & in 
partes  longitudine  commcnfurabiles  ipfam 
diuidat ; maior  tanto  plus  poterit  quam,  mi 
nor,  quantum  eft  quadratum  redae  lineae  fi- 
bi  longitudine  commenfurabilis  ; ('Quod 
fi  maior  tanto  plus  poffit  quam  minor^qtia- 
tum  efl  quadratum  reda?  lineae  fibi  longi  tu* 
dinc  commcnfurabilis,  quarta  autem  par-, 
ti  quadrati,  quod  fit  a minori,  aquale  pa- 

rallclo- 


Digto 
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r^lldogramimim  ad  maiorem  applicetur, de 
ficicns  figura  q^iadrata ; in  partes  longitudi 
ne  com  menfutfubiiesi  p fani  diiri  d ct . 

u*  f?oi  vi-.  'l*jvpMf»W*--  1 1 •>  < 

S r’ &*■;  duae  rftflaffirtaequalcs  AB.&C,  quarum  maior 
A Bi  quaf  rteauc*tft*patfr<juadrari  ex  minori  C,dcfcnpti  ,pcr 
lemma  fctlihdum  pfaece-dcntis  propos.  applicetur  ad  AB,pa 
rallciogrammum  deficiens  figuia  quadrata , faciatque  fcg- 
menta  A-i>; D B.lolt^JrySibe  comnicnfurabilia.  Dico  A B, 
plus  pdflt  quam  C.quadrato linee  j.  ^ p ^ 

Ongirudnie  fibi  coitinrienfurabilis.  A| 1 — t : i» 

Quoniam  per  3'.  lemma  praeccden  **  I 1 * 

ris‘propos.  A D,maior«tt,  quam  D B v diuidarur  A B,  bifa 
riam  in  E,  Se  ipfi  B D,  awjualis  fumatur  E F . QWk»  faflo* 
eum  tota;  EAjEBjaeqUalrsfint.&ablata:  quoqtie  EF.EDj 
erunt  5c  reliquae  A F,  B D,  aequales.  Et  quia  refla  A B.diui 
fa  eft  bifariam  in  E,  fle  non  bifariam  in  D > erit  reflangulum  ( 
fub  AD,  DB,  uiia  cum  quadrato  ex  E D,  aequale  quadrato  5 fecundi 
ex  EB  > Ac  propfcftxaqdadruplum  reflanguli  fub  AD,DB, 

& quadrati  ex  ED.aeqUale  erit  quadruplo  quadrati  tx  EB: 

Eli  autem  quadruplo  reflanguli  fub  A D,  D B,  aequale  qua- 
dratuitocxC  s (Pomtur*nim  reflangulum  fub  A D,  D B, 

«quale  quart*  parti  quadrati  ex  C,  quadruplo  quadra 
tiex  E D , «quale  eft  quadratum  ex  FDj  (quadratum  enim 
e*  F D,quadruplumcftcxfchoIiopropos.  4.lib.t.  quadra 
riex  E D,cum  FD, dupla  fitipfius  E D,  ) 5c  quadruplo  qua 
drdt»  ex  E B;*qu’aleeft  quadratum  ex  AB.  ^quod  quadra- 
tum  ex  A B,  quadruplum  fit  per  fcholium  propos.  lib.  i. 
quadrati  ex  E B,  dimidiata  p.ute  ipfius  A B. ) IgiturAt  qua- 
drata ex  C,&  F D,  aequalia  funt  quadrato  ex  A B;  Ac  pro- 
inde reflx  A B,  plus  potcftquam  refla  G , quadrato  reflae 

F D.  Hanc  igitur  FDjdcmonftrare  oportet  longitudine  co 
nvcnfurabilcm  eflc  ipfi  A B.  Quoniam  refl«  ADrD  B, 
longitudine  ponuntur  commcnfurabilcs ; erit  quoque  to 
ta  A B,  parti  D B.commenfurabilis  longitudine  feft  autem 
Sc. ipfi  D B,compofita  ex  D B,  A F,  longitudine  comircn- 
fur  a bilis  : ( quod  copofita  ex  DB,  A F.dupla  fit  ipfjjus  D B ) 

Igitur  cum  utraque  AB,  <5c  compofita  ex  DB,AJF,longitu- 

dine- 


.j.i 


i 6, decimi. 
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dinc fit  cemmcnfurabilis ipfi  D B jeruntquoquc  AB,5ccB 
podca  cx  D B,  A F,  longitudine  inter  fc  commenfurabilcs  j 

a T.  5 V n AcProP^5rMOJm  A B,compofit* 

Aj —ili  cx  A F,  D B,  tanquam  una,  & ex 

C 1 ’ 1 F D,  comnoe nfurabtlis  fit  longitu- 

dine compofitae  ex  A F,  D B jerit  eadem  A!3,cx  coroll.  pro 
pos.  1 <5.  huius  lib.  comenfurabili*  longhudtoc  reliquae  F D. 
Ergo  AB.plus  ppteft  quam  C,  quadrato  redae  FD,  longitu 
dinefibi  comnpenfurabilis . Jly,  . <■:' 

Sed  iam  AB.plus  polfit  quamC,  quadratolineae  fibi 
longitudine  commcnfurabilis  j oc  quarta;  parti  quadrati  cx 
C.^qualc  parallclogrammum  applicetur  ad  AB.dcficiens  fi- 
gura quadrata,  faciatque  legmenta  A D,  D B.  Dico  Sc  redas 
AD,D  B, longitudine  dic  commcnfiurabilcs , lifdcm  enim 
conftrudii.fimilitcrdemonftrabiraus  AB,pluspofic  ,quam 
C, quadrato  redae  FD.Qjrare  cum  AB, ponatur  pluspofir, 
quam  C,quadrato  redae  longitudine^  fibi  commenlurabilisi 
erit  reda  A B,ipfi  FD.longifudinccammenfurabilis-.  Igitur 
cum  tota  ABjCompofitaex  FD.d  c*.A  F,PB,  tanqua  una, 
comenfurabjlis  fit  longitudine  ipfi  FD>  ent  eadem  A 13, lon 
girudine  comenfurabilis  reliqui  compofitx  ex  AFaPB.pcr 
coroll. propos.i6.hu ius  lib.  E ft  aute<St  compofita  ex  A;J> 
DB.ipfi  DB, longitudine  commcnfiuabilisycumipfius  fitdu 
pia:  Igitur  cum  utraque  AB,  DB,  longitudine  fit  commea 
furabilis  compofin  cx  A F,  D B,- erunt  quoque  AB,  DB, 
longitudine  inter  fecommcnfurabilcs:  Atque  adeo  cutota 
A Bjcompofitacx  AD,DB,commcnfurabilisfit  longitudi- 
ne ipfi  PB^erunt  iplx  A D,  DB,longitudmc  quoque  iqtpr 
iecommcnfurabiles . Qjrocirca  fi  fuerint  dux  redae  lineae 
inaequales,  &c.  Qjrod  erat  demonftrandum . 

THE  OR.  1 6.  PROPOS.  19. 

SI  fuerint  dux  reto  linex  inxquales, 
quartae  autem  parti  quadrati,  quod  fit  a mi- 
nori, xquale  parallelogrammum  ad  maio- 
rem applicetur  deficiens  figura  quadrata,& 
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in;  partes  incommenfurabilcs  longitudine 
ipfam  diuidat,;  maior  tanto  plus  poterit,' 
quam  minor, quatum  eft  quadratum  rc&ae 
linea;  fibi  longitudine  iricommenfurabilis . 

Quod  fi  maior  tanto  plus  pofTit,  quam  mi- 
nor, quantum  eft  quadratu  reto  linea?  fibi 
longitudine  incomtrienferabiiis,.quarta?  alia 
tem  parti  quadrati, quod  fit  a minori, aequa- 
le parallelogramum  ad  maiorem  applicetur 
deficies  figura  quadrata  j in  partes  longitudi 
ne  incojnmcnfuriibiles  ipfanv  diuidet . 

»"S  r n T duae  re&t  inaequales  A,  B ,&  C,quatii  maior 
A B i quartae  aurem  parti  quadrati  ex  C , mmdri  deferipti 
applicetur  ad  A B,per  a.  lemma  propos.praecedcntiB,  paralie 
logrammum  atquak dcficiensifigura  quadrata, quod  faciat 
in  refta  A B,  partes  A D,  D B,ldh-  ’ • _ ' L. ' : 

ptudine intommenfurabiles . Di-  At  t ■ ■ f\>> ' 

cwAB»plus  polle  quam  C,  qua-  ;c’  f.  Jr  -risr 
draro  rcCtx  iibi  longitudine  mcommcnfurabrlis  .i  Iililcm 
enim  qua:  fupra  conftruUi»,  fimilitrr  oftendemus  A B, 
phis polle  quam  G , quadraro  retta:  F D « Hanc  igitur  de- 
mon ftrarc  oportet  ipli  A,,  longitudine  clle  incommcnfura- 
bilem  . Qjioni;.  ia  reflae  A D,  D B»  ponuntur  longitudine 
incommcnlurabijes , erit  quoque,  tota  A B»  parti  D B,lon-‘t7•^^,e,rt,*• 
gitudine  incoimncnlurabilis  » Sed  D B, longitudine  com- 
menfurab ilis  eft  compofitaeex  D B > A F>cum  harc  iliius 
i fit  dupla.  Igitur  cum  duarum  linearum  commcnfurabi- 
lium  D B , S<.  qux  componitur  cxDB,  AF,  ipfa  D J5, 
longitudine  fit  incommcnfurabilis  rc&ae  A B : ent  quoque 
reliqua  compofitaex  D B , A F , eidem  A B , longitudine 
incommcnfurabiJrs  : Ac  proptefrea  cum  AB,  compofita 
ex  A F»D  B,  tanquam una,^8c ex  F D,  incommenlurabi- 
hs fiOdngitudihc  compo litate*  A F,  D B , etit  eadem  AB, 
per  eoroll.  propos*  1 7*  huiuslib.  & reliquar  FD,  longitud»» 


. p 1 


* 1«  t , \ ) 


t4.d#cimi. 


c* 


£$®ErCLI‘‘D.GeOM-Z3& 


I • 

1 4.  decimi 


[ 


1 7.  decimi 


•v 


C» 


ne  incommenfurabilis . Ergo  A B.plus  poteft  quam  C, qua 
draro  rc&x  FD, longitudine  fibi  incommenfurabilis . 

Iam  uero  A B, plus  poiTit  quam  C,  quadiato  lineae  Ion 
gitudinc  fibt  incommenfurabilis  j & quartar  parti  quad  ari 
'u1-  '»[<■,  cxG.xquale  parallelogrammum 
S — i+nB  applicetur  ad  A B,  deficiens  figura 
* quadrata , fkciatque  in  reda  A B, 

partes  A D,  DB.  Dico  & redas  A D,  D B.efic  incommenfu 
rabiles longitudine.  Itidem  enim  conlirudis ,oftcndcmus 
ut  prius , redam  A B,  plus- polle  quam  C , quadrato  redx 
F D Quare  cum  AB,  ponatur  plus  polle, quam  C, quadra 
to  redae  longitudine  fibi  incommenfurabilis  j erit  A B , ipu 
FD  incommenfurabilis  fongrudinc.  Igitur  cum  tota  An, 
tbmpofira  ex^F  D^Sc  ex  A F>  D B,  ranquam  una , longiru. 
dine  incommenfurabilis  fit  ipfi  F Djerit  eadem  A B, pereo- 
roll.  propos.  17.  huius  lib.  3c  reliquae  compofira;  cx  X F, 
DB^ongitudine  incommenfurabilis : E ft  autem  compofira 
ex  A F,D  B,ipfi  D B, longitudine  commcnfurabilis,  cum  il- 
la huius  fit  dupla.  Igitur  cura  duarum  linearum  eommeniu 
labilium,  nempe  quae  ex  A F,  D B,  componitur , & D B, 
ipfa  compofira  cx  A f,  D B,  longitudine  incommcnlurat»- 
lis  fit. redae  A B^entut  reliqua  D B,|  eidem  AB,  longitudi- 
ne incommenfurabilis ; Ac  proinde  cum  tora  A B,  compofi 
ra  cx  A D,  DB, incommenfurabilis  fit  ipfi  D B, longitudine  j 
erunt  & ipl*  A D,  DB. longitudine  inter  ic  incommenfura 
biles.  Q^uani  obrem  fi  fuerinrdusr  redae  linea?  inxqualesj 
quaftxautc  parti  quadrati,  &c.  Quod  erat  dcmonftrandu» 
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F.giT  haffenus  Euclides  de  magnitudinibus  ctmmenfu 
rdbilibus , £r  incommenfurabilihus  j nunc  ad  \ationales  & 
Medias  tranfit  in  fequentibuf. 
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qv  o n 1 a m demonflratum  efl,  lineas  longitu- 
dine cotnmenjur ulules, omnino  & potentia  commenfu 

rabiles 
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rabiles  tfie , potentia  uero  commcn fur  abdes, non  omni  ~~  ' 
no  & longitudine,fed  pojfe  & Longitudine  commenfu- 
rabiles  ejjc , & incommenfurabitcs  ; m.viifcttum  tV7> 
fi  expofite  Rationali  aliqua  linea  comenfurabilis  fue 
r it  longitudine Mam  Rationalem  uocari,  & ipfi  com- 
me n fur  abtlcm  non  folum  longitudine , fed  etiam  poten 
tia : longitudine  enim  ccmmen fur  abiles, omnino &po 
tentia  commenfurabiles  funt . Si  uero  expofiu  Ratio- 
nali aliqua  linea  fuerit  potentia  commenfurabilis, Ji 
quidem  longitudine , dicetur  & fic  Rationalis , & 

commenfurabilis  ipfi  longitudine»  & potentia.  Quod 
fi  expofita  Rationali  rurfus  aliqua  linea  commenjura 
bilis  exiflens  potentia , longitudine  fuerit  incommen - 
furabilis  i dicetur  & fic  Rationalis , potentia  tantum 
ipfi  commenfurabilis . 

...  - • ; 

L E M M jti  II. 

Ex  Jtocto',  Rationales  uocateas  lmeas} 
qu<£  expolita  Rationali  uel  longitudine  & potentia 
i ommen fur  abdes  funt , uel.  poten  tia  folum . Sunt  au- 
tem & alia  hne.-e , qua  longitudine  quidem  cxpofita 
Rationali  incommenfurabiies  funi  y potentia  autem  fo 
lum  commenfurabiles  i atq;  oh  id  rurfus  dicuntur  Ra- 
tionale s,&  comminfurafiiles  inter  fc,quatenus  Ratio- 
nales ; commenfurabiles  > inquam  , inter  fe  uel  longi- 
tudine & potentia,  uel  potentia  folum . Et  ft  qmde  lon 
git  udine, dicuntur  & i pfa  Ratiori  ales  longitudine  inter 
fe  comenfur  abiles , ut  intellegatur, ctiapt  potentia  coni 
menfurabiles  effe ; Si  uero  potentia  inter  fe  folum  funi 
commenfurabtles, dicuntur  ipfie  quoque  Rationales, po 
tentia  folum  inter  fe  commenfurabiles. 

y-  ■.  - jl  _ 
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/t  AQ  V 1 ex  his  colliger t licebit  tria  gener*  linearum 
Rationalium  longitudine  inter  fe  commen[urabilium . Aut 
enim  duarum  linearum  Rationalium  longitudine  inter  fe  com 
menfurabilium,  altera  aqualis  efl  expoftt*  Rationali  j ac  pro- 
inde utraque  Rationali  commenfurabilis  quoque  longitudi- 
ne : A ut  neutra  Rationali  expoftt  a aqualis  eji , longitudine 
tamen  ei  ytraque  efl  commenfurabilis  : Aut  denique  utraque 
expofitx  Rationali  commenfurabilis  efl  folum  potentia . Hac 
autem  tria  gener  a inueniemus  hoc  modo . Sit  ■expoftt a Ratio- 
nalis A , diutft  in  quatuor  partes , quot  nimirum  unitates 
funt  in  numero  B . Sumpto  deinde  quo- 
h , , , , -j  libet  alio  numero  C,  fit  DtreEla  vnapar- 

3.4.  06.  D H-i  tium  relise  A i & quoties  D , metitur  li- 

fi  1 I j-f  . neam  A t toties  metiatur  quandam  aliam 

«f1  ‘ i*  1 * * * Item  quoties  ynitas  eff  inC , toties 
eadem  D , metiatur  quampiam  aliam  li- 
neam F,  Quoniam  igitur  A,&  E,  componuntur  ex  partibus 
multitudine  aqualibus , qua  quidem  magnitudine  aquales 
funt  ipfiD  t ipf*  aquales  erunt . Rurfus  quia  D,  metitur  om- 
nes tres  A,  E,  & F.,  erunt  oifmof,  tres  A,  £,  & F3  longitudine 
comtnenfurabiles.  Quare  Eyi?  F , Rationali  A,commenfura- 
biles  longitudine yRationales  funt : Sunt  autem  & oflenfa  lon- 
gitudine inter  fe  commtnfur abiles,  cum  habeant  D , communem 
menfuram . . lnuentx  ergo  funt  .duc  Rationales  F.,F  Klongitudi 
ne  cbmen fur abiles  & inter  fe,& expofitx  Rationali  A,  cr  qu* 
rSuna,  nempe  Ecqualis  efl' Rationali  expofitx  A . 

1 K M uero  Demetiatur  duas  lineas  quafdamC,E,  for  duor 
V. ' numeros  F,  G,  quorum  neuter  idem  fit, 
qui  B , ita  rt  ytraque  linea  C , & Ef 
inaqualis  fit  ipfi  A . Erunt  igitur  yt 
prius  t tres  recfx  A , C , E,  menfuram 
habentes  communem  D , longitudine 
> ’■  C3  f « commenfur  abites . Qnar  e C,E,  Ratio- 

i ..;;;  diutii  A,,  longitudine  commenfur  abi- 
Us,  Rationales  funt . Cum  ergo  & inter  fe fint  longitudine 
commenfurablles  j Instentx  erunt  dux  Rationales  C , Ey  lon- 
gitudine commenfur  abiles  & inter  fe,  & expoftt*  Rationa- 
li A j 
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/i  A,  quarumnetftrA  aqUali se f Rationali expofit a A. 

Postremo  expofita  Rationali  A,  inueniatur  re  Ei  a 
B,  longitudine  tantum  incommenfurabilis , qua fecetur  in  quot  1 1. decimi, 
cunque  partes  aquales,  tfr  fuma- 
tur Cr  compofita  ex  alijs  quote  un-  A , | 

que  partibus , qua  magnitudine  a-  B i ■ ) , , 

quales  fint  partibus  refla  B . Quo  C I — HH — h-t — i — I 

fafto  , erunt  B\‘&  C , longitudine 

commenfurabilet . Dko  eafdeirn  expojita  Rationali  A , poten- 
tia folum  ej]e  commenfitrabiles  . Quoniam  A , B , potentia 
funt  commenfur abiles  j erit  quadratum  ex  A , quadrato  ex 
B,  commenfur  abiles  Efl. autem  eidem  quadrato  ex  B,  commen 
forabile  quadratum  ex  C , quod  B,  C,  longitudine  Jmt  commen 
forabiles , atque  adeo  , potentia  y Igitur  quadrata  refiarum 

At  & C, commen  fur  abiti  a quoque  inter  fe  funt . Quare  C , tp-  1 2.' decimi,  i 
fi  A , potentia  e fi  commenfur  abilis . Et  quia  duarum  refla- 
tum Bt  C,  longitudine'  commenfur abilium  B , efljpp  A , lon- 
gitudine incommenfurabilis  y erit  quoque  reliqua  Cteidem  A,  14.  decimi, 
longitudine  incommenfurabilis . E fi  ergo  C,  folum  potentia 
ipji  A,  commenfurabilit . Et  quia  B,  & C 9 Rationali  expofi- 
ta A,  potentia  commcnfurabiles  , Rationales  funt  } lnutnu 
erunt  duce  Rationales  B,  C,  longitudine  quidem  inter  fecom- 
tnenfur abiles,  potentia  nero  tantum  commenfurabiles  expoji- 
ta Rationali  A . QjtodeJl  propof  tum . 

Qy  o o Ji  quis  optet  inuenire  quotcunque  lineat  Ratio- 
nales longitudine  inter  fi  commen 
fur  abiles tid  efficiet  hoc  modo. Sum  A 
pta  menfura  quauis  A,componan  ^ J 
tur  quoslibet  linea  B,  C,  D,  ex  tot 
partibus  ipfi  A,  aqualibus  , quot 
funt  unitates  in  tatidetft  , numeris 

inaqualibus  E,  F,G.  7 S[am  linea  B,  C , D, habentes  commune’ 
men furam  A,  longitudine  cummenfur  abiles,  erunt. 

C AB  T t R , v M & omnes  lineas  Rationales  , non  fulit  ex- 
pofita  Rationali,(edetia  inter feefie  comenfur abiles , facile  hoc 
modo  demon  Arabimus  iQuonia  'Rationales  lihete  funt, qua  ex- 
pofita  Rationali  funt  commenfur  abiles  uti  longitudine  & po- 
tentia , uti  potentia  tantum j quaautem  eidem  commenfu-. 

1 r abiles',  & inter  fe  conintenfurabiles  funty  mamfefintnrfi  , 

T . Ratio-' 


1 — H 

-4—1 

E, }. 

F,  f. 
6,4. 


6.  defin* 

I x .decimi. 


^BVCLl^D.  GEOM*$£ 


I.  fexti. 


Rationales  lineas  quafcHnque  inter  fecommenfHrabiles  ejje.  , 

!L  E M M A»  i II. 

7ix  itta 


.b 


Si  fintdui£  redlar  lineae,  crir  ntprirna  ad  fe- 
cundam, itaquadracum  , quod  fit  a prima , ad 
re&angulum , quod  fub  duabus  illji  re&is  IU 
neis  continetur  : Et  ut  fecunda  ad  primam  4 
ita  re&angulum  fub  ipfis>,ad  quadratu  exprima. 

S i m t duxreSlx  Ai  &B.  Dico  ep  ut  A,  ad  B , 
ifct  quadratum  ex  At  adreflangulum  fub  A , B? 
comprehenfum  .Ex  quantacunqUe linea yetta  CO, 

a abfeindatur  C E,ipft  At  aqualis  , & 

Bhe  yj)  EF,ipfi  B.  Deinde  fuper  C £,  defert 
* batur  quadratum  C G,  per  piatur  que 
. reflangulum  G F, contentum  fub  CEi 
/ £ F,  hoc  est,  fub  A>  & B . Quo  - 

niam  igitur  esi  ut  C Etad  £ F,  hoc  efl,  ut^i',  ad  B,  ita 
par  alie  logrammum  C G,hoc  eflt  quadratum  ex  A,  ad 
parallelogrammumG  F,  fub  A,&  B, comprehenfum; 
perjptcuum  eft%  Ji  ftnt  dux  rettx  linex » ep  primam  ad 
fecundam,ut  quadratum  ex  prima  defcnptum,  ad  re - 
flangulum fub  ipfis  comprehenfum . 

Iodem  modoerttyUt  B,ad  A,  ita  re flangulii  FG , 
ad  quadratum  G C . Quod  efl  propdfitum . 


^‘LEMM  A IIII, 

t »uWD  }/,  V A J T J /,  i 

S p.a  t i v m Rationali  fpatio  commensura- 
bile,& ipfttm  Rationale  eft. 

i\S  irx  Jpatium  A,  commenfurabile  Rationali  fpa* 

tio 


«T 
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tto  B.  Dico  & Rationale  cfie . SitC,  quadratur» 
t\ationale,ratione  cuius  reliqua  Rationalia  dicuntur , 
uel  irrationalia  tquod  nimirum  ab  ex  HH 17]  HTT 
pofita  Rationali  defcnbitur . Quonid.  Lj  L I — J' 
igitur  By  Rationale  efl  t erit  tpfum  Rationali C,  cow- 
msnfurabtle : Ejl  autem  & *Ay  ipft  B,commenfurabi- 
le  . Igitur  Jly  & Q>  cum  commenfurabilia  fint  ipft  B, 
inter  fe  quoque  commensurabilia  erunt  ; ac  proinde 
ji-,  Rationali  quadrato  Cy  cx  Rationali  linea  expofi- 
tadefcripto  commcn fur abile-.  Rationale  efi.  Quod 
erat  demonstrandum . 

r - , f 


9.  dtfin. 


11.  decimi 

«% 

9.  defirt. 

a 


THEQR.  17.  PROPOS.  20. 


19. 

15. 


QV O D fub Rationalibus longitudine 
commenfurabilibus  redis  lineis,  fecundum 
aliquem  prcdidorum  modofum3  contine- 
tur redcangulumj  Rationale  efi . 


S i r expofira  Rationalis  A,  & fpatium  xedangulum 
B D,  contentum  fub  Rationalibus  longitudine  cpmincniu 
rabilibus  B C,  C D,  (ccundum  aliquem  praediorum  mo- 
dorum ( hoccft,  fecundum  aliquem  trium 
modorum , quos  in  fcholio  2 . antecedentis 
propof.  explicuimus.;  ita  vt  vel  altera  ipfa- 
rum  B C,  C D,  Rationali  cxpolitx  A,  fit 
asqualis , vel  neutra  , fcd  tamen  ei  vtraque 
commenfurabiJis  fit  aut  longitudine  , aut  , 
potentia  tantum.)  DicoB  D,  rc&angulum  Rationale  elle. 
Dcfcribatur  enim  cx  altera  carum , nempe  cx  B (^.quadra- 
tum B £.  (Quoniam  igitur  B C,  Rationalis  RationaljcxpQ 
fitae  A,  commcnfurabiliscft  vel  longitudine  & potentia,  vej 
potentia  folum ; exit  quoque  quadratum  B E,cx  B C>dq&rj 
ptum  quadrato  cx  A,  commcnlurabilc ; Eli  auDtm  *juadr.a 

£ tum 

A-  -r-  ■ ■ 


'B  c 


b * 

. •>  «« 


3 . depn. 


: 


Jp/V.  i 


8.  dtfin. 

9.  dtfin. 


I.  fiXtL 
lO.dtdmi. 


10. 

l6. 


P&EV CLTT).  (7R0A f .3»  __ 

tum  « A>  Rationale,  ratione  cuius  reliqua  Rationalia  vo- 
cantur , vel  Irrationalia.  Igitur  & B E.illi  commcnfumbilc, 
Rationale  cft.  Quia  vero  B C,hoccft,E  C,&  C D,  lonyitu 
dine  commenfurabiles  funt  5 ( ponuntur  enim  B C,  C D, 
Rationales  inter  fe  longitudine commenfurabiles.)  & cft  vt 
E C,ad  C D.ita  E B,  ad  B D;  erunt  quoq,  E B,  B D,  com- 
menfurabilia  . Quare  c*  lemmate  4.  antecedentis  propof. 
B D,  Rationali  h E, commenfuiabile. Rationale  eft.  Quod 
igitur  fub  Rationalibus  longitudine  commenfura  bilibus  re 
fas,  Sc c.  Quod  erat  demon ftrandum . 

THEOR.  18.  PROPOS.21. 

SI  Rationale  ad  Rationalem  applice- 
tur, latitudinem  efficit  Rationalem , & ci , 
ad  quam  applicatum  eft,  longitudine  com- 
menfurabilem . 

Sr  t rurfum  expolita  Rationals  A,  Sc  alia  Rationalis 
B C,  fecundum  aliquem  modorum  , quos  in  fcholio  2. 

[>ropef.  praecedentis  expofuiraus , hoc  cft.  fiue  B C,  a:qua- 
islit  Rationali  expofit*  A , fiue  non  ,commenfurabilistaT 
menci  vel  longitudine  & potentia,  vel  p o-; 
teotia  tantum.  Applicetur  autem  ad  B C,  Ra-| 
tionale  B D,  latitudinem  faciens  C D.  Dico  i 
C D , Rationalem  effc  , Sc  tpfi  BC,  com- 
menfurabilem  longitudine  . Dciaibatur  exi 
B C,  quadratum  B £ ; qued  iimiliter  , vt  in  j 
antecedenti  propof.  oftendemus  Rationale  cilc . Quia  iei-  j 
tur  B E,  B D,  Rationalia  funt.  ipfa  coir.ramfurabilia  erunt  i 
quadrato  ex  linea  Rarionaiicxpofiia  A, deicripto  j Ac  pro- , 
t z.dtcim/J  pterea  Sc  com  menfurabilia  inter  (c  etunt : Eft  autem  ve 


f.  dtfin. 


B 

C 

D 

1.  ftxti. 


6.  dtfin. 


B E,  ad  B D,  ita  E C,  hoc  cft,  BC,  adCD.  Igitur , & [ 
5>C,  C D,  commenfurabiles  fu r.t  longitudine  , vt  in  fiho- 1 
l>o  propof  1 o.  huius  lib.  docuimus.  Eft  ergo  C D,  ipft  B C.  j 
ccmmeufurab. lis  longitudine:  fcd  Sc  Rationalis  , quippe  ( 
qu*  Ratiouali  BC.atqt  idcirco  Rationali  expolitae  A, com- 1 

mciiTu-  I 
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mcnfurab:lis  fit,  vt  in  fcholio  propoCi  2.  huius  lib.  dcmon- 
flrauimus . Quare  latitudo  C D,  Rationalis  eft  , 4c  longi- 
tudine comroenfurabilis  ipfi  B C . Si  igitur  Rationale  ad 
Rationalem  applicetur , latitudinem  efficit,  ficc.  Quod  erat 
dcrnonftrandum . 

L E M M A. 

Recta  linea  potens  fpatium  Irrationale  » 
irrationalis  eft . 

Possit  refla  ^ (parium  Irrationale,hoc  efl» 
quadratum  ex  aquale  fit  fpatio  cuipiam  Irrationa 

li . Dico  jly  Irrationalem  ejje . Si  e- 
nim  dicatur  Rationalis;  erit  eius  qua  A> — - ' 

dratum  Rationale  quoq; , ut  in  demon flratione  pro- 
pofi  10.  huiusltb . oflenfum  efl . quod  efl  abfurdum . 
ponitur  enim  Irrationale . 7^onergo*4»  Rationalis 
efl . Igitur  Irrationalis  » 

Hoc  idem  conflat  ex  definitione  1 1 . huius  lib. 
ybi  lineae  potentes  Jjsatia  Irrationalia  > uocantur  Ir- 
rationales. 

LEMMA.  II. 

Dv  as  redas  Rationales  potentia  folum 
commcnfurabiles  inucnire . 

D v o genera  funt  linearum  Rationalium  poten- 
tia tantum  inter  fe  cornmen- 
furabilium . Aut  enim  altera  # 1 V1  1 1 j 
earum  efl  aqualis  expofitx  *c  h 1 

Rationali » aut  neutra  . "Prioris  generis  lineas  ita 
inueniemus . Sit  expofita  Rationalis  Cui  aqui- 
lis fumatur  B . Deinde  ipfi  B,inueniaturC,  longitu- 
dine tantum  mcomtnenfurabilis,  [eu  ( quod  idem  efi)*lx 
. . Ea  poten-i 


. ! 


m 

> 


I 


Ve  cimi. 

- - - : - f*  * 


t P&EVCLIT).  OEOM.m 


( i . decimi. 


6.  defin. 


M"!V  i 


potentia  tantum  commen fur  abdis  . Quoniam  igitur 
B,Ciipfi  *A> commenfurabdes  funt;(  B , qtiidrm>quod 
ei  fit  <cqnalis ; axCtex  conflruflione,  quod  inueata  fit 
potentia  tantum  comrncnfurabihsipfi  B,  atque  adeo 
ipfi  A.)  Rationales  erunt  B,  & Q : Suntauttm  $ po 
tentia  folirn  commenfurabdes, Inuentx  ergo  funi  du& 
Rationales  Bt  C,  potentia  tantum  commenfurabdes , 
quarum  altera  , nempe  B,  expofitx  Rationali  A, 
aqualis  e fi . 

Posterior  rs  autem  genens  lineas  hac 
arte  rep  er  tomus , Sit  rurfus  ex  vo  fit  a Rationalis  Atc  m 
^ longitudini  tantum  iv.com - 

B iv  *.  — 1 1.— — i menfurabilis  mueniatur  B^ 

c i i ^ puic  rurfum  longitudine 

tantum  imommenfurabilis  C,  maior  au l minor  quarti 
A.  Dico  B,  C,  efie  Rationales  potentia  tantum  com- 
menfurabdes Quod  enim  fint  folum  commen  fur  abi- 
tes potentia , patet  ex  confiruflione.Quoi  autem  fint 
Rationalts , ita  ofiendemus . Quoniam  A,  C,  ipfi  B, 
potentia  funt  commenfurabdes ; erunt  A,  C»  com- 

menfurabdes potentia , ut  in  Jcbolio  propof.  1 1,  hu- 
ius hb.  demonjlrauimus . Quare  cum  mraqife  R>.C, 
expofitx  Rationali  A,  fit  potentia  commcnfurabUis  i 
erunt  B,  C,  Rationales . Inuentx  ergo  funt  Bfigr  c. 
Rationales  potentia  tantum  cotum:  nfurabdes . 

Jf  H0II0  7(, 

* 4 * * »4  ' 

Qv  OD  fi inuenienda fint  quateunque  lincte  Rationales 
fosentia  tantum  inter  fe  commenfurabites  , exequencur  id  hac 
ratione. 

5 V M A NTT  * fer  ea , quam  fchtlio  propof,  ao.  lib.  $>. 
docuimus  , tot  numeri  primi , quot  linese  Rationales  quarun~ 

& tur*i 

1 ' * W m"'  ■ " ■ ■ 


-pd  i 


vm  e-BCyi'  X 


ss 


mV,hempf D.DemdefnmptOrlined  Rationali  E, 
jfii  yt  Jffad  B*  ffir  quadratum  ex  E, -ad  quadratum  ex F>r  in 
cSroIl.  profoC.  6.  huiistlib.  oflendimus  . /*e«  vt  E,  ai  C,  ita 
qsf ddratssMex  F.adqua-  Jiy<.  y . ' *| 

driiitm  4x  G ( deniq;  : B,  7-  JF.f  4 

viC^tiD,  it  i ‘quadra- 
tUtnexG,ad  quadratum 


c;  b. 

/7,  l. 


v 


I 


.IWHW 


6.  decimi 

.1? 
.OX 


# 09  Ut  V/  ""  • * 

<x  Hi  DkvreBat  F%F>G,H,  Rationales ejje , & potentia  tan- 
tUfritcmnienCHrabUef  interfe.  Quod  enim  Ratiohalei  Jitif) 
mani f e ft  unie  (i  .Cum  enim  earum  quadrata  proportionem  ha- 
beant , ^«2w  KKWfri  .A,B,C,D,  ( nempe  quadratum  ex  E,  ad 
quxdrainmex  F,-  >f  humerus  jt,  ai  numerum  B , e* conflru- 
fiirne  5 fimilherqs  quadratum  ex  F,ad  quadratum  ex  G,rt 

O quadratum  ex  G,  ad  quadratum  ex  H,  v»  £><i  O.^fr 
WroV*  *ipo  quadratum  ex  E,  ad  quadratum  e*G,  yt*4,  ad- 
C ‘,'f  militer  que  quadratum  ex  E,  ad  quadratum  eX  H ,yf 
sA , id  D ; er  denique  quadratum  ex  F , ad  quadratum  ex 
H,  yt  BtadD.  ) erunt  spfa  inter  fe  comme/tfurabilia ; ac  pro* 
fterea  & re&a  ipfe  potentia  [altem  commenfurabiles . Exiften 
te  ergo.&,&4tioU4li , &*&&  reliqua  R^ionales  . 

Qjiod  autem  potentia  tantum fint  commenfurabiles  , ita  often- 
demus . Quoniam  earum  quadrataproportlopulia  fient  tfume- 
ris  primis  A ,B,C,D:  numeri  autem  primi  proportionem  non 
habent,  quam  quadrati  numeri  , yt  ad  finem  lib.S.  docui  mus, 
non  habebunt  etiam  quadrata  rectarum  F.,F,G,H , proportio-  , 
nem, quam  numeri  quadrati  . Quare  retia  E,F.G,H,  longitu-  fi.  decimi % 
diue  incommenfurabiles [unt.  Oflenft  funt  autem  Rationales, 
fr  potentia  commenfurabiles  . Rationales  igitur [unt, &pottn 
tia  tantum  commenfurabiles  . Quod  e fi  propofitum  . 

Qjov  V fi  f ropo fit is  qiaot cunque  Rationalibus  potint  ia  fo 
lumcommenfurabilibut , inutnienda  Jit  adhuc  alia  . quedm-' 
nibut  illis  commenfurabilisfit  potentia  tantum,  fiet  idhoc  mo - 
do. Sint  propofitx  dut  Rk-  R ) ''  ^ C,\o. 

‘tionales  potentia  tantum  B >-  H . . Djl  6. 

<: commenfurabiles  A , B , F * .^«4  7* 

quarum  quadrata  propor-  ‘f 

fiotiem  habeant,  quam  numerus  O,  ad  numerum  D:  Sumpto 


autem  alio  numero,  aui  ad  quemlibet  ipforumC,  D primus  fir, 
( Inuenietur  autem  buittfmodi  numefus  f a' i It, fi  fumatur  pri- 1 
' " £ jl  testu. 


1 

I 


6.  decimi. 
9.  decimi. 


21. 

*9- 


f 


: *88$E.V  CL TD:OFOM-M  ' 

*lHi  »‘»trum  if  forum  C , Z>,  metiatur . ) fiat  yfD,adE„ 
Ita  quadratum  linea  B,  ad  quadratum  linea  f,  per  coroll.pro- 
P°[6'  huius  lib.  Dic 0 F,  Rjttionalem  ejje  , & ipfis  ^4 } B,  po- 
tentia folum  commensurabilem  . Quod  enim  Rationalis  fit , 
A 1 ' | Ct  1 o»  «tea  patet,  quod  commen- 

%j~"  />*  6. . fur  abitis  fit  Kjuionali  B, 

* 1 f»  7.  [altem  potentia,  cum  qua- 

■ , drat a reflarunt  B,  F, pro- 

portionem habentia.quam  numeri  D,  E,  commenfurabilia  fint. 
Cumergo  proportio  D}ad  E,  non  fit  , qua  numeri  quadrati  ad 
numerum  quadratum , yt  ad  finem  lib.  8.  ofitndimus  , quod 
P*  & E-ifint  inter  ft  primi j erunt  refla  B,F,  longitudine  in- 
cemmtnfurabiles  . Ergo  potentia  tantum  commenfurabiles . 
Eadem  ratione  erunt  A,  & Ft  potentia  folum  commenfnrabi - 
let  . ?(_<«  ex  aquo  erit  quadratum  ex  -d,  ad  quadratum  ex  F, 
■ yt  C,  numerus  ad  numerum  E . Cum  ergo  hi  numeri  proportio, 
nem  non  habeant,quam  quadratus  ad  quadratu  i erunt  A,  F, 
longitudine  incommen fur  abiit s , c rc. 

THEOR.  19.PROPOS.22. 


QV  O D fub  R ationalibus  potentia  (b 
lum  commenfurabilibus  redis  lineis  conti- 
netur redangulum;  Irrationale  eft  : Et  re- 
da linea  ipfuin  potensjrrationalis  eft.  Vo- 
cetur autem  Media . 

S 1 t expolita  Rationalis  A , Sc  redangulum  B D,  con- 
tentum fub  Rationalibus  B C,C  D, potentia  tantum  cc  m- 
a menfurabilibus  fecundum  aliquem  modo- 

»7<^  rum,quos  in  lemmate  1.  praecedentis  pro- 
— T -i  pofdiximus(  hoc  cftjfiue  altera  illarum  «e 
qualis  fir  Rationali  expolitae  A,  fiue  non.  ) 
X C D ^,c°rcftangulumB  D,eflc  Irrationale*  & 
redam, cuius  quadratum  ipfl  B D,  xquale 
eft*  Irrationalem quoque,quae  vocetur  Media.  Dcftr  fea- 
tur  enim  ex  altera  illatum  , vtex  B C.  quadratum  B E , 

que  «i 


'tgii 


_ JfB  E ^ 

[quod erit  Rationale,  vtin  demonftrationc  propos.  10. 
i dtximus.  Et  quoniam  eft  vt  E C,  hoc  eft,  BC,  ad  C D,  rt 
B E,  ad  B D : Eft  autem  B C,  ipfi  C D.longituiinc  incom- 
menfurabilis , cx  hyporhefi  j erit  rx  ijs , qu*  in  Ichoho  pro- 
pof  t o.  huius  lib.  tradidimus,  B E,  ipfi  B D incommcnfu 
rabiic.  Q^uarecum  B E,  eommeniurabile  fit  quadrato  cx 
Rationali  expofita  A : Sit  autem  B E,  ipfi  B D,  incoramtn 
furabile ) erit  quoque  quadratum  cx  Rationali  expofita  A, 
eidem  B 0,  incommenfurabilc  i Ac  proptcrca  B I),  quadra 
to  Rationalis  expofit?  incommenfurabilc exiftens.  Irratio- 
nale e ft.  Quamobrem  & rc&a  potens  ipfum  B D,  Iriatio- 
nalis  eft , cx  i . lemmate  propof.  antecedentis . 

V o c t t v r autem  haec  linea  potem»  ipfum  B D,  Me 
diajpropterea  quod  mrda  proportionalis  fit  inter  duas  BC, 
C D.  Rationales  potentia  tantum  inter  Ic  commcnfurabi» 
les, quippe  cum  eius  quadrarum  «quale  fit  rcdangulo  B D, 
fub  ipfis  B C,  C D,  comprehenfo . Quod  igitur  iub  Ratio 
natibus  potentia  folum  commcnlurabilibus , &c.  Quod 
demon  ftrand  um  erat . 

S C H 0 L t O.Tif 

/T  A qjr  l omnis  linea  media  proportionalis  inter  duas 
Rationales  potentia  tantum  inter  fe  commenfurabiles , Media 
vocabitur  . Cum  enim  etus  quadratum  annale  fit  reti  angulo 
fub  talibus  Rationalibus  comprehenfo  , quod  quidem  in  hoc 
theoremate  oflenfumefl , tjje  Irrationale , erit  latus  ipfius  t 
nempe  media  proportionalis  inter  ditias  Rationalr’t  linea  Ir- 
rationalis,qua  Media  apptUatur.  Ex  quo  lineam  /fl  ediam  fa- 
cile deferibemut  , fi  dicamus  eam  ejfe  lineam  Irrationalem  , 
qua  medio  lo  o proportionalis  eft  inter  duas  lineas  Stationales 
potentia  tantum  inter  fe  incommenfttrabiles.  Vel  qua  potfft  re 
tlanguli*  fub  duabus  Rationalibus  fotesia  tatn  inter  fe  come - 
furabilibus  cotetu.Ef  a fola  hac  linea,  Media  hoc  loco  appellat , 

V T autem  reti  e hoc  loco  monet  Campanus,  no  folii  retia  po, 
tens  retia  gulu  Irrationale  fub  duabus  reclis  Rationalibus  po 
tilia  tat»  comifurabilibus  citentU,lrrati«nalis  efitvocaturq; 
Media  : Veri*  et  ia  quadratum  ipfius  , vel  redangulum  illud 
Alediu  dicit  , quia  medio  loco  proportionale  eft  inter  quadrata 

Ea  illarum 

i . ■ 

: — ..  ■ — 


—r=J 

t.fexti. 

9 *5«.  : 

1 4.  decimi.  [ 

I 

fo  .dtfin. 

1 7. f exi  i.  i 


* 


l.t 


v 


r r 


iit. irum  reflarum  Rationatium  potentia  filum  commenfurabi-) 
Hum  , quemadmodum  & refla  hfa  media  profert  iohalis  eff 
inter  di  flas  Rationales . Tfam fi  tref Dtiete  finit  continue  pro- 
fottionaler , quales  funt  B C , <&  refla  Irrationalis  tqua  Media 
di'icttr  ,*  #-C0',  erunt  quoque  rectitinea  fi  milia,  fimititerqi 
deferitta  fuper  ipf.ts , cuiufmodi  fiunt  earum  quadrat  a,  profor 
Hortat)*,  vtin  fcboliofropof.il.  lib.fi.  demonflrauintut. Qua 
te  quadratum  ex  Media  deferiptu  proportionale  efl  inter  qua- 
drata rectarum  B'  C,  C D, ideoqy Medium  appellari poieff . ' 

H a c autent  non  ita  imtlligat , vr putes  omne  reet angulum 
Medium  contineri  fub  duabus  rei t is  Rationalibus  potentia 
tantum  commenjur  abitibus,  quale  efl  Medium  B D.  Hcc  enim 
faifurtt eft,cum  & fbattum  Medium  contineri  pofjii  fub  dua- 
bus Trrationalibut , nempe  Mediis  longitudine  , vel  potendit 
tantum  inter  fe  commenfurkbitibm , k>rct  profof.  15.^16. 
huius  lib.  conflabit . Itaque  tion  reciprocamur  rectangulum 
fub  duabus  Rationalibus  potentia  tantum  inter  ft  comtiienfiud 
fabUibus  contentum  , & fpatium  'Medium  Omne  p. quidem' 
rect  angulum  fub  duabus  Rationatibut  potentia  tantum  'tom- 
pnenftrabilibus  contentum  ^ Medium  ef  ,vt  oflendimus  : „dt 
j non  omne  favum  Medium  fub  ait  a)nit\Jniona/  ibus  potentia 
ftantum  comtQen fur  abitibus  cor.tinttu.r , Vr.iutrfe  tamen  omne 
Jpatium  Medium  aquale  efi  alteri  cuipiam  Medio  fub  duahus 
Rationalibus  potentia  tantum  commcnfiur  abitibus  contento  . 
Tfiam  alidt  recta  ipfum  potens  , non  ejfet  dic'enda  Media,qnt<t 
non  poffet  rect  angulum  fub  duabus  Rationalibus  potentia  tari - ; 
'tum  commetifufabilibus  comprebenfum  ; irci  non  effet  profer - 
\fiondlis  ititer  duas  Rationales  potentia  tantum  commenfnra- 
biles  . 

j*  y H D t Medium  defer  ibi  fic  poterit , vt  dicamus , illud 
fjj*  rect  angulum  fub  duabus  Rationalibus  potentia  tantutn  r£ 
tntnfurabtlilus  contentum .'  Fel  certo  rectdngulum + quod  al- 
teri cuipiam  rectangtilo  fub  duabus  Rationalibus  potentia  fb- 
\um  comrnenfur  abii  ibus  comprebenfo  aquale  efl , ita  vt  ipfum 
foffit  tinea  recta , 'qua  Media  in  'boc  theoremate  efl  ytfcata  . 
l 'Qmneenim  Medium  non  conientumfub  duabus  htiiufmodi  Ra 
tionalihas  fettoc 4>  i potefi  ad  aliud  M edium,  cuius  latera  fiont 
dui  linei  Rationales  potentia  tamum  commehfurabiles  , vr 
}«  fcholio  fequeniis  theorematis  ofieddemus  .'tf' 
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THEOR.20.  PROPO S.7'3.  . 

Q\7  OD  a Media  fic ,,  iid  Rationalem 
applicitum  , latitudinem  efficit  Rationa- 
lem , &ei , ad  qyam  applicatum  cft,  longi- 
tudine iftcommenfurabiiem . 1 

» 1 

- Sit  linea  Media  A ,8i  Rationalis  fe  C,  fiue  ea  fit  expo- 
fita.fiueexpofirrr  commrnfurabilis  lottoitudinifc  pdtentia, 
vel  poteptia  tarretrm  ; applicetutq!  ad  R C,  re&angulu  BD, 
st  quale  quadrato  cx  Media  A,  vel  re&anouln  y quod  hurc 
quadrato xcjualecft/firciatq;  lartudinem  C D.  DtcoC  D> 
K artona’entdTe,  & »pfir  B C,longitu<fme  incommenfurabi- 
Icm  . Qjupnidrrt  Av  Media  tft  , ipfi  ; 
poterit  rcclangultirn  fub  duabus  re 
#is  Rationalibus  porentia  tantum 
eommeniurabilibus  inter  fr  cor.ten 
tunijaliasnon  porter  dici  Media. Sit 
igitur  illud  reffangute'  £ Q,  fub  Ra 
tionalibusE  F,F  G,potec:a  tantum  ^ 
commenfuiabilibui  contentum.  Et 
quia  A, ex  hypotfyefi,  poteft etiam  ipfum  B D;  aequalia  e- 
runt  B D,5c  E G,  Interaquc  idcircri  hab^biiht reciprocacir- 
ca  aequales  angulos  j nempe  erit  vt  B C,  ad  E F,  ira  F G,  ad 
ad  CD;  Ac  propterea  quoque  vt  quadiatum  cx  BC.adqua 
d ratum  ex  E F,ita  quadratum  ex  F G,  ad  quadratum  ex 

0 D ^Sed  quadratuitiex  B C,  commenfurabile  eft  quadra 
toex  E F.  (quod  reftae  B C,E  F. ponantur  Ratrionalesjatq; 
adeo  inter  lecommenfurabiles  vel  longitudine  Se  potentia , 

1 vel  potentia  tantum  . ) Litur  & quadratum  ex  FG,  com- 
me furabile  erit  quadratocx  C Di  proptereaq,  & rc&£  FG, 
C D,commenfurabiles  erunt  faJtcm  potentia.  Ergocu  FG, 
Rationalis expofirae  Rationali  fit  commenfurabilis , fi  ipfa 
noeftexpofira  Rationalis!  erit  quoqj  C D,  expofit$  Ratio 
nali  commenfuiabilis,  vtoftendimus  in  fcholio  propofi  1 2; 
huius  lib.  atque  adeo  C D,  cx  defin.tione , Rationalis  erit . 
Dicoquod  Se  longitudine  incomenfurabi  isipfi  B C.  Qjip' 
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4.  fixti. 

/irtr^  . t 

l 2.  fexti. 


I 


ro.  decimi. 


WgEVCLID.6E0M.WB 


niam  E F,  F G,  Rationales  funt  potentia  tantum coramen 
j *ur3biles,hoc  eft,  longitudine  incommcnfurabilcs } Sceft  vfr 
I F F'3d  F G,  ta  quadrarum  ex  EF  adrcttangulum  EG,  fub 
. *F»F®#<Ofntcniunijcx  lemmate  ; . propof.  19. huius  Iib.erit 


D.  A 


B CE 


♦ 


10 .iectmt.  quadratum  ex  E F,  incommcnfu- 

rabile  rcftanguJo  E G,  atqi  adeo 
rt&angulo  B D,  quod  huicasqua- 
Iceft.  Atqui  quadratum  ex  E F, 
commcnfurabilc  ell  quadraro  ex 
C D.  ( quod  E F,C  D,  Rationales 
fint,atq;  idcirco  laltem  potentia 
. commcifurabilcs.j  Igitur  cum 
quadratum  ex  C D,  commcnfurabilc  fit  quadraro  ex 
. . P F*at  rcdiangulum  B D,  eidem  quadrato  cx  E F,  incom- 
1 decimi.  menfurabile } incommenfurabiiia  eruor  quadratu  ex  C D, 

1 & rcftangulum  B D.  Eli  autem  ex  lemmate  j.  propof.  1 9. 
J hmus  lib.  quadratum  ex  C D,  ad  rcftangulum  B D,  vt  re- 

10.  decimi.  (Fi  C D,ad  redam  B C.  Incommenluraoilcscrgo  funt  lon- 

i girudinc  C D,&  B C.  Rationalis  ergo  cft  C D,  Oc  Rationali 
BC.Iongitudineincomenfurabilis.Qjiamobrc,  quod  a Me 
dia  fit,  ad  Ratibnalc  applicatu , ficc.  Ouod  dcmonftrandu 
ctjr. 

SCHOLIOT(, 

r i : • i\u  ; *•  4 v • , * 

Faeirrvs  quam  e*  propof.  4 f./&  t.  applicabimus 
. ad  B C,rect  angulum  quadrato  ex  M .aquale ,ti  ipfis  E C,& 

11.  Jexti.  fumatur  tertia  proportionalis  pro  latere  CD.Cum  enim  BC,  A, 

1 ^^proportionales  Jint;  erit  rectangulu  B Dtfub  extremis 

BC,CD, contentum  aquale  quadrato  media  proportionalis  -A. 

| H A c arte  mendum  erit  & in  fequent ibus, quando  ad  ali 
quam  r ictam  applicandum  erit  rect angulum  aquale  quadra, 
to  cuiurpiam  linea  recta . 

Porro  ex  hoc  theoremate  manifejlum  efl,omne  Mediis , 
hoc  rff  ,fpatium,  quod  linea  Media  pote  fi , aquale  tffe  cuidi 
alteri  rectan^ulo  contento  fub  duabus  Rationalibus  potentia 
tantum  commenfur abii ibus . T^amfi  illi  Medio  ad  Rationale 
Irneam  applicetur  aquale  rectangulum, faciet  id, per  hoc  theo - 
fero*,  alterum  latus  Rationale  , longitudine  linea  Rj.tior.a- 
liincommenjurabile. Quare  rectangulum  hoc  applicatum  Me 

dio  ! 
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45.  primi. 


\ dio  £ quale,  Medium  erit  fub  duobus  Rationalibus  fosentia  fi-  | 

' lum  t« mmenfurabilibus  contentum  . Atque  hoc  modo  quod- 
! cunque  Medium  reduci  poterit  ad  Medium  contentum  fub 
I duabus  Rationalibus  potentia  tantum  commenfurabiltbut , 

THEOR,  21.  PROPOS.  24. 

M E D I AE  cSnienfurabilis, Media  eft. 

Sit  Mcdne  A,Te£fc^.commenfurabtlijfiuelongkudi 
ne  3c  potentia , fiue  potentia  tantum . Dico  Sc  B,  Mediam 
eflc.  JExpofira  enim  fit  Rationalis  D,ad  quam  applicetur 
rc&angutum  D E,  aequale  quadra-  a , — , 

toex  A,  Media . Qjjon  ia  m igitur  B' • 

D E. Medium  ad  Rationalem  CD, 
applicatum , facit  C E,  laritudine  j . f . ' 
erit  C E,  Rationalis  ipfi  C D,  ion-  f ... 

?;itudine  incommenfurabilis.  Rur-  E q y ij.«e»»m,^ 

us  ad  C D,  Rationalem  applicc-  A i 

tur  refla  ngulum  D F,  'quadrato  e*  B.tequale  .Et  quia  re-  45»  pftmt. 
ftae  A,B,  ponuntur commenfurabilcs,  erunequoqueeo- 
rum  quadrata,  hoc  eft,  re&angula  ipfisltqualia,  DE, DF,  I 
cotnmenfurabilia.  Eftautem  vt  D E, ad  D F.rta  refla  EC,  *-  fati* 
ad  rc£hm  C F.  Igitur  E C,  C F, longitudine  funt  cornmcn  10  decimi. 
furabiles  : Sed  E C.oftcnfacrt  Rationalis,  CSc  longitudine 
ipfi  C D, incommenfurabilis.  Igitur  & C F,  longitudine 
eidem  C D,  incommenfurabilis  eft.  Cum  ergo  8c  Rationa 
lis  fit, propterea  quod  Rationali  cxp-ifita:  G X\fit  commeo 
furabilis  j ( Nam  cum  E C , C F , fint  longitudine  oftcnl* 
commenfurabilcs,  & E C,  ipfi  C D , comcnfurabilis  faltS 
potentia  , quod  Rationalis  firjerir  & C F.cidcm  C D.cona- 
mcnfurabilis  potentia  , ex  ijs  , qu*  in  fcholio  propof.  1 1. 
huius  lib.  fcripfimus  . ) erunt  C D,  C F,  Rationales  poten- 
tia tantum commcnlurabilcs  $ Ac  proinde  refla  B, 
potens  reflangulum  D F,  fub  Rationalibus  po- 
tentia tantum  comcnfurabilibus  C D,C  F,  " ’ 

. Media  eft. Media:  icitur  commenfura  • 
bilis, Media  eft  . Q^uod  oftea- 
dendum  erat  • 

COROL- 




1 4 decimi. 


tt.  decimi. 
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Fx  hocmamTrftum  cfi,  fpajipm  Mc-ho  fpatio  commenfUrabis 
bile  , Medium  efle  . Poltquam  dcmonHratum  eit  D P,  camrmrnfu 
rabfle  efle  Medio  D E , oftcnfum  ex  eb  mwx  fuii  0 F,  efle  quot);" 
Medium  . Earlemque  ratio  elt  in  exteris.  Quod  tamen  hoc  etiam 
modo  porell  JennonltraVf. ; ' ‘ . r *»  p O TT  U "T* 

Si  t fpatium  ,DF,  fpatio  Medio  D E,  tommtnfilfiibili . Dico 
& D F,  Medium  efle. Poffit  enim  A, Me- 
dia ipfum  DE,  Medium.  ( Nafc  tU'DH, 
Medium  fit, potent  ipfum  refta.quz  Me 
diadicitur,  vtiuicholippippoC  »», hu- 
ius lib,  tradidimus.)  & B,  ipfum  D.F, 
Quoniam  .D  E,  D F,  commenfujsbilia 
— funt , erunt  quoque  quadrata  ex  A,  'ii 

C * ipfis  «qualia , commenlurabilia . Quare 

A,B,  rcStx  potentia  faliem  funtcommeiifurabilcs ; Aoidcuxoe*». 
ftente  A,  Media,  erir&  B,  illi  commenfurabilis  Media,  vt  in  hoc 
theoremate  oftenfum  elt . Igitur  & D F,  Medium  erit.  Omne  enim 
fpatiiim  , quod  poteft  Media,  Medium  appellatur  , *vt  in  fcholio 
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Q.v  emadmodvm  autem  in  lemmate  1 . 
propof.  19.  huius  Ub.de  Rationalibus  dittum  esi,  ita 
& htc  de  Medijs  dicemus  . jqimirum  retiam  lineam 
Medix  longitudine  commtnfurabilem , dici  Mediani 
& ipft  commenfurabilcm  non  folumlongitudme  , fed 
& potentia  i V muer fe  enim  qux  longitudine  commtn 
fur  a biles  junt , etiam  potentia  ftint  commcn  fur  abdis. 
Si  nero  refla quxdam  linea  Medix  potentia  fuerit  co- 
menfurabilis  ,ft  quidem  & longitudine , dicetur  & fit 
Medta , & ipft  commenfurabilis  longitudine  & po- 
tentia . 'Qjtcdft  Medix  rurfus  aliqua  linea  commehfu 
rabibs  exifter.s  potentia , longitudine  fuerif  tn- 
commthfur  abihs  yduetur  & fic  Media 
tpft  pcytentia  folum  commtrh 
9 futablitt'. 

" v > leMtJ 
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*'  Dyas  re&as  Medias  longitudine  comraen 
furabiles;  Item  duas  potentia  cantum  commen 
furabiles  inuenire. 

■ % r 

. S r.  t Media  aliqua  linea  A,  cui  fi  inueniantur  dua 
: relfc  commenfur  abiles  B,C;  ///4  quidem  longitudine , 

bxc  nero  potentia  tantum  \ erit  A, 

utraque  B,  C,  A/edi.*  A,  co»w-  c 

menfurabihs , Media.  Cum  ergo  A,  B,/?nf  longitu- 
dine commenfur  abdes  ; & A , C,  potentia  tantum  ; 
erwwf  muentx  A,  B,  Media:  longitudine  commen  fur  a 
biles  ; & A,  C,  Midi*  potentia  folum  commen  fur a- 
bilesi  Quod efi  propofitum . 

24.  decimi 

I ; 

'jf  H oiro^. 

• • \ 
. t 

i 1 

«i  ' \ tf  • ••  t ^ ' 

jQ  y A M v 1 s omnis  line  a recta  Media  commen  fur  abilist 
Media  fit  y non  tamen  omnis  Media  cuilibet  Media  efl  com- 
menf arabilis  j cum  dua  Media  dari pofjint  prorfus  incommcn 
furabiles  t Longitudine  yidelicett  & potenti afyt  ex  propof.  }6. 
huius  lib.  apparebit . Vbi  etiam  docebimus , qua  nam  yia  in- 
ueniendafint  dua  Media  longitudine  & potentia  incommenfu 

r abiles, . 

THEOR.  22.  PROPOS.  25. 

1 

-■  1 

24. 

2 3- 

■ » , , 

* • QyO  D fub  Medi js  longitudine  com- ; 

menfurabilibus  re<5bis  lineis  continetur  re- 
Itangulum , Medium  eft . 

Conti  n 5 a r y r re&anoulum  A D , fub  Mcdijs 
A C,C  X>,  longitudine  cominenftirabilibus.  Dico  AD, Me- 
dium 

r ‘ 
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t o.  decimi» 


2 5» 
23, 


4f.  frimi 


34.  frtmi 
23,  decimi. 


dium  ede.  Dcfciibntttrcjr  CD, Media  quadratu  BD,  quod 
cruMcdiu.Et  quoniam eltvt  AC.ad  CB, ita  AD, ad  D B : 
Sunt  autem  AC,CB,hocclt,AC,CD, 
longitudine  comefuiabilcsi  erunt  A D, 
DB.cOmcfurabilia.  C^upre  fpatiu  AD, 
Medio  DB,o6mcnfura bile,  Mediueft, 
ex  eoe  oli.  przccdrntis  propof  Qjapd  er 


C B 


go  fub  Medijs  longitudine  commcnfuubiiibus , dee.  Qjrod 
erat  odendendum . 

THEOR.  23.  PROPOS.  2 6. 

QV  O D fub  Medijs  potentia  tantum 
comenfyrabilibus  redis  lineis  cotinetur  re 
dangulum , vel  Rationale  cft,vcl  Medium, 

Sit  reftanguium  AC»  comprchcnfum  fub  Medijs 
A B,  B C,  petentia  tantum  commenfurabilibus.Dico  AC, 
e(Te  vel  Rationale , vel  Medium . Deferibatur  ex  A B,  B C, 
quadrata  A D,  CE,  quz  Media  erunt,  vtinfebolio  pro- 
pof.  ti.  huius  Jib  docuimus  i cum  re&x  A B,  B C,  Mcd>ae 
ponantur . Exponatur  Rationalis  F G,ad  quam  applicetur 
rcttangulutn F H,  quadrato  AD, 
ex  A B,  defer  ipto  *q  Ualcj  & ad  H I, 
reftangulum  1 K,re&angulo  A C, 
aquale j & denique  ad  K L,  re&an- 
gulum  L M,  xquale  quadrato  C E, 
ex  B C , dcfcnpco  j critquc  totum 
FM,vnum  rcctangulum  , quem- 
admodum propof.45.hb  i.eft  ode- 
fum . Qjria  vero  A D,  C E,  Media 
. ^ funt,  erunt  & F H,  L M,  illis  aequa- 

lia , Media  : quae  cum  applicentur  ad  Rationales  F G,  KL, 
( eft  enim  & K L»  Rationali  F G,  aqualis , ob  parailelo- 
grammum  F K,  Rationalis.  )faciantque latitudines  G H, 
K M,  erunt  re&?  G H , KM, Rationales,  ipfi  F G,  feu  KL, 
longitudine  incommcnfurabilcs . Er  quia  refiz  AB,  B C, 
potentia  inter  Ce  funt  conamen Airabiles  f erunt  ficearu  qua* 

dra 


E 

B 


L m S Ks*.  X. 


«Irati  AD,  CE,  atque  adeo  ipfis  gqualia  redangula  F H, 

L M,  commenfurabilia : Vt  autem  F;H,ad  L M,  ita  eft  re-  t.fexti 
da  G H, ad  K M . Igitur  G H,  K M,  Jongitudine  inter  Cc  io.  decimi. 
commcnfurabilcs  funt.QjuarcG  H,K  M Rationales  oden 
fx  , funt  Jongitudine  inter  fe  commcnfurabilcs , Rationali 
nero  F G,  folum  commcnfurabilcs  potentia,  cum  ei  often- 
(x  fint  longitudine  incommcnfurnbilcs  ; Ac  propterea  re- 
dangulum  fub  ipfis  G H,  K M,  Rationalecft.  Et  quonia  i ojerimi. 
eft,  vt  D B,  ad  B C,  ita  A B,  ad  B £;  ( quod  Dii,  B C. ip- 
fis A B,BE,fint  aequales, uiraq, • utrique.)&  ut  DB,ad  BC, 
ita  A D,ad  AC;&  ut  AB,ad  BE^ta  AC, ad  CE  ;critquoq;  t.fexti 
ut  AD, ad  AC, ita  AC, ad  CE;  atq;  adeo  A D,  AC,CE,pro 
portionalia funt.Igirur  fitillis  aequalia  FH,HL,LM,  ^por- 
tionalia erunt : Habent  autem  reda:  G H,H  K,  K M.caidcm 
proportiones , quas  rtdangula  FH,HL,LM  . Igitur  & rc-  tfexti 
dac  GH, HK,KM,propoitionalcsfunt,  proptereaq;  reda- 
gulum  fub  G H,  K M, quadrato  ex  H squale  eft.  Eft  au-  1 T.fexti 
cera  rrdangulum  fub  GH,K.M,oftcnlum  Ratioftaic. Igitur 
d quadratu  ex  H K , Rationale  cftiidcoqj  fit  recta  H K.,  Ra- 
tionalis crit;fit  ob  lioc  ipfi  FG, Rationali  expofitar.hoc  eft,ip 
fi  HI,cdmcfurabiJis  uel  l6girudinc,ud  folu  potetia  . Et  fi  qui  6.  defin. 
dc  HK,ipfi  HI,lo<?itudine  fit  cdmeiurabilis;  rcctagulu  HL, 

(ub  Rationalibus  HI, HK,l5gitudinecomcfurabihbusc6tc  20.  decimi. 
ui, hoc  eft,  A C.illi  xquale  erit  R ondlc.Si  uero  H K,ipfi  HI, 
potetia  folu  comcfurabilisfitjeritrectagulu  HL,fub  Ratio- 
nalibus HI,HK. potetia  ta  u comcfurabilibus  cotcnru,  hoc  *x.  decimi. 
cft,AC,il!iarqual<»Mediu.Eftcrgo  AC,recragulu  fub  Me- 
dijs  A B,BC, potetia  latu  comcfurabilibus  cotcntu  , uel  Ra- 
tionale.uel  Medium  . Quocirca, quod  lub  Mcdijs potentia 
tantum  commcnfurabil.bu*,ficc.  Q_uod  erat  oftendendum. 

S C H 0 I I 0 2^. 

f A c 1 1 1 V S qua  ex  . prop.flib.t  .afplicabim*  ad  Hlyrt 
ctdguluipfi  jtC,* quale  Ji tribus  recti)  HI,  ^tb,  BC, quarta  Ix.fxxti, 
proportionalis  fumatur  pro  laure  UK.T^jL  rect  anguli  fub  ex-  I 
tremit  H 1,HK  , aquale  erit  recta  gulo  fub  medijt  AB,  B f J«  6.  fexti. 

H AC  eadi  arte  vumur  in  fequeub9  ■,  qttddo  ad  aliqua  re- 
cta applicandum  erit  reti  angulum  t quale  alteri  rectangule  . 

' I ^ o- 


vcl  ia>.&eoM$m 


zrr-T- 


10.  decimi. 

i zf  decimi 
* 

i f.  decimi. 
1 6.  decimi. 


Jfc^v  o N i.ajh  ycroin  hoc  theorema  e demonstratur,  _ 
ctangulum  contentum  fub  duabus  rectis  Medus  potentia  tan- 
tum commetifurabihbus  effeuel  Hjuionale , uti  Medium ; do- 
cet.': Euclides  propof.zi  quanam  ratione  inueniendx  fint  dux 
Media  potentia  tantum  commrnfurabtles  , qua.  Rationale 
comprehendant ; Propof  yero  ig.dnas  Mediat  potentia  folt.ni 
comme  nfnr  ab  ile  t inquiret , qua  Jpatium  Medium  contineant. 

Ita  Q^v  e habemus  ex  hir  , rect  angulum  contentum  fub 
duabus  l\utionalibns  longitudine  comcu fur  abitibus  effe  {{otio 
nale\Sub  duabus  yerot{ationalibus  potentia  taritncomenfura 
bilibus  contentum  rect  angulum  tffe  Irrationale’ appellariqi 
Medium , cr-  rectam  , qua  ipfum  potefi  , Mediam  . furfus  ex 
dtmonfi ratis  confiat , te ctangulum  comprehenfum fub  duabus 
Aledijs  longitudine  commenfur abilibus  effe  Medium  i tfjctan 
gulum  autem  Jub  duabus  Aledqs  potentia  folum  contmenfura- 
bilibus  comprehenfum  e fis  yel  Rationale,  uti  Medium. 

Q^v  o t>  fi  qat:  roget , qn.ilenam  rect  angulum  fit  illud , 
quod  fub  duabus  Medijs  longitudine  cJr  potentia  intommenju 
r abitibus  continetur  j defponiemus  illud  nec  Hjuionale  cjfie , 
nec  Medium  i fed  tertium  quoddam  genus  ctntflituere  $ nempe 
aquale  efle  rect  angulo  , quod  continetur  fub  linea  Hjuionalit 
c2r  Irrationali  , qux  Media  appellatur  . 

S I r enim  recttngulitm  M.C,  com 
prehenftm  fub  duabus  Medqs  Ail,liC, 
longitudine  & potentia  incomntenfura 
bilibus . Dico  A C,  neque  Emotionale  e f 
fe  , neque  Medium.,  jyc . Confiructis- 
eifdem  , ut  in  theoremate  , o flende  mus 
fimiliter  , rectas  G H,  K AI,  potiona 
les  effe,  & ipfi  F G-,  longitudine  in~ 

-L LJ  commenfur  abites . Et  quia  rectx  A B, 

H 3sM.  g c}  ponuntur  incommenfurabiles 
longitudine  & potentia  } erunt  & earum  quadrata  AD, 
C F.  , atque  adeo  ipfi s aqualia  rectangula  FH  , L M, 
l.  fkxtr. ' ( incommenfur .tbilia  : Vt  autem  F H , ad  L M , ita  efl  recta 
; * ! G H,  ad  rectam  K M.  Igitur  recta  G H,  K M,  longitudine 
VO.  decimi,  inter  fe  funt  incommenfurabiles . Quare  G H,  K M,  oftenfk 
j /Rationales-,  funt  potentia  tantum  inter  fe  commenfur  abiles  ; 
i i.  decimi,  jitrpropterta  rect  angulum  fub  ipfit  GN,  K M,  irrationale. 

■ .*  efi  , 


E 

B 


f 


j&jLj.  x.  mew 

quod  Medium  appellatur,  fr  refla  ipfum  potens,  Irrationa 
/“*  qua  dicitur  Media . Vote  fi  autem  re  3 angulum  fub  i p (is 
G H,  K M, refla  H K ; ( 2^am,ut  prius, offendemus  tres  GH, 
H K , K M , tfje  proportionales  ) Igitur  H K,  Irrationalis 
e Fi  , cjT  Media . Quare  I K,  Rationale  non  efl:  fi  enim  Ratio- 
nale  ejj et, faceret  ipfum  ad  Rationalem  H I,  applicatum  l atitu 
dinem  H K t Rationalem , &ipfi  H I , longitudine  commenfura 
bilem.  Quod  efl  abfurdum  . ofrenft  entm  e fi  H K,  Irrationalis, 
ac  Media  . Eodem  modo  neque  l K,  Medium  efl  i Si  enim  effet 
Medium/ aceret  ipfum  applicatum  ad  Rationalem  H I, latitu- 
dinem H K,  Rationalem , & ifjt  H 1 , longitudine  incommen- 
furabilem  . quod  efl  abfurdum  . oflenfa  efl  enim  H H,Irrat:o- 
nalis , & Media , Itaque  cum  I K,  neque  Rationale  fit , neque 
Medium  i necefjario  neque  M C,  illi  aquale  , Rationale  erit , 
neque  Medium,  fed  tertium\qnoddam  qenut  conflit uet , nempe 
aquale  erit  ipfi  I K, quod  fub  Rationali,  & Media,continetur, 
tum  H I , Rationalis  fit,&  H Htofienfa  Media  . Ex  quibus  ef- 
ficiturjre fiam  qua  potefl  ff>at i um  fub  duabus  Medij>  longitu- 
dine potentia  inctmtnenfuralilibus  Squalet  ponuntur  M B, 
HC,comprehenfum,poff 'e  quoque  re  fl  anguium  fub  Rationali , 
& Irrationali  , qua  Media  notatur  , contentum . Quod  e fi 
fropofitum  . 

THEOR.  24.  PROPOS.  27. 

M E D I V M non  fuperat  Medium  Ra- 
tionali . 

Svmrit  Medium  A 8,  Medium  A C,  reltangulo 
DB. Dico  DB, non efle  Rationale.  C 3& 

Sit 'enim, fi  fieri  poteft.D  B,  Rationa- 
le. Expolita  ergo  Rationali  lima  £ Fi 
ad  ipfam  applicetur  rcdangulu  EG, 

Medio  A B,  aequale s & Medio  A C, 
rcftanguJum  £ H,aequa!c,  ut  fit  reli- 
quum HI,  Rationali  D B,  aequale  . 

Erunt  igitur  E G,  £ H,  aequalia  Mc- 
idijs  A B,  A C,  Media  i 5c'H  Inaequale  Rationali  DB,  Ratio 

f nale. 


- -y  7-  ; 

11  .decimi* 


1 7.  fexti. 

1 1.  decimi. 

» . , 

i$.' decimi. 


£. 


H 


2 6. 
22. 


45.  primi 
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2$. decimi. 


$4  trimi 
2 i.  decimi. 


14  decimi 
I o .decimi 


1 <5.  decimi 


1 y. ‘decimi. 
4.  fecundi 


nale . Quoniam  ergo  Media  £ G,E  H,ad  Rationalem  EF, 
funt  applicata j erunt  reftae  F G > F H , Rationales , & 
ipfi  E F , incommenfurabiles  longitudine  . Rutfus , quia 
■ Rationale  H I , applicatum  cft  ad 
Rationalem  H K » (eft  enim  re-- 
fta  H K, Rationali  £ F, aequalis ) erit 
rcfta  H G , Rationalis  , & ipfi  E F, 
longitudinecommenfurabilis.  Qua- 
recum  HG,E  F,longitudinefint  co- 
menfurabiles  j & E F , ipfi  F H , lon 


IO.  defit». 

H*  defit». 


T JT  O gitudine  incommcnfuiabilis,  ut  eft 
oftcnfum  } erit  &HG,  eidem  F H.longitudine  incommen 
rabilis . Eft  autem  ut  F H ,'ad  H G,  ita  quadratum  ex  F H, 
ad  reftanguium  fub  F H,H  G,ex  tertio  lemmate  propos.  19. 
huius  lib.  Igitur  quadratum  ex  F H,  incommcnfurabileeft 
re&angulo  fub  F H,  H G . Sed  quadrato  ex  F H,  commen 
rabilc  cft  quadratum  cxHG;  (quod  fint  ambo  ex  lineis 
Rationalibus  E H,  H G.defcripta  ) atque  adeo 0c  duo  qua- 
drata ex  F H,  H G.fimul,  quadrato  ex  F H,  commenfura- 
bilia funt : Et  reftangulo  fub  FH.HG, commenfurabile 
cft  id,quod  bis  continetur  fub  FH,  H G,  (quia  hoc  illius  eft 
duplum.)  Igitur  pe  rea,  quae  in  fcholio  propos.  14.  huius 
lib.oftcndimus,& duo  quadrata  ex  F H,  H G,fimul  incom- 
mcnfurabilia  funt  reftangulo  fub  F H , H G , bis.  Q^yrrc 
& compofitum  cx quadratis reftarum  FH,HG,Scex  rcftan 
gulo  bis  fub  F H , H G , incommcnlurabilc  cft  compofito 
cx  quadratis  rc&arum  F H,  H G.  A t quadratis  ex  F H,  HG, 
una  cum  redangulo  bis  fub  F H,  H G, aequale  cft  quadratu 
ex  FG.  Igitur  & quadratu  F G,  incomcnfurabilc  eft  copofi 
to  ex  quadratis  redarum  FH,  HG  .Eftautcm  compofitu 
hoc  Rationalc,ex  lemmate  4 propos.i9,huiuslib.qucid  ofte 
fum  fit  commenfurabile  quadrato  Rationali  cx  F H.  Igitur 
cum  huic  compofito,  quod  Rationale  eft, incommcnlurabi 
Je  fit  quadratum  cx  F G,erit  quadratum  ex  FG,  Irrationale» 
acpropterea  & reda  F G,Irrarfonalis  exiftet.  Quod  cft  ab- 
furdum.oftcnfaenimeftFG,  Rationalis  longitudine  ipfi 
E F,inc6mcnfurabilis.  Non  ergo  D B,quo  Mediu  A B,fupc 
rat  Mediu  AC,RarionaIeeft.  Quam  ob  rem  Mediu  non  iu 
pCrat  Medium  Rationali . Quod  erat  oftendendum . 

S C H O - 

1.  1 1»  jl.  — 1 — 


Mi 


'5®£LieB  erj.  x.ms  4* 


I . S C H 0 L I 0 n.. 

4 ' ; *■ ' V • \ /f;  1 

£x  di  Si  is  & hoc  demonfirabimui  • ‘ 

Ratxoha  l b fuperat  Rationa  e Ra- 
tionali . 

i(_A  T i o N A L E enim^Byfuperet  Rationale  jl  C,ff>a 

iio  D B.Dico  DB , quoque  effit  Rationale.  C A 

Quonia  B^CiRationalia  fiunt;  er  ut 

B,j4C,commenfurabilia  quadrato  Ra  . 9.  de  fu. 

tionalts  expofiu;atq;  adeo  & inter fieco  kj*.  j>  11.  decimi, 

menfurabtlia . Quare  cum  totum  ji  E.copofitum  ex^tC.DB, 
commenfiur  abile fit  ipfi  *A  C $ erit  quoq\  idem  jlB, reliquo  DBt 
commenfurabile,ex  cor  oli.  propos,  1 6.huiiu  lib.Efi  autem  1Bt 
Rationale  . Igitur  & D Btex  lemmate  4 .propoi.  1 j. huius lib . 

Rationale  e fi  • Quod  efi  propofitum . 

| PROBL.4.  PROPOS. 28. 

MEDIAS  inuenire  potentia  tantum 
commenfurabiles,  quae  Rationale  compre- 
hendant . 

Exponant  vr  per  lemma  a.propos.2 1.  huius  lib. 
dux  Rationales  A,  6,  potentia  tantum  commenfurabiles , 
inter  quas  media  proportionalis  fumatur  C i fiatque  ut  A/  tj.  fiextH.' 
ad  B,  ita  C,ad  D.  Dico  C,  D,  efle  Medias  A , 1 x>  fexti 

potentia  tantum  commenfurabiles , quae  c f—  ■% 

Rationale  comprehendant . Qjuoniam  b'~_  * 

>V*B,  Rationales  ponuntur  potentia  tan  D 
tum  commenfurabiles;  erit  re&angulum  fub  ipfis  contentu,  n. decimi. 
Irrationale, quod  Mcdiu  uocatur;atqj  adeoeu  ipfum  pollit  j j,  fiextf,' 
rc&a  C,  erit  C, Media.  Et  quoniam  cft  ut  A, ad  B,  ita  C,ad 
D ; funtqj  A,B,potcntia  tantum  commenfurabiles  ; erunt 
quoqj  C,  D,  folum  comenfurabilcs  potentia  , ut  in  fcholio 
propos.  10.  huius  lib  oftendimus.  Eft  ergo  & D, Mediae  C, 
commcnfurabilis  , Media.  Qjiare  inuentx  funt  Medix  tqJecinti. 
C,D, potentia  tantum  commenfurabiles.  Dico  iam  ip- 
«2ST- . ' * . s*  W ' F a fas 


2 7. 
O. 


i 


1 7.  ftxti. 


18. 

O. 


IJ.  ftxti, 
I»*  ftxti. 


# » 7- 

ix.de  cimi. 


»4.  decimi. 
f4.  ftxti. 
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fas  continere  Rationale.  Q^uoniam  cft  ut  A,  ad  B,ita  C.ad 
D } Sc  permutando  ut  A,  ad  C,  ita  B,  ad  D j Vr  autem  A , 

A , 1 *d  C,  ita  cft  C , ad  B j erit  quoque  ut  C, 

C | •-*  ad  B,ita  B,  ad  D j ideoque  B,  media  pro- 

5}  ► 1 ■ 4 portionalis  inter  C , &c  v,  poterit  redan 

gulum  fubipfis  C , D . comprchenfum 
£ft autem  quadrarum  ex  B , linea  Rationali , Rationale. 
Igitur  & redangulum  fub  C,D,  Rationale  eft.  Medias  ergo 
inuenimus  C,  D,  potentia  tantum  commenfurabiles,  quae 
Rationale  comprehendunt . Quod  faciendum  erat. 

PROBL.  5.PROPOS.29. 

MEDIAS  inucnire  potentia  tantum 
commenfurabiles,  quas  Medium  contineat. 

Exponantvr  perca,  quatio  f.  holi  o propos.  11. 
huius lib.demonftrauimus,  tres  Rationales  A,  B,  C,potcn 
tia  tantum  commenfurabiles  5 & inter  A,  B,  media  propor- 
tionalis inucniatur  D.  Deinde  fiat  ut  B,ad 

l C.ita  D,ad  E.  Dico  D,  E,  Medias  efle,  po 

— — 1 tentia  tantum  commenfurabiles,  qua:  Me 

dium  continent.  Quoniam  A, B,  Rario 
1 | nalcsfunt  potentiafoiumcommenfurabi- 
lcsjerit  redangulum  fub  A,B,atqucadco 
& quadratum  ex  D,  quod  illi atquale cft, 
IrrationaIe,quod  Medium  dicitur  i 8c  tpfa  reda  D , Media. 
Et  quia  cft  ut  B,ad  C,  ira  D,ad  B j funt  autem  B,  C,  Ratio- 
nales, & potentia  folum  commenfurabiles  j erunt  quoque 
D,  E,  potentia  folum  commenfurabiles , ut  in  fcholio  pro- 
pos. 10.  huius  lib.  demonftratum  cft  . Cum  ergo  D,  Me- 
dia fir,  erit  & E,illi  potentia  folum  commcnturabilis.Mcdia; 
Ac  propterea  D,  E,  Mediae  funt  potentia  tantum  commen- 
furabiles. Dico  iam  ipfas  continere  Medium.  Quoniam 
eft  ut  B,ad  C,ita  D,ad  E i 3c  permutando  ut  B,ad  D,ita  C, 
ad  E : Vt  autem  B,ad  D,  ita  D,  ad  A j erit  quoque  ut  D,ad 
A, ita  C,ad£.  Redangulum  iguur  fub  D,  E, atqualceftci, 
quod  fub  A, C ; Eft  autem  quod  fub  A, C,  Rationalibus  po- 
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"tentia  folumcommenfurabihbus,  Irrationale,  5c  Medium. 
Igitur  & rc&angulum  fub  D,  E,  Medium  ctt.  Medias  ergo 
inuenimus  D,  E,  potentia  tantum  commcnfurabilcs,  qux 
Medium  continent . C^uod  faciendum  erat. 

■ \ y'  - i > < i i M 



il.  decimi. 
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S C H 0 L I 0 *C. 

/ N jf s que  [equientur  , indigebimus  hoc  problemate . 

“Alton  .y  * 

D v o s numeros  planos  (imites  inuenire. 

■ ^ T’Z~  ■ ■ ■ , . . • ■ , 

j*  V M A N-  T V R quatuor  quicunque  numeri  proporttona 
les  jf,  B,  C,  D,  ut  quidem  , ad  C,  ha  B,ddD  . Multiplican 
tes  autem  fe  mutuo  ^4,  & B, faciant  E ; Item  C,&  D,fie  mul- 
tiplicantes faciant  F . Erunt  ergo  E,  & 

F , numeri  plani  fimiles , quandoquidem  .4,6.  C,  IX. 

Utera  habent  proportionalia  ,vt  ex  con-  B,  D,  i. 

ffruflionetft  mamfeflum . F - , 

P^v  0 N t A M autem  in  lib.q.efien  * ^ 

fiunt  eflji  impar  numerus , uelpar  parem  multiplicet , procrea 

>8.  &%?: 
. • 

furem  j perjjncuum  efi  , ejucnam  modo  inueniri  poffint  duo  fltt 
ni  fi  miles  , quorum  uterqne  far  fit  , vel  impar  ; Vel  unus  qui 
dem  far , alter  vero  impar.  Si  enim  latera fumptatfint  nume 
ri  pares , erunt  eorum  plani  pares  etiam : fi  autem  numeri  fint 
impares, erunt  & plani  eorum  impares . Quod  fi  vnius  latera 
fint  impares  numeri , alterius  autem  paret , erit  illorum  quide 
planus  , impar  ; horum  uero  par:  Similiter  pares  erunt  olam, 
fi  quilibet  habeat  unum  latus  humerum  parem  t alterum  utro 
imparem,  &(• 


. / 


LEMMA  I. 


Dvos  numeros  quadratos  inuenirc  , ita 
ut  compotitus  ex  ipfis  quadratus  etiam  (it. 

I N v e N i A n t v r fer  ea,  qutt  in  ficholio  pro - 
ximo  ditta  fiunt, duo  fiam  fimiles  ^4  B,&C»  quotum 

F 3 vterque 


§SfE  VCLTT>.GEOM.^ 


non/. 


I.  non/. 


uterque  uel  par  fit , uel  impar.  Et  quoniam,  ftue  a pari 
14  & z6.  p^r  auferatur , ftue  ab  impari  impar, reliquus  par  e fi  i 
\ . , detrati<nn.D,cx  AB,qui 

A -E  •••••  D B aqualis  fit  ipfi  C,erit  reli 

C quus  Ab, par.  Quo  diui- 

fa  bifariam  in  £;  Dico 
numerum  faElum  ex  A B,  in  B D , qui  quidem  qua - 
dratus  efl , compofitum  cur»  quadrato  numeri  £D, 
facere  quadratum.  Quoniam  numerus  jl  D , bifa- 
riam efl  diuifus  in  E,  & ei  additus  D B ■>  erit  ex  6. 
theoremate  eorum,qua  adpropos.  1 4.  lib.g.dsmon- 
flrauimus , numerus  qui  fit  ex  A B yinB  D , una  cum 
quadrato  numeri  D E,  aqualis  quadrato  numeri  E B. 
Quare  duo  quadrati , nempe  qui  fit  ex  A B[,  in  B D, 
& quadratus  numeri  DE,  compofiti  faciunt  qua- 
dratum, eum uidelicet , qui  ex  B E,  gignitur . quod 
efl  propofitum . 

• tv»  , 

CORO  LL  A R I V M. 

E x his  manifcHum  efl,  quando  A B,  & C , fimiles  funt,  inuen- 
tos  cire  eadem  arte  duos  numeros  quadratos  numerorum  BE,ED, 
quorum  exceiTus, nimirum  numerus  ex  A B,lin  B D , faftus,  etiam 
j numerus  quadratus  fit. 

Q v o d fi  numeri  fumantur  A B,  & C,non  fimiles.urerq;  time 
par, uel  imparjinucnti  erui  eode  modo  duo  quadrati  numeroruBH, 
ED, quorum  exceflus,  numerus  fcilicet,qui  fit  ex  AB, in  BD.non  eit 
quadratus  . Si.n.quadratus  efler, numen  AB,  BD.hoceit,  AB,&  C, 
plani  finnlcs  eflent.Quod  eit  abfurdu.  ponuntur  enim  non  fimile*. 

7 * * *■  '/•*  T 

I s c H 0 L I 0 II. 

• . i 

• \ - 

I T A Q.V  I fi  iule amur  inuenire  duos  quadratos  nume- 
ros, quorum  excejjus  etiam  fit  numerus  quadratus  j fume- 
mus ut  prius  , duos  planos  fimiles  , quorum  yterque  par , -vel 
impar  fit,  nempe  jf  B ,&  C , & reliqua  perficiemus  3 ut  in 
proximo  lemmate  e&  diflum  . 2(am  quadrati  numeri  ex  B E, 

ED. 


z.  non/. 


I 
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E D , defcripti  funt  ilii,  quos  iquxrimus  . Excedit  enim  jux- 
drattts  ex  B E , qua- 
dratum ex  E D i nu-  A D •••*••  • 

mero, qui  producitur  C* 

ex  ./ f B,in  B D , qui 
1 etiam  quadrat  fs  cft . 

1 'S  i yero  inuenirndi  fint  duo  quadrati,  quorum  exctfius  ni 
fit  quadratus:  fumendi  erunt  duo  numeri  plani  A B,&C, 
non  (imites , quorum  uterque 

j>ar  fit , yel  impar , iT  rei  i-  A •••  E*  • • D »•••»•»  B 

qua  per  agenda, yt  prius . 2{a  C •••••♦* 

fimiltter  tfieniemus, quadratU 

ex  B E,  aquale  ejjt  quadrato  ex  D E , yna  cum  eo  qui  ex  A B, 
in  B D , fit  i Quare  exceffus  quadratorum  ex  B E,  ED  ,efi 
numerus  faSi  ut  ex  AB, in  B D,qui  cum  non  fit  quadratusi  ( Si 
enim  ejfet  quadratus,  e fient  A B,B  D,  plani  fimiles.  quod  non 
ponitur)  confiat  propofitum  . 

Hoc  pofierius  facilius  abfoluemus  , fi  quemcunque  qua- 
dratu numerum  diuidamus  in  duos  numeros , quorum  alter  fit 
quadratus  , alter  yero  non . Vt  fi  quadratus  36.  diuidatur  in 
quadratu  1 6.^  non  quadratum  10.  excedet  quadratus  3 6. 
quadratum  1 6.  numero  2 o .non  quadrato . Sic  quoque  fi  idem 
quadratus  3 6.  diuidatur  in  quadratum  lf.&  non  quadratu 
i 1 .fuperabit  quadratus  3 6,  quadratum  2 $.  numero  non  qua- 
drato 1 1 ,&fic  de  caterit . 

lemma.  //. 

D y o s numero*  quadratos  inuenire , ita  ut 
| compotitus  ex  ipfis  non  fit  quadratus  • 

Sint  duo  numeri  plani  ftmtles  AB,&C,pa- 
\res,uel  impa - 

r« ) ut  in  lem»  A ••  H ••/•£•  F • G •••  D •••»••••  B 

mate  pr&cede  C 

\ti , fiatque  ea* 

dem  conflruttio , ita  Ut  rurfus  quairatut , qui  fit  ex 
I multiplicationi  fimilium  numeror  it  AB,D  B , inter  fe. 
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unarum  quadrato  ex  D E , aqualis  fic  qndrato  ex 
B £.  .Auferatur  deinde  ex  D £>  unitas  E F . Erit  ergo 
, . . . . quadratus  ex 

^A  ••  H ••  I « E • F • C ••  • D ittitut  B (O  F > mitior 
C..... ...  'quadrato  ex 

D E, quod  & 

latus  D F, latere  D E,minus  fit . Dico  quadratos  nu- 
meros, quorum  alter  ex  ^4  B ,tn  B D,  alter  uero  ex 
D F,mfefit,  compo filos  non  efficere  numerum  qua 
dratum,  rbfam  fi  compofitus  ex  ipfis  e it  quadratus , 
eritis  uel  maior  quadrato  ex  B F,  uel  aqualis,  uri  mi - 
nor  : quod  fieri  non  poffe , in  hunc  modum  dcmonilra 
bimus . Sit  enim  primum  maior , quam  quadratus  ex 
BFiac  propterea  latus  ipftus  maius  latere  B F . Erit 
ergo  fatus  ipftus  uel  aquale  numero  B E,  uel  maius  • 
( Minus  enim  non  erit , quoniam  inter  numeros  B £, 
B F yfola  unitate  inter  fe  di  Hantes  nullus  medius  eii 
numerus,  ne  unitas  ipfa  ftcctur  ; Efiet  autem  diftum 
latus  inter  ipfos  medium  , fi  matus  poneretur  quam 
B F , minus  uero  quam  B £ . ) Si  dicatur  a quale, ita 
ut  quadrato  ex  B £ , aqualis  fit  quadratus  numerus 
compofitus  ex  quadrato , qui  fit  ex  B,m  B D , <£* 
ex  quadrato  numeri  D F i cum  eidem  quadrato  ex 
B E,  fit  oilenfus  in  pracedenti  lemmate  aqualis  nume 
rus , qui  fit  ex  A.  B , in  B D , una  cum  quadrato,  ex 
D £ i erit , qui  fit  ex  oi  B, in  B 0,  una  cum  quadrato 
ex  D F,  aqualis  ei,  qui  fit  ex  sA  B , in  B D , una  cum 
quadrato  exDE»  Ablato  ergo  communi , eo  fcihcet 
qui  fit  ex  B,inDB;  erit  reliquus  quadratus  ex 
D F,  aqualis  reliquo  quadraro  ex  D £;  [deoque  & 
latus  D F , lateri  D E , aquale  ypars  toti . £>j*od  ei ? 

ab  fur- 
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ab  fur  dum . 'h Jon  ergo,  latus  quadrati  cornpojitt  ex 
quadratis , quorum  alter  ex  ^ B,  in  B D,  alter  ue- 
ro  ex  D F,in  fe  fit , aquale  esi  numero  B E.  Sed  neque 
maius . Sit  enim  (i  fieri  potefl,  latus  illius  aquale  nume 
ro  B I»  qui  maior  fit , quam  B £ , ita  ut  quadrato  £X 
j B /,  aqualis  fit  quadratus  ille  compofitus . Quoniam 
igitur  quadratus  ex  B l, latere  maiori , maior  tSi  qua - 
drato  exB  E,  latere  minori ; erit  quoque  compofitus 
ex  quadratis , quorum  alter  ex  A B»m  B D,alter  ue - 
\raexB  F , infefit , (cum  hic  compofitus  aqualis  po- 
\natur  quadrato  ex  BI,J  maior  quadrato  ex  B£. 
ESI  autem  quadrato  ex  B E,  ofienfus  in  lemmate  pra 
\ cedenti  aqualis  numerus > qui  fit  ex  ^ B fin  BD,««4 
cum  quadrato  exDEt  ablato  ergo  communi, qui  fit 
\ex  jt  B,  in  B Di  erit  reliquus  quadiatus  ex  D F,  reli- 
quo quadrato  ex  DEt  maiori  ac  proinde  latus  D F, 
latere  D E,  maius  , pars  toto  . Quod  efi  abfurdum . 
T^on  ergo  latus  quadrati  compofiti  cx  quadrdtis,quo 
rum  alter  fit  ex  A B,  in  B 0,  alter  ucro  ex  D F »infe , 
maius  eSl  latere  B E.  Sed  neque  aquale »neque  minus 
] oSienfum  eSi.  'Ffon  igitur  quadratus  ille  compofitus , 
maior  eSi  quadrato  ex  B F, 

Sit  iam,  fi  fieri  poieSlt  numerus  qui  fit  ex  jiB, 

1 in  B D,  una  cum  quadrato  « D F , aqualis  quadrato 
e*  B F i & ponatur  numerus  jl  H,  duplus  unitatis 
\EF.  Quia  igitur  totus  D , totius  E D , duplus 
! e/i,  ( diuifus  enim  eSl  A D,in  E, bifariam)  & ablatus 
Jl  H, ablata  unitatis  EF  ; erit  & reliquus  H D,rcli- 
qui  F D,  duplus, ex  qs,  qua  ad  propoj.  7.  lib.j.oficn - 
dimusu  atque  idetreo  H D,  in  F , bifariam  diuiditur  • 
Quare  ex  6 . theorem . eorum , qua  ad  propos, » 1 4. 
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lib.9.  demonflrauimus , erit  numerus  qui  fit  ex  H Bjn 
B D,  una  cum  quadrato  ex  D F,  a qualis  quadrato  ex 

BF.  Sed  eidem 

A..  f/.*I.£.F.  G...D  ••••••• t B quadrato  ex 

C B F , aqualis 

ponitur  nume 

rus , qui  fit  ex  A B,  in  B D,  una  cum  quadrato  D F : 
Igitur  qui  fit  ex  H B,  in  B D , una  cum  quadrato  ex 
D F,  aqualis  eHei , qui  fit  ex  B,  in  B D , una  cum 

quadrato  ex  DF  ; & detratlo  communi  quadrato  ex 
D F , relinquetur , qui  fit  ex  HB,  in  B D ,ei  qui  fit 
ex  jlB,  in  B D , aqualis . Quare  cum  HB,  AB, 
multiplicantes  eundem  B D , producant  aquales  nu- 
meros j habeant  autem  multiplicantes  eandem  pro 
portionem , quam  produfti ; erit  H B,ipfi  A B,  aqua 
lis,  pars  toti , Qjiod  efl  ab  fur  dum . T^on  esi  ergo, qui 
ex  A B,  in  B D,una  cum  quadrato  cx  D F,  quadrato 
ex  B F,  aqualis . 

S i T tandem , fi  potcfl  fieri, numerus  qui  ex  AS. 
in  B D,una  cum  quadrato  ex  D F, minor  quadrato  ex 
BF,  acpropterea  & latus  eius  latere  B F,  minus, 
quod  fit  B G,ita  ut  qui  ex  A B ,in  B D,una  cum  qua. 
drato  ex  D F>a  qualis  fit  quadrato  exB  G.  Sumatur 
autem  ipfius  EG , duplus  A I . Quoniam  igitur  to- 
tus A D, totius  E D,  duplus  e fi,  & ablatus  A I,  abla- 
ti E G i erit  rurfus  & reliquus  l D , reliqui  G D,  du. 
plus } ac  proptercalD,  in  G , diuidetur  bifariam . 
Quare  ex  eodem  tbeor.  6.  eorum , qua  adpropos. 
14.  lib.  9.  demonftrata  funt , erit  numerus  qui  fit  ex 
I B,  i»  B D,una  cum  quadrato  ex  D G,  aqualis  qua- 
drato ex  BG : ponitur  autem  eidem  quadrato  ex  BG, 
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«qualis  ,qm  fit  ex^B , in  B D,  una  cum  quadra - 
to  ex  D F . Igitur  qui  fit  exlB  yin  B D , una  cum 
quadrato  exD  G, aqualis  efl  ei , qui  exUByin  B D, 
una  cum  quadrato  exD  F » ^iblatis  i°itur  quadra - 

eis  ex  D G*&DF,  quorum  qui  ex  D Gy  minor  efl, 
renfanebit  qui  ex  I B,  in  B D,  maior  eo , qui  ex  A B, 
iri  B D ,J  pars , toto . Quod  e fi  abfitrdum . T^on  ejl 
ergo  qui  ex  jtB*in  B D » una  cum  quadrato  ex  D /, 
minor  quadrato  exB  F.  Sed  neque  maior  efl  dficn- 
fusyneque  «qualis . T^on  igitur  quadratus  efty  qui  ex 
jl  B,  in  BD,  una  cum  quadrato  ex  D F • Quod  e fi 
propofitum . • * 

s C H 0 L 1 0 7{,  II I. 

E X hoc  facile  inueniemus  duos  numerot  f ita  ut  ex  illis 
ctmpofitut  ad  neutrum  ip forum  proportionem  habeat , qvam 
(juadratus  ad  quadratum . Si  enim  per  lemma  pr ace  dent  in - 
ut  niantur  duo  quadrati,  ita  rt  compofitut  ex  ip/is  non  Jit  qua~ 
dratus  i habebit  hic  cotnpojttus  non  quadratut  ad  neutrum  ip - 
forum  quadratoru  proportionem,qua  quadratus  ad  quadratu, 
I dem  obtinebimus , fi  quemlibet  numerum  quadratum 
in  duos  non  quadratos  partiti  fuerimut . Ita  enim  quadratus 
totus  ad  neutrum  eorum,  in  quos  diuifut  efl, proportionem  ha- 
bebit , quam  quadratus  ad  [quadratum  , 

, PROBL.  6.  PROPOS.  jo. 

29. 

INVENIRE  duas  Rationales 
potentia  tantum  commenlurabiles,  ita  ut 
maior,  quam  minor,  plus  poflit  quadra- 
to re&ae  lineae  longitudine  libi  commenfu- 
rabilis . 

*7- 

Ex?  o- 
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9.  decimi. 


31.  terti]. 
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umi. 
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9.  decimi. 


Exponattr  linea  Rationalis  A B,  & inucniantur 
cx  ijs.quae  in  fcholio  ?.p> opos.  praecedentis  tradidimus,  duo 
numrri  quadrati  C D,  C E,  quorum  cxctflus  DE,  non  Gp 
quadratus.  Deinde  per  coroll  p; opos.  6.  huius  lib.  fiat  ut 
C D , numerus  ad  numerum  D E , ita 
p quadrarum  ex  A B,  ad  aliud  quadra- 

tum  , ncnjpc  adid  , quodex  A F>ac- 
f / commodeturque  AF,  in  femieiiculo 

1 , . . N A B F * circa  diametrum  A B , deferi- 


A. 

C.. 


-H 

3 

E .....  D 


pto  :ac  denique  conncdatur  reda  FB’. 
Quoniam  ergo  angulus  F,rcduscft 
in  fcmicirculo  perit  quadratu  cx  A B, 
aequale  duobus  quadratis  ex  A F,  & FB  > boc  eft,  reda  AB, 
plus  poterit  quam  A F,  quadrato  reda*  F B . Et  quia  eft 
quadratum  ex  A B,ad  quadratum  cx  AF.upnumcruiCD, 
ad  numerum  D E j ei  unt  quadrata  ex  A B,  A F,  commcn- 
furabilia  } atque  adeo  cum  quadratum  ctf  A B,  fit  Rationa- 
le, nempe  ex  linea  Rationali  A B,delcriprum;  erit  6c  quadra 
tum  ex  A F,  Rationale,  proprereaque  5c  reda  A F ,ipfijm 
deferibens.  Rationalis . Rationales  ergo  funt  A B,  A F; 
atque  adeo  commcnfurabiles  faltem  potentia . Qjuia  vero 
quadratum  ex  A B , ad  quadratum  ex  A F*  proportionem 
non  haber,quam  quadratus  numerusad  quadratum  nume 
■rum  } ( cum  neque  quadratus  numerus  C D,  ad  non  qua- 
dratum D Eipropomonem  habeat  quam  quadratus  ad  qua 
dratumjaliasSc  D E, quadratus  ciler, ut  in  Arithmeticis  eft 
, demon  dratum.  quod  non  ponitur  ) erunt  redae  A B,  A F, 
longitudine  incommenfurabilcs : Sunt  autem  commenfura 
biles potentia,ut  oftenfiim  eft . Igitur  A B,  A F,Rationalc* 
funt  potentia  tantum  commcnfurabiles . 

I a m ucro , quoniam  eft  ut  C D,  ad  D E , ita  quadra- 
tum cx  A B,ad  quadratum  cx  A F,  erit  per  conucrfionem  ra 
tionis,  ut  quadratus  numerus  C D,ad  quadratum  numeru 
CE  , ita  quadratum  ex  A B ,p.d  quadratum  ex  FB.  (ficut 
enim  C D,  fuperat  D E,  quadrato  C E,ira  etiam  quadratu 
ex  A Bjfupcrat  quadratum  cx  A F,  quadrato  cx  F B.JQua 
re  red*  A B,  F B,longitudunecommmiurabilesfunt.  Inuc- 
nimus  ergo  duas  Rationales  A B,AF,  potentia  tantum  com 
mcnfurabilcs,  ita  ut  maior  A B, plus [pollit,  quam  minor 

AF, 
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A F,  quadrato  line*  F 3,  fibi  longitudine  commenfurabilis. 
Qjjod  faciendum  erat . 

PROBL.y.  PROPOSUI. 

INVENIRE  duas  Rationales  poten 
tia  tantum  commenfurabiles  , ita  ut  ma- 
ior > quam  minor , plus  polTit  ouadrato  rc- 
lineae  fibi  longitudine  incommenfura- 
bilis . 

Exponat  ▼ r Rationalis  linea  A B,inucniaaturque 
per  lemma  1.  propos  ig.  huius  J:b.  duo  numeri  quadrari 
CE,  E D,  ita  utexilliscompofitus  C D,non  fit  quadratus, 
uel  certe  numerus  aliquis  quadratus  C D,  fecrtur  m duos 
numeros  non  quadratos  C £,E  D:  Vtrumuis enim  hoium 
fiat,  totus  C D , ad  neutru 
ipforum  C E,  E D,  propor- 
tionem habebit , quam  qua- 
dratus ad  quadratum,  alias 
fircundum  priorem  modum, 

effet  totus  CD , etiam  qua-  C,i44«  E,i6.D  C,  60. D 

dratus  : iuxta  pofteriorem  C E...D 

uero , quilibet  ipforum  C E, 

E D.quadratus quoque,  ut  in  Arithmeticis  oftcnfumeft. 
quod  non  ponitur.  Fiat  deinde  per  coroll.  propos.  6.  huius 
lib.  ut  C D,  ad  D E,  ira  quadratum  ex  A B,ad  aliud  quadra 
tum,ut  ad  id,  quod  cx  A F i accommodeturque  A F,  in  lc- 
micircuio  A FB, circa  A B,  deferipro . Denique  con nodatur 
reda  F B.  Poterit  igitur,  ut  in  praecedenti,  A B,  plus  quam 
A F,  quadrato  reda:  F B i Erunfque  A B,  A F , Rationales 
potentia  folum  commenfurabiles  : Eadem  enim  hic  e it  de- 
mon ftratio  , qua;  in  praecedenti  propos  Q^uor.iam  uero 
rurfus,  ut  prius,  eft  per  conuerfiohem  rationis , ut  C D,ad 
C E, ita  quadratum  ex  A B,  ad  quadratum  ex  F B : Non  ha 
bet  autem  C D,  ad  C E, proportionem  quam  quadratus  ad 
quadratum  j Non  habebit  quoque  quadratum  ex  A B,  ad 

qua- 
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quadratum  ex  FB,  proportionem,  qua  quadratus  numerus 
ad  numerum  quadratum . Quare  reda:  A B,FB,  Jongitudi 
ne  incommenlurabiles  funt,  Inuemmus  ergo  duas  Rationa 
les  AB,  A F, potentia  tantum  commenfurabiles,  ita  ut  maior 
AB,  plus  pollit  quam  minor  A F,  quadrato  Jine*  F B,  fibi 
longitudine  incommcnfurabilis . Quod  erat  faciendum . 

LEMMA. 

S i lint  dux  re&a:  linea:  inaequales,  erit  ut 
maior  ad  minorem,  ita  re&angulura  fub  ipfis 
contentura,ad  quadrarum  minoris. 

S 1 n t duce  refla  inaequales  A B,B  C,  in  retium 
confittutx,quarum  A Btmaiorfit . Dico  efie,  ut  fi  B, 
^ ® ad  B C yita  rettangulu  fub  A B,BC, 

ad  quadratum  exBC.  Defcribatur 
exB  C , quadratum  B D,  complea- 
tur que  re  ftangulum  D;  eritq;  re 

Elangulum  A E, fub  A B,BC , conte 
tum-}quod  B E,ipfi  BC,  fit  aqualis : 
perfpicuum  autem  eft , effeut^  B ,adB  C , ita  ^ £, 
ddBD. 

Eodem  modo  erit , ut  minor  ad  maiortmjta  re 
ftangulum  fub  ipfis  contentum , ad  quadratum  ma- 
ioris, ut  infecunda  figura  efl  manifeslumjn  qua  AB, 
minor  e fl,  quam  BC. 

. 1 

PROBL.  8.  PROPOS.  32. 

INVENIRE  duas  Medias  potentia 
tantum  commenfurabiles , quae  Rationale 
contineant  3 ita  ut  maior  plus  pollit  quam 

minor 


« 


• * - 
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minor,  quadrato  redlse  lineae  fibi  longitudi- 
ne commenfurabilis . 


R bps  rtae  fintdux  Rationales  A,  B,  potentia  tan 
tum  commenfurabiles.ita  ut  A maior  plus  poliit  quam  B, 
minor  , quadrato  lineas  longitudine  (ibi  commenfuiabilis  ; 
fit  que  C , media  proportionalis  inter  A , 3c  B j & fiat  ut  A, 
ad  B»  ita  C,ad  O . Qjieniam  igitur  A , B,  funt  Rationa- 
: les  potentia  folum  cojnmenfurabilcs  j 
erit  rc&angulum  fub  A , B,  Irrationalc,&  ^ j | * 

rcfta  C , ipfum  potens,  linea  Media. Et  b< — * — 1 
quia  eff  ut  A, ad  B,  ita  C,  ad  D } funt  au-  D 


tem  A , & B , potentia  tantum  commendabiles  j erunt 

Jjuoque  C , & D,  potentia  folum  commemurabilcs,  ut  in 
cholio  propos.  10.  huius  libri  offendimus  . Qjaare  D, 
Medix  C,  commenfurabilis,  Media  quoque  cft  . lnuentae 
ergo  funt  dux  Medix  C,  D,potcntia  tantum  commenfura- 
biles.  Dico  eas  Rarionalc  comprehendere.  Cum  enim  fit 
ut  A,  ad  B,  ita  C,ad  D i & permutando  ut  A > ad  C,ita  B,ad 
D j fit  autem  ut  A, ad  C.ita  C,ad  B jerit  quoque  ut  C , ad 
B,ita  B,  ad  D j Ac  propterca  rc&angulum  fub  C , Sc  D, 
aequale  erit  quadrato  ex  B . Qjuam  ob  rem  , cum  quadra 
tum  ex  B,  Rationali  Rationale  fit ; erit  & redangulum  fub 
C , D,  illi  zquale , Rationale.  Continent  ergo  Medix  C, 
D,  potentia  tantum  comenfurabiles , Rationale.  Quo- 
niam uero  cft  ut  A,  ad  B,  ita  C,  ad  D : poteft  aute  A,  plus 
quam  B.quadratolinex  longitudinefibic6menfurabilis,ex 
con&ru&ionc  j poterit  quoque  C,  plus  quam  D,  quadrato 
linex  longitudine  fibi  commenfurabilis . inuenimus  igitur 
duas  Medias  C,  D,  potentia  tantum  commenfuiabiles.qux 
Rationale  continent,  ita  ut  maiorC,  pius  poliit  quam  mi- 
nor D,  quadrato  redx  linex  fibi  longitudine  commcnfura- 
bilis.  Q^uod faciendum  erat . 

o D fi  repertx  fint  A , B , Rationales  potentia 
tantum  commenfurabiles  , ita  ut  A , plus  poliit  quam 
B , quadrato  linex  fibi  longitudine  incommenfuraoilis  j 
rc  iqua  autem  fiant,  ut  prius,  offendemus  eodem  mo- 
do, inuentas  efle  duas  Medias  C,  D,  potentia  tantum 

rommfrt- 
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cemmenfurafeiles , qux  Rationale  contineant,  ita  utma- 
j0r  C.  pJuspolIit  quam  minor  D,  quadrato  lineae  Jon®uu- 
dinc  libi  incommcnfurabilis . ° 

SCH0L10  7^. 

^ 1 i 1 hoc  problema  demonfrant  per  lemma  antecedens: 
,7ipr  autem  brtunis  ac  facilius  , dem  fine  ipfo  oftendimus,m  fa- 
cile ludicabum  , qui  cum  eorum  demonfiratione  hanc  noftram 
contulerint  Immo  renas  C,  D,  Medias  ejje  potentia  folum  com 
tnen/urabilejjCjua  Hjttionale  contineant , non  aliter  hic  offen- 
dimus tac  m propts.iS.  huius  lib. 

+ L E M M %A, 

S i fint  tres  lineae  rc<5fae.,crit  ut  prima  ad  ter- 
tiam, ita  redhnguium  fub  prima  & fecunda  con 
tentum,  ad  id,  quod  fub  fecunda  & tertia  con- 
tinetur. 

S i w t tres  reflx  ^ B,  BC>  C D,  in  retium  con 
Siituta.  Dicocfie  ut  A 5,  ad  C D,  ita  retlangulum  fub 
r~r~  ff  B,  BC aad  retlangulum  fub  B C , 
M 1-1  C D . Defi  ribatur  ex  B C»  quadratu 
•AB  ci>,  £ C D £ , pcrficuturque  retlangu- 
lum  *A  F i Er  it  que  A E>contentum  fub  B,  B C;  & 

CF,  fub  B C,  C D , quod  B £,C  D>ipfi  b C,  aquales 
fint . Terjptcuum  autem  eff  efle  ^B,  ad  C D,  ut^iEy 
ad  C F . Qjtod  eft  propofitum . 

PROBL.  9.  PROPOS.  n. 

fljfc  * 

INV  ENIRE  duas  Medias  potentia 
folumcommenfurabiles,  quae  Medium  co- 

tineant 


na-; 

itu- 
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tineant, ita  ut  maior  pius  poflit  quam  mi: 
nor,  quadrato  rc6tx lineae  fibi  longitudide 
commenfurabilis. 

S i K't  inucntaetres  Rationales  A,  B,  C,  potentia  ran- 
tum  commenfurabilcs , ita  ut  A,  plus  poflit  quam  C , qua- 
drato lineae  fibi  longitudine  commenfurabilis  . (Hoc  autem 
fierin  hunc  modum  . Repertis  duabus  Rationalibus;  A,  C,  | 
potentia  tantum  commenfurabilibus,  ita  ut  A,’plus  poflit  3®’  decimi. 
quam  C,  quadrato  lineae  fibi  commEfurabilis  longitudine  t 
inueniatur  alia  B,utrique  A,&  C.potcn  Ai  • ! t 
tia  folum  commenfurabilis,  per  ea  , quae 
io  fcholio  propof.  1 1 . huius  lib.  demon- 
ftrauimus.Et  ipfarum  A, B, fumatur  me 


I l.ftXti. 
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dia  proportionalis  p*  fiatqj  vt  D,ad  li.ita  C,ad  E.  Qjsoniii 
igitur  cx  lemmate  antecedenti , eft  ut  A,  ad  C,  ita  reUangu 
Ium  fub  A,B,ad  retfcangulum fub  B,G  : Eft  autem  redan- 
gulofub  A,  B, aequale  quadratum  ex  D i & rccungulo  fub  1 7’ 

B,  C,  aequale  rcdangulum  fub  D,  £,  quodproporcionaies  fi***» 
fint  D,B,C,  E i Erit  quoque  vt  A, ad  C,  ita  quadratum  ex 

D,  ad  redangulum  fub  D,  E : Sed  ut  quadratum  ex  D,  ad 
redangulum  fub  D,E,itaeft  per  lemma  j.  propof.  t9.hU' 
ius  hb.reda  D,ad  redam  E.  igitur  erit  ut  A,  ad  C,  ita  0, 
ad  E : Sunt  autem  A,G, potentia  folum  commcnfurabtlesf 
Ergo  & D,  E,  potentia  folum  commenfurabilcs  funt,  ut  in 
fcholio  propof. io.  huius  hb.  oftendimus,  Qjuia  uero  D, 
potens  fpatiumfub  A,  B,  Rationalibus  parentia  tantum 
commenfurabihbus , lrrationaliseft , & Media  ; erit  quoq;  | n.dtcimi 

E,  ipfi oftcnfa commenfurabilis,  Media.  Inuentae ergq funt  zf •dteimi, 

dua:  Medi?  D,E, potentia  folum  commcnfu«abile».Etquia  j 
oftcnfum cft  rcdangulo  fub  B,C,quod  Medium  cft,(quod  decimi . 

B,  C,  fint  Rationales  potentia  tantum  commenfurabilcs,-) 
aquale  efle  re&angulu  fub  D,  Ej  erit  reftagulum  fub  D,  E, 

Medium.  Dcniq;  quia  oftendimus  cfle  ut  A, ad  C.ita  D,ad 
E;  poteft  autem  A,  plus  quam  C,  quadrato  lineae  fibi  lon- 

Studine  commcnfurabilisjcx  conftruftionc  3 poterit  etiam 
,plus  quam  E, quadrato  lineae  longitudine  fibi  commcn-  I f.  dteimi. 
furabilis.lnuemmusergoduasMedus  D, E,  potentia fo+ 

> . G Ium 
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lum  commenfurabiles , que  Medium  continent,  ita  ur  mi- 
ior  D,  plus  poilir  quam  minor  E, quadrato  linc$  re Ct$  lon- 
gitudine (ibi  comnrienfurabilis . Quod  erat  faciendum . 

Qjoo  fi  repertae  fuerint  A , B , C i Rationale*  pq- 
tentia  tantum  commenfurabiies  , ita  ut  A , plus  poffit 
quam  C , quadrato  lineae  fibi  longitudine  incommertfu- 
rabilis , reliqua  aurem  conftruantur  , Ut  prius  , demon- 
ftrabimus limilitcr , inuentas cflfc duas  Medias  D,  E,  po- 
tientia tantum  commenfurabiies,  qmg  Medium  contineant, 
ita  ut  maior  D,  pius  pollit  quam  minor  E,  quadrato  line* 
fibi  longitudine  incommcnfurabiiis . Id  quod  facile  appare- 
re parcit  ex  addufta  demon  ltrationc » 


1 6. /ruti  i 
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LEMMA,  I.  fi' 

Sit  triangulum  re&anguliim  ABC,  angu 
.um  retium  habens  B A C,  a quo  perpendiculi 
tis  demittatur -A  D.  Dico  re&anguiuni  conten- 
tum fubC  B,B  D,*qualc  ede  quadrato  ex  A B i 
contentum  autem flibBC,  CD,  arqUaje  qtia- 
drato  ex  A C:  & contentum  fub  BD,D  C.aeqtia 
le  quadrato  ex  AD:  contentum  denique  fub 
BC,  AD,  aequale  contento  fub  A B , ACi 

Qjr  oriiAM  ex  coroll.  propof.  8.  lib.  6.  ri- 
tla  ji  B>  media  ptoportionahs  cfl  inter  C B,  B D)  erit 
reclangulum  fub  C B , B D , qua  a 
irato  e x A B,  aquale . 

C Eadem,  ratione  erit  retiah- 
gulum  fub  BC,C Dt aquate  quadra 
to  ex  AC  i quoniam  per  idem  co* 
roll.  A C i media  proponionalit  e/i  inter  B C , C D . 

Z^v  r $ v s quia  ei  eodem  coroll . b i intet 

B D,  D C,  media  tfl  proportionalis , erit  eodem  mo- 
do re- 
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1 7.  facti. 


do  nfoagulu  fub  RD,DG,xquale  quadrato  ex  A D . 

Postremo,  quia  triangula  A B C,  A B D. 
fimilta  funt ; erit  ut  B ad  A C,  ita  A B , ad  A T), 

OjiapereElangulum  'ub  B C>  A D3xquale.efi  rcflan- 
gtfiu  jub  A B,  A C.  Qjtod  etiam  ita  attendetur,  Com- 
pUatjir.  rcttanguluC,  E , contentum  fub  B C»  A D ; 

Item  r e fl  angulum  A F,  fub  A B,  A C,  contentum . 

Quoniam  igitur  rettangultmC  E,  duplum  efltrian - 41.  primi 
guli  A B G,necnon  & rettangulum  A F,  eiiijdem  tria 
guli  e(i  duplum  ; erunt  inter  fe  aqualia  rettangula 
C £,  A F.  quod  ej 1 propofttum  . 

LEMMA.  II. 

n.ii.  ‘ - s1-*  • . • ~“.r  v*y  1 . 

• ' ♦ * ' , - . > • f i 

S t reda  linea  fecetur  in  duas  partes  in*q^a 
les , erit  ,vc  maior  pars  ad  minorem , ita  re&att- 
gulum  foib  tota  & maiore  parte  , ad  re&angu- 
lum  fub  tota  & minore  parte  contentum.  :j 
S E c e t v r refla  A B,ho« bifariam  inC,jtlq; 
maior  pars  A C . Dico  cfleut  A C,  ad  C B,  ita  refla 
gulum  fub  AB,  AC,  ad  rettangu-  £ F ^ 
lum  fub  A B,C  B.  Defer  ibat  ur  enim 
ipfus  A B , quadratum  A B D E,du- 

caturq;  C F , tpfi  A Et  parallela  ; |g 

eritq;  A F,  contentum  fub  AB,  AC;  Q 

&CD»  contentum  fub  A B,  C B; 
quod  A EiCFtipfi  A B, aquales  fint JQuoniam-igi- 
tur  esi  ut  AC, ad  CB,ita  A F,ad  CDuofiat  propofttu.  lm  feXti, 
E ad  em  ratione  erit3ut  minor  pars  B C,  ad  maio- 
rem C A,  ita  B F,  contentum  fub  A B,  BC,  tota , & 
mmor e parte,  ad  C E, contentum  fub  A B,C  A,  tota » 

& maiore  parte  • 
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'S  i fint  dux  rc&x  lineae  inarqualcsn',  rriT- 
nor  autem  fecettir  bifariam  j erirre&angurum 
fub  jpfis  contentum  duplum  re&anguli , quod 
fub  maiori  linea  & dimidia  parte  minoris  con- 
tinetur. 

"■«••i*  • « 4|W  a % >Vt  a k/  >e  ' v'  • • i - . iMl , Jl'  , MI*  ^ 

S i N t dux  retlxinxquales  A B,B  Cv  angulum 
retium  conttituentes  ABC > (cceturq;  minor  BC, 
bifariam  m D . Dico  rttlangnlum 
: Ar-5-i  fub  A B,  B C,  duplum  tffe  retlangu 

lum  fub  AB,  B D.  Compleatur  re - 

| I 1 1 M tl angulum  J.C,  Jub  AB,B  Cidu- 
£ D C E D C cAturq\  D E,  ipfi  B , parallela  •, 

eritq i B E,  contentum  fub  A B,  & 
B D,  dimidiaminoris . Quoniam  igitur  ^iC,  ipfuis 
B E,  duplum  eft,  quod&bafts  BC,  dupla  fit  bafts 
B D;  conflat  propo fttum . 

Eodem  modo  ,f  B C,  fetla  bifariam , fit  ma 
ior , erit  quod  fub  A B,B  C, continetur,  duplum  eius, 
quod  continetur  fub  A B, minore  &■  B D,  dimidia  ma 
toris , ut  ex  fecunda  figura  apparet . 

PROBL.io.  PROPOS.  J4. 

INVENIRE  duas  redas  lineas  po- 
tentia incommenfur?biIesj  quee  faciant  co- 
pofitum  quidem  ex  ipfarum  quadratis,Ra- 
tionale;Redangulum  vero  fub  ipfis  con- 
tentum) Medium. 


WC7T  *■ 
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Digiti 


i $•  dteimi. 


R * pk  i a n r v r du*  Rationales  A B,  C Dj  po- 
tentia folum  commenfurabiles,  ira  vt  maior  A B,  pias  pof.  |j  i .dteimi. 
ftt/quam  minor  C D,  quadrato  line?  longitudine  fibi  ined- 
menfurabihsjfecerurq;  C D,bifariam  in  E.  Deinde  per  lem 
mar.propof.  17.  huius  lib  ad  A B,  applicetur  quadrato  ex 
C E ; hoc  eft,  quartae  parti  quadrati  cx  C D,  aequale  rcctan 
gulum  deficiens  figura  quadrata, 
flefit illud, quod  fub  AF,F  B. con- 
tinetur. PoftrrmodeOripto  femi- 
eirculo  A G B,  circa  A B,  .erigatur 
F G,ad  A B,pcrprndicularis,con- 
nectanrurq;  rectae  A G,G  B Qjio 
niam  igitur  A B,  plus  poteft,  qua 

C D,  quadrato  lineae  fibi  longitudi-  - 1 

ne  incommensurabilis, applicatumq;  eft  ad  A B,  rectangu- 
lum  fub  A F,F  B, squale  quartae  parti  quadrati  ex  C D,dc- 
ficiens  figura  quadracajcrit  A F.ipfi  FB, longitudine  incon* 
menfutabiiis . Eft  aurem  vt  A F,  ad  F B,  ita  per  lemma  x. 
propofitionis antecedentis,  rectangulum  fub  A B,  A F.  ad 
recrangulum  fub  AB,  F Bj  Rectangulum  vero  fub  A B, 

A F,  quadrato  ex  A G,  & recrangulum  fub  A B,  F B.aua- 
dra»o  ex  G B,  eft  srquale.pcr  lemma  1.  eiufdem  anteceden- 
tis propofitionis j quodangulus  A G B , rectus  fit  in  femi- 
drculo  A G B Igitur  quoque  erit  vt  A F,ad  F Bjita  quadra 
tum  cx  A G,  ad  quadratum  cx  G Bjac  propterca  cum  A F,. 

F B,  longitudine  fint  incommenfurabiles , tcrunt  quadrata 
ex  A G,  G B,  incommenfurabilia . Igitur  rectas  A G,  G B, 
potentia  incommenfurabiles  fum . Et  quia  quadratum  ex 
Rationali  A £,  Rationale  eft  , aequaleq;  quadratis  ex  AG, 

G Bj  erit  etiam  compofitum  ex  quadratis  rectarum  A G, 

G B,  Rationale.  Rurfus , quia  ex  1.  lemmate  propofitio- 
nis praecedentis  , rectangulum  fub  A F,  F B,  quod  quadra- 
toexC  E,  aequale  eft  factum,  aequale  eft  quadratoex  F G; 

( jpptcrea  q>  angulus  A GB, rectus  eft,6c  FG.ad  AB,^pendi 
cularis)erunt  quadrata  ex  FG,CE,aequalia;ac  proinde  fle  re 
ctxFG, CE, aequales.  Quare  C D, dupla  exiftcnsipfius  CE, 
dupla  etiam  erit  ipfius  F G.  Igitur  per  lemma  anteceden- 
tis propofitionis , rectangulum  fub  A B,  C D,  duplum  erit 
sectanguli  fub  AB,FG.(cum  FG,dimidia  fit  minoris  CD,) 

G $ fcd 
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Sed  reftargulum  fub  A B,  CD,  Rationalibus  potentia  tan 
it, decimi,  tum  eommenfurabilibus  contentura  , Mcdiumtril . luitur 
5c  re&angulum  fub  A B,  F G,  ilii  commchfurabrdc»  eum  Ut 
eius  dimidium,  Medium  eft  , per  cordi,  p/opcxjja*..  huius 
hb.  Atqui  rcftangulo  fub  A B,  F G,  per  t.  lemma  propofi- 
t~"  ' 'i'  * ;■  ' tioms  pr.Tcedentis.squaJc  eiV/cfid- 

gulum  fub  A G,  G B.  Contentum 
igitur  fub  A G,  GB.Mcdtum  quo- 
que cil : Olknfumirurem  cit  corn- 
pofitum  ex  earum  quadram.  Ratio 
nalc.  Inucntxcrgo  funt  dux  ic&at 
A G,  G B,  potentia  mcommenfu' 
rabiles,  qux  faciunt  cnmpofituxn 
quidem  ex  ipfarum  quadratis,  Rationa  c,  Reftnngulum  vc 
( ro  fub  ipHs contentum  j Medium  . Q^uod  faciendum  erat . 

; */f  • ‘ il  'J  'fri  in  M.  a i , I ffl  Jj  | 
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p.  decimi. 


. Dem  o^l  STRATVj  lx>c  loco  in  fcholio  quodam  an* 
tiquo, jieri  pojfe , yt  duo  Jf>atia  Irratitnaha  componant  ffa- 
tium  ({attonale  , hac  fere  ratione  . 

£xpon’  Atvr  Rjttionalithnea  A B , & duo  numeri 
CtD,  quorum  C,  maior  jit  t non  habentes  proportionem } quam 
«p,  quadratus  ad  quadratam  \fiatq}-.rt  C,  ad  D, 

ita  quadratum  e.v  A B^ad  quadratum  ex  A- Ei 

& tadem  deferipto  quadrato  ex  si  B, educatur 
E F,  ad  A B,  perpendicularis'. Qjfon tam  icitur 
tfi  yt  C,  ad  1),  ita  quadratum  ex  si  B,ad  qua- 


I-  fixti. 
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A EB  dratumexsi  E:  T^on  habet  autem  C3  ad  D, 
proportionem  quam,  quadratus  ad  quadratum  i 
» • &s  4*  erunt  Latera  si  BjA  E, ditiorum  quadratorum 
proportionem  non  habentium, quam  quadratu t ad  quadrat um% 
longitudine  incommenfurabUia  ; Ac  propterea  cum  AB  ,tota 
longitudine  fit  incommenfnr abitis  parti  A E, erit  eytdem  A B, 
& 1 eliqua  E B,  longitudine  incommenfur.  abitis, ex  cor  oli . pro - 
fof.  t jJiuius  lib.Vt  autem  A BsadA  E,itaefi  quadratum  ex 
A B ,adA  F.Igiturcum  A‘B,A  E,incommenfurabites  fint  ion 
gitudine  , erunt  quadratum  ex  A re£l angulum  A F, in  - 

commenfurabUia . JQuare  quadrato  ex  A B}axifiente  Rjuiona 

~ “ i.  • • 1 ° . * ii » 
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li , quod  & A B , Rationalis  ponatur } erit  A F , dicio  quadra- 
to  intommenfurabiU  , Irrationale . Eodemq;  argumento  oflen 
demus  B F,  Irrationale  ejje  . Quia  vero  A F , £ F t compo- 
nunt quadratum  Rationale  ex  A £ ; perfpicuum  efl , ex  duo- 
bus Irrationalibus  confici,  pofft  Rfltionale  . Quod  eji  propo- 
fitum . n '<  -y. 

A t vero  fi  A F,FB,  Rationalia  fi  nt,oJlen demus  & tibtm 
A F B,«r  ipfit  compofitnm  Rationale  ejle.Cum  enim  vtrumqi 
AF  ,F  B , Rationale  fit } erunt  ipfa  inter fe  commenfurabilia . 
Igitur  & totum  A F B,  ex  ipfis  to mpofitum  vtriq\  eorum  com 
menfurabiU  erit.  Quate  A F B,  totum  commenfurabile  vtri- 
qut  Rationali  A F,  F B,  Rationale  quoquo  eH  .Qmodefi  pro- 
pofttnm.  w • ” 

PROBL.  ii.  PROPOS.  r 

INVENIRE  duas  re<5fcas  lineas  po- 
tentia incqmmenfurabiles  ^ quae  faciant 
ompofnum  quidem  cx  ipHirum  quadra- 
tis Medium;  Rc&angulum  vero  fub  ipfis 
contentuiirRationale . 

J T l 1 > I J : F t / i tf « * # • • l Itu  ^ * J J i * • • . W r V \J/  J * 'r  * 

RbmAMirR  duae  Medi*  A B,  CD,  poten- 
tia tantum  commenfurabiles , qu*  Aationale  contineant, 
ita  vt  maior  A B,  pluspoflit  quam  minor  C D,  quadrato 
lineae libi  longitudine  incommcnfu- 
rabilis^fiantque  reliqua  , vt  m prae- 
cedenti propof.  Oftendcmus  igitur 
timiliter  , vt  in  propof.  antecedenti, 
redas  A G,  G B,  potentia  clTc  in- 
commenfurabilcs . Et  quia  quadra- 
tum cx  Media  A B,  aequale  exiftens  quadratis  redarum 
A G , G B,  Medium  cft  3 erit  quoque  compotitum  cx 
quadratis  redarum  AG,  G B,  Medium.  Rurfus  vt  m 
antecedenti  propotitione,  oftendemus  reftangulum  fub 
A B,  C D,  duplum  efle  redanguli  fub  A B,  F G;  atqj  adeo 
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1 illud  clTe  huic  commenfurabilc  . Qjiarecom  rectanculum 
I fub  A B,  CD,  Rationale  fit,  exconftructione  j erit&re- 
ctangulum  fub  AB,  F G,  ilii commenAirabile,  Rationale : 

Sed  pert.Jetnma  propof  J?. hu- 
ius iib.  rrctangulo  fub  A B,  F G» 
aequale  eft  recrangulum  fub  A G, 
G B . Igitur  Sc  rectanguluin  fub 
A G,.G  B,  Rationale  cft  .O  ften- 
fum  autem  eft  , compofitum  ek 
quadraris ipfarum  A G.  G B.elfir 
Medium.  Inuentar  ergo  fiintduis 
recrsrA  G,G  B,  potentia  incommcnfurabiles/qua*  faciunt : 
compofitum  quidem  ex  ipfarum  quadratis  Medium  j Re- 
ctangulum  vero  fub  ipfis  contentum.  Rationale.  Quod  erat 
faciendum.?  r * ' 

K * I 4 (_*  . A ve  d 4 Jk  ~ A jL  | J,  ( ' * , ' \ . I 

PROBL.  12.  PROPOS.  36. 

INVENIRE  duas re<ftas  lineas  po- 
tentia incommenfurabilcs,  q ux  faciant  & 
compofitum  ex  ipfarum  quadratisMediu, 
& reftangulum  fub  ipfis  contentum  Me- 
dium incommenfurabileqi  compofitp  cx 
ipfarum  quadratis . 

. «.•  . . / ; f ..Tl 

Repbriantvr  du$  Mediae  A B,  C D,  potentia 
tantum  commenfurabiies , quae  Medium  contineant,  ita  vt 
maior  A B,  pius  poifit  quam  minor  C,D,  quadrato  line* 
fibi  longitndineincommenfura bilis  i 
fiantq»  reliqua, vt  I propof.  34.0flg 
demus  igitur  fimiliter  , rectas  A G, 
GB  , potentia  incommcnfurabiles 
eflfe.  Et  quia  quadratum  ex  Media 
A B,  Medium  cft,&  quadratis  recta 
rutn  A G,  G B.cquale;  erit  & compofitum  ex  quadratis  re- 
ctarum A G,  G B,  Medium  .Rurfus.Vtin  {4.  dentpnft ra- 
bimus. 


rsm  Ligi  e Kj*,  x.  asm  7 a 

bimus  , recta  npulum  fub  A B,C  D,  duplum eflc  rectangu- 
lifub  A B,  F G,atqj  adeoilludefte  huiccommenfurabile. 
Quare cumexconftructionc,  rrctangulumfub  A B,  C D, 
Medium fit* ent quoque rectangulum fub  AB,  FG,  hoc 
cft,  fub  A G,  GB,  cp  illi  per  1. lemma  propof?  J.liuius  lib. 
zquale  cft,Medi ii,  ex  coroll.  propof.  24.  huius  lib.  Qupnia 
Vero  A B,  lortgitudmcincdmcnfurabilis  ponitur  ipli  CD  > 
Eli  autem  eide  t D,  ipfa  CE,  longitudine  commrnfurabi- 
lis , quod  illa  huius  fit  dupla ; erunt  A 8,  CE,  longitudine 
incommenfurabiles:  Sed  vt  AB, ad  CE,iracft  per  lemma  5, 
propof,  19  huius  hb.  quadratum cx  A B ad  rectangulum 
fub  A B,  C E,  hoceft,  ad  rectangulum  fub  A B,  F G,  hoc 
eft,  fub  A G,  G B.  ( funt  enim  rectanguja  fub  A B,  E G,& 
fub  A G,  G B,pcr  1 . lemma  propof.  $ 3. huius  lib  zqualia.) 
Igitur  quadrarum  ex  A B,  hoceft,  compofitum  cx  quadra 
tis  rectarum  A G,  G B,  incommcnfurabde  eft  rectangulo 
fub  A G,  G B.  dnuentz  funt  ergo  duz  rectz  lineae  A G, 
G B potentia  incommenfurabiles,  qux  faciunt  & compo- 
fitum ex  ipfarum  quadratis  Medium,  fle  rectangulum  fub 
ipfis  concentum  Medium,  incommcnfurabileqj  compofito 
ex  ipfarum  quadratis.  Qjipd  faciendum  crac,  . 


S C H 0 L I 0 K 


E X hoc  yeYo  problemate  facili  illud,  abfnluemtu  , quod  ad 
fropofn»  huius  lib . nos  demonjiraturos  recepimus  ^nimirum, 

Imvknire  duas  Medias  longitudine,  & 
potentia  incommenfurabiles . 

Qjf  oki  eftenfum  tfl  tam  compoftum  ex  quadra 
tis  retiarum  ji  G,  G B,  quam  retlangulum  fub  ipjisttf}e  Me- 
dium , & hoc  illi  compofito  incommensurabile  { erunt  quaque 
linea  potentes  illud  compofitum  Medium,  & hac  reti  angulum 
Me  litum , Media . incommenfurabiles  tam  longitudine, quam 
potentia  . Si  enim  potentia  ejfent  comtnenfurabiles  t e flent  & 
earum  quadrata , hoc  efi  , compofitum  ex  quadratis  retiarum 
A G,G  B,&  rtEianguLum  fub  A G,  GB,  commenfurabiUa , 

quod 


13.  decimi. 
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tO.  decimi 
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quod  non  fonitur  . Quocirca,  fi  fumatur  A Bt  potent  compo- 
fetum  ex  quadratu  retiarum  A G,  G B,  & alii  retia  potent 
retiangulnmfub  A G,  G B,  idefl,  media  proportionalis  inter 
A G,G  Bj  inucntx  erunt  dux  Media  c5r  longitudine  , & po- 
tentia incommenfurabilet . Quod  eji  propofitum . 

PRINCIPI VM  SENARIOR  VM 
^ > . per  cotnpofitionem . 

THEOR.  25.  PROPOS.  37. 

S I dux  Rationales  potentia  tantum'  co 
menfurabiles  componantur  ; tota  Irratio- 
nalis erit,.  Vocetur  autem  ex  binis  nomi- 
nibus. 

7^  5/4  .ftty .Ji  <*  * £ ■ • ‘LltiUiiy  y.S  (tll!  j 

ComponAnty*  duae  Rationales  A B,B  C,  po- 
; tcntiafolumcommenfuiabiles,  inuentaeper  1 .lemma  pro- 
pof.n,  buius  lib.  Dico  totam  AC,  Irrationalem  eile. 

Q^uoniam  A B,  longitudine in- 

A.I r'-—  - q commcnfurabilis  clt  ipfi  BC{ 

& vt  A B,jad  B C,  ita  eft  redan- 
.gulumfub  AB,  BC,  ad  quadratum  ex  BC,  per  lemma 
propol.  j 1 . huius  lib.  erit  rcdangulum  fub  AB,  B C,  qua- 
lo- decimi.  drarocxB  C,  incommenfurabilc.  Sed  rcdangulo  fub  A B, 
B C, commenfurabile  cftcius  duplum  , nempe  quod  bis 
fub  A B,  B C,  continetur ; Sc  quadrato  ex  B C.commenfu- 
rabilia  funt  quadrata  redarum  A B , B C } ( omnia  enim 
funt  Rationalia  )ntqueadeo&  compofitum  ex  quadratis 
i6.  decimi  redarum  A B,  B C,  eidem  quadrato  ex  B C,  commenfura 
bileeft . Igitur  per  ca  , quae  in  feboiio  propof.  14.  huius  lib. 
j oftendimus,  <Sc  quod  bis  fub  AB,  BC,  continetur,  incortv 
menfurabilc eft  compofito  ex  quadratis  redarum  A B,BC. 

I Q^tytmobrero  3e  compofitum  ex  eo,  quod  bis  fub  AB,BC, 
j & ex  compofito  quadratorum  redarum  A B,  B C,  hoc  eft, 
quadratum  ex  tota  A C,’(  Eft  enim  hoc  quadratum  aequa- 
I " ’ ■ “ ; lc  qua- 
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4.  fecundi. 
1 7.  decimi. 


1 O.  defin. 


lc quadratis  rcftirum  A B,  B C,  vna  cum  re&angulo  fub 
A B,  BC>bisyirt>mpofiroex  quadratu  rc&arum  A B,  BC, 
incommcn  Curabile  erit:  Eft  autem  compofirumcx  quadra' 
tis rectarum  A 'B,BC>  Rationale,  quod  commCnfurabile 
fit  oftenfum  quadrato  Rationali  ex  B C,  Rationali . Igitur 
quadratum-eX  A C,  quadrato  Rationali  ex  BC,  incotn- 
mcnfurabilc  , Irrationale  eft  j atq;  adeo  & recta  ipfa  A C, 
Irrationalis  erit.  Vocetur  autem  tx  binis  nominibus,  fcu  vt 
fllij  loquuntur,  Binomium  , quia  ex  duobus  nominibus  , 
nempe  ex  duabus  Rationalibus  lineis  A B,B  C,  potentia  Co 
lum  commcnfurabtlibus  componitur . Si  dua*  igitur  Ratio- 
nales potetia  tatu  comen  Curabiles,  Scc.i^upd  oiicdvdu  erat. 

>Tli f»  r»t  ^ . J T.  /V  f*M  ' J 

ff  HOI/OIt, 

Ita.  RT  t tx  duabus  \ationalibm  petentia  filum  eo  m» 
mtnfur abitibus  procireantar  dua  line * Irrationales . T(am  re» 

{laqu*  inter  easefi  medie  loco  prvportiortal istltrat renalis  «/?,  t i.avc*n, 
tjua  Medi a vocatur  . Mt  rero  compofita  tx  ipfis , trr  attona-  1 
lis  eft  > tjuatx  binie  nominibus  dicitur . 13  *f.  dccini 

THEOR.  26.  PROPOS.  38. 

4 V *•  - ' r r * i • *r-'  f*  * L ' 

SI  dune Mediae  potentia  tantum  com- 
menfurabiles  componantur,  qua?  Rationa- 
le contineant ; tota  Irrationalis  erit . Vote- 
cetur  autem  ex  binis  Medijs  prima  • 

Componantva  dux  Medix  fuperiusinuetar  AB, 

B C,  potentia  tantum  cOmmcnlurabilcs,  qux  Rationale  co 


H.dtconA.1 


B 


tineant  . Dico  totam  A C , Irra- 
J tionaiem  eff:  . .Qjria.  AB,  eft 
| ad  B C , vt  rectangulii  fub  A B , 

8 Qad  quadratu  ex  B C, vt  in  lemmate  propof  1 1 .hui'  lib. 
eftoftenfumUunt  aute  AF,BC,lon<»itudinc  incomcnCura- 
biles  t erunt  rcctangulum  fub  A B,  B C,  & quadratum  ex 
B C,incomtnen Curabilia  : Sed  rcctangulo  lub  AB,  BC, 

com- 
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Z 6.  decimi. 


tommenfurabiJerft , quod  fub  AB,  B C,  bis  j & quadrato 
cx  B C,  commenfurabilecft  compofitum  ex  quadratis  re*, 
«arum  AB,  BC:f  Nam  curpAB,  BC,  potentia  fint 
commeniurabilcs,  erunt  ipfarum  quadrata  commenfurabi 
■*  ; j ' ba  , atque  adeo  Cc  compofitum 

^ _ Tb  ^ -ex ipfarum  quadratis  quadrato  ex 

. 1 1 C B C,  commenfurabilc  erit)  Igitur 

& recta ngulum  fub  A B,  B C,  bis, 
& compofitum  cx  quadratis  rectarum  A B,  BC,  inerm- 
menfurabilia  inter  fc  funt,per  ea, qua:  in  fcholiopropofi  4. 
huius  lib.  funtdcmonftrata  . Ergo  compofitum  ex  quadra- 
tis  rectarum  AB,  BC,  una  cum  rertaagulo bis  fub  AB,BC, 
4.  fttMHdt.  hoc  eft , quadratum  cx  A C,  quod  huic  compoflto  erquale 
17.  dectim  eft , incommenfurabile  quoque  cft  recta  ngulo  fub  AB, 
B C.bis : Eft  aurem  eidem  rectangulo  bis  fub  A B,B  C,  cd^ 
menfurabiie  rectangulum  femei  fub  A B,  B C.cumhocfit 
ilJiusdimdifi.  Igitur  quadratum  ex  AC*  incommenfu- 
1 3,  deemi,  rabileeft  rectangulo  fub  A B,B  C : l onitur  autem  rectan* 
re.  dtfin.  culum  fub  A B,  B C,  Rationale..  lrrationa!ecrgocft,qua- 
1 1 . dtfin.  dratum  ex  AC»  & ob  id  recta  quoque  AQ,I.rrationalis  erit* 
Voceturautem  ex  binis  Medijs  prima  , uei  ur  alij  loquun- 
tur , BimediaJc  prius . Si  dux  ergo  Medi*  potentia  rantum 
comcnfurabilcs  c&ponantur,  Occ.  Q^upd  erat  oftendendu . 


II.  decimi. 
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: Q^v  o d fub  linea  Rationali , & Irrationali 
continetur  re&angtjlum , Irrationale  eft . 

Contineatvr  refUngulurri  ABCti, 
fub  Rationali  A B,  & Irrationali  B C . Dico  ipfum 

u IwtionaU  efje . Si  enim  dicatur  efie 

~ ~J  ^tiona^e  > fac"!  ipfum  ad  Rationa 

— _ J l>m  AB,  applicatum  latitudinem 

B C,  Rationalem . Quod efl  abfur - 
dum . ponitur  enim  B C , Irrationalis  . ergo 
' A C, 
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A C,  Rationale  eft . Igitur  Irrationale  . Quod  eft 
propofitum. 

A ' r)  KV  4iriMl  ' • •»  « . » IA  « (T  f<  • ' » v ’*  * 
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THEOR.  27.  PROPOS.  39.  ; 

S I duce  Medias  potentia  tantum  com- 
menfurabiles  .componantur , quas  Medium 
contineant ; tota  Irrationalis  erit  f Vocetur 
autem  ex  binis  Medijs  fecunda. 

Compon  A ntvr  dux  Medix  fuperius  mucntx 
AB,  B C,  potentia  tantum  comrtienfurabilcs  , qux  Me- 
dium contineant . Dico  totam  A C,  Irationalem  efle . Ex- 
ponatur enim  kationaiis  D.E,  a<f  quam  applicetur  rectift- 
gulum  D F,  *qua’equadiato  AC}  Sccompofitoex  qua- 
dratis rectarum  A B,B  C,xqualcaltcrum  ad  eandem  D Ej 
applicetur  D G.  Et  quia  quadratum  ex  A C,  hoc  eft , »C- , 
ctangulum  D F,  aquale  eft  duobus  quadratis  ex  A B,B  C,  4.  fecundi. 
una  cum  rcctangdo  bis  fub  A B,  IJC  ; erit  reliquum  H F^ 

-quale  reliquo rfcctangulo,  quod  bis  fub  AB,BC>  contine 

ir  O IIAnM  IVI  liAv/s  1 h 


19;  decimi. 


4 f /primi 
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• »1*  p • g , 

tur . Q^uomam  uero,ex  hypothe  A B 
fi,  rcctangulum  fub  A B;B  C,  Me 
dium  eft;  erit  & rcctangulum  bis 
fub  A B,  B C,  ci  commenfurabi 
le , hoc  eft , H F,  Medium , ex  co 
roll.  propofi  24.  huius  lib.  Rur- 
fusquia  quadrata  Mrdiaru  A B,  — ^ 

B C,  potentia  commenfurabilium,  commcnTurabHia  funr; 
critfic  compofitumexipfis,  nimirum  rcctangulum  D <1, 
utriuisipforumcommrnfurabile  : Sed  utrumque  quadra- 
torum ex  Medijs  A B,  B C,  Medium  eft  i Igitur  & D G,cx 
coroll.propof.  14.  huius  lib.  Medium  erit  . Q^uia  igitur 
Media  D G,  H F,  applicantur  ad  Rationalem  D E 1 ( eft 
enim  G H,  Rationali  DE,xqualis.)  erunt  eorum  latitu- 
dines E G,  G F,  Rationales  ipfi  D E,  longitudine  incom- 
mcnfurabilcs . Rurfus  quia  A B,  B Q longitudine  incom 

menTu- 


1 6. decimi . 


34»  primi 
1 3.  decimi. 


1 
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mcnfuraWes  funt  j&cft  vt  A B,ad  B.Qita  quadratum  cx 
A B,ad  rectanguliiih  fub  A B,B  C,  cx  lemmate  }.  propof 
19.  huius  lib.  critouadtatum  ex  A B , iocommenlurabjlere 
ctangulofub  AB,BC,vt  in  fcholiopropofiu. huius  lib.oile 
fumeft:  Atqui- quadrato  «x  A B,  oBcnfum  elFcoxpmenfu 
rabile  compofitum  cx  quadratis  rectarum  A B,  B C;  5c  rcr 
ctangulofub  A B,  B C.commenfura bile  cft,  quod  contine 


turbis  fub  A B,  B C,  cuni  fibe  il- 
lius Iit  duplum.lgitur  perca,quae 
rn  fchoho  propof  >4.  htiruslih. 
..  diximus»  ent&campofifum  tx 
quadrans  rectarum  AB,BC,hoc 
eft.rectangulum  D G,incommc- 


1 . fexti. 


f*  ^ furabilc  rcctanoulobis  fub  AB, 

, rectangulo  H F.Cum  ergo  fit  vt  D G,ad  HF, 

^ r _ * »_  r*  lr.fi  fi  C lAn.iinirlmf* 


1 o decimi.  ita  E Gi  ad  G V)  erit  E G,  i^fi  G F,  longitudine  incommcn- 
• furabilis  : oftcnlum  autem  lam  fuit  E G,G  Ktflt  Rationa* 


IIU1  4Uillw  • U llvlli Ii  lll  ***  * * " . . 4 • 

lcs.  Rationales  igitur  funt  E G,G  F,  potentia  tantucomc* 
37 furabilesiac^ppterpa,^  tota  E F.  copofita,  Irfatiofialiselt. 

1 Q^uare.per  lenia  anteccdcns.D  F.cotcntii  lub  Ronali  D B, 
Scjlrrationali  EF»Irrationalceft;  Acproptcrea  & quadratQ 
cx  AC.ipfi  DF,*qualc,Irrationalc  cft.QuarcSc  recta  AC, 
Irrationalis  eft.  Vocetur  aut  ex  binis  Medijslecunda,  leu  vt 
alijs  placet  ,Bimcdialc  ficundu.Si  duae  ergo  Media;  pottrntia 
tantum  commcnfufabiles,5cc.  Q^uodcrat  demon lirandu . 

H.  d L IrRlfrt  AiirsjfW 

j * l .»  M LM  JUY 

y o c at  1 T F.iidides  in  pr&cedeti  pjropofitione  linea  Ir 
rationale  A C,tjua  coponitut  ex  duabus  Mediis  potet  id  tantu 
coniefurabslib  iis  , ejus  Rationale  coti  neat, ex  binis  Medtjs  pri- 
ma : Hic  vero  linea  Irrationale  A C, qua  co ponitur  ex  duabtu 
Medift  potetta  t.ttu  comi  fur  rtbililus,<\ux  Ji4ed,iii  cotine  at  , tx 
binis  Medijs  fecuda, quoni a H^ttionale  & natura, & cognitio- 
ne prius ejl Medio^quod  Irrationale  ejl,ex propofu.butus  lib . 
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y.  fecundi. 


ox. 


&angulu  fiib  partibus  bis  coprehelum, quadra- 
to cius  Iine$,qua  maiof  pars  minorem  fuper.it. 

S t c e f V k retia  jt  D,tn  B,ndh  bi fartam, fit  qi 
maior  par sjt  fi  i in  qua  fumatur  BC , minori  parii 
6 D,  £ qualis,  ut  ftt  J C , cxcejfus,  quo  petat 
B IX  hoc  ett , B C,  tpft  B t),  xqualtm.VUo  quadra- 
ta re  Stari  JtB,  B D,fimul  ma 
ioird  effe  reSlagulo  bis  fub  jl B>  £ ? . ** 

BD^acfriiird  re&£  A C.  ^»o 
Iwd  quadrata  ex  kti,BC,xqua'.ia  funt  reSlangulo  bis 
jub„4B,  BC*«tu»  *«wi  quadrato  ex  ^fCi  edq ; BC,ipft 
MftfXquadtslertint  quoqi  quadrata  ex  AB,BD ,<equX 
lia  rcclagulo  bis  fub  AB  BD  ,una  ci  quadrato  ex  A C. 

H(uare  quadrata  ex  AB,  B 0, maiora  funt,  qua  retia) 
gulum  bis  fub  A B , B D quadrato  retix  JL  C . quod 
eflprofofitum.  • . t 

COROLLARIVM. 

E x hoc  fcqu.-tur,  quadrAra  parttu  inatqualiu  fimplieiter  etic  na 
fora  rcflangulo , quod  bis  fub  partibus  inzqualibus  continetur  . 

t HEOR.  28.  PROPOS.40S 

S I duae  rettae  lineae  potetia  incomefura- 
biies  c6ponatur>quae  faciat  copofitu  ejuide  | 
fex  ipfaru  quadratis  R onale > quod  aute  fub 
ipfis  cotinetur,Medid:  fota  recta  linea  Irra- 
tionalis erit . Vocetur  autem  Maior . 

CoMPONANTVRduxrett*  fuperiusinuet*  AB.BC.pQ  l+.  decimi* 
tfciaincomefurabiles,  facie tes  ejuide  copofitu  ex  ipfaru  qua 
dtaris  RdnalcjreAigulu  vero  fub  jpfis  cotctu,  Mcdiu  . Ditfo 
tori  AC.cflc  Irrationale.  C^m  reUaguIu  fub  AB.Bfc.Mcdiu 
ponitur,  erit  Sc  reltagulu  bis  fub  A B,BC»  illi  comcfurabilc. 

Mcdiu,cx  coroll.pxopof  X4.huius  lib.atqi  adeo  Irrationale. 

Ponitur 


i 9* 
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1 o.  dr^/i.  Ponitur  auf  copo  Citu  cx  quadratis  redaru  A B,  BC.Ronalc* 
locomcfurabiic  ergo  cft  rcdagulu  bis  fub  AB,BC,cdpofiro 
cx  quadratis  redarii  A 13, BC.  Igitur  & rrdangulum  bis  fub 
1 7 .decimi.  A B,  B C,  una  cum  quadratisex  A B,BC, hoc  cft, quadra- 
tum cx  A C,  incommenfurabilceft  compofito  cx  quadra- 
1 o.  defitt.  iis  redarum  AB,BC.  Cura  ergo  hoc  corapofitum  ponatur 
1 1 . defin.  Rationale  > crst  quadratum  cx  AC.ilfi  incommcnfurabile. 
Irrationale  y^cpropterea  reda  AC,  Irrationalis  eft.  Voee- 
4.  fecundi  tur  autem  Maior , quia  cum  poffit  duo  quadrata  ex  AB, 
g _ BC,&  redangulu  bis  fub  A B,BC; 

j compofitum  cx  quadratis  redarii 

1 ' 1 AB,BC,per  lemma  antecedes,  ma 

iuseft  redaiigiilo  blsTub  ABjBC.Q^uare  cum  compofitum 
<x  quadraris  redarum  AB,BC,Ranonalcfir,  redangulum 
uero  bis  fub  AB>BC,Mcdium;redc  uocabitur  AC,  Maior, 
fiquidem  a Rationali,  quod  maius  cft,nomen  conucnit  ira  j 
ponere  . Siduarergo  redx  line*  potentia  incomnaenfurabi 
Jes  componantur , flcc.  Q^uod  erat  oftendendum, 

THEOR.  19.  PROPOS.41.. 

» s *•  r «r  J ^ 

S I duae  reto  lineae  potentia  incommen 
furabiles  componantur,  quae  faciant  com- 
pofitum  quidem  ex  ipfarum  quadratis  Me- 
dium; quod  autem  fub  ipfis  continetur, Ra- 
tionale: tota  reto  linea  Irrationalis  erit.Vo 
cetur  autem  Rationale  ac  Medium  pdtefis. 

CoMroNA  ntvr  dux  redx  fuperius  inuentx 
. , jttimj'  A B,  B C,  potentia  incommenfurabiles , facientes  compoii 
* tum  quidem  ex  quadrans  ipfarum,  Medium  ; redangulum 
Aero  fub  ipfis  conrcntum , Rationale.  Dico  totam  A C,I  r~ 
B rationalem  efle . Qjioniam  com* 

| -r  C politum  ex  quadratis  redarii  AB» 
BC,  Medium  cft  1 quod  uero  co- 
linetur  biJ  fub  A B,  B C,  Rationale , quod  cius  dimidium  * 
nempe  quod  fbb-ABj  B,C,  femcl  continetur , Rationale: 

ponatur;' 
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na* 

jfto 

jfuk 

,an- 

dfr, 

anu 

bii(i 

oct- 

AB,! 

BCi 

bra 

tuffli 

lluBj 

lior,; 

ItlBj 

ixabi 


0 

ni- 

le- 

la- 

Vo 

ns. 

ut* 

poti 

Iu» 

,lf'i 

3®* 

A* 

2 

01 


ponaturj  erit coropofirum  ex  quadratis  redarum  A P,  BC, 
incommeti/urabile  redangulo  b.s  fub  A B,  B C.  Igitur  St  eo 
politum  ex  quadiaiis  redarum  A B,BC,  una  cum  redangu 
Jo  bis  fub  A b B Cyboc  cft , quadrat um  cx  A C,  meommen- 
furabiJceft  redangulo  bis  iub  A B,  BC.  Cum  ergo  redan- 
pulum  bis  fub  A B,B  C,ut  diximus, Iit  Rationale  } erit  qua- 
dratum ex  A C,illimcommenfurabile,Irrarionalcj  Ac  pro- 
inde & reda  A C, Irrationalis  erit . Vocetur  autem  Ratio- 
nalcac  Medium  potens,quia  pored  Medium, nempe compo 
litum  ex  quadratis  redarum  Aii,  BC,  & Rationale,  lcdan- 
gulurn  fciJicct  bis  contentum  fub  B,BC.  Conuemt  autem 
Rationale  Irrationali  anteponi.  Si  duzergo  reda;  lineae  po- 
tentia i neo  mmcnfu  rabi  les,  fife.  Quod  dcmonllranducrat* 

L.-i.-  r ^ !*  l'  A >, 't  f-1  • ; »1 

THEOR.  30.PROPOS.  42. 

S I dua?  redtoe.  linea?  potentia  incomHien 
furabiles  componantur,  qua?  faciant  & com 
politum  ex  ipfarum  quadratis  Medium , & 
quod  fub  ipfis  continetur,  Medium ; ineom 
inenfurabiieque  compofito  ex  quadratis 
ipfarum  : tota  redta  linea  Irrationalis  erit . 
Vocetur  autem  bina  Media  potens. 

Compon  antvr  duz  redx  fuperius  inueht$  AB, 
BC, potentia  incommcnfurabilcs,  facientes  compotitum  e* 
ipfarum  quadratis  Medium , & redangu. um  fub  cifdrm 
Medium, incomroenfurabilcquc  compotito  cx  quadratis  ip- 
farum . Dico  totam  A C , Irra 
tionale  elfe.  Exponatur  enim 


1 o.  defin. 
17.  decimi. 


IO.  defin. 
I 1.  defin. 
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Rationalis  D E , ad  quam  ap-  X> 

H 

plicctur  rcdangulum  DF  ,z- 

liTlls 

quale  quadrato  cx  A C } Et 

compotito  ex  quadratis  reda-  X 

C 

4$.  primi. 
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rum  AB,  BC,  alterum  zqua- 
le  applicetur  D G . Et  quia  quadratum  cx  A C,  hoc  fft,  re- 

H danpu- 


w .-  VhM® 


3db^pt)gl 
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4.  ftcttnii.  flangulum  D F,aequaleeft  com  polito  ex  quadratis  rc&a*( 
rum  A B,BC,  una  cum  tc&anpulobis  fub  A B,BC,  erit  re-i 


Ai- 

V 


s i. 


liquumH  F,  xquaie  rc&angulo  bis 
fub  A B.B  C . Q^uomam  ucrotam 
compoli rumex  quadratis  rc&arum 
A B,BC,hoc  cft,  rectanguium  DG, 
quam  rc&angulum  fub  A B,B  C,at- 
cueadeocxcoroll.  propos.24.hu1usl1bri.quod  bis  fub  AB^ 
BC,nempeipfum  H F,  ( cum  ilii  fit  commenfurabilej  Me- 
dium ponitur  > facient  D G,  H F,ad  Rationalem  JD  E.appii- 
ij.dedmi.  cata  latitudines  E G , G F , Rationales  ipfi  D E , longitudi- 
ne incommenfurabiles.  Rurfus  quiacompolitum.cx.qua. 
dratis  reftarum  A B,  B C.idcft,  rectanguium  D G,  incom- 
menfurabile  ponitur  rcftangulo  fub  A B,  B C : Eidem  au- 
tem re&angulo  fiib  AB,BC,  commenfurabilc  eft  ipfiusdu- 
plutn, nempe  quod  bis  continetur  fub  A B,  B C,  hoceft,  ip- 
13 , decimi,  fum  H Fj  erunt  & D G,  H F,  incommenfurabilia . Qjiare 
I.  fexti.  cum  fit  ur  D G,  ad  H F,  ira  E G,  ad  G F } erunt  E G,  G F, 
10 .decimi,  longitudineinconamenfurabi.es : Arqui  E G,  G F,  oftcnfae 
funt  Rationales . Igitur  E G,G  F,  Rationales  lunt  potentia 
fblum  commenfurabilesi  Ac  propterca  tora  EF.exiplis 
compofita  Irjntionaliscft.  Qjiprc  D F.conicntum  fub  Ra 
tionali  D E,  & Irrationali  E F,  ex  lemmate  propos.  3 8.  hu 
ius lib. Irrationale  eft  . I*itur  5c  quadratum  cxA  C,  illi 
aequale  ( Irrationale  eft,  idcoquc  & reda  i pia  A C,  Irratio- 
nalis . Vocetur  autem  bma  Media  potens  , nimirum  & 
compofitum ex  quadratis rc&arum  AB,BC,3c rtftangu- 
lum  bis  fub  AB,  BC.  Si  dua:  ergo  re&e  lmc*  poten- 
tia incommenfurabilcs  componantur , &c.  Q^uod  erat  dc- 
monftrandum. 

• • I'  "*  '*'  l.«  M « , I . . , 

L E M M U. 

Si  re&a linea  in  parces  inxquales  fecerpr, 
& rurfus  in  alias  parces  inxquales  \ erunc  qua- 
drata parcium  magis  inxqualium  firoui  ma- 
iora quadraris  parcium  minus  inxqualium  lr- 
mul. 


27  tdteimi. 


1 1,  defin, 


tnmi 


Ster 


mm 
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S icetvr  Bjnae  qualiter  in  C,  & rur- 

fus  inaequaliter  tn  Dyfintquc  priores  partes  ^4.  C,  C B, 
magis  in£ quales , quam  pofleriores  D , D B.  Di- 

co quadrata  ex  jl  C,  C B , fimul  maiora  ejje  quadra- 
tis ex  >A  D>  D Byfimul.  D iui  ^ 

acmm  tA  B,  bifariam  in  E % A»  “ — i i — 
cadet  punUum  Dtuel  inter  £,C,we/  inter  E.  Cadat 
primum  inter  Et  C . Quoniam  igitur  reUangulum  fub 
jiC»CB,una  cum  quadrato  ex  EC,  aequale  efl  quadra 
toex  E B ; Item  reUangulum  fub  A D>  D B»  una  cum 
quadrato  ex  E Dyatquale  efl  eidem  quadrato  ex  E B » 
erit  reUangulum  fub  ^ACyCByunacum  quadrato  ex 
ECyaequale  reUangulofub  ^AD,DBtuna  cum  quadra- 
to ex  ED . Matis  igitur  quadratis  inaequalibus  r e Ua 
rum  inaequalium  ECtED,cum  quadratu  cx  EC, maius 
'fit  quadrato  ex  ED  t erit  reliqui  retiangulufUb  <A\C, 
CB  tmmus  reliquo  reti  angulo  fub  >AD,  DB\ac  propte 
rea  & reUangulum  bis  fub  jiC%C^*fttinus  erit  rctlan 
gulo  bis  fub  ^ADiDB.Qjionia  uero  quadratu  ex  *ABy 
xquale  efl  tam  rttlangulo  bis  fub  AC,  CB,  una  cu  qua 
dratis  ex  ACt  CB,qua  retldgulo  bisfubv4D,D'$,un!a 
cum  quadratis  ex  ^D,DB  i erit  reUangulum  Fis.  fub 
AC,CB,«mz  cum  quadratis  ex  u tQ3CBy£qualereUq 
gulo  bis  fub  ^D,DB,««4  cum  cfuadratis  ex  AD,DB. 
Quare  cum  reUangulum  bis  fub  ^<C,CB,  ojlenfum  fit 
minus  retlangulo  bis  fub  ADyDB> ; erunt  reliqua  qua 
irata  ex  A C,  C B imaiora  reliquis  quadratis  ex  jl  D/ 
Z),B.  Quod  efl  propofitum . . 

5 E d cadat  ia  Dyinter  ^4,E.  Quonia  igitur  partes 
jtCyCBymagis  inaequales  ponuntur y qua  partes  ^D, 
DB.'  erit  ( quae  minor  efl  pofierioru ) maior  qui 

H % C B; 
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f. fecundi 


4. fecundi 
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jf. fecundi 
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C B;f qux  priori 't  minor  eft)ac  proinde  cu  AE,E  B,X- 
quales  ftnt , erit  reliqua  E C,  maior  qua  reliqua  DE. 
3>  -e  c ^ Itaque  auia  rettangulum  (ub 

* * • ►— ‘B  A C,  C B ,una  cum  quadrato  ex 

E C ,xquale  eH  quadrato  ex  E B : Item  re  51  angulum 
\fub  A D,  D B,  una  cum  quadrato  ex  D E,  x quale  etl 
quadrato  ex  Jl  E , hoc  efl,  eidem  quadrato  ex  E B; 
erit  re6iangulum  fub^IC,  C B,una  cum  quadrato  ex 
£C,  aquale  reftangulofub  A D,  D B,m»j  cum  qua - 
draterex  D E . Igitur  ut  prius , demon (Irabimus  qua 
drata exAC,CB,  maiora  tflc  quadratis  ex  D, 
D B.  Quod  eft  propofitum. 

| »« • J ••  t . • ^ <1!.  ^ , < ■>  m . 1 • J»«  ••  d 

THEOR.  31.PROPOS.  43. 

QV  AE  ex  binis  nominibus , ad  unum 
duntaxat  punftum  diuiditur  in  nomina. 

t.t  J.  J 1 # . 

Sit  ex  binis  nominibus  A B.diuifa  ad  pun&um  C,  in 
Aianomina.ita  ut  A C,CB,Ant  Rationales  potentia  tantu 
commcnfurabiles , ut  uult  propoAtio  $7.  huius  libii . Dico 
a t Ct  ~P.  ^ A B,ad  aliud  pun&u  diuidi  non  pof- 

y,  p,  q ^ fein  alianomina.quzfcilicct  Antctia 

A1  ? S iB  Ratlonales  Imcz  potentia  tantum 
**  commenfurabjle*.  $1  enim  ficripo- 

teft,di  uidatur  iterum  in  Aia  nomina  ad  D.  Conftat  ergo 
A B,  in  C,  non  diuidi  bifariam . Nam  A bifariam  diuidci  o 
rur , ciTent  AC,CBV  longitudine commenfur^iles . quod 
cft  abfurdum  .ponuntur  enim  Rattonaics  potentia  tantum 
commenAirabiles.  Eodem  modo  neque  ad  D, bifariam  fcca 
bitur  A B.cum  & A D,  DB,  Rationales  fint  potentia  tantu 
commenfurabilcs . Secatur  ergo  A B , tam  ad  C , quam  ad 
D,  inaequaliter } ac  propterca  partes  A. C , C B , uel  minus 
inzquaics  funt,  quam  partes  A D,  D B,  uel  magis  inzqua- 
lcs  t Ac  propterca  per  lemma  antecedens,  quadrata  ex  AC, 

‘ i..  C B, 

' ■ ■■■  — — . (7  t 
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4. fecundi 


C B,  uel  minora  funt  quadratis  ex  A D,  D B , uel  maiora . 

(Neque  enim  partes  A D,  D B, ubicunque  pundum  D,  exti 
terit,  partibus  A C,  C B,  aiquales erunt,  utraque  utrique, 
nempe  maior  maiori  ,&  minor  minori.  Nam  hac  ratione 
fccaretur  A B,  fecunda  diuifione  in  eadem  nomina  ,m  quae 
feda  cft  diuifione  prima . quod  non  ponitur.)  Quiauero 
fi  ab  aequalibus  inaequalia  demantur,  refiduorum  cxceiTus 
excedui  ablatorum  aequalis elT,ut  in  pronunciaro  16.  lib.  1. 
docuimus.:  Suntautem  quadrata  ex  AC,  CB,  una  cum  re- 
dangulobis  fub  A C,C  B,  aequalia  quadratis  ex  A D,D  B, 
una  cum  reda  ngulo  bis  fub  A D,  DB.quod  tamilia,quam 
hic, aequalia  fint  quadrato  ex  A B ; fir,ut  qui  excrfiTus  fuerit 
ablati  compofiti  ex  quadratis  redarum  A C , C B , & ablati 
cotnpofiti  ex  quadratis  redarum  A D,  D E,  idem  fit  reliqui 
redanguli  bis  fub  AC.CB,  & reliqui  redanguli  bis  fub  A D, 

DB.  Sedcxccflus  compofiti  ex  quadratis  redarum  AC, 

C B,  & compofiti  ex  quadratis  redarum  A D,DB,  fpatium 
Rationale  e it . ( cum  enim  redae  AC,C  B,  Rationales  fint, 

3cobid  earum  quadrata.  Rationalia;  critfic  compofitum 
I ex  earum  quadratis  Rationa'e , ex  ijs , quae  in  fcholio  pro- 
pos.  34.  huius,  libri  oltendimus:  eademque  ratione  critdc 
compofitum  tx  quadraris  redarum  A D,  D B,  Rationale. 

Querceum  Rationale  fuperet  Rationale  Rationali, ut  in 
fcholio  propof  27.  huius  libri  demon  llrauimus  > manife. 
ftumeft  ,exce(fum  compofiti  ex  quadratis  redarum  A C, 

C B,  & compofiti  ex  quadratis  redaium  A D,DB, fpatium 
file  Rationale . ) Igitur  & cxceiTus  redanguli  bis  fub  AC , 

CB,  & redanguli  bis  fub  A D,D  B,  fpatium  Rationale  ed. 

Qupniam  uero  rcdangulum  fub  A C , C B , Medium  cft,  tl.  dteimi. 
erit  & quod  bis  fub  A C.C  B,illicommcnfurabile,excoroll. 
propos.  24  huius  lib.  Medium;  Atque  eodem  medo  re- 
dangulum  bis  fub  A LA  D B , Medium  erit.  Quare  cum 
Medium  non  fuperet  Medium  Rationali ; non  erit  excellas  ' 
redanguli  bis  fub  A C,C  B,5c  redanguli  bis  fub  AD,  DB, 
fpatium  Rationale.  Oitcnd.mus  autem  <3c  Rationale eifc . 

Quod  cft  abfurdum  . Non  igitur  A B,  cx  bin.s  nominibus 
ad  aliud pundum, quam  ad  C,  infua  nomina  diuiditur. 

Quare  ad  unum  duntaxat  pundum  diuiditur  in  nomina . 

Quod  erat  demon  Arandum.  \ 

H j THEOR. 
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THEOR.32.  PROPOS.  44. 

QV  AE  ex  binis  Medijs  prima3ad  unum 
duntaxat  pundtum  diuiditur  in  nomina . 

Sit  fx  binis  Medijs  prima  A B,diuifaad  pundum  C, 
in  fua  nomina, ita  ut  A C , C B , fint  Mediae  potentia  loium 
commenfurabilcs  , quse  Rationale  contineant , ut  uult  pro- 
pofitio  38.  huius  libri.  Dico  A B , ad  aliud  pundum  diui^ 
di  non  pofle  in  alia  nomina , quaefcilicet  fint  etiam  Medi* 
lineat  potentia  tantum  commcn  fu  labiles  , continenrcsque 

A Rationale  . Diuidatur  enim , fi 

A»  — ^ fieri  potelt , in  alia  nomina  A D , 

A' ? — — lB  DB.  Icitur  ubicunque  pundum 

D, exi  (tat, fimiliter  probabimus, 
ut  in  pratcedenti  propofitione , cxcclfiim  redanguli  bis  fub 
A C,C  B,3c  redanguli  bis  fub  A D.DB,  eundem  cflr.qui  eft 
compofiti  ex  quadratis  redarum  A C,CB,&  compofiti  cx 
quadratis  redarum  A D,  D B : Sed  excelfiis  redanguli  bis 
fub  A C,C  B,&  redanguli bis  liib  AD,  D B.fpatium eft  Ra- 
tionale . ( Cum  enim  A C,CB, ponantur  continere  Ratio- 
nale, erit  & quod  bis  fub  AC.CB.ei,  quod  continetur  femei 
fub  A C,CB,  commcnfurabilc, Rationale.  Eodcmquc  mo- 
do Rationale  erit, quod  bis  fub  A D,  DB.Q^uarccum  Ratio 
nalc  fuperct  Rationale  Rationali , ut  in  Icholio  propos.  17, 
huius  libri  oftendimus  j pcrfpicuum  eft,excdTum  redangu- 
li  bis  fub  A C,C  B,  & rcdanguli  bs  fub  A D,  D B,  fpatium 
efle  Rationale.  ) Igitur  Sc  excdTus  compofiti  ex  quadiaris 
redarum  A C , CD,  & compofiti  ex  quadratis  redarum 
A D,DB,  fpatium  Rationale eft.Qjiia  ucro  redae  AC, Cii, 
Media:  funt,  & potentia  commcnlurabiles ; erunt  carum 
quadrata  Media  quoque,  &commenfurabilia . Q_uare  St 
l<.  decimi . compofitum  ex  ipfis  utrique  ipforum  commcnfurabilc  erit. 

' Igitur  cum  utrunque  fit  Medium,  erit  & compofitum  cx 
ipfis,  per  coroll.  propofi  2+,  huius  libri, Medium . Eodem 
modo  Medium  oftendemus  compofitum  ex  quadratis  rc- 
17.  decimi.  darumAD,DB.  Cum  ergo  Medium  non  fuperct  Mediu 
Rationali  j non  erit  cxcclFus  compofiti  cx  quadiatis  redaru 

A G, 


6 0 


A C,CB,  Sc  compofiti  cx  quadratis  redarum  A D,  DB,fpa 
tium  Rationale;  Oftendimus  aure  & Rationale  efle  C^uod 
eli  abfurdum  . 1 Non  igirur  A B , cx  binis  Medijs  prima  ad 
aliud  punitum,  quam  ad  C.in  fua  nomina  diuiditur.  Q^ua 
ob  rem  ad  unum  duntaxar  pundum  .diuiditur  in  nomina  • 
Quod  demonftrandum  erat . 


THHOR.33.  PROPOS.45. 


Q V AE  cx  binis  Medijs  fecunda , ad 
unuduntaxatpundtu  diuiditur  in  nomina. 

S r t ex  binis  Medijs  fecunda  A B,  diuifa  ad  punftum 
C,in  fua  normna.ira  u*  A C,CB,  Mediae  fint  potentia  tan- 
tum commenfurabiies , quae  Medium  contineant , ut  uu!e 
propos.  3 9. huius  libri.  Dico  A B , ad  aliud  punitum  diuidi 
non'poflc  in  alia  nomina,  qua;  (ciiicct 
fint  etiam  linea:  Mediae  potentia  tantii 


44. 

38. 


4.  fecundi. 


in  alia  nomina  A D,  D B . Igitur  ubi 
cunque  punitum  D.cxiftat,  fiinilitcr  * HK. 
ortendemusjutin  propofitionc  43.  quadrata  cx  A C,C  B, 
uel  maiora  ede  quadratis  ex  A D,  D B,  ucl  minora  . Expo- 
natur Rationalis  E F,  ad  quam  applicetur  re^angulti  E G, 
squale  quadrato  cx  A B Item  E H , squale  quadratis  ex  4 primi 
A C,  C B Ent  igitur  reliquum  1 G,  squale  ei,  quod  conti- 
netur bis  fub  A C,  CB,quandoquidem  quadratum  ex  A B, 
squale  cR  quadratis  cx  A C,  C B,  & reltangulo  bis  fub 
AC,CB.  Eodem  modo  fi  ad  EF,  applicetur  E K , quadratis 
ex  A D,D  Inaequale;  erit  reliquum  L G, squale  reltangulo 
bis  fub  A D,  D B,  comprchcnfo.  Et  quia  quadrata  cx  AC, 
CB.inxqualia  funt  quadratis  cx  A D,  D B 3 erunt  quoque 
reltangula  E H,E  K ,quae  illis  xquaiia  funr,insqualia;ac  pro 
pterca&rclt£  F H.FKjincqualcseruLRurfusquia  quadra- 
ta ex  AC, Cb, maiora  funr,per  lemma  propos.  39.  huius  li- 
bri , reltangulo  bis  lub  AC.CBj  erit  & E H,  maius  qua  I G) 
acpropterca  EH, maius  qua  dimidium  iplius  E G.ideoq;  <5c 
tedi  FH, maior  quadimidiu  ipfius  F G.  Eade  ratione  oRen 
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demus  F K,  maiorem  ede  dunid.o  lpfius  F G . Inatqualcs 
ergo  funt  partes  F H , H G,  partibus  F K,  K G, lingula:  fin- 
gulis.  Quoniam  ucro  A C,  C B,  Media:  funt,  & potentia 
commenfuiab.lt  s*  erunt  & carum  quadra 
ta  Media,  dc  comir.cn  fu  rabi  lia  . Igitur  & ! 
comp  firum  cXiplis  utrique  ipforum  com 
men i u rabile  erit . Cum  ergo  utiunquc- 
lploi  um  Iit  Medium.cnt  quoque  compo- i 
ficum  ex  ipfis,hoc  eft  , E H , per  corol1.- 
propos.  24.  huius  l:bri.  Medium  . fcademque  rat.one  Me- 
dium erit  F K . Quare  E H,  E K,ad  Rationalem  E F,appli- 
cara  faciunt  latitudines  F H,  F K , Rationales  ipfi  E F,longi- 
tudine  incommcnfurabilcs . Eodem  modo  cum  redangu- 
ium  fub  A C,  C B,  ponatur  Medium  , erit  dc  quod  bis  lub 
A C,C  B,  hoc  eft,  IG,  illicommcnlurabiie,  Medium, exeo 
10IL  propos.  24.hu  us  lib.  Qjjarecum  applicetur  ad  RatiO' 
nalem  H l,ei it  H G, Rationalis  ipfi  H I, longitudine  mcom- 
menfurabiiis.  N n aliter  oftendemus  L G, Medium  elle,  St 
K G, Rationalem  ipfi  K L, longitudine  intommenfurabile. 
R ufusquia  A C,  C B,  longitudine  funt  incommenlurabi 
les } & eft  ut  A C,ad  C B,ita  per  lemma  3 . propos.  1 9 huius 
Jibri,  quadratum  ex  A C,ad  rcdangulum  fub  A C,C  Bjent 
; 10 .decimi,  quadratum cx  A C,redangulo  lub  A C,  CB.incommenfu 
rabile . Sed  quadrato  ex  A C,  commenfurabile  eft  compod 
tum  ex  quadratis  redarum  AC,CB:(  cum  enim  A C > 

C B, potentia  lintcommcnfurabilcs,atqucadco  tpiaru  quar 
dratacommcnlurabilta;erit6ccompolirumex  ipfis  utrili- 
6. decimi  bet  ipforum  , nimirum  quadraro  ex  A C.commcnfurabi- 
le . ) Redangulo  uero  lub  A C , C B , commenfi/rabilccft , 
quod  bis  fub  A C,C  B.  igitur  & compofitum  ex  quadratis 
redarum  A (_,C  B,  hoc  eft,  redangulum  E H.incommcn- 
fu rabile  cft,per  fcholion  propos.  14.  huius  libri , redangulo 
bis  fub  A C,  CB  hocclt.  ipfi  IG.  Q^uocirca  cum  Iit  ut 
X.  feni.  | E H,ad  l G,  ita  F H,  ad  H G 1 erunt  F H,  H G,  longitudi- 
1 o.decimi. '•  ne  incommenfurabilcs.  Oftcnix  funt  autem  & Rationales. 

|f  Rationales  ergo  lunt  F H,  H G,  potentia  folum  commcnfu 
}7  .decimi  .rabiles . Igitur  F G.tota  lrrauonjiiscft,qu£ex  binis  nomi 
nibusappcilatur,diutfaquc  innom  naad  pundum  H.  Eo- 
dem modo  oltcudemus  3c  F G , tx  binis  nominibus , d.ui- 
t - lam 
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fcm  cffc  in  alia  nomina  ad  aliud  punitum  K. . Q_uod  fieri 
non  potcll, ut  drmonltratum  cft  in  praecedentibus . Igitur  4J  .decimi. 
A B,  ex  binis  Mtdijs  fecunda  non  diuiduur  in  fua  nomina 
ad  aliud  purdum,quamadC.  Quare  ad  unum  dunta- 
xat  punitum  diuiditurin  nomina.  Quod  erat  oitendendu. 


THEOR.34.PROPOS.46. 

MAIOR  ad  unum  duntaxat  pun&um 
diuiditurin  nomina. 

St  t Maior  A B.diuifa  in  fua  nomina  ad  punitum  C, 
ita  ut  A C,  C B.  potentia  fint  incommenfurabdes.  facientes 
quidem  compoiitum  ex  ipfarum  quadratis  Rat.onale  j re- 
danguium  uero  lubipfis  Mediu , _ 

Utuulc  propofitio  40.  huius  libri.  ■ 1 — 1— iB 

Dico  A B,  non  polle  diuidi  ad 

aliud  punitum  in  alia  nomina , quae  fcilicet  lineae  incomml 
furabues  quoque  (int  potentia,  facientes  compoiitum  ex  ip- 
farum quadi  aris  Rationale,  Stredangulum  fub  ipfis  Me- 
dium . Si  enim  ficti  pote  It.diuidatur  tn  alia  nomina  ad  D. 

Vbicunque  ergo  punitum  D , cxtircrir , demonltiabimus 
fimiliter,  unnpropofitionc4J.  excelfum  compolinex  qua 
dratisrcltarum  A C,  C B,  Se  compoliu  rx  quadratis  reda- 
rum A D.D  H.cumcile,  qui  rcltanguli  bis  fub  A C , C B, 

& rcltanguli  bis  iub  A b.D  B . SedcXcrjQus  compoliti  ex 
quadiatis  redarum  A C.C  B,  & conipofiri  ex  quadratis  re 
darum  A D,  D B,rpatiumc(t  Rationale:  (quia  cum  utrun 
que  compoiitum  ex  hypoihcli  fit  Rationale,  enr  quoque 
eorum  cxccllii»  fpatium  Rationale,  ut  in  Icholio  propof  2 7. 
huiujhbri  oltcndimus.j  luitur  & excclfus  redanguli  bis 
fub  A C,  C B , & rcltanguli  bis  fub  A D,  D B,  fpatium  cit 
Rationale.  (Quoniam  uuo  redanguium  lub  A C,  C B, po- 
nitur Medium  , erit  & redangulum  bis  fub  A C,  C B,  Me- 
dium, ex  coroli.  propos  24.  huius  libri,  cum  ei  i.tconmtn 
furabrlc . Atque  eodem  modo  Medium  erit  redanguiu  bis 
fub  A Dj-D  B ,-Igicurt.um  Mcd.uin  non  luperet  Med  um  17 .dteirhi» 
Rationali  * non  ent  cxcelTus  rcltanguli  bi»  iub  AC,lB, 

fpatium 
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fparium  Rationale : Oftmdimus  aurem  Se  Rationale  ede . 
(Quodeftabfurdum.  Non  igitur  Maior  A B, ad  aliud  pun 
Itum,  quam  ad  C,  in  fua  nomina  diuidirur . (Quapropter 
ad  unum  duntaxat  punitum  diuiditur  in  nqmina.  (Quod 
erat  demon  (Itandum . 

THEOR.  35.  PROPOS.  47. 

RATIONALE  ac  Medium  potens, 
ad  unum  duntaxat  pun&um  diuiditur  in 
nomina. 

1 

S 1 t linea  Rationale  ac  Medium  potens  A B,  diuifa  in 
fua  nomina  in  punito  C,ita  ut  A C,  CB.incommenfurabi- 
lcsdnt  potentia  .facientes  compodrum  quidem  ex  ipfarum 
quadratis  Medium  i re&angulum  uero  fubipds  Rationale, 

ut  uult  propos  41.  huius  libri. 
Dico  A B , non  pofle  diuidi  in 
alio  punito  in  alia  nomina,quar 


A»- 


-S-3-.b 


decimi. 


nimirum  Cnt  lineae  quoque  incommensurabiles  potentia  , 
facientes  compodrum  quidem  ex  ipfarum  quadratis  Mc- 
dium,Sc  reltangulum  fubipds  Rationale . Diuidatur  enim, 
d fieri  poteiV,  in  alia  nomina  ad  D.  Vbicunque  ergo  pun- 
itum D,cxi(tar,olicndemus  non  aliter, ac  in  propos.  47  hu- 
ius libri , exceflum  rcltanguli  bis  fub  A C , C B , St  reltan- 
guli  bisfub  A D,  D B , eundem  ede,  qui  compodti  ex  qua- 
dratis rectarum  A C,  C 3 , St  compodti  ex  quadratis  relta- 
rum  A D,  D B . Sed  excedusreltanguli  bis  (ub  A C,  CB, 
& reitanguii  bis  (ub  AD,  DB,(patium  Rationale  citi 
quod  o (tendemus,  ut  in  propos.  44.  Igitur  St  exee (Ius  com- 
pedu  ex  quadratis  rectarum  AC,  C B,  Sc  compodti  ex  qua 
dransreltarum  A D,  D B,  fpatium  e(t  Rationale.  (Quia 
.uero  compodta  cx  h;s  quadtatis  ponuntur  e(lc  Media  : Me- 
dium autem  non  fupciat  Medium  Ratiomli  1 non  erit  eo- 
rum cxceflus (parum  Rationale.  Sed  St  Rationale  oftendi 
mus.  (Quod  eftabfurdum.  Non  igitur  A i.  Rationale  ac 
Medmm  p tens,ad  aliud  punitum,  quam  ad  C , in  fua  no- 
mina diuiditur.  .Quam  ob  rem  ad  unum  duntaxat  pun- 
itum 


mLI  B e <RS).  x.  ggg 

dumdiuiditur  in  nomina.  Quod  oftcr.dcndum  erat* 

THEOR.  3 6.  PROBOS.  48. 

BINA  Media  potens,  ad  unum  dunta- 
xat  pun<5hun  diuiditur  in  nomina. 


A*- 
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S 1 T linea  potens  bina  Media  A B , diuiTt  in  fua  nomi* 
na  ad  C , ita  ut  A C,  C B.porentia  ihcommenfurabiles  finr, 
facientes  & compofitum  ex  ipiarum  quadratis  Medium  , & 
rcdangdlum  fub  ipfis  Medium  , incommcnfurabilcquc 
compofito  ex  carum  quadratis , ut 
uult  propos.  41.  huius  libri.  Dico 
AB.diutdtnon  poilcad  aliud  pun- 
itum m alia  nomina,  quae  uiddicet 
fint  etiamiincae  potentia  incommeri- 
furabilcs , facientes  fk  compofitum 
ex  ipiarum  quadratis  Medium  , 3c 
reltangulum  fub  ipfis  Medium  , in- 
commenfurabilequccompofitoex  earum  quadratis . Nam 
fi  poteft  fieri,  diuidatur  in  alia  nomina  ad  punitum  D, 
ubicunque  hoc  punitum  D,  exifiat.  Conftrultio  autem 
eadem  nat,  quae  in  propos.4i.  oltendemusque  ut  ilii , par- 
tes F H , H G,  partibus  F K , K G , inaequales  erte  Ungulas 
fingulis.  Quoniam  igitur  compofitum  ex  quadratis  re* 
darum  A C^C  B,  Medium  ponitur , erit  &EH,iilicom- 
pofiro  aequale  > Medium  » Item  quia  reltangulum  fub 
A C,  C B , ponitur  etiam  Medium  , erit  & I G , cius  du- 
plo aequale.  Medium , ex  coroll.  propos.  24.  huius  Jib.  quia 
illi  commenfurabiiceft . Igitur  Media  E H , I G , applicata 
ad  Rationalem  E F , (eft  tmm  1 H , ipli  E F , aequalis  ) fa- 
ciunt lantudines  F H , H G , Rationales  , longitudine  ipfi 
E F , incommcnlurabiles . Eadem  quoque  ratione  proba- 
bimus & rcltas  lineas  F A' , K G , Rationales  efle  , longi- 
tudine ificommfnfurabiles ipfi  EF.  Qjjja  uero  compofi- 
tum ex  quadratis  rcltarum  A C,  C B,dckriptis,hoc  clt.rc* 
danguium  E H.incommcnfurabilccftjcx  hypothefi,  redan 
guio' bis  fub  A C,CB,ncmpc  rcltangulo  1 G|  cltqi  ut  £ H 4 

ad 
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ad  I G , ira  F H,  ad  H G ; erunt  F H , H G , longitudine  in* 
commenfurabilcs,ur  in  fcholio  propos.  10.  huius  libri  often 
c -jy  dunus : Sed  Sc  oftenfx  funt  Rationales. 

-A. »- 1 ■ ii)  II  Rationales  ergo  funt  F H,  H G,  potcn* 
^ 1 ^ tia  folum  commcnfurabilcs.  Igitur  tota 

F G,  Irrariohalis  eft,qua:ex  binis  nomi- 
nibus appellatur , diuifaquc  in  nomina 
G ad  pundum  H . Non  fecus  demonftra- 
bimus  & F G,ex  binis  nomimbusdiuifam  cflc  in  alia  nomi- 
na  ad  aliud  punfium  K . Q„upd  fieri  non  pofle,  iam  ante 
demondratum  eft . Igitur  A B,  bin  a Media  potens  non  di* 
uiditur  ad  aliud  pun&um  qua  ad  C,  in  fua  nomina  ■ (Quo- 
circa ad  unum  duntaxat  pun&um  diuiditur  in  nomina. 
(Quod  oftcndcndum  erat . 

DEFINITIONES 

SECVNDtC. 

EX  p o s x T a Rationali,&  quae  ex  binis  nominibus» 
diuifain  nomina,cuius  maius  nome  pluspollit  quam 
minus,  quadrato  rc&at  lineae  fibi  longitudine  commenfu* 
rabilis , 

I. 

S I quidem  maius  nomen  expofitae  Ra- 
tionali commenfurabile  iit  longitudine ; Vo 
cetur  tota  ex  bini  s nominibus  prima, 

n. 

S I uero  minus  nomen  expofits  Ratio- 
nali longitudine  fit  commcnfurabilej  Vo- 
cetur ex  binis  nominibus  fecunda . 

iii 


&&  LIBERA*  X. 

III. 

QV  O D fi  neutrum  ipforum  nominum 
fit  longitudine  commcnfurabile  expolitae 
Rationali ; Vocetur  ex  binis  nominibus 
tertia . 

Rtr  s v s fi  maius  nomen  plus  pofllt,  quam  minus, 
quadrato  redae  lineae  fibi  longitudine  incommensurabilis, 

IIII. 

S I quidem  maius  nomen  expofitae  Ra- 
tionali comenfurabilefitlongitudine;  Vo- 
cetur ex  binis  nominibus  quarta . 

V. 

• i y • . . L 
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S I uero  minus  nomen ; Vocetur  quinta. 

'K  7>  V ^ . y r V ■ V v**  * V > « V j\ 

VI. 

. ..  . ■ vc  • »»«#**  i.  ^ t 't  * . , . — • 

QJV  O D fi  neutrum  ipforum  nomi- 
num i Vocetur  fexta . 


* •% 
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» 

7{  r M F.  R V s diH arum  fex  linearum  t qua  ex  binis  nomi- 
•nibus  appellantur  , colligitur  hac  ratione  .‘Quoniam  nomina 
linea,  qua  ex  binis  nominibus  dicitur,  funt  linea  potentia  tan 
tum  commenfur abdes , non  potent  utrunque  nomen  expofita 
Hjttionali  commenfurabile  ejjt  longitudine  j (alias  enim  nomi - 
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na 
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na  ipftefjent  line a longitudine  inter  fie  commensurabiles  , vt 
in  fchulio  prupot.  12.  Imi  ut  libri  docuimus . quod  non  poni- 
tur.) Sed  vel  vnum  tantum,  nempe  matus,  aut  minus  ; vel 
neutrum  : jttquc  ita  tria  genera  confurgunt  linearum , qus 
ex  binis  nominibus  vocantur.  Rurfus  quia  nomina  inaqua, 
lia  fttnt  j (alias  enim  ejfcm  linea  inter  fe  longitudine  commen 
furabtles . quod  non  ponitur.  ) poterit  maius  nomen  plus, 
quam  minus , quadrato  linea  (ibi  longitudine  commenfurabj - 
lis , vel  incommenfurabilis  : Et  fi  quidem  plus  pojfit  quadra- 
to linea  longitudine  fibi  commenfurabilis , conftituentnr  una 
eum  tribus  difUs  generibus  , tres  diuerfa  linea'  ex  binis  nomi- 
nibus t nimirum  prima,  fecunda,  & tertia  ex  binis  nominibus: 
Si  vero  plus  poffit  quadrato  linea  longitudine  fibi  incommen- 
furabilis , efficientur  vna  cum  eifdem  tribus  generibus  ali* 
tres  diuerfa  linea  ex  binis  nominibus , videlicet  quarta  ex  bi- 
nis nominibus , quinta  , &fexta,  ut  ex  definitionibus'  hic  ab 
Euclide  traditis  perfpicuum  efl.  Sunt  igitur  fex  diuerfa  linea 
e*  binis  nominibus  appellata. 

P v I C H R E autem  Euclides  primae  ordine  facit 
tres  , m quibus  maius  nomen  plus  potefi , quam  minys  , qua- 
drato refla  linea  fibi  longitudine  commenfurabilis  j Secundat 
vero  tres  reliquas  , in  quibus . maius  nomen  plus  potefi  t quam 
minus  , quadrato  refla  linea  fibi  incommenfurabilis  longitu- 
dine $ propterex  quod  commen  fur  abile  , antecedit  i ft  commen-  1 
furabile . 

fL  V R s y s refle  adhuc  inter  lineas  ex  binis  nomi-  ; 
nibus , primam  omnium  ponit  x in  qua  maius  nomen  com-  | 
menfur abile  efl  longitudine  expofita  linea  Rationali  i & fe- 
cundam , in  qua  minus  nomen  eidem  Rationali  linea  expofita 
longitudine  efl  comnienfurabiie  . quoniam  maius  natura  ante-  ‘ 
cedit  minus  , cum  minus  a maiori  contineatur  j tertiam 
ytro.in  qua  neutrum  ipforum  nominum  expofita 
Rationali  longitudine  efl  commenfur abile : 

Et  in  reliquis  tribus  eodem  modo , pri- 
mam difli  fecundi  ordinis  quar- 
tam appellans  ; fecun- 
dam , quintam  j & 
tertiam  , fex - 
. tam , 
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PROBL.13.PROPOS.49. 
INVENIRE  ex  binis  nominibus 


48. 

42. 


primam . 

R e p e k t i s duobus  numeris  quadratis  A B,  CB,ex 
ijs.quaein  fcholio  2.  propos.  i9.huius  libri  fcripfimus,  quo- 
rum rxceflus  A C.non  (it  quadratus, ita  ut  AB,CB,propor 
tionem  quidem  habeant  , quam 
quadratus  ad  quadratum;  at  AB, 

A Qproportionem  non  habeant,  — 1 ^ 

quam  quadratus  ad  quadratum:  E* L_  r ' —iQ 

Exponatur  Rationalis  quaepiam  **  1 * 

D, cui  longitudine  commcnfurabilis  fumatur  £ F.  Erit  er- 
go F,  Rationali  JJ, commcnfurahus,  Rationalis.  Fiat 
deinde  ut  numerus  A B , ad  A C , ita  per  coroll.  propos.  6. 
huius  Jibrj,  quadratum  ex  E F^ad  . quadratum  ex  F G . Dico 
E G,effe  ex  binis  nominibus  primam  ‘ (Quoniam  quadra- 
ucx  E F,  FG.cum  proportionem  habeant,  quatn  numeri 
AB,  AC>commenfurabilia  funt ; erunt  & icdbe  E F , F G , 
commerifurabilts ; laltem  potentia  j Oftenfa  autem cft  EF, 
Rationalis . Igitur  Sc  FG,  Rationalis  cft  . Qu,a  uero  A 'B, 
ad  AC,  proportionem  nonhaber,quam  quadratus  ad  qua- 
dratum , non  habebunt  quoque  quadrata  ex  E F,F  G,pro- 
portionem,  quam  numerus  quadratus  ad  quadratum . In  • 
commcnfurabilcsergo  iuntlongitudmere&x  E F,FGiSunt 
rgitur  E F,  FG, Rationales  potentia  lolum  commenfurabi- 
les  i Ac  idcirco  tota  E G.,  Irrationalis  cft , quae  ex  binis  no- 
minibus dicitur.  Dico  & primam  cfle.  Cum  enim  fit 
ut  numerus  A B,  ad  numerum  A C,  ita  quadratum  ex 
E F,ad  quadratum  ex  F G j fit  aurem  A B , maior , quam 
AC;  erit  quoque  quadrarum  es  E F,  maius  quam  qua- 
diatum  ex  FG.  Sit  maius,  ex  lemmate  propos.  14  hu- 
ius libri,  quadrato  rettxH.  Quoniam  igitur  eft  ut  A B, 
numerus  ad  A C,  ita  quadiatum  ex  E F,  ad  quadratum  cx 
F G jcrit  quoque,  per  conucrfioncm  rationis,  u:  A B , ad 
C B,  uidclicct  ad  excellum  quo  antecedens  A B,fupe- 
rat  conicquentem  A G,  ira  quadratum  ex  E F,  ad  quadra- 
tum ex  H,  nimirum  ad  excellum , quo  antecedens  qua- 
drarum 
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6.  dee  imi. 

9. decimi , 
'3  7. decimi. 
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9.  decimi. 
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diarum  ex  E F.fuperat  confequcns  quadratum  ex  F G Ha- 
bet aurem  A B,  ad  C B , proportionem  , quam  quadratus 
ad  quadratum.  Igitur-&quadiatarx  EF,&  H .proportione 

habebum.quam  rroini-ius  quadra 
• C ••••!>  tusad  numerum  quadrarum  jac 
^D»— *— 1 — r pronde  redae  E F,H  .longitudine 

El -r  ' , j commcnlurabiic^  Iqor.  Qjronta, 

**"  igitur  maius  nomen  E E,pluspo- 

reft,  quam  minus  F G , qqadrato  reda-  H , fibi  lotiguudine 
commcnlurabiiis  j cdque  i dem  maus  nomen  E F.cxptfitae 
Rationali  D.commeniuribilc  longitud  ne  j.crit  E G per  de 
finitionem,  cx  binis  nominibus  prima.  InucnimuscrgocJt 
binis  AorrumUis primam,  Qjrod  faciendum  ctat. 


PROBL.  14.  PROPOS. 

> • .lioio,  l.vi/Ti  , :>  A h:,  'i  A zirocsui 


INVENIRE  ex  binis  nominibus  fe 
eundam . 

• . > , . ■ m • «n<d  #■  » » ►* r*  - «4  A 

R e p e r t i s duobus  numeris  quadratis  A B,C  B.ut 
in  prarcedenti  propofitione,  expofitaque  Rationali  quadam 
D i fumatur  ei  longitudine  commenfurabiiis  F G . Erit  er- 
go & F G, Rationali  OjcommenfurabiliSyRarionalis.  Fiat 
deinde  ut  numerus  A C,  ad  numerum  A B , ita  per  corolL 
propos.  6.  huius  libri, quadratum  ex  F G, ad  quadratum  cx 
£ F.  Fico  E Gj  cjlcex  binis  nominibus  iccundam.  C^uo 
niam  quadrata  cx  F G,  E F,  proportionem  habentia, quam 
numeri  A C,  A B,  commeniurab  lia  funt  j erunt  & icd* 
F G,  E F,  commcnfurabiles,  ialrem  potentia;  Oftcnia  eft 
autem  F G,  Rationalis.  Igitur  & E F,  Rationalis  eft . C^uia 
uero  A C}  A B,  proportionem  non  habenr,  quam  quadra- 
ti numen  j neque  quadrata  ex  F G,  £ F,  proportionem  ha- 
bebunt, quam  numeri  quadrari . Incommenfuiabilcs  ergo 
funt  longitudine  reda;  F G,  E F.  Sunr  igitur  E FjF  G,  Ra- 
tionales potentia  tantum  commenfurabiles ; Atque  idcirco 
tota  E G,  1 rrauonaiiselt,  qua;  cx  binis  nominibus  dicitur. 
Dico  6c  iccundam  cfle . Cum  enim  fit  ut  numerus  A C,  ad 
numerum  A B j ita  quadratu  cx  F G,ad  quadratu  ex  E F; 

Et 


4.  de  cimi . 

9.  decimi, 
n .decimi. 
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Etconuertervdo  vt  A B,ad  AC,  ita  quadratum  ex  E F,  ad 
quadrarum  cx  F G ; fit  autem  A B,  maror  quam  A C jcrit 
& quadratum  cx  E F,  maius,  quam  quadratum  exFG. 
S t , per  lemma  propof  r 4.  huius  lib.  maius  quadrato  redae 
H.  Offendemus  iam,  vtm  praecedenti  propof  H,  ipfi  EF, 
longitudine commcnfurabilem  efle  Qjipniam  igitur  ma- 
ius nomen  £ F,  pJusporelt , quam  minui  F G,  quadrato 
redae  H,  fibi  longuudnecommcnfurabdis ; eftqj  minus  no 
men  FG,  expolitae. Rationali  D,  commcnlurab.Jc  longitu- 
dine i erit  E G,  per  definitionem , ex  binis  nominibus  fecu 
da.  Inuemmus  ergo  ex  binis  nomrnib  u$  fecundam,  Qjtod 
erat  faciendum  . r : j.i. 

PROBL.  15.  PROPOS.51. 

I N V E N I R E ex  binis  nominibus  ter- 
tiam . 

* ‘i  ’ A / J.  J ■ • * -C»  • W J * >,  4*1 

Repe  r t t s duobus  numeris  quadratis  A B.C  B,ut 
in  prop  if  4'0.  Sumatur  alius  numerus  I,  qui  ad  neutrum 
ipforum  A B,  A C,  proportionem  habear , quam  quadra- 
tus ad  quadratum  . quod  quidem  fiet , filumarur  1,  non 
quadratus  numerus  proxime  maior  quam  A C . Ira  enim  , 
cum  non  fit  quadratus  . non  habebit  ad  quadratum  A B, 
proportionem  > quam  quadratus  ad  quadrarum  . Kiirlus 
cum  fit  non  quadratus  proxime  maior.qua  AC,  differet  uel 
fola  unitate  ab  AC,uei  binario. 

( Vnitate quidem, quando  AC, 
numerus  fuerit , cui  addita  Vni-1 

tas  non  facit  quadratum  ; bina-  y . *~  ' ' JF  t ^ 

riovero,  quando  unitas  addita  h>— — 1 

ad  A C,  quadratum  facit.  Vt  fi 

AC,fit«.  erit  non  quadratus  proxime  maior  1 o.  differens 
ab  8.  binario»  quia  unitas  addita  a<d  8.  facit  quadratum  9. 
At  fi  A C,  fit  5. erit  no  quadratus  proxime  maior  6.  diffe- 
rens a 5.  Vnitate,  quia  unitas  addira  ad  5.  non  fecitquadt* 
tum.&c.JQuarcunnfcholio  propof  V.  hb.fr.  offendimus* 
non  cadet  inter  !,&  A C,  medius  proportionalis  # Igittw  no- 

1 . erunt 
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6.  decimi. 


9,  decimi. 
6.  decimi 


9.  decimi. 
1J.  decimi. 


9.  decimi. 
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erunt  fimilcs  plani  ; ac  propterca  neq;  proportionem  habe- 
bat,qua  numeri  quadrati.  Expolita  u Rationali  quapia  D, 
fiat  per  coroll  propof.6.  huius  Irb.vc  l,ad  AB, ita  quadratu 

ex  D,ad  quadratum  ex  EF.Erut 
ergo  quadrata  ex  D,&  fcF,  pio- 
pomonc  habentia, quam  numc- 
■ tus  1, ad  numerum  A 15,  comen- 
furabiiiajatq;  adeo  & linee  D, 
EF,c6men'uraVles,faltem  potentia.Exiftcnte igitur  D, Ra- 
tionali,erit  & EF,  Rarionahs.Qj1.1a  uero  l,ad  AB, hoc  ctf, 
quadratum  ex  D,ad  quadratum  ex  EF.  proportionem  non 
habet,  quam  numerus  quadratus  ad  numerum  quadratu  ; 
erunt  D,&  EF, redae  inter  fc  longitudine  incomcmrabiles . 
Rurfus  per  dictu  coroll.  fiat  ut  AB,  ad  AC,  ita  quadratu  ex 
EF,ad  quadratu  cx  FG.Erut  ergo  quadrata  ex  EF,FG,pro 
portione  habctia.qua  numerus  ad  numcru,c6mcfuiabilia  ; 
ldcoqj  & line*  EF,FG,c6mcfurabilcs  ialtem  potetia. Igitur 
cu  EF.oftenfafu  Rationalisjerit  & FG,  Rationalis.  Et  quia 

AB,  ad  AC, hoc  eft,quadratu  ex  EF,ad  quadratuex  FG,,p- 
portione  no  habet , qua  numerus  quadratus  ad  nutricium 
quadratu;  erut  E F,FG, longitudine  incomeniurabiles.  Sut 
ergo  E F,FG, Rationales  potetia  tantum  commenfmabilcs; 
Atq;  idcirco  tota  EG, Irrationalis  ril  cx  binis  nominibus  ap 
pclIata.DicoSc  tertia  cfle.  QjjpniaeU  vt  l,ad  AB,  ita  qua- 
dratu ex  D,ad  quadratu  cx  EF;  Et  ut  AB,  ad  AC,  ita  qua-, 
dratu  cx  EF,ad  quadratu  cx  FG  ; erit  cx  aequalitate  ut  l,^d 

AC,  ita  quadratuex  D,ad  quadratuex  FG  . No  habet  aute 
I,ad  A C, proportione  qua  numerus  quadratus  ad  numeru 
quadiatu  Igitur  nec  quadrata  ex  D,&  FG,  proportione  ha- 
bebunt, quam  quadratus  numerus  ad  numerum  quadra- 
tum ; ac  propterca  rectae  D , &.  FG,  longitudine  incomclu- 
rabiles  funt.Q  uonia  autcll  ut  AB,  ad  AC,  ita  quadratuex 
EF,ad  quadratu  ex  FG:  Eftaut  AB, maior, qua  AC; erit 
quadratu  ex  EF, maius  qua  quadratu  ex  FG. Sit  ergo  mai9, 
per  lema  ptopof.  1 4. huius  hb.quadraco  rectae  H,  Oltcdcm* 
ia  fimiliter,vt  in  49.propof.H,ipfi  E F,  longitudine  comelu- 
rabile  cfle.Quonia  igitur  maius  nome  E F, plus  pot,qua  nu 
nus  FG,  quadrato  reerx  H.fibi  logitudinecoinclurabilis  i & 
neutra  iplaru  EF,FG,I6gitudinc  comciurabiiis  cfi  expolitae 

Ratio  . 


\ 


* 


Rationali  D,vt  demonftrarum  eft ; Erit  EG,per  definicio- 
ncm.exbinis  nominibus  tertia.  Inuenimus  ergo cx  binis  no 
snin.bus  tertiam.  Q^uod  erat  faciendum. 

PROBL.  1 6.  PROPOS.  5*- 
INVENIRE  ex  binis  nominibus  quarta. 

Ri  psktii  duobus  numeris  AC,  CB,itautcopofitur 
ex  ipfis  A B,ad  neuti  u ipforu  proportione  habeat, qua  qua- 
dratus ad  quadratu,exijs,quae  in  fcholio  3.  propof.  19.  hui9 
lib  tradidimusjexponatur  Rarionalis  quaedam  D.cui  longi 
tudinc  cbmcfurabilis  fumatur  EF.Erit  ergo  fic  EF,Rationa 
lis,  cu  Rationali  D,  comefurabilis 
fit.  Qjood  fi  reliqua  coli  ruantur,  A»**»*  *C»  • «B 


utiiTpropof  4p.  ortedtmusfimili—^  f 
ter, ut  ibi, tota  £G,ex  binis  nomi-  i*"” 
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eiibuscflc.Dico  &■  quarta  efTe.Erit 

enim  rurfus,vtin  49.propofquadratu  ex  EF,  maius  quam 
quadratu  ex  FG.Sit  ergo  maius , quadrato  rectae  H.  C^uo- 
nia  igitur  eode  modo, vt  in  49  propof.  per  couerfionc  ronis, 
eft  ut  AB,ad  CB.ita  quadratu  ex  EF.ad  quadratum  ex  H : 

No  eft  aut  A B,ad  CB,ut  quadratus  ad  quadratus  neqj  qua 
dratuex  EF.ad  quadratu  ex  H,  erit  ut  numerus  quadratus 
ad  numeru  quadratu.  Logitudineergo  incomcfurabilcs  siit  9.  decimi. 
rectf  EF,&  H.Itaqi  cu  maius  nome  EF,pluspofiir,qua  mi 
nus  FG, quadrato  rectae  H,fibil6°itudinc  incomcfurabilis  , 

& maius  rurlus  nome  E F,logitudinc  comcfurabilc  expolite 
Ronali  Djcrit  EG,.p  defin.cx  binis  nominibus  quarta.  In  ue 
mmus  ergo  cx  binis  nominibus  quarta . Qjf  facicndu  erat. 


PROBL.  17.  PROPOS.  53.  * 

INVENIRE  ex  binis  nominib9  quinta. 

RkPertis  duobus  numeris  A C,  C B,  ut  in  pratee 
denti  propof.  fiat  conftructio , ut  iri  propof.  eo.nepe  fuma- 
tur F G,  longitudine ccmmcnfurabilis  expofitx  Rationali 
D,  ficc.  Oftendcmus  ergo  ut  in  propof.  50.EG,  clTc  cx  binis 
nominibus . Dico,&  quintam  efle.  JDcmonftrabimus  enim 
eodem  modo , ut  in  j o.  propof.  quadratum  cx  E F,  maius 

i1  "i*  efle. 
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eflfc,  quam  quadratum  cx  F G.  Sit  ergo  maius  , quadrato 
rc&rH.  Qjaoniam  uero , ut  in  propof.  49  oflenFumeft,. 
per  conucifionem  rationis,cft  ut  A R,  ad  C B,  ita  quadra- 
A’‘*«**C«  • *B  tum  ex  E F,  ad  quadratum  cx 

H.  Oftendemus,  utinpiopofi- 

Ej * ' t — • (j  tione  antecedenti , reftas  E F,  & 

**•  H,  IjngitudineincommenFura- 

bilesefTe.  Qmirc  cum  maius  nomen  E F,  plus  poffir,  qua 
minus  F Gj  quadrato  rc&x  H,  libi  longitudine  incommcn 
furabilis,  Scminuy  nomen  F G,  longitudine  commenfura- 
bile  expolita:  Rationali  D3  erit  per  definitionem  E G,cx  bi- 
nis  nominibus  quinta.  Inuemmus  ergo  cx  binis  nominibus 
quintam . Qjiod  Faciendum  erat . 

PROBL.  18.  PROPOS.«54. 

INVENIRE  cx  binis  nominibus 
fextam. 


Rfpertis  duobus  ntimeris  A C,  C B,  planis  non 
fimilibus , quorum  neuter  fit  quadratus , & compofitusex  ■ 
ipfis  AB,non  fit  quoq;  quadratus, habeatqj  ad  neutrum  ip- 
forum  proportionem , quam  quadratus  numerus  ad  qua- 
dratum numerum  3 ( quod  quidem  fiet , fi  numerus  quili- 
bet non  quadratus  diuidatur  in  duos  numeros  inter  fc  pri— 
ini  mos.  Nam  hac  ratione  & totus  ad  utrunqucipfbrum  pri— 

{ mus  erit  j atqjiJcirco  proportionem  ad  illos  non  habebit  * 
quam  quadratus  ad  quadratum,  per  ea , qux  ad  fine  Jib.  8. 
demon flrauimus.  ) Sumatur  aliusnumerus  quicunque  I,  I, 

A.»*  ••  • ««C***»*  B ^U' ncca<^  A Bj  nec  ad  A C,lia- ! 
JL*  ••••••••  beat  proportionem,  quam  qua- 1: 

^ DH  I Ijf  ^ drarus  ad  quadratum;  qUalisclt 
1 quiuis  numerus  quadratus:  Hic 

enim  ad  A B,  & A C,  non  qua- 
dratos proportionem  non' habebit  t quam  quadratus  ad 
quadratum . Exponatur  deinde  Rationalis  aliqua  D;  & ut 
I,  ad  A B,  ita  fiat  quadratum  ex  D,  ad  quadratum  ex  tF, 
per  coroll.  propoF.  6.  huius  lib.  & reliqua  fiant  , ut  in  pro- 
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pof  ? 1 . oftendemusq;  ut  ibi,rcdas  D,  & E F,  c(Te  longitu- 
dine incommcnfurabilcs,  atqj  totam  E G,  ex  bini*  cfle  no- 
minibus. Dico  & fextam  eflc . Dcmonftrabimus  enim  fi- 
militcr,  ut  iu  5 1 . propof.  D,  & F G,  longitudine  elle  incom 
mcnfurabiles , efleqj  quadratum  ex  E F,  maius,  quam  qua- 
dratum ex  F G.  Sit  ergo  maius  , quadrato  redae  H.  Offen- 
demus quoque  ut  in  propof.  49.  per  conucrfioncm  ratio- 
nes , elle  ut  A B,ad  C B,  ita  quadratumex  E F,ad  quadra- 
tum ex  H.  Cum  igitur  A B,  ad  C B,  atque  adeo  quadratu 
cx  E F,  ad  quadratum  ex  H,  proportionem  non  habeat, 
quam  quadratus  numerus  ad  quadratum}  erunt  redx  £F, 
&H,  longitudine  mcommenfurabiics  . Itaque  cum  maius 
nomen  E [F,  plus  poiTit,  quam  minus  F G,  quadrato  red* 
H,fibi  longitudine  incommenfurabilis  , & neutrum  ipfo- 
rum  nominum  E F,  F G,iongi?udincfit  commcnfutabilc 
expolitae  Rationali  Di  erit  E G,  per  definitionem  , cx  binis 
nominibus  lexta.  Inuemmus  ergo  cx  binis  nominibus  icxyi. 
Q^uod  faciendum  erat  • 

LEMMA. 

*■  t I*  g L.  $ 4'  , 1 . -4  '»'•  W * ' • . M M • 

S 1 rc&a  linea  fe6h  fit  vccunqne;  erit  retfian- 
gulum  fub  partibus  contentum , mediiin)  pro- 
portionale inter  earum  quadrata : Item  re&an- 
gulum  contentum  fub  tota,  & vna  parte,  me- 
dium proportionale  inter  quadratum  totius  li- 
nea; , & quadratum  di&x  partis  • 

Secta  fit  refla  A B,tttcunq;  in  C.Defcribatur 
ex  A B,  quadratum  ABDE,  in  quo  diameter  duca- 
tur B £ : Dufla  autem  ex  C»  refla  £ p ^ 
C F » ipfi  B D,  parallel  i , quxdiame 
trum  fecetinGy  agitur  per  G t ipfi 
A B,  parallela  Hh  Erunt  igitur  per' 
coroU.  propof.  4.  lib.  1.  FH,C  l»qua 
drata  partium  C B j ut/unqi  autem  reflangu 
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jl.  feXti. 
43.fr  imi 


for»m  DG,  G comprebenjum  fubeifiem  parti  •) 

bus : At  «ero  rettangula  C D ,Jl  I,  fub  tota  A B,  c?*  j 
r f d p-?we  C B,  contenta . Vico  D G,me - i 
pro  portionale efk  inter. quadra ! 
taF  H,C  l : ^itC  D,  medium  tjle  j 
proportionale  tntir  quadrata  A /V 
B C /.  Quor.iam  ut  11  G,  ad  G /,  /ta. 
esi  tam  F H,  ad  D G,  quam  ^ G,  ad  Cii  <rit  ut  j 
F H,  ad  DG,  ita *4G»  ad Cl : Esi  autem  jt  G , ipji ] 
D Gi  Xquale . I»/f«r  erif  quoq;  ut  F H,  ad  D C/'»  zr» 1 
D G,  ai  C/;  At q;  adeo  D (7,  medium  proportionale 
cft  inter  quadrata  F H,C  l . . 

K V R s V s quia  r(l  ut  jl  EtadC  B,ita  ta  jl  D, 
adC  V,quam  Al,ad  C I;  erit  ut  A D,ad  C C,'fa  A/, 
ad  C I : autem  A l tipfi  CD, xquale.  IgVuir  rrit  ut 

A Dt  ad  C Dy  ita  quoq’y  C Dy  ad  C /.  Qjtarc  C D,  me- 
dium proportionale  efl  inter  quadrata  A D»  C I.  Eo- 
dem modo  erit  A F»  medium  proportionale  inter  qua- 
drata AD»  F H, 

THEOR.37.PROPOS.55. 

SI  fpatium  contineatur  fub  Rationali, 
& ex  binis  nominibus  prima  ; Reda  linea 
fpatium  potens  Irrationalis  eft , quae  ex  bi- 
nis nominibus  appellatur . 

Conti  n eatv»  fpatium  AC.fub  Rationali  A B,&  cx 
binis  nominibus  prima  A D.  Dico  rectam  lineam  t qu*  po- 
teft  fpatium  A C,  Irrationalem  cflfc , qu*  ex  binis  nomini- 
bus appellatur.  Sit  iplius  A D,  maius  nomen  A E . fcrunt 
igitur  cx  defin.  A E,  E D , Rationales  potentia  tantum 
commcnfurabilcs  > 6c  A E,  plus  poterit , quam  E D,  qua- 
drato 
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drarnrrctx  fibi  longitudine  commenfurabiiis  ; & deniq; 

A E.cxpofits  Rationali  A B,  lon«itud»necommcnfur.ibi- 
, lis  erit.  SecerurTI  p,  bifariam  in  F.  Quia  igitur  A E,  plus 
, poteftquam  E D,  quadrato  rectx  fibi  long  tudine  com- 
menfurabiiis , fiqijartx  parti  quadraricx  E D.hoccft, qua- 
drato ex  E F,  squale  jwrallclogrimnjuin  lub  A G,  G E, 
contentum,  per  2.  lemma  propof 
17.  huius  lib.appircetur  deficiens  fi- 
gura  quadrata  ; in  partes  longitu- 
dine com mtnfurabilcs  ipfam  diui- 
det.  Q^uare  A G,'G  E,  partes  inter 
fe  longitudi  ne  corne  furabiles  funt-.  ^ 

Ducantur  iam  per  puncta  G,  E,  F,  ^ 

ipfis  A B,  DC,  parallelae  G H,E  l, 

T K . Er  paralIe!o‘jrammo  A H , 
squale  quadratum  fiat  LM  : At 
parallclogrammo  G I,  squale  fiat 
quadratum  M N;  coniunganturq; 
quadrata  L M.  M N,  ita  ad  angulu 

M,  ut  latera  MO.  M P,  unam  rectam  lineam  conftituant 
O P/ Facient  ergo  & latera  M Q^.  M R,  unam  rcctaftt 
Qj^,  vt  demon  ftiatumcft  a nobis  ex  Proclo  ad  propof. 
j 1 j.hb.  1.  propterea  quod  anguli  O M Q^J*  M R,.id  nerti- 
cem  M,  funt  «quales , nempe  recti . Completo  autem  re- 
ctangulo  L N,  cum  rccrar  O M,  M P,  rectis  Q_M,  M Rf 
squales  fint , ideoq;  & tora  O P,  toti  QJR;  fit  autem  O P,  ( t , 
ipfis  SN,LTi&Q_R,  ipfi'LS,  TN,  squalis  j squila-  34- f™»* 
ferum  erit  rectangulum  L N;  ideoq?  quadratum . 

. <^ONI  a m iicro  rectangulum  lub  A G,G  Ecqua- 
le cdT’,  per  conftrucnonem  , quadraro  ex  E F * erit  ut 
A G,  ad  E F,  ira  E F,  ad  G E ; Ac  propterea  & ut  A H, 
ad  E K,  ita  E K,  ad  G I.  (^ijare  E K,  medium  propor- 
tionale eft  inter  A H,  G I,  hoc  eft,  inter  quadrata  L M , 

M N,  illis  squalia  : Sed  inrereadem  quadrata  L M,  M N, 
medium  proportionale  eft  T M,  ex  antecedenti  lemmate. 

A Equale  igitur  eft  T M,  ipGEK..  Cum  ergo  ipfi  T M, 
squ.lefit  M Sj  Ac  ipfi  E K,  squale  fit  F C ; eritSc  M S,  ip- 
fi FCjSqualc.Qjuocircatotu  quadratu  L N,  toti  rectagulo 
AC, squale  eft?  aiq;  adeo  recta  OP,potcil  fpanu  A C,  con- 

I 4 tentum 
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io.  decimi. 
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tenrtim  fiib  A B,  Rationali,  & A D,cx  binis  nona  iribus  pri 
ma  . Dico  O P,  cflc  Irrationalior  , quae  cx  binis  nominibus 
dicitur . 

(Qjf  o n 1 a m A G„G  E , oUcnlz  funt  longitudine 
cornmcnfurabiies}Ciir&  tota  A E, 
utrique  iplarum  longitudine  com- 
mcnfurabilis  : £ (l  autem  A E,cum 
fit  maius  nomen  ipfius  A D,  cx  bi- 
nis nominibus  prima:  , Rationali 
A B.commcnfurabilislong  tudine. 
Jfiirur  & AG,  G E,  eidem  A.B,  ex 
fiholio  propof  ii.  huius  lib.  longi 
tudinccommcnfurabilcs  funtiAtq} 
adeo  cum  AB, fit  Rationalis,crunt 
& A G,G  E,  Rationales.  CQua re  re 
ftangula  A H,  G I,  fub  Rationali- 
bus lorera  Rationalia  funi}  Idcoqj 
& quadrata  L M,  M N,  ipfis  aequalia  , RationaLa  erunt » 
Ac  proinde  & tc&a*  O M,  M P,  Rationales  eiunt . 

: B r quoniam  A E,  ipfi  E D,  longitudine  incommenfu- 
rabiliseft  } F.ft  autem  ipfi  A E,  longitudine oltcnfa  c-rnime 
furabilis  A G}  & ipfi  E D»  commenliirabilis  efi  longitudi- 
ne E F,  eius  dimidiaj  erunt  ex  fiholiopcopofi  14.  huius  lib. 
& A G,  E F.inter  fi:  longitudine  incornmcnfurabilcsi  Qjaa- 
fcSc  A H,  E K,  eandem  proportionem  habentia  , quam 
A G,E  F,  incommenfurabilia  funt}  ac  proinde  Sc  LM, 
M T,  illis  aequalia,  funt  incommenfurabilia.  Igitur  & rechc 
O M,  M P,  longitudine  funtincommenfurabilcs , cum  can 
dem  habeant  proportionem , quam  L M,  M T : Sunt  autc 
&OM.M  P,  Rationales  oficnlae . Igitur  O M,  M P,  Ra- 
tionales funt  potentia  folum  commenfiirabiles.  (Quapro- 
pter tota  O P,  potens  fpatium  A C,  Irrationalis  e lt  , qu* 
ex  binis  nominibus  dicitur . Si  fpatium  ergo  contineatur 
fub  Rationali, & cx  binis nQminibus  prima  , &c.  (Quod  dc- 
monilrandum erat.  rv  ..  , 

THEOR.  38.  PROPOS.  5 6. 

SI  fpatium  contineatur  fub  Rationali, 
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& ex  binis TK>min ibus  fefcundavRe<5fci  linea 
fpatiijm  potens  Irrationalis  eft , quse  ex  bi- 
nis Medijs  prima  appellatur. 

Co  nTi  nj  atv  r fj>atium  A C , fub  Rationali 
AB,  Jc  ex  binis  nominibus  fecunda  A D. Dico  reitam  linea, 
qur  poteft  fparium  A C,  Irrationalem  ede , qust  ex  binis 
Medqs  pnmadic  tur . Sit  ipfius  A D,  maius  nomen  A E. 
Erunt  igitur  ex  defin.  A E,  E D,  Rationales  porentia  rartu  c6 
menfurabilcs  5 fle  A E,  plus  poterit  quam  E D, quadrato  rc- 
£he  lineae  fibi  longitudine  commenlurabilisj  Erdcniq;  E D, 
Rationali  expofitx  A P,  longitudine  commcnlurabils.  Se- 
cetur  E D,  b fariam  in  F ; Sc  rei. qua  conii  ruantur,  vt  in  an- 
tecedenti propefinone . Qjiofatto,  demon  (Itabimus  fimi- 
liter,  vt  ibi,  rettam  O P, polle  fpatium  A C.centcntum  fub 
Rationali  A B,  & ex  binis  nominibus  fecunda  AD.  D co 
iam  O P,  Irrationalem  dic , quxcx  binis  Mtdjs  pr  ma  vo 
catur . 

Qv  o n 1 a m A E,  lonpitudinc  incommenfurabil  s- 
eftip?fE  D}&  E D,  minus  nomen exiitens  ipfius  A D.  ex 
binis  nominibus  (ecundx.longitudinc  commcnfurabilis  eft 
Rationali  ABj  erunt  A E,  A B, lon  — 

girudinc  incommenfurabilcs  . Er  ^11 'c  E F !D 

quia  A G,G  E.oftcnfx  funt  in  ante 
ccdcti  propofitione  longitudine  co- 
mcnfurabiles } ent  quoqj  tora  A E, 

Vttiqj  ipfarum  commenlurabilcs . £ 

Q^uarc  cum  AE,  maius  nomeexi-  ^ 
ftens  ipfius  A D,  cx  binis  nomini- 
bus fecundae  Jinea  fit  Rationalis  > q 
erunt  & A G,  G E,  Rationales  : 
quod  cum  vtraq}  A G,  G E , ipfi 
A E,  fit  longitudine  commcnfurabi  ^ 
lis } at  vero  A E,  Rationali  A B,lon  . _ 

gitudineincommcnfurabilis  5 erit  vtraque  A G,  G E, eidem 
A B,incomrneafurabilis  longitudine.  Ac  proinde  ram  A B, 
A G,  quam  A B,  G E,  Rationales  funt  po  entia  folum  cd 
mcnluiabilcs.  Igitur  rc&angulu  A H,G  I, Media  fun'»pro- 
1 , ptereaq; 
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1 3.  decimi. 


1 C. decimi. 


T 


1 4.  decimi, 
it, decimi. 
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ptereaq;  Se  quadrata  LM.MN,  ipfls  xquafia,  Media  funt. ! 
Ergo  & rectx  O M,  M P.funt  Medi*. 

ucro  A G,  G E,lc/ngitudinefunt  comtnenfu-i 
it  Se  A H,G  1, eandem  cum  dlrs  proportionem 
habentia.commcnfurabilia  ; atqj  idcirco  Se  quadrata  L M, 1 
M N,  ipfis  xqualia  , commcnfurabilia  funt  jgiturSc  rectx 
O M,  M P,  commcnlurabiJes  funr,faltcm  potentia  Er  quo- 
niam A E,  E D, longitudine incommcniurabiles funt  j Ip- 
fi ucro  A E,  olienfa  cii  longitudine  e rnmcnfurabiiis  A G> 
ficipfiE  D.  longitudine cominenfurabiliseft  E F>eiusduni- ' 

dia jcr ut  per  (choliii  propof.14.hu- 
iusiib.AG.EF,  longitudine  incom 1 
mefuiabilcs;  Ac  proinde  aH,  EK, 
eandem  habentia  proportionem  eu 
ipfis,  incomcnfurabilia  funt. Igitur' 
& LM,MT, ipfis  A H.Se  EK  ,xqua 
lia.inconirncnlu  labilia  fun t.Ideoq; 
St  rectx  O M , MP,  longitudine 
funtincomtr.cnfurabiles,  cum  can 
dem  habeant  proportionem  quam 
LM,MT.  Cum  ergo  oftcnlunv  fit 
G M,  M P,  Medias ellc,  Se  comme 
furabilrs  » erunt  O M,  M P.Medwe 
potentia  folumcommenfuiabi  cs.Qjionia  demqj  ED,;tni- 
nus  nomcipfius  A D,  ex  binis  nominibus  fecundat, linea  cft 
longitudine  commcnfurabiiis  jpfi  A li,hoceft  ,ipfi  EI : Eit 
1 autem  EF,  ipfi  E0,quoque  longitudine commcnfurabilisi 
12.  decimi.  Erunt  etiam  EI.EF, longitudine  commculurabi  es,  Acpro 
ptercacum  EI,  Rationalis  fit, erit  Cie  EF,  Rationalis.  CJjiare 
10 . dcc:mit.  EA^rcctangulum,  Rationale  cft:  Eflautcm  MT,fubOM, 
MPjContcntum  ipfi  EK,  xquale.  Igitur  & M T,  Rationale 
j ell . Quapropter  O M,  M P,  Medix  fiint  potentia  tantum 
| commcnfurabiles.Ratioualcq:  continentes*  arq*  adeo 
3t .decimi,  O P, Irrationalis  ell , qux ex  binis  Mcdijspnma 

appellatur  Si  ergo  fpatium  contineatur 
fub  Rationali,  & ex  binis  nomi- 
nibus fecunda  , St  e.  Qjaod 
«*  ■ oilcndcnduin  4 

• • • erat*  •*  . 
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SI  fpatium contineatur fub  Rationali, 

&ex  binis  nominibus  tertia  i Retia  linea 
fpatium  potens  Irrationalis  eft  > quot  ex  bi- 
nis Medijs  fecunda  dicitur . 

Cont  inb  atvr  fpatium  AC.fub  Rationali  AB, 

5tex  binis  nominibus  tertia  A D.  Dico  recta»  qua:  por  fpa- 
tiuA  C.lrrationale  cllc.qux  dicitur  cx  binis  Mediis  (ecunda. 

Sitipfius  AD, maius  nomen  A E Erunt  ergo  A E,  E D,  ex 
defin.  Rationales  potentia  tantu  co 
menfurabiles;  & AE,  plus  potent,  » 
qua  E D,quadrato  rea*  libi  longt 
tudinecdmcnfurabilis;  Et  denique 
neutra  i pfarutn  AE.ED, Ratio  na 
liexpofiue  AB, longitudine  cdmcn  ^ 
furabilis  cft.  Secta  E D,  bifariam  in 
F.  reliqua  ola  fiar.vtia  propof.55. 

Similiter  ergo,ut  ibi.oftendemus  re 
ctam  O P,poflc  fpatium  AC:  Et  ut 
in  antecedenti  .propoC  td.  rectas 
OM,M  P,elTe  Medias  potentia  ta- 
tucomenfutabilesjproptcrea  quod  """  , 4 

A E, Rationali  AB, ponatur  longitudine  incomen furabilis, 
queadmodu  Sc  ibi  cade  A E,  ipli  AH,  longitudine  erat  ineo* 
menfurabilis.  Quoma  uero  ED,  EF,fuht  tomcfuiabilc»  16- 
gitudinej  eftqj  ED.ipfi  ABjRonali,  hoccft,ipfi  EI,l6gitudi  I 
ne  inc6naefurabilis;cntquoqj  E F.cidc  E I.logitudincinco-  I4.decww. 
mcfurabilis:  Sut aut  EF,EI.Ronales,  q«T  £F,  dimidia  fit  ip- 
fius E D,Ronalisj&  E I,cxpofitae  Ronali  AB, aequalis.  Igi- 
tur EF.El.Ronalcsfuntpotetia  tat  ii  comefurabiiesjAe  pro 
pterca  EK.,Mcdiu  cft>  ideoqj  & M T.xquale  ipfi  E K,  Mc-  t*.  decimi. 
diti  eft.qd' lub  Medtjs  OM,M P.cotinctur. Itaqj  cu  OP, M P,  ■ 

Medix  fint  poteria  folii  cdmrn  forabiles,  cotineanrq*  fpatiu 
Mcdiujerit  OP,I>rationahs,qua:  cx  binis  Medijs  fccuda  ap  19.  decimi, 
pcliatur.  Si  igitur  Ipatiu  contineatur  fub  Ronali,  & ex  btnit  * 
nominibus  tcttia,&c.  Q.uodciat  dcmouUrandum . 
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THEOR.40.  PROPOS.  58. 

S I fpatium  contineatur  fub  Rationali , 
& ex  binis  nominibus  quarta  > Re<fta  linea 
fpatium  potens  Irrationalis  eft: , quue  voca- 
tur Maior.  / 

Contine  atyk  fpatiu  A C,  fub  Rationali  AB, 
flccx  binis  nominibus  quarta  A D . Dico  rcftam  lineam, 
qux  potcft  fpatium  AC.cflc  Irrationalem, qux  Maior  vo 
catur.  Sit  A E,  ipfius  AD,  maius  nomen.  Erunt  ergo  ex  de- 
fin.  A E,  E D,  Rationales  porcntia  tantUm  commrnfurabi 
Jcs ; & A E,  plus  poterit,  quam  E D,  quadrato  rc&x  Ime* 

longitudine  fibi  incommcafurabi- 
Jis  j & deniqj  A E,  ipf»  A Bjcommfc 

furabilis  erit  longitudine.Sefta  E D, 
bifariam  in  F,  fiant  reliqua  omnia, 
Vt  in  propof.  rj,  Erunt  ergo  A G, 

19 . decimi,  „1 G E,  longitudine  «ucommrnfura- 

‘ hi  k.  c biles . Dcmonftrabimus  in  eodem 

modo,  ut  ibi,  O P,  pofle  fpatium 
A C.  Dico  O P,  Irrationalem 
clfr,  qu*  uocatur  Maior . Quo n di 
A G,  G E, longitudine incommen- 
furabiles  funr;  erunt  & rc&angula 
A H , G I , eandem  cum  illis  ha- 
16. decimi,  bentia  proportionem  , incommenfurabilia  j atqj  adeo  Sc 
quadrata  L M,  M N,  ipfis  A H,  G I,  aequalia,  incommcn- 
1'urabilia  erunt . Q^irare  reft*  O M,M  P,  potentia  funtiri 
com  men  fu  rabi  les.  Qjnavcro  A E,  maius  nomen  ipfius 
! A D,  ex  binis  nominibus  quartae,  linea  eft  longitudine  c5- 
menfurabihs  Rationali  A B;  erit  & A E,  Rationalis;  Sc  rc- 

20 . decimi,  ftamiufum  A I,  fub  ipfis  contentum  , Rationale.  Eft  aure 
A I,  squale  compcfito  cx  quadratis  L M,  M N : Compofi 
tum  ergo  ex  quadratis  L M,  M N , Rationale  eft . 

E t quoniam  E L\  minus  nomen  ipfius  A D,  cx  binis 
nominibus  quartx,  linea  eft  longitudine  incommenfurabi- 
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lisRationali  A B,  erit  & E F,ipfius  dimidia  eidem  A B,lon 
gitudinc  incommenfurabilis  ; Et  eft  E F,  Rationalis , cum 
fit  Rationali  £ D,  commenfurabilis  . Igitur  EF,  & A B, 
Rat-onales  funt  potentia  folum  commcnfurabiles . Quare 
E K,  Medium  eft  , fubipfis  contentum  j idcoq;  &MT, 
illi  aequale  , conrentumq,  fub  O M,  M P,  Medium  eft  . 
Quocirca  cum  O M,  M P,fint  potentia  incommcnfurabi- 
lcs , faciantq,-  compofitum  quidem  cx  lpfarum  quadratis 
L M,  M N,  Rationale ; Reflangulum  vero  fub  ipiis  M T, 
Medium,'  Irrationalis  erit  tota  O P,  qua:  Maior  nominatur. 
Si  fpatium  ergo  contineatur  fub  Rationali , & ex  binis  no- 
minibus quarta,  &c.  Quod  erat  oftendendum . 

THEOR.  41.  PROPOS.  59. 

S I fpatium  contineatur  fub  Rationali , 
& ex  binis  nominibus  quinta;  Re&a  linea 
fpatium  potens  Irrationalis  eft,  quee  Ratio- 
nale & Medium  potens  appellatur . 

Contineatvr  fpatium  AC,fub  Rationali  AB, 
& tx  binis  nominibus  qu:nta  A D . Dico  reflam  lineam  , 
que  poteft  fpatium  A C,  cfte  Irrationalem,  quz  dicitur  po 
tens  Rationale  & Medium . Sitipfius  A D,  maius  nomen 
A £.  Erunt  ergo  ex  defin.  A E,  E D,  Rationales  potentia 
tantum  commcnfurabiles;  & A E,  plus  poteft,  quam  E D, 
quadrato  reflat  longitudine  fibi  incommenfurabilis  ; Sf.  de- 
nique E D,  longitudine  commenfurabilis cft  expofit*  Ra- 
tionali A B.  Sefla  E D,  bifariam  , fiant  reliqua  eadem, quae 
inpropof  Erunt  igitur  rurfus  A G,  G E,  longitudine 
inrommenfurabiles . Simili  autem  modo,  vt  in  propof  55.. 
conflabit  reflam  O P,pofle  fpatium  A C.  DicoOP,Jr- 
rationalcm  eflc,  quz  potens  Rarionalc  & Medium  appella- 
tur . Erunt  enim  , vt  in  propof  antecedenti  , reflae  O M, 
M P,  potentia  iacommcnfurabilcs  . Et  quia  A E,  maius  no 
nten  ipfius  A D,  ex  binis  nominibus  quintz , linea  cft  Ra* 
tionalis  & longit  udinc  incommenfurabilis  Rationali  A B j 

erunt; 


22.  decimi 


40.  decimi. 
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erunt  A £,  AB,  Rationales  potetia  tantu  commenfurabile* 

Qji^re  rectangulu  Al,fubipfis  contentu,  Mediueft.Ell  au 
tc  Al.atqualc  copofito  ex  quadratis  LM,MN.  Igitur  &co- 

pofitu  hoc.Mcdiu  erit. Rurfus  quia 
F t>  £ D,Ronalis  ponitur  Idgicudmc co 
ineniutabiiis  Ronali  AB,cu  fit  mi- 
nus notne  ipfius  A D,  ex  binis  no- 
minibus quinta:  j ent  dc  E F,  iplius 
^ L — 'q  dimidia,eidc  AB,c6mcnfurabilisld 

c r,  gkudine , dt  Ronalis.  Qjrarc  £ K, 

fub  Ronalibus  E I,  EF,  logitudine 
comenfurabilibus , Rationale cft i 
atqi  idcirco  & M T,fub  OM.MP, 
contentu  Ronale  erit  ■,  cu  ipfi  E K , 
_ fit  xquale.QjJ.iobrccu  rectae  O M, 

4 M P,  potetia  mcomcfurabilesfint, 
faciantqj  copofitu  quideex  iplatu  quadratis  LM,MN,  Mc- 
diujRectangulu  vero  MT, fub ipfiscotentu,  Ronale  jlrra 
uonali serit  tota  OP,qu$  dicitur  potes  Rationale  dc  Mediu. 
Si  igitur  fpatitim  contineatur  fub  Rationali,dc  ex  binis  no- 
minibus quinta,  &c.  Qjipd  erat  dcmonftrandum . 

THEOR.  42.  PROPOS.  60. 


S I fpatium  contineatur  fub  Rationali  > 
& ex  binis  nominibus  fexta  i Reda  linea 
fpatium  potens  Irrationalis  cft  ’}■  quae  bina 
Meidia  potens  nominatur. 

: . - * « ‘ v i -r  *; _ 1 f\¥ ^<5 

Contine  atu  fpatium  AC,fub  Rationali  AB, 
& ex  binis  nominibus  fexta  A D . Dico  recta , qua?  fpatium 
AC.potcft,  Irrationalem  cfle,  qug  dicitur  potens  bina  Me- 
dia. Sit  ipfius  A D.maius  nomen  A E.  Erunt  ergo  A E,  E D, 
CX  defin.  Rationales  potentia  tantum  cotnmenlurabiles;  dc 
AE,pluspotenr,quam  ED, quadrato  rectx  fibi longitudine 
inccmmcnfurabiliSiSc  deniq;  neutra  ipfarum  AE,EX>,  lon 
gitudineerit  comeiurabilis  Rationali  AB.  Fiant  omnia, qug 

in  fu- 


' X. 


71 


in  fupcrioribusjeruntq;  AG.GE, longitudine  incommcnfu 
rabilei.Iam  uerooftcndcmusfimiIirei,utin  propof.55  rc- 
&aO  P.poflcfpatiu  AC.  Itcm.ur  in  propof.,  g. rectas  OM, 
MP,  potentia  efle  incomenlmabilcs.  Rurfus,  ut  in  antecede 
ti  propof.erit  copofitum  ex  quadra 
tis  LM,M  N,  Medium.  Vtautc  iny^ 
jppof.sS.critquoq;  MT.fub  OM, 

MP.comprehcnfum  .Medium  Et 
quia  duarum  rectarum  AE,  EF, il- 
la quidem  incomcnfurabiliseft  Ion|* 
gitudine  ipfi  E Djhxc  uero  eide  co 
menfurabilis; erunt  AE,EF,Iongi  * 
tudinc  incommenfurabilcs  Igitur  ^ 

& A I,EK.,inc6menfurabilia  lunt, 
cum  eandem  rationem  habeant, 
quam  AE.EF.  Q^uarefic  compofi 


HI 


& 

X C 

H 


t 9.  decimi 


IJ. 

IO. 

x. 


decimi, 
decimi, 
fexti. 


4*. 


decimi ! 


ipfi  A i,  atquale  eft , <Sc  rcctangulum  M T,  quod  ipfi  E K, 
eft  aequale , incommenfurabilia  lunt.  Qjuapropter  cum  re- 
cta: O M,  M P,  fine  potentia  incommenfurabilcs,  faciantqj 
& compotitum  ex  ipfarum  quadratis  L M,M  N, Medium, 

& M T,  fubipfii  contentum,  Med  um  , incommenfura- 
bilrqscompofitocx  ipiarum  quadratis}  erit  tota  O P,  Irra- 
tionalis, quae  bina  Media  potens  vocatur  . Si  ergo  fpa- 
tium  contineatur  fub  Kationali.de ex  bints nomimhus lcx- 
ta , &c.  Q_uod  oltendcndum  erat . 

THEOR.  43.  PROPOS.  6u 

QV  A D R A T V M cius  , qua?  eft  cx 
binis  nominibus,  ad  Rationalem  applica- 
tum , latitudinem  facit  ex  binis  nominibus 
primam . 

*r,:'  ■ v ■ ••  * 1 * • ) 

S 1 t ex  binis  nominib9  A B.cu  us  maius  nome  AC;& 
ad  Ronale  expefita  DE, applicetur  rcctanguluDF>xquale>45  frimt. 
quadrato  cx  A B,  latitudine  facies  D G.  Dico  D G.cx  binis., 

nom:- 


60. 

54* 
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j . v nominibus  eflr  primam . Applicetur  ad  eandem  Rationa- 
lem D E,  reftinguliun  D H,  «quale  quadrato  ex  A C ; Se 
ad  H I,  aliud  1 K.,  «quale  quadrato  ex  C B.  Erit  igtr ar  reli- 
quum L F,  aequale  ei , quod  bis  fub  A C,  C B,  continetur, 
cum  quadrata  ex  A C,  C B,  vna  cum  rcdtuigulo  bis  fub 
4.  fecundi!  A C,  C B,  «qualia  (Int  quadrato  ex  A B , que  inadmodom 
& eidem  quadrato  ex  A B.«qualcell,  per conftr ultionem, 

ro&an  <ulum  D F.  ScceturLG,  bi- 
fariam in  M,  pun&o,  per  quod  ip- 
fis  L K,  G F,  paralleia  agatui  M N ; 
entq,  utrunque  rcdangulum  L N, 
M F,  «quale  ei , quod  fub  AC,CB» 
cotinetur.  Et  quondam  AC.CB.Ra 
tionalcsiunt  potentia  folum  com- 
menlurabilcs  quod  tota  A Ii, fit  ex 


A»- 


c 

— *- 


37.  decimi. 


IT  L 


IM  G 


HK  N F 

1 bmis  nomm.bus  > erunt  quadrata  ex  AC.CB,  Rationalia, 
& 1 b ufcommcnfurabiliaj  quorum  vtr  que  cum  etiam  co- 
1 6. decimi  menfurabilc (iteompofitum  exipfis;  ctir quoque compofi 
tum  quadratorum  ex  A C,C  B,  Rationale. Ellautcm  lmic 
compofiro  «quale,  per  contirudionem.re&anguluxn  D K* 
luitur  &1)K,  Rationale  erit  j quod  cum  applicatum  (it  ad 
21  .decimi.  Rationalem  D E,  faciet  latitudinem  D L,  Rationalem,  & 
•pii  O E,  lon.  itudmc  commenlurabiicm . 

R v r s v s quia  A C,  C B,  Rationales  funt  folum  po 
ii.  decimi  tentia  commenlurabilcs  ,crt  rcdanguluni  Iub  ipfis  , Me- 
dium , atqj  adeo , Se  quod  bis  fub  iplis,  cum  (it  ei  commeo 
furabile,  hoc  c Ii , ipluin  L F,  Med  um  erit,  per  corolJ.  pro- 
pof.  14.  huius  lib.  (^uare  LF  , applicatum  ad  L K,  Ratio- 
23. decimi,  nalem  , facit  LG,  latitudinem  Rationalem,  Se  ipfi  L K, 
hoceft,  ipfi  D E,  longitudine  incommenfurabilem.E(t  au 
tem  D L,  oftcnfa  eidem  D E,  commcnfurabilis  longitudi- 
13.  decimi  ne.  Igitur  D L,  L G,  longitudine incommcnfurabilcs  (unt. 

Sunt  ergo  D L,  L G,  Rationales  potentia  tantum  comme 
37.  decimi,  furabiles , Ac  proprcrca  D G,  ex  binis  nominibus cft  . Di- 
co &pnmam  ede. 

Qjon  1 a m ex  lemmate  propof  54.  huius  lib.re&an 
oulum  Juh  A C,  C B,  medium  proportionale  eli  inter  qua 
drataex  A C,  CBjeric  quoque  L N,  medium  propot no- 
nale inter  i>  Hv  i & i atque  adeo  cum  redae  D.I,  L M,  1 L, 

eandem 


I 


I 


I 
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eandem  rationem  habeant  , quam  D H , LN,  IK  j jwit  j t.  fexti . 
quoque  reda  L M, media  proportionalis  inter  D I,IL.Qua 
re  redangulum  fub  D 1,1  L.  «quale  eft  quadrato  ex  L M.  1 7.  fixti . 
Et  quia  quadrata  ex  redis  A C,C  B,commcnfurabiia  funt, 
quod  A C,C  B, ponuntur  porchtia  commenfurahjlcs}  erunt 
& D H,l  K,ipfis  aequalia, commcnfurabilia . Igitur  & redae 
D I,  I L,  eandem  cum  illis  habentes  rationem  longitudine  10 .decimi. 
com meh fu ra biles  funt;  Quoniam  autem  D K , maius  eft, 
quam  LF,  quod  & quadrata  ex  A C,  C B, maiora  fint,  per 
Jcmma  propos.  39  huius  libri , quam  redangulum  bts fub 
A C,  C B 5 erit  & reda  D L, maior  quam  L G , cum  D L, 

LG, eandem  rationem  habcanr,quam  D A,LF  . Itaque  quo  ..v.  fnttu 
niam  D L, maior  e%quam  LG  j & ad  D L,  applicatur  re- 
dangulum  fub  D 1»  I L,  deficiens  figura  quadrata  , aequale 
quadrato  ex  L M,  hoc  eft, quartas  parti  quadrati  ex  minore 
LG,dcfi:ripfi  j (oftenfum  enim  eft  reda  itgulum  fub  D I', 

I L,  aequale  quadraro  exL  M . ) diuiditurque  DL,adI,  m 
partes  D l,lL,longitudinecommenfurabilcs,uteft  dcmojir 
ftiatum  j poterit  D L,maior  plus  tjunm  L G,  minor,  qua<  (8.  decimi , 
drato  redae  fibi  longitudine  commenfiirabilis . Quare  cum 
B G,often<a  fit  ex  binis  nominibus  , & D L, maius  nomen 
plus  poflc,quam  LG,minus  nomen, quadrato  redae  fibi  lon 
gitudinecommenlurabiIis,atqueidcm  maius  nomen  DL, 
longitudine  commenfurabilc  Rationali  expolit*  D E i erit 
ex  defin.  D G,cx  binis  nominibus  prima . Quadratum  er- 
go eius, quae  eft  cx  binis  nominibus,  &c.  Quod  ollendcn- 
dum  erat . 


i s\  . \ , 


THEOR.  44.PROPOS.62. 

jffV ijPP-  U . c/.  Ii* 

QV  A D R AT  V M eius , qufc  eft  cx 
binis  Medi  js  prima  > ad  Rationalem  appli- 
catum, latitudinem  facit  ex  binis  nomini- 
bus fecundam. 

S 1 t ex  binis  Medijs  prima  A B,  cuius  maius  nomen 
A C;  & ad  Rationalem  D B,  applicetur  redangulum  D F, 

, aequale 


Si. ' t* 
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v m 


4 j.frunt 


aequale  quadrato  ex  A B , latitudinem  faciens  D G . Dteo 

DG, ex  binis  nominibus  elle  fecundam  . Conftruantur  Qf- 
dcm.quaein  propos.prat.edenti,  ita  uc  lurfus  D H,  ift,?qua 
Jiafint  quadratis  ex  AC.CB.^  uti  unque  ipforu  LN.  M F, 
ciquod  fub  A C,CB,conrincrur . Quoniam  icitur  A C, ! 

CR,  ex  binis  Medijs  primam  AB,componcnec«,Medi*  funt  ^ 
$$.dtcimi.  potentia  tantum  commcn  fu  labiles  , qua?  Rationale  conti- ( 

r nent;  erunc  quadrata  cx  A C,CB;  | 

•«  • ••  J atque  adeo  rettangula  tpfisaqua- 

At— — 7— iB  lia  D H,1  K,commcnfurabilu,at- 


1 6.  decimi. 


X» 


H K? 


que  Media  * Cum  ergo  propterea 
~ fictorum  D K , utrique  ipforum 
D H/LK  ,fit  fmmen  iurabile } erit 
quoque  ex  coroil.  propos  24.  hu- 
ius lib.  DK,  Medium  j quod  cum 
applicatum  fit  ad  Rationale  D E i 
erit  eius  latitudo  D 1»,  Rationa 


13 , desim.  jisipfiD  E;!ongitudinc  incommtnfuta bilis.  Rurfus  quo- 
1 niam  refitangulum  fub  AC>CB,  Rationale  cft  > erit  & eius 
duplum,  nempe  L F.  Rationale  ■,  quod  cum  applicatum  (It 
ad  Rationalem  L K } erit cius lati :ud  • LG,  Rationalis  ipfi 
»1  •decimi.  l K,hoccit,ipfi  OE,  longitudine  commcnfurabilis . Qua- 
re cum  duarum  rectarum  U L,  LG.ipfa  L G , fit  ipii  D E , 
commcnfurabilis  longitudine , at  D L..  longitudine  incom- 
1 3 .decimi,  menfurabil  s-;  erunt  U L,LG, longitudine  incommenfurar 
‘ biles  . Quod  cum  DL.LG,  oftcnliefim  Rationales  } erunt 
ip(x  Rationales  potentia  fotum  comincnfurabiles  , ac  pror 
J7.  decimi*  ptcrca  tota  D G,  cx  binis  nominibus  cft . Lam  ucio  ut  in 
antecedenti  propos  demon  lirabimus  D L,  maius  nomen 
cfle,&  poflcplus,  quam  mftius  LG,quadraio  refla:  (ibi  lon- 
gitudine commenfurabilis.  Quocirca  cpmipfius  D G,trta- 
msnomen  D L,  pluspollit.quam  nvnus  nomen  L G,qua- 
diato  rettx  (ibi  longitudine  commcnlurpbilis  , & miuus  no 
men  L G,o  tlenfum  fit  longitudine  commcnfurabilc  Ratio- 
nali expofirx  D E } critex  defin.  D G,ex  binis  no 
mimbus  (ccunda  . Quadratum  ergo 
eius, quxeft  ex  binis  Mcd  js  pri- 
.> * ma,Cxc. Quod  erat  olien 
dendum.. 

TH  EOR. 


V 


E Rj,  x:  ms 

THEOR.  45.  PROPOS.  63. 

QVADRATVM  eins,qu£  ex  binis  Me- 
dijs  fccuniia,ad  Rationale  applicatu , latitu- 
dinem facit  ex  binis  nomin  ibus  tertiam . 

Sit  ex  binis  Medijs  fecunda  A B,  cuius  manis  nomen 
A Cj  Se  ad  Rationale  DE,applicetur  redangulu  D F^qua- 
Icquadrito  ex  AB,lamudine  fidens  D G.  Dico  DG.cltcex 
binis  nominibus  terna.  Confli  utlis  ijflic,  quae  in  propos.61. 
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6 2. 

56. 


4 p.  primi 


hi;n  f 


$9.  dee  it»  i. 


i 6.  decimi. 


x 3.  dee  imi. 


quonia  AC,CB,cx  b:nis  Mcdtjs  fe 
eunda  A B,coponetcs, Media:  fune 
potentia  folu  tomcnfurabilcs,qu£ 

Mcdiucotinent;  Eriit  quadrata  cx 
A C,CB,atq;  adeo  rettangula  ip- 
(is aequalia  D H,  IK.,comenfurabi 
Ita, & Media  Cumergopropreica 
& totum  D K,  utria;  ipforu  D H, 

1K. , litcomcnfurabileicnr  3cex  ^ ><■'*'  / 

coroll.  propos.  2.4..  huius  libri  D K,Mcdiu  ; quod  cum  appli 
catu  fit  ad  Rationale  D E 5 erit  eius  latitudo  D L,  Rationa 
lisipfi  DE, longitudine  incomcnfurabilis  . Rurfus  quia  re- 
,&angulufub  AC,CB,Mediiiefl;  erit  &ciusduplit  LF,  Me- 
duu  quod  cii applicatu  fit  ad  Rationale  L K ; erit  latitudo 
L G,  Rationalis  ipfi  LK.,hoceft,ipfi  DE, longitudine  ineo-  z^,  decimi. 
mefurabilis.  Et  quia  A C.ipfi  CB,l6gitudineell  incomenfu- 
rabilisj  cftqjut  AC.ad  CB,  ita  per  lema  j.propof.  19  huius 
Iibri,quadratu  ex  A C,  ad  rcftangulu  fub  A C,  C B ; erit  quo- 
que quadratii  ex  AC,  rc&angulo  fub  AC,C Bjincomcnfu-  '10 .decimi. 
rabilc.  Eli  aure  quadrato  ex  AC,c6menfurabi!e  copofitum  ( 6.  decimi. 
ex  quadratis  ic&arum  AC, CB, quod  quadrata  cx  AC,CB, 
commcnfurabilia  fint.quippecum  rt&xfpfx  potentia  po- 
nantur comen  furabiles  > Sc  reftangulo  fub  AC,CB,comcn- 
furabilecil  eiusduplum  , rtmiru  redlangulum  bisfub  A C, 

CB  . Igitur  copofitum  cx  quadratis  rc&arum  AC,C  B,hoc 
clt,rcftagulu  £jA,tnc6mclurabilc  cfl  rr£lagulobi>  fub  AC, 

CB.hQCCll, repagulo  LF,perea,quxin  fcholio  propos  14.' 
huius  Jib^i  Confcnpfimus . Q^uarc  rc&x  DL,  L G,  eandem 

’ ' ' ' ' K x rationem 
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io. decimi.  rationemcum  D K,L  F,  habentes, longitudine  funt  incom- 
menfurabiles : funt  autem  ollcnfx  & Rjtionalcs  . Ra. 
; tionalesergo  funt  potcnria  tantum  com  menfurabiles  ; ac 
3 7 .decimi,  proptcrca  rota  D G,cx binis  nominibus e(t . Jam  urrourin 


63- 

57« 


4f.  primi 


40.  detimi. 


A» 


E.': 


II. fe. 


M.  G 


propos.tfi.oftcndertius  DL,  clle 
maius  nomen , poileque  plus, qua  ' 
minus  L G»quadvato,red.r  libi  io- 1 
gitudme  commcnlutabilis . Qua  I 
oh  rem  cum  D L,  maius  nomen 
plus  poifit , q6a  L G,minus>  qua- 

r_- ^ dratoreftx  (ibi  longitudine  com- 

X mcnfuraMis  , Si  neutra  iplarum 
' -ULjL  G, Rationali  txpofitar  DE, 

moftenfa  longitudine  com  mertfurabitaj  erit  cx  defini  G.ex 
binis  nominibus  terna  . Quadratum  ergo  eius , qua:  ex  bi- 
nis Medijs  fecunda,5cc.  Quod  erat  dcmonftrandum  . 

THF.OR.  46.  PROPOS.  64. 
QVADRATVM  Maioris  ad  Ratio 

nalciti  applicatum , latitudinem  facit  cx  bi- 
nis nominibus  quartam . 


Ai- 


c 


IM  G 


HKN  F 


iJ.  decimi. 


Sx  r Maior  A B, cuius piaius no 
men  ACj&ad  Rationale  D E,appli 
cetur  rcdangulu  DF.aequnlcquadia 
tocx  AB  , latitudinem  lacteos  D G . 
Dico  D G , cx  binis  nominibus  crie 
quarta.  Conftruanrur  cade  pi  or  Ars , 
quae  in  propos.  6 1 .Et  quia  A C,CB, 
Maiorem  A B, componentes  potentia 
incommcnfurabiles  funt , faciunrquc  compolitum  quidem 
ex  quadratis  redarum  A C.CB,  Rationale  , redans 
guJum  ucro  fubipfis , Medium } erit  quoque  D K,  compo- 
fito  ex  quadratis  redarum  A C,CB,xquaJe  exiftens,  Ratio- 
nale j At  ucro  L F,  duplum  eius,  quod  fqb  A C,C  B,coirti- 
netur.  Medium.  Quoniam  igitur  Batidnale  D K, ad  Ra- 
tionalem D E,cft  applicatum  ; erit  DL,Ra(ionalisipfi  DE, 
longitudine  commcnfuxabilra . Item  cum  L F , Medium  (it 

appli- 


# 
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Lpplicarum  adRationale  L K 5 erit  L G,  Rationalis  ipfi  LK , 
1 hoc  e(l|  ipfi  DE,  longitudine  incommenfurabilis.  Qjjarc 
|cum  duarum  redarum  D L,L  G , illa  quidem  ipfi  D fc,  eo 
menfurabilis  fit  longitudine  j haec  ucro  eidem  D E,  longitu- 
dine incommenfurabilis } incommcnfurabilts erunt  longitu 
dine  D L/L  G : oftchfae  funt  autem  Se  Rationales . Sunt  igi 
tur  D L,  L G,  Rationales  potentia  tantum  commenfuiabi 
1«;  ideoque  D G, ex  binis  nomi  tibuscll  Iam  uero  ut  in 
propof.  6r.  demon  lirabimus  rcdangulu  fub  D I,  IL,  aequa- 
le effi:  quadrato  ex  LM.  Qjiia  autem  quadrata  ex  A C , 
C B.incommenfurabilia  funt, quod  redae  A C,CB,porentia 
incommt  forabiles  funt  j Erunt  etiam  iliis  aequalia  DH,  1K, 
incommcnfurabilia  j atque  adeo&  redae  DI,  1 L,  eandem 
cum  illis  habentes  proportionem,  longitudine  incommcnfu 
rabiles . Quoniam  ucro  utm  propof  6i.oftcndimus,DL, 
maior  efl,quam  I,  G,  & ad  D L,  applicatum  ell  redangulu 
fub  D 1,1  L,  qnadraroexL  M,hoc  ell,  quartae  parti  ejua- 
diatiex  L G, aequale, deficiens figuta  quadrata,  quoddiui- 
ditipfamD  L,adl,  in  partes  longitudine  incomroenfura- 
biles  j poterit  D L,plus  quam  L G,quadrato  redae  fibj  loh- 
rirudjne  jnccmmenluiabilis.  Quam  obremcum  ficipfa 
D L, (maius  nomen  ipfius  D G , quae  cft  cx  binis  nomini 
bus.jollcnfafitlongitudinecommenfurabilis  expofit*  Ra- 
tionali D E jeritex  defin.  D G,  ex  binis  nominibus  quarta. 
Quadratu  ergo  Maioris  ad  Rationalem  applicatum , &c. 
Quod  erat  demon  lirandum . 

**  . fc  . 1 *!■  v • . ' •jj.. : 

THEOR.  47.  PROPOS.  65. 

QV  ADR  ATVM  eius,  qu*  Ratio- 
tiale  ac  Medium  poteft , «ad  Rationalem  ap- 
)Iicauvn,  latitudinem  Hicic  cx  binis  nomini- 
nis  quintam . 

, l w - « t . : f 1 % \ i 

Sit  reda  potens  Rationale  ac  Medium  A B,cuius  ma- 
ius nomen  A C i Se  ad  Rationalem  D E,tedangulum  DF; 
apphcctui  jcquqlc  quadrato. ex  A B,latitudme  faciens  D G. 
l3ico  D G,  tx  binis  nominibus  quintam  clTc . Fiant  eadem/ 

* ’ K | omnirio 

• 


. $ .decimi 


i j .decimi. 


j 7. de  cimi. 


i 


1 0 .decimi. 


1 9.  decimi. 
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45.  p*™ 

1. 
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I iffexti. 


' ex  binis nominibus  qtwcungue  A Bjdmiain  fua 

nomina  , quorum  maius  A Sc  C.B,  minus,  fitquerefta 
D E,  ipfi  A B , longitudine  conunc  nluiablis . Dico  DE, 
• ; quoque  efle  ex  binis nomin<bu3,  & ordine  eandem  ipfi  AB. 

Fw.ut  rpra  A B,ad  rotam  D E,  na 
1 ^ ablata  A rG,ad  ablatam . D.  F i ait 


Ip.  quinti 
1 o,  decimi. 
\j.dtcimi. 


t o.  decimi, 
3 7.  decimi. 


t j .decimi. 


■ _ ■*?_  creo  & reliqua  C B , ad  reliquam 
■H&-  - • p £ ut  tota  a.  B,  ad  totam  DE. 
Et  quoniam  ipfi  A B;!onqhudinecommcnfurabi]isponirur 
D E ; erit  & D F, ipfi; A C,&  F E,ipfi  C B.longirudmc  com 
mcafurabrlis : funt  autem  A G,  CB,cum  fint  nomina  cius, 
quaeex  binis  nominibus  Rationales . Igitur  Sc  D F,  FE,Ra 
tionales  funt.  Rurfus  quia  cft  ut  A C,  ad  D F,  ita  C B.ad 
F E,-  & permutando  ut  A C,  ad  G B,  ita  D F,ad  F E : Sunt 
aurem  A C,C  B.  potentia  folum  commenfurabilesj  erunt 
&DF,F  E,  potentia  folumcommen  Curabiles.  Igitur  D F, 
F E,  Rationales  funt  potentia  tantum  commenfurabilcsj  Ac 
propterea  D E,cx  binis  nominibus.  Dico  & ipfi  AB  .ordi- 
ne eandem  efle.  Auter>imA  C>  pius  poteft  quam  C B > 
quadrato  reda:  lineae  fihilongirudme  c mmenfurabilis,aut 
incommenfurabiiis.  ‘•fquidem  A C,pluspotelV.quam  CB, 
quadrato  rc£fce  fibi  longitudine  CQtnmtnfurabiiiS;  poterit 
& D F,  plus  quam  F E, quadrato  rcftar  fibi  longitudine  co- 
menfurabilis . Quod  fi  A C,commcnfurabilis  fit  longuudir 
ne  Rationali  expofitae, ita  ut  A B,  fit  cx  binis  nominibus  pri- 
ma ; erit  & D F,eidero  Rationali  longitudine  commeofut^ 
bili.vuro  utraque,  & Rationalis  Sc  D F, eidem  A Cj  fiteo 
menfurabilis  longitudine . Quate  & 13  E,  exdcfin.cll  ex 
binis  nominibus  prima  , hocrlt  . ordine  eadem  . Si.uero 
C B,  expofitae  Rationali  fit  longitudine  comoicnfurabilis  , 
ut  A B.firex  binis  nominibus  lecunda  j erit  eodem  modo  Sc; 
FE, Rationali  expofitae  longitudine  commenfurabilis.  Qua 
& D E,  cxdcfin.cft  ex  binis  nominibus  fecunda  .Sidc- 
hique  neutra  ipfarum  A'C,  CB.longitudine  fit  commenfu- 
rabilis expofitae  Rationali, ita  ut  AB, fit  ex  binis  nomimb’rcr 
ria  5. erit  Sc  neutra  ipfarum  D F,FE,  longitudine  commen- 
. fui nbiliscxpofits  Rationali.  Quare  & D E,  ex  dcfin.cft 
ex  binis  nomfnibtis  tertia  . " ’ 

A t fi  A C,plus  poilit,  quam  C B,  quadrato  reft*  flfi* 

F.  J ? •,  J!  ' . * longi  • 
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longitudine  incommenfurabilis  i poterit  &D  F,  plus  nuam 
E,  quadraro  r eCtx  fibi  longitudine  incommenfurabilis. 

Qjxarc  ut  prius, ofterykmirt  D E,ex  binis  nominibus  quar 
tam  $:fl[e , ucl  quintam , ud  (extam,  prout  5c  A B,  fuerit  ex 
binis  nominibus  quarta  , ucl  quinta,  ucl  fexta  . Ei  igitur  ,• 
qua:  ex  binis  nominibus , longitudine  commcnfurabilisAc. 
Qjjqdcwtoftciidcndum.  ,* 

« OWW'1  A #>»  « m « 1 r ir*\  1)  /'  * f a 1\*  • 
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j^v  o.Dj?  refla  DF, potentia  tantum  commenfurabilit  fit 
ipfi  J B,qnxefl  ex  tinis  nominibus , offendemus  quidem  eode 
modo,  ( fi  loco  : Commtnfurabilis  longitudine  ; in  demonfira- 
tione  reponamut  ubique : comnsenfurahilii  potentia  tantum:  ) 

& D E , effeex  binis  nominibus : Jit  eamefft  ordine  eandem 
ipfi  J B,  iui  cotnmenfurabilis  e Fi  , nullo  modo  cnncludemru. 

7 yon  enim  [equitur,  fi  J C,  maius  nomen  longitudine  fit  tom~ 
menfurabile  expofitx  Rationali  i cir  D V , maius,  nomen  eidem 
ej)e  commeufutabile  longitudine',  propterea  quod  non  vtraque, 
nempe  ex po fit  a \\Xtion.t!is  , & U F , eidem  J C , longitudine 
commenfurab  ilis  efi,fed  ){at:onalis  quidem  , comnienfurabilis 
longitudine  ; Jt  uevo  D F,  potentias. imum  , ex  hypothefi.Jm- 
mo  yero  ,fi  J B,fit  ex  binis  nominibus  prima , fecunda,  quar- 
ta,  yel  quinta,  fieri  nulla  ratione pptefi,ut  D E , illi  potentia 
tantum  commtnfurabtlis  fit  ex  binis  nominibus  ordine  eadem. 

S 1 T enim  JB , ex  binis  nominibus  prima,  fecunda, quarta^ 
yel  quinta , dtuifit  infua  nomina  'ad  C ; fit  que  ei  commenfura- 
bilis  potentia  tantum  D E,  quam  quidem , vt  in  theoremate , 
demonfir  abimus  ejje  (X  binus  nominibus, diuifamque  effe  infua 
nomina  ad  F 1 & partes  JC,CB,p  artibus  D F,  F E , proportiq- 
pales  effe, nimirum  illas  qd  has  eandem  h<there  rationem, quam 
tota  J B^td  totam  DE,  Dico  nttOo  rqodo  fieri  paffe,ntD  E, 
ex  binis  nominibus  fit  eadem  ordine  ipfi  J B . Hfjtmfi  potefi 
fieri , fit  ytraque  ex  binis  nominibus  prima , Erit  ergo  utrun * 
que  maius  nomen  J C , D F,  ex  drfin . Rationali  expofitx  com 
mtnfurabilis  longitudine.  Quare  & inter  fe  longitudine  cpm 
menfurabiles  erunt . Et  quoniam  efi  vt  J C,  adD  F , «4  J $»,  , 
ad  D Ei  erunt  propterea  &J  fi  x D E,  longitudine  commen^  rIO.  decimi 
\furabiles . Qjtod  eff  abfurdum,.  ponitur  enim  D E , ipfi  jj.,  j 
1 ' - 'potentia  \ 
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THEOR.40.  PROPOS.58. 

SI  fpati  11  m contineatur fub  Rationali, 
& ex  binis  nominibus  quarta  ; Re<fta  linea 
fpatium  potens  Irrationalis  eft , quae  voca- 
tur Maior . ' ’ , 

Contine  atth  fpatiu  A C,  fub  Rationali  A B , 
fiecx binis  nominibus  quarta  A D . Dico  reftam  lineam, 
quEe  poreft  fpatium  AC,  die  Irrationalem, qua:  Maior  vo 
catur.  Sit  A E,  ipfius  A D,  maius  nomen. Eruntergo  cx  de- 
fin.  A E,  E D,  Rationales  potentia  tantam  commrnfurabi 
lesj  & A E,  plus  poterit,  quam  E D,  quadrato  rc&x  lineae 

longitudine  libi  incommeufurabi- 
lis  i & deniqj  A E,  ipfi  A B,commi 
furabil.seritlongitudme.Se&a  EL>, 
bifariam  in  F,  fiant  reliqua  omnia, 
vt  in  propof  t*.  Erunt  ergo  A G, 
G E,  longitudine  incommrnfura- 
bilcs.  Dcmonftrabimus  ia  eodem 
modo,  ut  ibi,  O P,  poflc  fparium 
AC.  Dico  O P,  Irrationalem 
clfe,  qu*  uocatur  Maior.  Q^upni 
A G,  G E,  longitudine incommen- 

_ _ furabilcsfunt;  erunt  & rc&angula 

^ A H , G I , eandem  cum  ijlrs  ha- 

16.  decimi,  bentia  proportionem  , incommenfurabilia  j atqj  adeo  5c 
quadrata  L M,  M N,  ipfis  A H,  G I,  aequalia,  incommcn- 
lurabilia erunt . Qjrarercdhe  O M,M  P,  potentia  funtiri 
commenfurabifcs.  (Vuta  vero  A E,  maius  nomen  ipfius 
A D,  ex  binis  nominibus  quartae,  linea  eft  longitudine  co- 
menfurabilis  Rationali  A B;  crirSc  A E,  Rationalis;  & rc- 
20 .decimi,  ftanpifum  A I,  fub  ipfis  contentum  , Rationale.  Eft  aure 
A I,  aquale  compcfirocx quadraris  L M,  M N:  Compofi 
tum  ergo  cx  quadratis  L M,  M N , Rationale  eft . 

Et  quoniam  E L\  minus  nomen  ipfius  A D.  exbinis 
nominibus  quam,  linea  eft  longitudine  incommcnfurabi- 

lis  Ra- 
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lis  Rationali  A B,  erit  & E F,ipfius  dimidia  eidem  A B,lon 
gttudine  incommenfurabilis  } Et  eft  E F,  Rationalis  , cum 
fit  Rationali  E D,  commenfurabilis  . Igitur  E F,  & A B, 
Rat-onalcs  funt  potentia  folum  commcnfurabiles . Quare 
E K.,  Medium  eft , fubipfis  contentum  j ideoq;  &MT, 
illi  aequale  , contentumq,  fub  OM.MP,  Medium  eft . 
Quocirca  cum  O M,  M P,  fint  potcnria  incommcnfurabi- 
lcs , faciantq,-  compofitum  quidem  ex  ipfarum  quadratis 
L M,  M N,  Rationale ; Rc&angulum  vero  fub  ipfis  M T, 
Medium; Irrationalis  erit  tota  O P,  qua;  Maior  nominatur. 
Si  fpatium  ergo  contineatur  fub  Rationali , & ex  binis  no. 
minibus  quarta,  &c.  Qjiod  erat  oflendendum . 

THEOR.  41.  PROPOS.  59. 

S I fpatium  contineatur  fub  Rationali , 
& ex  binis  nominibus  quinta;  Redla  linea 
fpatium  potens  Irrationalis  eft,  qua:  Ratio- 
nale & Medium  potens  appellatur . 

Contineatvr  fpatium  AC,fub  Rationali  AB, 
Ac  ex  binis  nominibus  quinta  A D.  Dico  redam  Jintam  , 
qu<e  poteft  fpatium  A C,  efle  Irrationalem,  quae  dicitur  po 
tens  Rationale  & Medium . Siripfius  A D,  maius  nomen 
A E.  Erunt  ergo  ex  defin.  A E,  ED,  Rationales  potentia 
tantum  commenfurabilcsj  & A E,  plus  poteft,  quam  E D, 
quadrato  redar  longitudine  fibi  incommenfurabilis  ; & de- 
nique E D,  longitudine  commenfurabiliscft  expofirar  Ra- 
tionali A B.  Seda  E D,  bifariam  , fiant  reliqua  eadem, quz 
iri  propof.  Eauot  igitur  rurfus  A G,  G E,  longitudine 
incommenfurabiles . Simili  autem  modo , vt  in  propof  $ 5.. 
conflabit  redam  O P , pofle  fpatium  A C . Dico  O P , Ir- 
rationalem efle,  quse  potens  Rationale  & Medium  appella- 
tur . Erunt  enim  , vt  in  propof  antecedenti  , redae  OM, 
M P,  potentia  iacommenfurabilcs  . Er  quia  A E,  maiusno 
men  ipfius  A D,  cx  binis  nominibus  quintae,  linea  eft  Ita* 
tionahsdt longitudine incommcnftjrabiJis  Rationali  A fij 

erunt} 
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erunt  A £,  AB,  Rationales  potetia  tantu  commenfurabile* 
Q^irc  rcctangulu  AI, fub  ipfis  contentu, Mcdiueft.Eltau 
te  Ai,zquale  copofito  ex  quadratis  L M,M  N.  Igitur  de  co- 

pofitu  hoc,Mcdiu  ent.Rurfus  quia 
£ D,Ronalis  ponitur  logitudinc  eo 
meniutabilis  Ronali  AB, eu  fit  mi- 
nus nome  ipfius  A D,  ex  binis  no- 
minibus quinta:  jentik  E F,  ipfius 
dimidia,cidc  A B , comen furabilis  16 
gkudinc , CS  RonaJis.  Qjiarc  £ K, 
fub  Ronalibus  EI,  EF,  logitudinc 
comcnfurabilibus,  Rationale eft j 
atq»  idcirco  de  M T,fub  O M,MP, 
contentu  Ronale  erit  ■,  eu  ipfi  E K , 
fit  xqualc.Q^unobrc  eu  recta:  O M, 
M P,  potetia  incomcfurabilcsfint, 
faciantqj  copofitu  qnidcex  iplaru  quadratis  LM.MN,  Mc- 
diujRcctangulu  vero  MT,fubipfisc6tentu,  Ronale  ; Irra 
tionalisent  tota  OP,qu$  dicitur  potes  Rationale  & Mediu. 
Si  igitur  fpatfum  contineatur  fub  Rationali,dc  ex  binis  no- 
minibus quinta,  dee.  Qjipd  erat  dcmonftrandum . 
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THEOR.  4i.  PROPOS.  6o. 

SI  fpatium  contineatur  fub  Rationali, 
& ex  binis  nominibus  fexta  ; Rc<5ta  linea 
fpatium  potens  Irrationalis  eft  , quee  bina 
Meclia  potens  nominatur. 

Contine  att  & fpatium  AC,fub  Rationali  AB, 
& ex  binis  nominibus  fexta  A D . Dico  recta , qua:  fpatium 
AC.potcft,  Irrationalem  efle , qu$diatur  potens  bina  Me- 
dia. Sit  ipfius  A D.tnaius  nomen  AE.  Erunt  ergo  AE,ED, 
ex  defin.  Rationales  potentia  tantum  commrnlurabilcs»  de 
AE,pluspotenr,quam  ED.quadratorectx  fibi  longitudine 
inccmmeiifurabiliSiSc  deniqj  neutra  ipfarum  AE,ED,  lon 
eitudine  erit  comelurabilis  Rationali  AB.  Fiant  omnia, qu$ 
B ...  in  fu- 
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in  fuperioribusjeruntqj  AG,GE, longitudine  incommcnfu 
rabilei.Iam  ucrooftcndcmusfimiIirer,utin  propof.j5  rc- 
&aO  P.poflefpatiu  AC.Irem.ur  in  propof,  g rectas  OM, 
MP,  potentia  efle  inc6meniurabiles.Rurfus,  ut  in  antecede 
ti  propof.erit  copofitum  ex  quadra 
tis  LM,M  N,  Medium.  Vt  aute 
jppof.58.ent  quoq;  MT.fub  OM, 

MP,comprchcnfum  .Medium  Et 
quia  duarum  rectarum  AE,  EF, il- 
la quidem  incomeniurabiliscft  lon£ 
gitudineipfi  E Djhaec  uero  eide  co 
mcnfurabilisj erunt  AE.EF, longi 
tudinc  incommenfurabilcs  Igitur 
& A l,EK.,incomenfurabilia  lunr. 
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cum  eandem  rationem  habeant, 
quam  A E,EF.  Qjare & compofi 
tum  ex  quadratis  LM,  MN,  quod 
ipfi  A l,  iquale  eft , Sc  rcctangulum  M T,  quod  ipfi  E K, 
eftiqualc , incommenfurabilia  iunt.  Qjuapropter  cum  re- 
cti O M,  M P,  finr  potentia  incommenfurabiles,  faciantqi 
& compofitum  ex  ipfarum  quadratis  L M,M  N, Medium, 
& M T,  fubipfii  contentum,  Medium  , incommenfura- 
bileqj  compofitoex  ipiarum  quadratis}  erit  tota  O P,  Irra- 
tionalis, quae  bina  Media  potens  vocatur  . Si  ergo  fpa- 
tium  contineatur  fub  Rationali, & ex  binis  nomiruhus  lcx- 
ta,dcc.  Qjtod oitendendum erat . 
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THEOR.  43.  PROPOS.  61. 

QV  A D R A T V M cius  , quae  eft  cx 
binis  nominibus,  ad  Rationalem  applica- 
tum , latitudinem  facit  ex  binis  nominibus 
primam.  . • 

S it  ex  binis  nominib9  A B.cuus  maius  nome  AC,  & 
ad  Ronalc  cxpcfiia  DE,  applicetur  rcctangulu  DF,sequale 
quadrato  cx  A B,  iatitudinc  facies  D G.  Dico  D G,cx  binis 

nomi- 
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nominibus  efle  primam  . Applicrtur  ad  eandem  Rationa- 
lem D E,  rc&mgulum  D H,  squale  quadrato  cx  A C j & 
ad  H I,  aliud  1 K.,  squale  quadraro  ex  C B,  Erit  igitur  reli- 
quum L F,  squale  ei , quod  bis  fub  A C,  C B,  continetur, 
cum  quadrata  ex  A C,  C B,  vna  cum  rcdangulo  bis  fub 
4 .fecundi.  AC,  CB,  squaliafintquadratoex  A B.qunnadmodum 
& fidem  quadrato  ex  A B, squale ell; per  conltr unionem, 
C -o  rcdan:>ulum  D F.  Sccctur  LG,  bi- 
i «A-»— ■-  i feriam  in  M.  pun&o,  per  quod  ip- 

lisLX.G  F,  paralida  agatur  M N ; 
critq,  utrunque  rcdangulum  I,  N, 
M F,  squale  ei , quod  lub  AC,CB» 
cotinetur.  Et  quon>am  AC.CB.Ra 
$7 .decimi.  7-*  II  tionalcsfunt  potentia  folum  com- 

\ .1  1.  HKN  F menlurabiles  quod  tota  A B, fit  cx 

! bmis  nomm.bus ; erunt  quadrata  cx  AC,CB,  Rationalia, 
& ub  ldcommcnfurabiliaj  quorum  vtr  que  cum  etiam  <6- 
1 6.  decimi  mmfurabilc  fit  compofitum  cx  ipfis;  erit  quoque  cpmpofi 
tum  quadratorum  ex  A C,C  B,  Rationale. Elfautcm  huic 
compofito  squale,  per  conllructioncm.redanguluin  D h , 
Icitur  & D K,  Rationale  erit  i quod  cum  applicatum  fit  ad 
21  .decimi.  Rationalem  L)  E,  faciet  latitudinem  D L,  Rationalem,  <5c 
1 >pfi  O E,  longitudine  commcnlur.ibilem . 

1 R v r.  s v 5 quia  A C,  C B,  Rationales  funt  fqlum  po 
xi.  decimi  tenua  conunenfurabilcs  ,ent  rcdangulum  lub  lpfis  , Me- 
dium , arq,  adeo,  & quod  bisiubipfis,  cum  fiteicoromcn 
furabile,  hoccit , lplum  L F,  Mcd  um  erit, per  coroll.  pro- 
pof.  14.  huius  lib.  (^uare  LF  , applicatum  ad  L Ratio* 
2 3.  decimi,  nalem  , facit  LG,  latitudinem  Rationalem,  & ipfi  L K, 

, hoccft,  ipfi  D E,  longitudine  incommenfurabiltnx.Eit  au 
tem  D L,  ortcnfa  eidem  D E,  commcnfurabilis  longitudi* 
13.  decimi  ne.  Igitur  D L,  L G,  longitudine incommcnfurabilcs  funt. 

Sunt  ergo  D L,  L G,  Rationales  potentia  tantum  comme 
37.  decimi,  furabiles , Ac  propterea  D G,  cx  binis  nominibus  cft  . Di- 
co & primam  elle.  r 

Ov  on  i a m cx  lemmate  propof  54.  huius  lib.redan 
gulum  jub  A C,  C B,  medium  proportionale clt  inter  qua 
drataex  A C,  CBj  ent  quoque  L N,  medium  proportio* 
nale  inter  i>  Hi  1 & i atq^ic  adeo  cum  red*  D.i,  M,  1 i, 

eandem 
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I eandem  rationem  habeant  , quam  D H , LN,  I K.  j .erit 
quoque  rc£ta  L M, media  proportionalis  inter  D l.IL.Qua 
re  re&angulum  fub  D 1,1  L,  atqualecft  quadrato  ex  L M. 
Er  quia  quadrata  ex  rettis  A C,C  B,commcnlurabi  ia  fuot, 
quod  A C,C  B, ponuntur  porchria  comraenfurahilcsi  erunt 
«c  D H.tK.ipfis  aequalia, comracnfurabilia.  Igitur  & rjeftar 
D 1,  I L,  eandem  cum  illis  habentes  rationem  longitudine 
com mt*n fu ra biles  funt.  Q^uoniam  autem  D K,maiuscft, 
quam  L,F,  quod  8c  quadrata  ex  A C,  C B, maiora  fint,  per 
Irmma  propos.  39  huius  libri , quam  re&angulum  -brsfub 
A C,  C B j erit  & reda  D L,  maior  quam  L G , cum  D L , 
LG, eandem  rationem  habcant,quam  D*,LF  . Itaque  quo 
niam  D L.maior  e%quam  L G i & ad  D L,  applicatur  rc- 
ftannuliim  fub  D 1)1  L,  deficiens  figura  quadrata  , aequale 
quadrato  ex  L M,  hocell, quartae  patti  quadrati  ex  minore 
LG,de<<ripri  j(oftenfum  enim  cft  re&aitgulum  fubD  I', 
I L,  aequale  quadrato  ex  L M . ) diuiditurque  D L,ad  I,  in 
partes  D I,IL, longitudine  commenfurabilcSjUteft  demoji. 
ftiatum  j poterit  D L,maior  plus  quam  L G,  minor  , qua^ 
draro  tc&x  fibi  longitudine  commcnfurabilis . Qjiare  cum 
D G,oilenia  fit  ex  binis  nominibus  , dc  D L, maius  nomen 
plus  poflc,quam  LG, minus  nomen, quadrato  te£kx  fibi  lon 
gitudinecommeniurabilu.atqueidcm maius  nomen  OLt 
longitudine  commenfurabilc  Rationali  expolita:  D E i erit 
ex  defin.  D G,cx  binis  nominibus  prima.  Q^uadratum  «v 
go  eius, quae  eftex  binis  nominibus,  &c.  Q^uod  oftenden- 
dum  erat . 

uto  " ■ : -*  . . 

THEOR.  44.PROPOS.62. 

QVADRATVM  eius  , quae  eftex 
binis  Medi  js  prima  5 ad  Rationalem  appli- 
catum 5 latitudinem  facit  ex  binis  nomini- 
bus fecundam.  V 

Sit  tx  binis  Medijs  prima  A B,  cuius  maius  nomen 
A Cj  & ad  Rationalem  D E,  applicetur  reftangulum  D F, 

K._  , aequale 


l O «decimi. 


Jixti. 


s 


V\ 


1 8.  decimi. 


6 1. 
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aequale  quadrato  ex  A B , latitudinem  faciens  D G ..  Dico 
DG,c*  binis  nominibus  eile  lccundam  . Conllruantur  c*- 
dem,quxm  propos.prz;edenti,  ita  utrurfus  D H,  iK.^qua 
liafint  quadratis  ex  AC,C8,&  utrunque  ipforu  LN,  M F, 
ci  quod  fiib  A C,  CB, continetur ..  Qjioniatn  igitur  A C, 
CH', ex bmi'.  Medijs  primam  ABrcomponente',Medi®  funt 
potmua  taRtum  commcnfurabiles , qux  Rationale  contt- 
r ncntjeruncquadraraex  A C,CB; 

<£>  J atque  adeo  redangula  ipfiszqua* 


A » i 1 ! ' 

L 

L 

IA 

< i!,*:  y 

• : *’  11  ] 

2$. decimi. 


A>-  T-— rn:  . JwD  H,l  K.,commcnfurabiIia,at 

t ( que  Media  *>Gum  ergo  propterca 

16 .decimi.  X>[-  ■ i^-i~ ' Actomrti  D K , utrique  iplorura 

D H;Ii\  ,fit  ^mmen  lurabile  > erit 
quoque  cx  Corioli.  propos  24.  hu- 
ius iib.  Dk,  Medium  3 quod  cum 
applicatum fir  ad  Rationale  D Ei 
erit  cius  latitudo  Dl>,  Rationa- 
13.  decimi.  lj$  jpfi  D E',longitudine  incommcnfuiabilis . Rurfus  quo* 
niam  reftangulum  fub  AC,CB,  Rationale  cft  j erit  &cius 
duplum,  nempe  L F.  Rationale  i quod  cum  applicatum  Ut 
ad  Rationalem  L K 3 erit  eius  latuud  L G,  Rationalis  ipfi 
* l ‘decimi,  l K,hocelt,ipfi  OE,  longitudine  commenfurabilis.  Qua- 
re cum  duarum  rectarum  DL,  LG.ipia  L G , fit  ipli  D E» 
commenfurabilis  longitudine , at  D L;  longitudine  incum- 
i}. decimi,  menlurabil  t;  erunt  D L,LG, longitudine  incuraaaenfurar 
biles . Quod  cum  DL,LG,  oftcnizfim  Rationales  serunt 
iplz  Rationales  potentia  lolum  commcnfurabiles  3 ac  pror 
$7.  decimi,  ptereatota  D G,  cx  bir.isnominibus  cft.  lam  uciout  in 
I antecedenti  propos  demon  lirabimus  D L,  maius  nomen 
efle,&  poflcplus,  quam  mihus  LG, quadrato  rettar  fibi  lon- 
gitudine commenfurabilis . Quocirca  cumipfius  D G,ma- 
msnomen  D L,  plus poilit, quam  m-nus  nomen  L G,qua- 
diaro  reetz  libi  longitudine  comracnfurpbilts  , & minus  no 
men  L GjOilenfum  fit  longitudine  commcnlurabilc  Ratio- 
nali expolitae  D E 5 critcx  defin.  D G,ex  binis  no 
4 minibus  fecunda  . Quadratum  ergo 

cius,quzcft  ex  binis  Adedi js  pri- 
ma.Xc.  Quod  erat  ollen 
ts..*  * . dendum. 
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THEOR.  45.  PROPOS. 63. 


1 

L , 

M 

HJ 

EsN  : 

primi 


$9.  decimi. 


QVADRATVM  eius,  quae  ex  binis  Me- 
dijs  fccumia>ad  Rationale  applicatu , latitu- 
dinem facit  ex  binis  nominibus  tertiam . 

Sit  ex  binis  Mcdijs  (ecunda  AB,  cuius  manis  nomen 
A Cj  5c  ad  Rarionaie  DE,applicctur  redangulu  D F,pqua- 
lc  quadrito  ex  AB.latitudine  filiciens  D G.  Dico  DG.clIc  cx 
binis  nominibus  tertia.  Conftrudhsijfiie,  quae  in  propos.61. 
quonia  AC,CB,cxbinisMedijs(c  C 

eunda  A B,cdponetcs, Medii  fune . 1 l*® 

potentia  folu  tomcnfurabilcs.qug 
Mcdiu  cotinent;  Erut  quadrata  cx 
A C.CB.atq;  adeo  rcftjngula  ip- 
fis aequalia  D H,  IK.,comcnfurabi 
ha,£fc  Media  Cumergoproprciea 
& totum  D K,  utriq;  ipforu  D H, 

IK.  , litcomcnfurabilcicrit  & cx  _ /, 

coroll.  propos.  14.  huius  libri  D K,Mediu  i quod  cumappli 
catu  (it  ad  Rationale  D E j erit  cius  latitudo  D L,  Rationa 
lisipfi  D E, longitudine  tncomcnfui  abilis  . Rurfus  quia  re- 
■Aangulufub  AC,Cf?,Medmcft;erit  &ciusduplii  LF,  Mc- 
du"u  quod  cu  applicatu  (it  ad  Rationale*  L K ferit  latitudo 
LG,  Rationalis  ipfi  LK.,  hoc  cft,ip(i  D E, longitudine  imo- 
mcfurabilis.  Et  quia  A C,ip(i  CB,ldgitudinecft  incomenfu- 
rabilis } cftq,  ut  AC.ad  CB,  ita  per  lema  j.propof.  1 9. huius 
Iibn.qiiadratu  ex  AC, ad  re&angulu  fub  AC,CB  j erit  quo- 
que quadratu  cx  AC,  rcdhngulofub  AC,CB,ine6mcnfu-  10. decimi. 
rabilc.  Eftautequadratoex  AC,comenfurabi!e  copofitum  1 6. decimi. 
ex  quadraris  reflarum  AC, CB, quod  quadrata  cx  AC,CB, 
commcnfurabilia  (int,quippecum  rcftae  ip(x  potentia  po- 
nantur comen furabiles  * & redtangulo  fub  AC,CB,comcn- 
furabilccti  ciusduplum  , t imiru  rcftangulum  bis  fub  A C, 

CB  . Ij»itur  copolitum  cx  quadratis  redtarum  A C,C  B,hoc 
elt,rcdiagulu  DA,tnc6mclurabilc  cft  rrdlagulobis  fub  AC, 

CB,  hQCcrt,redtagulo  LF,  per  ea,  quae  in  fcholio  propos 
hmuslib^i  confcnpfimus.  Q^uarcrcdl.T  DL,  LG, eandem  j. 

' ' ' K 1 rationem  I. 


6 2. 

56. 


1 6. decimi. 


i}. decimi. 


z 3.  decimi. 


* 
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io. decimi.  rationemcum  D K,L  F,  habentes, longitudine  funt  incom* 

. mcnfurabilcs : funt  autem  oilenla:  & Rationales  . Ra- 
# ; tionalcs  ergo  funt  potenria  tantum  com  mcnfurabilcs  ; ac 
37 'decimi,  proptcrca  tota  D G,cx binis  nominibus e(l  . lam  uerourin 

prr>pos.6i.  oftenderfius  DL,  ede' 


‘ur- 
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4f.  frithi 


40.  decimi. 


& 


IA.  decimi. 


HK.N  F 


maius  nomen , pollcque  plus.qua 
minus  L Gjquadrato.rcdx  flbi  16- 
gitudine  commcn/utabilis . Qua 
obrem  cum  D L,  maius  nomen 
plus  poilit , <^ua  L G, mirius,  qua- 
drato reftx  (ibi  longitudine  com- 
mcnfurab  lis  , & neutra  iplarum 
I ’1  ,LG,Ratioi  ali t xpofitx  DF, 
fit  oftenfa  longitudine  commcnlurabilisjerit  cxdefin’  G.ex 
binis  nominibus  tertia . Q Radratum  ergo  cius  f qux  ex  bi- 
nis Medijs  (ccUnda,&c.  Quod  erat  dcmonftrandum  . 

THF.OR.  4 6.  PROPOS.  64. 

Q V A D R A T V M Maioris  ad  Ratio 

nalerh  applicatum , latitudinem  facit  ex  bi- 
nis nominibus  quartam . 


Ai- 


HKN  F 


M G 


Sx  t Maior  A B, cuius  maius  no 
men  A C;  & ad  Rationale  D E.appli 
cetur  rcCtangulu  DF.xqualequadia 
to  cx  AB  , latitudinem  faciens  D G . 
Dico  D G , cx  binis  nominibus  crfc 
quarta.  Conftruanrur  cade  prorfus , 
quae  m propos.  6 1 .Er  quia  A C,CB, 
Maiorem  A B,componentcs  poteiuia 
incommcnfurabiks  funt , faciunrquc  compofitum  quidem 
exquadraris  redarum  A C , C B,  Rationale  s redan-. 
gulum  uero  fub  ipfis  , Medium } erit  quoque  D K,  compo- 
lito  ex  quadratis  redarum  A C,CB,xquale  cxiftens,  Ratio- 
nale i At  uero  L F,  duplum  cius,  quod  fqb  A C,C  B,  conti- 
netur.  Medium.  Quoniam  igitur  Rationale  D K,ad  Ra- 
tionalem D E,eft  applicatum  ; erit  DL,RauonaJisipft  1>E, 

I longitudine  commcnfurabihs . Item  cum  L F , Medium  fit 1 
* . c’  . . appln 
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i$.  decimi 


t $ .decimi. 


j 7. decimi. 


_pplkarum adRationalc  L /f  jcrit  L G,Rarionalis  ipfi LK, 
hoceft,ipfi  DE, longitudine  incommenfurabilis.  Qjiare 
cumduarum  redarum  D L,L  G , illa  quidem  ipfi  D E,  co 
menfurabilis  fit  longitudine  i haec  ucro  eidem  D E,  longitu- 
dine inconamenfurabilis  > incommcnfuiabiUscrunt  lontjitu 
dmc  D L/L  G : oftenfe  funt  autem  & Rationales . Sunt  igi 
tur  D L,  LG,  Rationales  potentia  tantum  commenhuabi 
les,- idcoquc  DlG.cx  binis  nomitibuseft  Iatn  uero  utin 
propof  61 dcmonftrabimus  rcdangulu  fub  D I,IL,a:qua- 
lecfle  quadrato  ex  LM.  Qma  autem  quadrata  cx  A C , 

C B.incommrnfurabilia  funt, quod  redae  A C,CB,porenrta 
incom mi  forabiles  funt  j Erunt  etiam  illis  aequalia  DH,  IK, 
incommrnfurabilia  j atque  adeo  & redae  D I,  I L,  eandem 
cum  illis  habentes  proportionem,  longitudine  incommenfu 
rabiles . Qjtomam  ucro  uttn  propof  61  ,oftendimus,DL, 
maior  eft, quam  I,G,  Scad  D L,  applicatum  eft  redangulu 
,fub  D ijlL,  quadraroex  L M,hoc  eft,  quartae  partiqua- 
idiati ex  L G, aequale, deficiens figuta  quadrata,  quoddiui- 
ditipfamD  L,ad  I,  in  partes  longitudine  incomracnfura- 
biles ; poterit  D L,plus  quam  L G,quadrato  redse  fioi  loh-  1 9.  decimi. 
jptudjnc  incommenfu rabilis.'  Qmtm  ob  rem  cum  ficipfa 
D L, (matus  nomen  ipfius  D G , quae  eft  cx  binis  nomini 
bus.joilcnfafitlongitudinecommenfurabilis  expofitae  Ra- 
tionali D E jeritex  defin.  D G,cx  binis  nominibus  quarta. 

Quadratu  ergo  Maioris  ad  Rationalem  applicatum , &c. 

Quod  erat  dcmonftrandura . 


t o .decimi. 


THEOR.  47.  PROPOS.  65. 

vfljul  it jjLj.ii  -f  1 ^ 

QV  ADR  A T V M cius,  qua?  Ratio- 
nale ac  Medium  poteft , ad  Rationalem  ap- 
plicativm, latitudinem  facit  cxbiqis  nomipi- 
biis  quintam . 

S r t reda  potens  Rationale  ac  Medium  A B.cnius  ma- 
ius nomen  A C •,  & ad  Rationalem  D E,rtdangulum  Di-’, 
applicctui  aequale  quadia;o,cx  A Bjaritudtne  faciens  D G. 
l3ito  D G,  tx  binis  nominibus  quintam  efle . Fiaut  eadem 
E fltYV"  omnino 
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omnino,  quae  in  propos.  61.  Qjuoniam  igitur  icd*AC, 
CB.coponentrs  AB.potentem  Rationale  ac  Medium, pOten 
41  .decimi,  tia  incommenfurabilcs  funr,  facientes  quidem  compofitum 
ex  ipfarum  quadratis  Medium, at  redangulum  fub  ipfis  con 

tenrum, Rationale;  erit  D A',  $qua 


»3  decimi. 


Ab- 


c 


-tB 


M G 


hkn  r 


lci5pofit'cx  quadratis  redaium 
A C,CB,Mcdiu  } L N , aequale 
ei,  quod  fub  AC>'CB,  continetur, 
atque  adeo  ipfius  duplum  LF,  Ra 
tionalc.  Igitur  Medium  D A.applt 
catum  ad  Rationalem  DE,  facit  Ia 
titudinem  D L,Rationale,  &.  lon- 
gitudine Rationaii  D E,  incoroen 
furabilc^iAc  ucro  Rationale  LF, 
ad  Rationale  L K, applica  tum,  facit  latitudine  LG,  Ratio* 
21  .decimi,  nale  longitudine  ipfiLK, hoc  eft.ipfi  D E,c6irunfur,lbiJcm. 

Qjiia  igitur  duaru  redarii  DL,  LG.haec  quidem  Ionpitudi 
neComenfurabilis  eft  Rationali  D E , illa  uero  longitudine 
incommenfurabilisj  erunt  D L,LG,!ongitudinc  incomme- 
| furabiles . Quare  D L,LG, Rationales  lunt  potentia  lolum 
37 .decimi,  commcn furabiles  j Acproptcrca  DG.cftex  binis  nomini- 
! bus . Iam  ucro, ut  in  propos.  6 1 . oftendemus  redangulum 
fub'  D I,IL,*qualeeile  quadrato  ex  LM  ; Jc  ut  in  aqtccedc 
ti  propos.  l5L,maius  nome  eflc.atq;  poflc  plus, quam  LG, 
i quadrato  reda:  fibi  longitudine  lhcommcnfurabiiis.  Qjia- 
! propter  cu  Sc  minus  nomen  L G.oftcnfum  fitcxpofitie  Ra- 
; tionali  D E, longitudine  comenlurabile;  erit  ex  defui,  D G, 

] ex  binis  nominibus  quinta. Quadratum  igitur  eius,  quxRa 
tionalc  ac  Medium  potcil,Scc.Quod  demon  Arandum  erat. 


13.  decimi. 


6 5. 
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THEOR.48.PROPOS.  66. - . 

QVADRATVM  eius,  qux  bina  Media 
poteft, ad  Rationalem  applicatum,  latitudi- 
nem facitex  binis  nominibus  Textam  . 

S r t bina  Media  potens  reda  A fe,cuius  maius  nomen 
AC;  5c  ad  Ritionaltm  D E,  applicatur  redangulum  I*  7 , 

j aequale 


fc 


mgL  I B E Rfr.  X; 


76 


aequale  quadrato  ex  A B Jatitudinemfacrens  L)fi.  .pi£0|  ( ' 

; D G , efle  ex  binis  nominibus  lextam  • Coalituris  ljidan ) 

1 quaein  propos  6i  .quoniam  AC,  C B , coraponen  j t . 
tcsipfam  A B poren^enrbina  Media, potentia  incommen-  4**  utctttn. 


fuiabiles  (unt , fK-iuntq;  & copo-  ' 

I firum  ex  ipfarttm  quadratts  Meu  ■ 
:d:um,Se  quod  Fub  ipfis  cor  netu*,  • 
< Medium, :&in.5iiicnfurabile  cS- 
pofiro  ex  quadratis  ipftrum  jcrit 
tam  D K\  illi  corapofiro  aequale* 
quam  LF,rcTan?ulo  bisiub  AG, 
C R , aequale  , M:  dium  . Et  quia 
Media  D K,LF,  applicata  funt  ad 
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Rationalem  D E ierunt  eorum  latitudines  D L.LG,  Ratio  decimi. 
nalesipfi  D E longitud  n^incoramenfurabilrs.  Qjipnia  uc- 
rocopofitumrx  quadrar  src£fcuum  AC,  CB,inc©mnaebfu 
rabileeft  rcrangulofub  A C C B 4 ridem  ucro  triangulo,) 
fub  AC,CB,o-nenfurabHecftrerangulu  bis  fub  AC,CB,  J 
cum  hoc  illius  fit  duplum  j Enr  copofirum  ex  didis  quadra- ) 
tis.hoceftritfqncomenfurabiicreranpulobisfub  AC.CB,  I j.decinih 
; hoccl>,ipfi  L F>  Ac proprerea refta:  D L.LG,  eanderationc 
| habentes  cum  D L,  LG.Ionutudineincomenlurnbilcsfunt.  ^ec,,h*  1 
Rationales  cr'«o  fuur  D L',LG,  ptJt?nria  folum  t-omenfura-  *y  .1 
bikS  j Acprondc  L)  G.eft  ex  binis  nominibus.  Iair.  uero,ut  37* «««mt, 
in  praecedenti  propo  . demonftiabimus  D L,  rfle  maius  no 
mcnjpofleqj  pias  quam  minus  I.  G quadrato  reTae  ilbi  lon 
gitudinc  mcomenfurabilis . Cum  ergo  oftcnfum  *(ir,-  neutra 
tpfarum  DL,  LG.longitudinecommrnfurabilcm  efieexpo- 
firje  Rartpnafi  D E ; eVircx  defin.  D 6;tx  binis  nominibus 
(exta  . Quadratum  igitureius*  quae  buu  Media  pote 
Quod  erat oftendcnduin.  ■ »/  ••  -j 

: ... 


TUEOR.  49.PR0POS.  67. 

EI,c|i!9?eftex  btnis  nominibus,  longitu- 
dine coinmenfurabilis , & ipfa‘dx  binis  no- 
minibus eft,  atque  ordine  eadem  . , a u » ? 
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11.' ' fexti. 
I9.  quinti 
i o.  decimi. 
I7.  decimi. 

t o.  decimi. 

3 7.  decimi. 

ihnVb 


y.  dec}mi. 

.-i 


ST 


•t- ex  binis  nomimbus  quxcunqu*  A Bjdmiain  fua 
nomina  , quorum  maius  A (,&  C.B,  minus,  fitquercfta 
D E,  ipfi  A B , longitudine:  commt  nfutabdis  . Dico  D E, 

; quoque efle ex  binis  nominibus,  &.  ordine  eandem  ipfi  AB. 

. _ Fiat.ut  rota  A B,ad  rotam  I>  £,  ita  , 

e .1  - ,C  ‘ t & ablara  A <3,ad  ablatam  D F i eiit 
: -p  1 ^ ergo  & reliqua  C B , ad  reliquam 

3^1 1 • -»  ■ T FE^uttota  ABX  ad  totam.  DE. 

Et  quoniam  ipfi  A BjlonqhudinecommenfurabiJis  ponitur 
D Ei;  erit  StD  F,  ipfi;  A C,&  F E, ipfi  C B.longirudmccom 
meafurabtlis : funr  aiitem  A G,  CB,cum  fint  nomina  eius, 
quaeex  binis  nominibus  Rationales  . Igitur  & D F,  FE,Ra 
tionales  funt.  Rurfus  quia  efi  ur  A C,  ad  D F,  rtaC  B,ad 
F E ; & permutando  ut  A C,  ad  C B,  ita  D F,ad  F E : Sunr 
aurem  A C,C  B.  potentia  folumcommcnfurabiles}  erunt 
& D F,F  E, potentia  folumcommcnfurabiles.  Igitur  D F, 

F E,  Rationales  funt  potentia  tantum  eommenfurabilcs;  Ac 
propterea  D E,ex  binis  nominibus.  Dico  & ipfi  A B ..ordi- 
ne eandem  efle.  Aut  enim  A C»  plus  poteft  quam  C H , 
quadrato  reftaHir.cx  fihiiongirudmc  c mmenfurabilisxaut 
incomroenfurabilis.  *i  quidem  A C,pluspotell  quam  CB, 
quadrato reAx  fibi  longitudine  cqmmenfurabtliS;  poterit 
& D F,  plus  quam  F E, quadrato  reftar  fibi  longitudine  co- 
menfurabilis . Quod  fi  A C,commenlurabilis  fit  longitudo 
ne  Rationali  cxpofirae,ita  ut  A B,  fit  cx  binis  nominibus  pri- 
t2.  decimi,  ma  ; erit  & D F.cidem  Rationali  longitudine commcofura-- 
bilis,eum  utraque,  & Rariotuiis  5c  D F, eidem  A Cx  firco 
menfurabtlis longitudine . Quare  & D E,  exdcfin.cfi  ex 
binis  nominibus  . prima  , hoccfi  . ordine  eadem  . Si  , uero 
C B,  cxpofitac  Rationali  fit  longitudine  conWKnfurabiiis  , 
ut  A B, fit ex  binis  nominibus  lecunda  j erit  eodem  modo  Sc 
FE, Rationali  expofitae  longitudine  commenfurabilu.  Qua 
k-e&  D E,  exdcfin.cfi  ex  binis  .nominibus  fecunda . Si  dc- 
hique  neutra ipfarum  A'C,  CB.Iotigitudinc  fit  commenfu- 
rabilis  expofiiz  Rationali.ita  ut  AB, fit  cx  binis  nominib’rcr 
f 4.  decimi,  tia  s erit  & neutra  ipfarum  D F,FE,  longitudine  commen- 
surabilis expofirx  Rationali . Qjjjirc  $e  D E*  ex  dcfin.efl 
ex  binis  nominibus  tertia  ‘ ‘ ’ v!V 

At  fi  A C,plus  poilir,  quam  C B,  quadrato  teftx  fibi 
;•  r j ? Z longi- 
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longitudine incommenfurabilis  j poterit  & D F,  plus  ouam 
FE^  quadrato  re&e  fibi  longitudine  incommenfurabilis. 
Qjjare  ut  prius.oftendemtrt  D E,ex  binis  nominibus  quar 
tam  effe , uel  quintam , ucl  fextam,  prout  5c  A B,  fuerit  ex 
binis  nominibus  quarta  , uel  quinta/uei  (exta  . Ei  igitur,- 
qua:  cx  binis  nominibus , longitudine  coramenfurabilis,&c. 
Q^upd  erat  ofteriden  dum.  • 

S C H OLI  0 70 

Qv  O D fi  Tt&x  DF, potentia  tantum  commenfurabilu  fit 
iffi  E.qnxefl  ex  binis  nominibus  , offendemus  quidem  eode 
modo,  ( fi  loco ; Commenfurabilis  longitudine  : in  demonfira- 
tione  reponamus  ubique : commenfurabilis  potent/n  tantum:  ) 
&D  E., effe  ex  binis  nominibus : <At  eam  effe  ordine  tandem 
ipfi  Jt  B,  tui  commenfurabilis  efl , nullo  modo  cnncludemnt. 
T{on  enim  [equitur,  fi  ^ C,  maius  nomen  longitudine  fit  c om- 
menfurabile  expofit <e  Rationali  ^ & D F , vjaius  nomen  eidem 
effe  commcufurabile  longitudine ; propter  ea  quod  no»  vtraque, 
nempe  expofita  l\ationalis  , <jr  D f , eidem  C , longitudine 
commenfurab  ilis  efi,fid  Kjtttonalis  quidem  , commensurabilis 
longitudine  $ jttucro  D F,potentiatantum , ex  hypothefi. fru- 
mo yero  ,fi  B,fit  ex  binis  nominibus  prima. , Fecunda,  quar- 
ta,vel  quinta , fieri  nulla  ratione. pott(l,ut  1>  F. , illi  potentia 
tantum  comnunfurabilis  fit  ex  binis  nominibus  ordine  eadem. 

S i T enim  siB,  ex  binis  nominibus  pnma,fecund.t,quartaj 
•vel  quinta , dtuifit  io  fua  nomina  ad  C } fit  que  ei  commenfura- 
bilis potentiatantum  D E, quam  quidem , vt  in  theoremate  , 
demonfirabimus  ejje  ex  binis  nominibus,  diuifamque  effe  in  fua 
'nomina  ddFi&  partes  sfC,CB,p  artibus  BF,F  E,  proportio- 
nales ejje, nimirum  illas  qd  has  eandem  habere  rationem, quam 
tota  Jl  B^xd  totam  D E . Dico  nullo  rqodo  fieri  poffe,ntD  E, 
ex  binis  nominibus  fit  eadem  ordine  ipfi  <AB.  l^amfi  potejl 
fieri , fit  ytraque  ex  binis  .nominibus  prima.  Erit  ergo  utrun • 
que  maius  nomen  C ,D  F,  ex defin.  Rationali  expofita com 
menfurabihs  longitudine,  pisare  & inter  fe  longitudine  cym 
menCurabiles  erunt . Et  quoniam  efl  vt  jt  C,  ad  D F , «4  -4B*. 
ad  D E i erunt  propterea  &•->*.  B , D E,  longitudine  comme^ 
fur  ab  ile  s . Quod  eff  abfurdum, . ponitur  enim  D E , ipfi<*Jx  ; 

h*  potentia  , 
sta,  >«-• 


it»,  decimi 
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,10  .decimi 
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ff,  decimi. 


i de;  imi. 


6j. 

6l. 


potentia  folnm  c omnien fur  abilis.T^on  ergo  viraque  AB,  DE, 
ex  binis  nominibus  prima  efl.  Eodem  modo  neque  vtraqtte 
£ ex  binis  nominibus  quarta  erit , Sed 

A. -T— .B  neque  fecunda  , uti  quinta  f.Jftt 

| enim  vtrunque  nomen  minus  C B, 

F F,  ex  defin  longitudine  cnmmeru 
furabile  Rationali  expofit x , atque  adeo  inter  f,.  Igitur  & 

tota  A B,  D E , longitudine , Jorent  commenfurabilcs  . quod 
non  ponitur  , 

S E M .?  E r tamen  verum  efl , fi  .4  B , efl  ex  binis 
nominibus  prima , vel  fecunda  , vel  tertia , redam  D E , ipfi 
A B, potentia foljim  commenf  trabi lens,  eff e quoque  vnam  ex  il- 
lis tribui  glicci  ordine  none  ode  m Jit . 7dam  hoc  pofito  5 poterit 
A C,  plus  quam  CB  , quadrato  rcfltefibi  longitudine  commen- 
furabilis . Cum  efgoftt  ut  A C , ad  CBfita  D F,  ad  F E ; pote- 
rit quoque  bF,  plus  quam  Ff , quadrato  refla  fibi  longitudi- 
ne comme  u furabilis  . gnare  n defin . erit  DE,  ex  bihts  invii 
nibus  prima,  vel  fecunda , vel  tertia . Eodem  modo  fi  A B,  efl 
ex  binis  nominibus  quarta,  vel  quinta  , rei  Cexta  , ita  ut  A C, ' 
plus  poffit  , quanvC  B , qua  Irdto  rci!^  fibi  longitudine  incom- 
mensurabilis i poterit  quoque  D F,  Hus  quam  F E, quadraro  re- 
fla fibi  longitudine  intomrnen  Curabili  s ,rum  fit  ut  AC, ad  CB, 
itaDFfdd  F E.  Igitur  esi  defin.  erit  D E,  ex  bmts  nominibltf 
etid  quarta, vel  cuinta,vel  fexta, licet  no  eade  ordine  ipfi  AB. 

I N fequentibiis  autem  quinque  Ipropofitiombus  ne  ce  far  io 
erit  D E , eadem  ordine  ipfi  A B,  quanquam  potentia  tantum 
sili  commen  fur abtlu  fit . ..*&■;  • , ,, 

' \y  y,  - , ..  ..v^  i cv • 


THFiOR.  50./PROPOS.  68. 


E I , qua»  cft  ex  binis  Mcaijs , Jonoirtvdi- 
ne  commcnfurabilis , & ipfa  cx  bipis  Mc- 
dijseft,atquc  ordine  eadem. 

S 1 t ex  binis  Medijs  A B»c|«it:unquediuifil  in  fiu  nomi’ 
na, quorum  A C,  maius,  «StC  B,mmus;(irqucei  rc&a  DE,' 
Jongitudine  commcnfurabilis.  liico  D E , quoque ix  4>inis 
Medijs  cfTe,  & ipfi  A B,  ordine  eandem . Fiat  uc  tota  A B , 

iSjL.  - ^ , i ‘f  ad 


mzrn  e *RJ>-  x.  m'  _?« 

ad  rota  D E,  ira  abiara  A C, ad  ablatam  D F.  Erit  ergo  & re 
liqua  C F,ad  reliqua  F E, ut  rora  AB.ad  roram  DE  . Et  quo 
niamipfi  AB,  ponitur  longirudinecommenfurabilisD  £ j 
:erit& DF.ipfi  AC,&  FE,ipfiCB,  ^ q o 

longitudine  eommcnfurabiiis  . Ji.1 ' 1 'B 


f*-  ffxti. 

1 9.  quinti , 


E 


t o.  decimi. 
»4  decimi. 


38. decimi, 
io. decimi. 

l%.vel  39. 

decimi. 


Sunraurcm  A C,  CB,  Medix.  Igi 
tur&  D F,  F Ejilliscomtnenfura 
biJes.Mcdix  funt.  -Rurfus  quia  cft  ut  A C,  ad  D F,  ira  CB, 
ad  F E Sc  permutando  ut  A C,ad  C3,ita  O F,ad  FE:  Sut 
autem  A'C>  Cft,  potentia  (olum  eommenlurabilrs;  erunt 
Si  D F,  F E,  (olum  commenfurahilcs  potentia.  Cum  ergo 
flcoftenfte  lint  Mediar;  erunt  D F,  F E,  Med-a:  potentia  tan 
tum  commenfurabiics  ; Atque  idcirco  D E,  erit  ex  binis  Mc 
dijs  . Dico  & ipfi  A B,  eandem  cfle  ordine  . Quoniam  eft 
ut  A C,ad  C B,ita  f)  F,ad~F  E : Eft  autem  ut  A C,ad  CB, 
ita’  quadrarum  ex  AC,ad  redangulum  fub  A C . C B,5c  ut 
D F,adF  E ira  quadratu  ex  D F,nd  rcdangnlum  fub  D Fj 
F Epex  lemmate  3- propos.  1 9.  huius  libri  >crir,-quoque  uc 
quadratum  ex  AC, ad  redangulum  fub  AC,CB,ita  quadrrf 
tum  ex  D F,ad  redangulum  fub  D F,FE  j & permutando 
ut  quadiatum  ex  AC, ad  quadratum  ex  D F,ira  rednngulu 
fub  A C,CR,ad  redangulum  (ub  D F,  FE  . Commcnhira 
bile  eft’autem  quadratum  ex  A C,  quadratocx  D Fj  quod 
redar  AC,D  F,commcnfurabilcs  oftcnfx  lint  Joiigitudine. 

Igitur  Sc  redangulum  fiib  AC,CB,  rcdangulo  lub  D F,  io.decimi. 
F E,  commenfurabile  ed.  Qjiarefi  redangulum  fub  AC, 

CB,  fuerit  Rationale , ita  ut  AB  , lic  ex  binis  Medijs  pri- 
ma 5 erit  & redangulum  fub  D F,  I E,  Rationale,  cum  illi 
fit  commtnfurabde  5 atque  adeo  6i  D E,  ex  binis  Medijs  pri  3 i.decimi. 
ma  erir.  Si  ucro  rcdangulum  fub  A C , C B , fuerit  Me- 
dium, ita  ut  A B,fit  ex  binis  Medij>  fecunda  j erit  & rcdan- 
gulum fub  DF,  FE,ei commenfurabile.  Medium, ex  coroll. 
piopos.  i4  huiuslib.  Acpropterea&  DE,erir ex b<ni& Me- 
dijs fecunda.  Q^iare ei,  quae  ex  binis  Medijsjongitudmccom 
mcnfurabilis,  6cc.  C^uod dcmonftrandum  erat . 


) 9,  decimi. 
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Eoi)  £ M prbrfttt  mede  dtmonfhrabimw  t reBam  lineam 

• DE, 
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**;me  ptl  7«p.<7  &om: 


D F.tfi  potentiatantnth  fuerit  commen  fur  abitis  ipfi  jtR,  fi* 
eft  ex  binis  Medijs  , ex  binis  Medijs  (Jfe,at<p*e  ordine  eandem 
‘pfi  .4  B,cui  cemmcnP*rabilis  efi  ; fi  modo  loco  : commen  fur  abi 
lis  longitudine : in  demor.firatione  dicamus  ubique:  comrmnfu 
r ab  ilis  potentia  tantum. , &c.  vt  tnanifefhtm  efi  . . 

THEOR.  51.  PROPOS.69. 
MAIORI  commcnfurabilis  > & ipia 


Maior  eft. 


S i t linea  Maior  AB,diui(a  in  fua  nomina  ad  C,  eiquc 
commcnfurabilis  fit  D E,  fiuc  longitudine  & potentia  , fiue 

potentia  tantum . Dico  & D E, 
Maiorem  efli.  Fiant  enim  cade, 
F -R  <!»*  fupenus  ; ita  ut  partes  A C , 
C B.ad  partes  D F , F E , eandem 


Ah 


{'■21.  fexti 


habeant  rationem,  quam  tota  A E, ad  totam  D E . Quo- 
niam igitur  A B,DE,commcnfuiablcsfmit  uel  longitudi- 
ne & potentia  , uel  potentia  tantum  ■,  erunt  quoque  tam 
xo.  decimi.  A C,D  F,quam  C B,  F E,  codein  modo  commcufurabilcs. 

l<  uri us quia  eft  ut  A C*ad  D E,it*.C  B,ad  F£,3c  permu- 
tando ut  AC,  ad-C  JB,ira  DF,ad  F E j erit  ut  quadratum  cx 
A C, ad  quadratum  ex  C B.ita  quadratum  cx  D F , adqua- 
dratum  ex  F,Ej&  componendo  ur  compofitum  cx  qua- 
dratis rectarum  A C,C  B,ad  quadratum. pxC£, ira  compo 
firumex  quadratis  redarum  D F,  F E,  ad  quadratum  ex 
FE;  Et  conuerten  do  utquadratum  ex  C 11 , ad  compofitu 
ex  quadratis  redarum  AC,  C B,  ita  quadratum  ex.F  E,  ad 
compofitym  ex,quadraru  redarum  JD  F, F E j Et  permu- 
tando ut  quadratum  ex  C B,ad  quadratum  ex  F E,  ita  co^ 
pofirum  vcxquadiaris  redarum  A C,C  B,  ad  compofitum 
ex  quadratis  redarum  D F,  FE  Cpmmcnfinabilceft  aute 
quadiatumcx  C B,  quadrato  ex  F E,  quod  redae  C B,FE,  I 
ollenf*  finr  cQmmrnfurabilcsucl  longitudine  & potepua,  j 
uel  potentia  tantum.  Igitur  & compofitum  cx  quadraris  ; 
redarii  AC,CH,c6mcnluiabileeft  comi  ofitoex  quadratis ! 
redarum  D F,  JFE.  Eft  autem  compofitum  illud  Ratio- . 
nale , cum  ted*  A C,CB,  componant  Maiorem  AB . I21-  | 

tui 
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i o.  decimi. 


, 40. decimi 
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tur&hoc  Rationale  eft,cx  9.  dcfin. 

R v n s v s quia  cft  ur  A C,ad  C B,  ita  D F , ad  F E •, 
Vt  autem  AC, ad  CB/ta  cft  quadrarum  cx  A C,ad  rcftan 
gulum  fub  A C,  C B , & ut  DF  ,ad  F E,  ita  quadratum  cx 
DF,ad  rcdlangulum  fubDF.FE, cx  lemmate  3 . propos.  19. 
huius  libri  -s  Er.t  quoque  ut  quadratum  cx  A C,  ad  re&an- 
guium  fub  AC,  C B , ita  quadratum  cx  D F , ad  i«ftao- 
gulum  fub  D F,F  E :et  permutando  utquadiatum  cx  AC, 
ad  quadratum  ex  D F,  ita  rciftanguium  fub  A C,CB,  ad  re 
ftancrulum  fub  D F,  F£  . Eft  autem  quadratum  ex  AC, 
quadrato  cx  D.F,  eo  rumen  fui  abi  lc  , quod  redae  A C,  DF, 
oftcnfie  fint commcnfurabilcs  ucl  longitudine  & potentia, 
uel  potentia  tantum . Igitur  & redangulum  fub  A C,C  B, 
redangulofub  D F,  FE.commcnfuraSilecft . Eft  autem  re 
dangulum  fub  A C,  CB,  Medium  . Igitur  & redangulum 
fub  D F , FE, illi  commcnfm  abde,  Medium  cft,  cxcoroll, 
propos  24. huius  libri.  Q^uomam  ucrocft  ut  AC,  ad  CB, 
ita  D F,ad  FE > funtque  A C,C  B,  potentia  incommcnfura 
biles,cUm  componant  Maiorem  A B s Erunt  quoque  D F, 
FE.  potentia  incommcnfurabiles  . Itaque  cum  D F,  F E , 
fint.  potentia  incommcnfurabiles , faciantque  compotorum 
quidem  cx  ipfaium  quadrans  Rationale  ; quod  autem  fub 
ipfiscontmctur , Medium  , ut  oftenfum  cft  j ei  it  tora  D E, 
Maior . Maiori  ergo  commcnfurabiiis , & lpfa  Maior  cft . 
Qjrpd  demonftrandum  erat . 

THEOR.  52.  PROPOS.  70. 

RATIONALE  ac  Medium  poten- 
ti commcTurabilftJ&  ipfa  Rationale  ac  Me- 
dium potens  eft. 

S t t rc&a  A B,potcns  Rationale  ac  Medium  , diuifain 
fua  nomina  ad  C.eiquccommenfuwbfis  D E,fiuc  loncitu 
dine  & potentia,fiuc  potentia  tantum  Dicodc  D E,efIcpo 
tentem  Rationale  ac  Medium . Conftruflis  ljfdcm  , qu«e  fu 
pra,  oftendemus,  ut  in  praecedenti  propos.  ccmppfitumcx 
quadratis  reftaium  A C,CB,commcnfurabilctfle  compo- 
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; firo  ex  quadratis  redarum  DF  F E . Eli  aurem  illud  com 
41.  de. imi. { pofitum  Medium,  cum  redx  A C,C  B,  componanr  lplarn 
AB,  potentem  Rationale  ac  Medium.  Ioirurpercoroll.pro 
q pos.  14.  huiuslib.Sc  hoc  compofi 

Al  (■—  iR  rum  illi  commcnfurabiie,  Media. 

^ I ■ ■■  1 E eft . Eodem  modo,  ut  in  eadem 

propos.  antecedenti,  erit  redan- 


lb 


4 : .decimi. 


41,  decimi 
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gulum  fub  A C,  CB.quod  Racionalpclt.commcrifurabile 
rcdan°u!o  fub  D F,  F £;  atque  adeo  <$c  rcdangulum  fub 
D F,  FE, Rationale  elt.cx  9 defin.  Denique  ut  in  eadem  fu 

E eriori  propos.  erunt  D F,  F E , potenriaincommenfura-' 
iles . Q_uare  cum  D F.  F £,  fint  potentia  incommcnfura- 
biles.ficiantquccompofitum  quidem  ex  ipfarum  quadratis 
Medium  j quod  autem  fub  ipfis  continetur , Rationale , ut 
drmonlhatum  eft  j erit  tota  D E,  Rationale  ac  Medium  po 
tens . Igitur  Rarionafe  ac  Medium  potenti  commenfmabi- 
Jis , &c.  Q_uod  erat  demonftrandum . 

THEOR.  53.  UROP.OS.71. 

BINA  Media  potenti  commcnfurabi-r 
Iis , & ipfa  bina  ivfcdia  potens  eft. 

Sit  bina  Mt dia  potens  A B,  diuifa  in  fub  nomina  ad 
Cjciquecomnuufurabilis  D E, fiue  longitudine  5:  potentia, 
fiue  potentia  tantum . Dico  & D E,  effc  bina  Media  poten- 
te. Conltrudis  ijldem  jqux  fupra,oftcndemus,ut  in  propof 

69.  compofitu  ex  quadrans  reda 
jjj  - - ^ ru  AC, C.B,  copofito ex  quadratis 

p F — 1 redaru  DF,FE,commenfurabile 

effeiNec  non  de  icdangulum  fub 

A C,C  B,effc  comenfurabilc  redangulo  fub  DF,F  E - Cu 
4 i.decimi.  crgo.ta  compofi' u.ex  quadrat.s  redii  iu  A C,  CB,quamrc- 
dangulu  fub  AC.CB,  Medium  fit ; eritetiatu  ex  corollcpro 
pof.2  .huius  J bri,  ta  cSpofitum  ex  quadratis  redaru  D F, 
F E,quam  redangulufub  D F,FE,Mediu.  Sed  dc  D F,F  E, 
potentia  incomenfurabiles  funt  ut  pnuJt.Poftremo  quia co- 
pofitujm  cx  quadratis  redaru  A C,  C B,dc  rcdangulum  fub 

A C, 


* 1% 
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AC,  C B.  iiKommrnfutabiiia  lunt,  cx  hypo  licfi , propie-  decimi , 

rea  quod  A B.bina  Mrdia  poteft  : Eft  autem  compofito  ex  : 


quadratis  icdarum  A C,CB,commenfurabli:oftenAimc6-  | 
pofi  um  ex  quadiatis  redarum  D F,  I Ej  & rcdangulo  fub 
A C,  C B,  probauimus  commenfurab  Ic  redanguium  iiib 
DT,  F E * Erunt  quoque  e.v  fcholio  propos.  14  huius  lib. 
compofirum  ex  quadratis  redatu  D F,FE,3c  redanguium 
fub  D F,  F E,  incommeniurabdia.  Q^uarc  cum  redi  D F, 
FE,pocentia  firtt  incomrocnfurab  lcs,faciantqj  compofltum 
cx  ipfarum  quadratis  Mcdiu  ; & quod  fub  ipfis  continetur  , 
Mcdiuiincomenibrabileq.  copofico  cx  quadratis  lpforu/ent 
D E, bina  Media  potens,  ltaq;  bina  Mcdu  potenti  edmcnfu  4 z.decimi. 
rabil)«,5c  ipfa  bina  Media  potens  cft.Qjod  erat  oftcr.dcdp. 


THEOR.  54.  PROPOS.  72.  : 

S l Rationale  & Medium  componatur, 
qnatuor  Irrationales  fiunt , uel  ca , quae  ex 
binis  nominibus,  ucl  quas  ex  binis  Mcdijs 
prima,  uel  Maior,  uel  Rationale  ac  Mcdiu 
potens. 

S t t Rationale  fpatium  A B,  cum  quo  componatur 
'Medium  C D.  Dico  redam,  qui  totum  fpatium  A D,  po- 
teft, cite  uel  cx  binis  nominibus,  ucl  ex  binis  Mcdijs  pri- 
mam, uel  Maiorem  , uel  Rationale  ac  Medium  potentem. 
Erit  enim  A B,  uel  maius  * 

quam  CD,  ucl  minus:  . « 
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Aequale  flquidcm  non 
erit ; alias  tum  A B,  At  Ra 
tionalc , e fler  Sc  villi  aequa- 
le C D,  Rationale.  quod 
non  ponitur  . Sit  primo 


E H X 


B B 


.t 
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maius>&cxpoAta  Rationali  EF,ap;Tcet4rad  c|  redangulu  4-.  prim. 
EG,  aequale  ipll  A bj  & ad  H G,  aliua  Hl,  aequale  ipfi  CD  , * 

ut  totum  EI,  tori  A D,  At  aequa  r.  E quoniam  A B,{ 
Rationale  eft  , & C D,  Medium  } erit  quoque  EO,  j 
Rationale  , 8(  H,1 , Medium  qua.  c .m  appiiantu.  ad  ! 
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■j  * I decimi.  Rationalem  E F ; erit  E H,'R  ationalis  , & ipfi  E F longitu  | 
1 2 j .decimi,  dine  commcnfurabihs  j At  uero  HK,  Rationalis  , Sc  odcm 


w 


• 4m 


r h k 


B D 


T Q I 


E F , longi  ruditu*  imortien- 
furabilis . Ruikisquu  FG, 
H I , incommenlurabiha 
funr,  ut  conllattx  definitio 
nibus  5 quod  E G,  Rationa 
}e  fit , at  HI,  Irrationale , 
nempe  Mediu  j erunt  E H» 


P 


io  .decimi.  H K,  eandem  cum  illis  habentes  rationem  incommtnfura- 
biles  longitudine  .Ratio niles ergo  funt  E H,  H K, potentia 
j y. decimi,  folum  commenfurabilcs  ; Ac  propterca  E H,  ex  binis  no- 
: mimbuselt . Et  quoniam  maius  ponitur  A B,  quam  CD, 
i hoc  eft,  E G,  quam  H I j erit  quoque  E H , maior  quam 
i,  ffKti.  1 H K,cum  E H,  H K, eandem  rationem  habeant,  qua  EG, 

I H I ...Jam  uero  maius  nomen  E H,  plus  poterit  quam  roi- 
, i nus  H K,  quadrato  re&x  fibi  longitudine  commcnlurabilis, 

' uel  incommcofurabihs.  Si  plus  poiTit  E H,  quam  HA,qua 
dratorcttae  fibi  commenfurabilis  longitudine  j erit  E K,  ex 
defin.  ex  binis  nominibus  prima  , cum  E H,  maius  nomen 
ollcofum  fit  longitudine commenfurabile  Rationali  EF. 
QjJ,ire  iccla  potens fparium  E I, contentum  fub  Rationali 
-E  p,Si  cx  binis  nominibus  prima  E K,  atque  adeo  Sc ipatiu. 
A D,  compofitum  cx  Rationali  A B , & Medio  C D,Ina- 
^ 5, decimi . tionahs  elt,  quae  ex  binis  nominibus  appellatur . 

Si  uero  E H,  plus  poilir  quam  H A ,quadrato  ted*  fibi 
1 longitudine  imommeniurabilis > erit  E a, ex  b nis  nomini- 
bus quarta, ex  defin.  cum  E H,  maius  nomen  oltcnfum  fit 
longitudine;  comrocnfuiabJc  Rationali  £ F.  Q.uatc  re&a 
potens  fpatium  E I,contentti  fiub  Rationali  E 1 ,&  cx  binis 
nominibus  quarta  E K,  atque  adeo  Sc  Jpauum  AD,  Itra- 
f %. de  cimi,  tionahs  cll.qux  uocatur  Maior . 

S i T fecundo  A B , minus  quam  C D j & eadem  con- 
firuantur,  quae  prius.  Erit  ergo,ut  prius,  E K,tx  binis  no- 
minibus,& E H,  ipfi  E F,  longitudine  cr  mmcnfurabiiis.  Et 
quia  A M.minuscit.quam  C D,hoceft, E G , quam  H I j 
ent  quoque  retta  E H, minor  quam  H K.  Poterit  igitur  rur 
fus  H A , maius  nomen  ipfius  E K,  qux  eft  cx  bims  nomini 
bus,  plus  quam  £ H,minus  nomen , quadrato  re £tx  longi- 

\ v*  tudine 
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tudinc  fibi  commenfurabili.svcl  incnmmcnfurabilis.Si  plus 
poflir  II  K,  quam  R H, quadraro  reda;  longitudine  fibi  eo 
menfurabifs,  erit  E K.  ex  binis  nominibus  fecunda  , cum 

^ E Hj  minus  nomen  com 
mrr  lura  bile  fit  longitudine 
R arorafi  E F,vt  oflenfum 

: i eft.  Qjiarcrcda  potens  fpa 

p Q Z tium  £ 1 , contentum  fub 
Rationali  E F , & ex  binis 
nomnibus  fecunda  E K,  atqi  adeo  de  fpatium  A D,cx  Ra- 
tionali A B,3c  Medio  C D,  ccmpofitum,  Irrationalis  eft  , 
quxdicirut  Fx  binis  Med-js  fnma  . 

S i veio  H K,  plus  poifir  quam  E H,  quadrato  redae  li- 
ne* fibi  longitudine  incommcnfurabilis  j erit  E K,  ex  bmis 
nominibus  quinta  , cum  E H,  minus  nomen  oftenlum  fit 
Jorgitudinecommrnfmabilc  Rationali  E F . Q_uarc  reda 
potens  (patium  E I,  contentum  fub  Rationali  E F,dc  cx  bi 
nis  nominibus  quinra  E K a tq 5 adeo  dc  fpatium  A D,  Ir- 
rationalis eft, quae  Rationale  & Medium  potens  appellatur. 
Si  igitur  Rationale,&  Medium  componantur.quatuor  Ir- 
rationales fiunt , dic.  Quod  demon ftrandum  erat « 

THEOR.  55.  PROPOS.  73. 

S I duo  Media  inter  fe  incommenfura- 
bilia  componamur , dua?  reliquae  Irrationa- 
les fiunt  > vel  ex  binis  Medijs  fecunda  > vel 
bina  Media  potens . 

ComponAntvi  dyo  Media  incOmmenfurabi- 
lia  A B,  C D.Dico  rc£hnji,qux  poteft  totum  fpatium  A D, 
effe  vel  cx  bmis  Medijs  fecundam, vel  bina  Media  potentem. 
Ericcnim  rurfus  A B,  vel  maius , quam  C D,  vel  minus  *. 
AEqualc  fiquidem  non  erit ; alias  eflent  AB,  C D,  com- 
menfurabilia . quod  non  ponitur.  Sit  primo  maius.de  om- 
nia fiant , quae  in  prxcedcnti  propofitionc  . Et  quia  fpatia 
A B,  C D, ponuntur  Media,  dc  incommcnfurabilia  j erunt 

L de 
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<6.  decimi. 


g.  decimi. 
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o.  decimi. 
2j.  decimi. 


) 7.  decimi. 


&fpatiaEG,H  I,  Media &imdmenfurabilia;<um  illis  fint 
ar  qualia . Igiturrc&x  EH,HX,  eandem  cum  illis  habentes 
rationem,  longitudine  incommenfurabrles  funii.  vtraqj 
( cum  E G,  H I,  Media  fiat , appliccnturq;  ad  Rationalem 
A ^ a C Elv)  Rationalis-rftjrtpfi  EF,lon 

Ai — t,  pjni<jtnc jncorrijrienfurabiils.R.a 

. tionnlcsergo  ftinrIHf,HK,po- 
D ;t<jQtia  folumyommen&rabile^ 


17.  decimi. 


60.  decimi. 
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lv  . ac  proptcrcafi  K,  ex  binis  nomi 
robus  cft  . (Quapiam  veto  A B* 
maius  popitur^arn.  OJ>i  erit 
■p  G X F G I vun  antecedenti  propof,;  E H,, 
maius  nomen  ipfiusE  K. Poterit  ergo  plus  quam  H K,qua 

drkto  reftaefibi  longitudine  commcnlurabili?,  vei  incdmmc 

furabilis . Si  pluspolfit  E Hi  quam  H K,  quadrato  wax.fi*, 
bi  commenfurabilis  longitudine,  cum  vtruno} nome  EHi 
H K,  oftcnfum  fit  longitutGncincorninenfurabilc  Rationa 
li  E FjciitE  K,cx  dcfin.ex  binis  nominibus  tertia.  Qjtarc 
rcaa  potens  fpatium  E I,  contentum  fub  Rationali  E JF,  & 
ex- binis  nominibus  tertia  EJ^Tatque  adco,&.  fpatium 
A D,  Irrationalis  cft  , qu*  ex  binis  ftlcdi/s  fecunda  di: 
citur.  * 

S 1 uero  E H,  pluspolfit  quam  HK,  quadrato  reftx 
longitudincfibi  incommen furabilis , cum  utrunq;  nomen 
E H,HK,  longitudine  fitincommenjiirabile  RatiooaJiEFj 
erit  E K,  ex  binis  nominibus  fcxta,vt  confiat  ex  defio.  Re- 
cta igitur  potens  fpatium  E l,Gue  fpatium  A D, Irrationa- 
lis cft , quas  bina  Media  potens  nominatur . 

(Vr  o D ii  A B,  minus 'fir,  quam  C D f nonJafiter  pro- 
pofitum  concludemus , vtex  figura  conftat.,  (Quapropter 
fi  duo  Media  inter  fe  incomcnfurabiha  componantur , &c. 
Quodoftendcndumeiat^^.  , v ; - * ,.•/> 

A . . ■ ■ mJn  ■:  *va»£§<N  v'  ■ >\ 

+ COROLLARIVM. 

E x his  omnibus  facile  colligitur , eam  , quz  ex  binis  nomini- 
bus , & reliquas  ipfam  fubfequente*  Irrationales  lineas  , neque 
Mediz  , neque  inter  fc  cafdem  cflfe . 

. Nam  quadratum  Mediz  ad  Rationalem  lineam  applicatum, 
2} .decimi,  latitudinem  cflidt  Rationalem,  ipfi  Rationali  longitudine  mcom- 
1 menfurabilem . ^ 

t*  * . . ' ■ At 


V 


6 1.  decimi. 

62.  decimi. 

1 

Ciprimi, 
64.  decimi. 


A t quadratum  eius,  quzex  binis  nominibus,  ad  Rationalem 
applicatum  , latitudinem  edicit  ex  binis  nominibus  primam  . 

£ T quadratum  eius , que  e(l  ex  binis  Medijs  prima,  ad  Ratio- 
nalem applicatum  , latitudinem  facit  eX  binis  nominibus  fe- 
cundam . ■ 1 » • 

■ Qjy  a d r a T v m deinde  eius , qn*  ex  binis  Medijs  fecunda, 

ad  Rationalem  applicatum  , latitudinem  facit  cx  bin; s nominibus 
ccoiajn.  . . j* 

A t vefo  quadratum  Maioris  ad  Rationalem  applicatum  , la- 
titudinem facit  ex  binis  nominibus  quartam  . * * ■ 

, Q.v  a d k a t r-M  autem  etds,  qu*  Rationale  ac  Medium  po 
tefl , ad  Rationalem  applicatum  , latitudinem  facit  cx  binis  nomi  6 decimi. 
nibus  quintam  . 

fco*  tremo  quadratum  eius  , qu*  bina  Media  potefl,  ad  1 , • 

Rationalem  applicatum , latitudinem  facit  cx  binis  nominibus  ^o.aectmt. 
fextam  • , 

,1  t a qjr  e cum  h*  latitudines  difTcrant  & a latitudine  Mcdif, 

& inter  fej  a latitudine  quidem  Medi*  , quod  hzc  Rationalis  tic , 
ihe  Vero  Irrationales  5 "Inter  fe  autem  , quod  ordir.c  non  fint c*- 
demex  binis  nominibus  ; perfpicuum  elt , omnes  Irrationales  li- 
ucas 4 dc  quibus  ha&cnus  efl  dictum , inter  fe  differentes  effe. 

> ..  ■>  .M.v  -s  C H 0 L l 0 7{. 

Ha  c T E ‘K;  V S egit  Euclides  dc  feptem  fenarys  . ’ 
i -I» N primo  y qui  continetur  propof.^-j.  38-19.  40.  41.^ 

42. tradidit  ortum  fex  linearum  Irrational  ium,nimirum  cius, 
qua  ex  binis  nominibus  j & eius  , qua  ex  binis  Medus  prima,  j 
& eius  y qua  ex  binis  Medijs  fecunda  j Maioris  j &~wius  , 

■qua  B^ationaleac  Medium  potejl ; &■  denique  eius,  qua  foteji 
•bina  Media . - - „t-  . , • > •* 

■ I s fecundo  , quem  continent  propof.  43  .,44.  43.  46.  47, 

& 48.  egit  de  earum  diuifionibus  t docens Jin gulas  infingulis 
duntaxat  punitis  diuidi  poffe . 

In  tertio  deinde  contento  propof.  49.5e.j1.51.fj.  gjr  54. 
docuit  inuentionem  fex  linearum , qux  ex  binis  nominibus  di- 
cuntur , uidelicet  prima  y fecunda  , tertia,quanxt  quinta,  & 
fixta . 

I n quarto , quem  abfoluunt  propof.  5 J . j 6.  57.  58.  5 9. 

& 60.  ojlendit  , quo  modo  ha  fex  Linea  Irrationales  , qua  in 
primo  fenario  explicantur , inter  fc  differant , docent,  quanam 
linea  Irrationalis  fit  illa  , qua  potefl  Jpatiutn.  contentum 
fub  Bjttionali  , & ex  binis  nominibus  prima  } uel  ex  bi - 
-vli-A  . ..nUa 
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nis  nominibus  fecundi , vel  tertia , vel  quarta  , vel  quinta  , 
velftxta.  i 'j:  1- 

I N quinto  autem , quem  referies  in  pttpof  6t.6i.6g. 
64.  65.^  66.  docuit , quafnam  latitudines  Irrationales  fa- 
ciant quadrata  linearum  Irrationalium  in  primo  fenario  ex- 
plicatarum , ad  Rationalem  lineam  applicata . 

I n fexto  vero,  qui  quinque  propof.  nempe  67.  68.  69.  70 
& 71.  abfoluitur  , dtmonflrauit  lineam  quamcunque  commen 
fur abilem  alicui  di  EI  arum  fex  Irrationalium  in  primo  fenario, 
tffe  Irrationalem  eandem  illi  , cui  commenfurabilis  efl . 

I K feptimo  deniq contento  duabus  propofitionibus  t nimi- 
rum 7 explicauit  rurfus  differentiam  aliam  fex  pro- 

di EI  arum  Irrationalium . 

R f PBHitvr  autem  in  his  fex  lineis  Irrationalibus  , 
de  quibus  in  primo  fenario  , Analogia  feu  proportionalitae 
Arithmetica , qua  quidem  confifiit  in  excefiu  eodem  . Et  refla 
media  proportionalis  , fecundum  Analogiam  Arithmeticam , 
inter  duo  nomina  cuiufuis  linea  Irrationalis  , efl  quoque  Irra- 
tionalis eadem  iUi  , inter  cuius  nomina  media  exiflit. 

A P C . -r  5 IT  enim  quacunq ; Irratio * 

^ | 1 * * • s nempe  ex . binio  nominibus 

**  AB  ,.  cuius  maius  nomen  A C i 

& diuidatnr  A B,  bifariam  in  D i & cius-dimidise  A D,  vel 
D B,  aqualis  fumatur  E.  Dico  E,  mediam  effe,  fecundum  Ana 
logiam  Arithmeticam  , inter  A C,  C B : & E,  efje  quoque  ex 
binis  nominibus . Quoniam  A C»  fuperat  dimidiam  A D,  re. 
(laD  C\  & dimidia  D B,fuperat  ipfam  C B, eadem  refla  D C* 
perfficuum  efl,  dimidiam  ipfius  A B , nempe  E , effe  mediam 
proportionalem  inter  A CtC  B,  in  Analogia  Arithmetica • 
Rv  R s V s quia  E,  commenfurabilis  efl  longitudine  toti 
A B,  cum  hac  illius  fit  dupla ; erit  & E,  Irrationalis  eadem 
ipfi  A B,  vt  in  fexto  fenario  efl  demonflratum . a > 

J d c m oflendemut  non  aliter  in  citeris  lineit  Irrationa- 
bilibus contingere  . ^ 

S 1 qjr  v n r T R iam  feptem  alif  fenarif  , in  quibus  ex. 
dem  Euclides  demon  flr at  de  fex  alijt  lineis  Irrationalibus  , 
spue  per  detraflionem generantur, qua  in pr secedentibus  ftpttm 
fenarqs  de  Irrationalibus , qua  per  compofitionem  fiunt , tum 
aflendiffe  docuimus  . 
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PRINCIPIVM  SENARIORVM 
per  detractionem . 

THEOR.  56.  PROPOS.  74. 

L # #1>  '«  % 

Sia  Rationali  Rationalis  auferatur  po- 
tentia tantum  commcnfurabilis  exiftens  to 
ti, i Reliqua  Irrationalis  eft . Vocetur  autem 
Apotome. 

DiTRAHATt*  a Rationali  A B,  Rationalis  AC, 
potentia  folum  commcnfurabilis  ipfi  A B.  Dico  reliquam 
B C,  Irrationalem  eiTe.Qjjpniam  per  lemma  3.propof.  1 9. 
huius  lib.  eft  ut  A B,  ad  A C,  C 

ita  quadratum  ex  AB,  ad  re-  , t ® 

dangulu  fub  A B,  A C : Bt  funt 

A B,  A C,  longitudine  incommcofnrabAci  1 erunt  incom- 
menfurabilia  quadratum  ex  A B,  & redangulum  fub  A B,  ‘10.  decimi , 
A C.  Sed  quadrato  ex  A B,  commenfurabiTc  eft  compofl- 
tumex  quadratis  redarum  A B,  AC;  (Cum  enim  AB, 

A C,  potentia  ponantur  commenfurabiics , erunt  quadra- 
ta cx  A B,  A C,  commcnfurabilia . Igitur  & compofitum 
exipfiscommcnfurabiiecrit  quadrato  ex  A C,)  redangu-  'i C. decimi, 
lovcro  fub  A B,  A C,  commcnfurabilc  eft  redangulum 
fub  A B,  A C,  bis . Igitur  compofitum  cx  quadratis  reda- 
rum  A B,  A C,  & redangulum  fub  A B,  A C,  bis  conten- 
tum , incommenfurabilia  funt,vt  in  fcholio  propof  14.hu- 
ius libri  demonftrauimus.  E ft  autem  compofitum  ex  qua- 
dratis reflatum  A B,  A C,  aequale  redangulo  bis  fub  A B , 

A C,  una  cum  quadrato  ex  B C.  Igitur  & compofitum  cx 
quadratis  redarum  A B,  A C,  pcrcorotl  propof.  17.  hu- 
ius lib.  reliquo  quadrato  cx  B C,  incommcnfurabile  eft. 

Cum  ergo  compofitum  ex  quadratis  redarum  A B,  A C, 
fit  Rationale ; (propterea  quod  commenfurabile  eft  qua- 
drato Rationali  ex  A Cjinca  Rationali  defcnpto;)  erit  qua 
dratum  cx  B C,  Irrationale,  atq;  adeo  & icda  ipla  B C,  Ir- 

L 3 ratio* 


7,  fecundi. 
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37.  decimi. 


74- 

69. 


rationalis . Vocetur  autem  Apotome.  luniores  dicunt  \Ce- 
fiduum  .Si  igitur  a Rationali  Rationalis  auferatur  potentia 
'tantum  commenfurabiliscxiftens  toti } Reliqua  Irrationa- 
lis cft.&c.  Q^uod  oftendendum  erat. 
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1 6.  decimi. 
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• 4 ai  f r 1 

7*  o ir  Y 1 sset  Euclides  proponere  quoque  hanc  propofi 
tionem  hoc  modo  . • 

• » .1  ( . , » . c„  t ^ , 

Sia  maiori  nomine  eius,quje  ex  binis  nomi 
nibus  , minus  nomen  auferatur  j Reliqua  Irra- 
tionalis eft . Voceturamem  Apotome . 

i * i 1 . • • 

2^,-  A m cum  A B,  AC,firtt  Rationales  potentia  tantum 
C 1 commofifurabiler,  erit  compofita  ex 

j | B ipfis  Irrationalis, qua  ex  binis  nomi 
nibus  difituf » cuius  maius  nomen 
A minus  A ^•Au/ktturJ^itnr  A C,  minus  nomen  ex 

maiori  nomine  A B,  ut  relinquatur  Apotome  B C. 

• ■ ••teii'  1 ► . , i?  A XI)  ojitab.*  < . 1 /1 

THEOR.57.  PROPOS.  75. 

Sia  Media  Media  auferatur  potentia 
tantum  commenfurabilis  exiftens  toti, qui 
cum  tota  Rationale  contineat ; Reliqua  Ir- 
rationalis eft . Vocetur  autemMedise  Apo- 
tome prima ... 

t 1 t ■ «M*  ,*  ' 1 1 (HmTD:»  i ’•  *nll  . /m  * * * 

DeTRAHATYR-a  Media  AB,  Media  AC,  po- 
tentia folum commenfurabilis ipfi  A B.  fitqj  rectangulum 
fub  A B,  A C,  Rationale.  Dico  reliquam  B C,  effe  Irra* 
tionalem  Qjioniam  A B,  A C,potcnria  funt  comratn* 
furabiles  j erunt  quadrata  ex  . A B,  A C,  commertfurabi 
lia  i atque  adeo  &.  compoluum  ex  ipfis  commeniurabiic 
-I  * erit. 
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tvit  quadrato  tx  AC.  Eft  autem  quadratum  ex  A C, 
Mtdia  Irrationale  , & Medium  Igitur  ex  coroll.  pro. 
pofi'  24.  hu.us  lib.  & compofitum  ex  quadratis  recta- 
rum A B,  AC,  Irrationale  erit  , ac  Medium  . Et  quia 
rectangulum  fub  A B,  AC,  ponitur  Rationale  ; erit 
& rectangulum  bis  fub  AB,.  -t,1-  v. 

A C , Rationale  . Igitur  incom-  jV  G -P 
xnenfprabil?  eft  cbmpofr.um  ex  . 
quadraris  rectarum  AB,  AC, 
rectangulo  bis  Cub  AB,  AC.  Cum  ergo  compofitum 
ex  quadratis  rectarum  AB,  AC,  arqualc  fit  rcAangu* 
lo  bis  fub  AB,  AC,  una  cum  quadrato  ex  B C;  erit 
qudque  rectangulum  bis  fub  A B,  A C,  una  cum  qua- 
drato ex  B C,  incommenfurabile  rectangulo  bis  fub  A B, 
AC  . QjuarevAc.jectangulum  bis  fub  AB,  AC*  & 
quadratum  ex  BC,  incommenfurabilia  .funt  . Exiften- 
teergo  rectangulo  bis  fub  AB,  AC,  R4ti6nili*;  erit 
quadratum  ex  BC,  Irrationale  j ideoq;  & recta  BC, 
Irrationalis  erit  . Vocetur  autem  Mediae  Apotome  pri- 
ma, quia  uiddicet  relinquitur  poft  detractionem  mino- 
I ris  nom  nis  lineae  ex  binis  Medijs  primae  , a maiori  no> 
•mine  , ut  in  fcholio  fcquenti  patebit  . Si  igitur  a Me- 
dia Media  auferatur  potentia  tantum  comrarn  fu  rabitis  exi 
'ftens  toti , quae  cum  tota  Rationale  contineat  j Reliqua  Ir- 
rationaliseft . Vocetur  autem  Medix  Apotome  prima. 
Q^uodoftendcndumcrat.  > 


7.  fecundi. 


17.  decimi. 


,fei 


S C H 0 L I 0 ?{.. 


V o T.y  I s s E T futc ' profo/ttio  profonihoc  modo. 

Sia  maiori  nomine  eius  , quae  ex  binis  Me- 
dijs prima  > minus  nomen  auferatur;  Reliqua 
Irrationalis  eft  . Voretur  autem  Medix  Apo- 
tome  prima. 

C V m -tnint  A B,  A C,  fint  M edite  potentia  folutn  com- 

L 4 men- 


* 


p&EVCLTV:  GEOMm 


Imenfurabiles^contineantqi  Rationale  } erit  compofta  ex  ipfis 
Irrationali/ , qua  ex  binis  Med^t  prima  dicitur , cuius  maius 

nomen  A B minus  A C.  Aufer 
tnr  igitur  A C, minus  nomen  ex  ma- 
iori A B,  ut  relinquatur  B C,  Me* 


75« 

7°. 


«•MA4  } 'S 


C B 


1 6» decimi. 


f.  fecundi. 


if  .decimi. 


di*  Apotome  prima 

(«>  i / * m r,  i ‘ T ' r .ii  * \ • 

. TttEOR.  58.  PRO P OS.  7 6. 

S I a Media  Media  auferatur  potentia 
tantum  commenfurabilis  exiftens  totijtjuae 
cum  tota  Medium  continear;  Reliqua  Irra- 
tio naliseft.  Vocetur  autem  Mediae  Apoto- 
me fecunda . 4 

Detrahatvk  a Media  A B,  Media  A C,  poten- 
tia folum commenfurabilis  ipfi  A B,  fitqs  redangulum  fub 
A B;  A C,  Medium.  Dico  reliquam  B C.effc  Irrationalem. 
Quoniam  quadrata  e*  AB,  A C,  potentia  commcnfura- 
bilibus commenfurabdia  funt } erit  & compofitum  ex  ipfis 
C uttique  ipforum  commenfurabilc: 

■ ^ Eft  autem  utrunque  ipforum  Mc- 

■ 1 - * B dium,  quod  &redx  A B,A  C.Me 

dix  ponantur . Igitur  & compofitum  ex  ipfis , utrique  com 
mcnfurabilc , Medium  eft , ex  coroil.propofi  2^«huius'lib. 
Rurfps  quid  redangulum  fub  A B.  A C, Medium  ponitur; 
erit  & eius  duplum, redangulum  uidelicetbisful  A B,  AC* 
excoroll. propol. 2-t.huiuslib  Medium.  Cumcrgo  com- 
pofitum ex  quadiatis  redarum  A B,  A C, xqualc  fit  redan 
gulo  bis  lub  A B,  A C,  unacum  quadrato  ex  B C;  fupria- 
bit  compofitum  ex  quadratis  redai  um  A B,  A C,  quod  Me 
dium  elt , redangulum  bis  fub  A B,  A C,  quod  etiam  Me- 
dium eft,  quadrato  ex  BC.  Medium  autem  non  fuperat 
Medium  Rationali . Non  ergo  quadratum  ex  B C,  Ratio- 
nale eft  .ergo  Irrationale,  & ipla  reda  BC,  Irrationalis. 
Vocetur  autem  Medix  Aporome  fecunda , quoniam  relin- 
quitur polt  dctradioncm  minoris  nominiscius,  qu|  ex  bi- 

nis 


— 


msh  msKj*.  x.  mm_ *2 

nis  Mcdijs  fecunda , a maiori  nomine,  ut  ex  fcholio  fequen- 
ti  apparebit.  Si  igitur  a Media  Media  auferatur,  dee.  Quod 
erat  ofte  ndendum . 

S C H 0 L 1 0 *£•  ■ ■ ' 

* . ..  • :- 

Hoc  etiam  theorema  ita  potui firt  proponi* 

i . *■ , _ • 

S i a maiori  nomine  cias,quat  ex  binis  Me- 
dijs  fecunda,minus  nomen  auferatur  ; Reliqua 
Irrationalis  eft . Vocetur  autenvMcdix  Apoto- 
tne  fecunda . 

e »•* 

Qjf  o N i K M M B,  A c,  Medix  fitnt  potentia  tantum 
cotnmenfurahiies  w, continenti j}  Medium } erit  compofita  ex  ip - 
fit  Irrationalis  , que  ex  binis  M edtjs  fecunda  appellatur  , cu  ■ 
itu  maius  nomen  ji  B,&  mintu  jt  C.Mufertur  igitur  M f, 
minus  nomen  ex  maiori  jl  B,  ut  relinquatur  B C>  Medi* 
^ipttome  fecunda . ' 

theor.59.  pRopos.77.  *: 

. ’ • ’ • ' ‘ . , . * 

Sia  retta  linea  retta  auferatur  poten- 
tia incommenfurabilis  exiftens  toti  , qua? 
cum  tota  faciat  compofirum  quidem  ex  ip 
farum  quadratis  Rationale ; quod  aute  fub 
ipfis  continetur,Medium  : Reliqua  Irratio- 
nalis  eft  . Vocetur  autem  Minor  • 

Ditia  hatvr  a reda  AB,  reda  A C,  potentia 
ipfi  A B,  incoirmenfurab  lis  j Sit  autem  compofirum  cx 
quadratis  redarum  A B,A  C,  Rationale  jredangulum  ve» 
ro  fub  A B,  A C,  Medium . Dico  reliquam  B C, Irrationa- 
lem cflc.  (Quoniam  compcfitum  ex  quadratis  redarG  AB, 
i A C,  Rationale  eft»  ledangulura  ucro  fub  A B,  A C,atq» 
* adeo. 


39.  decimi . 


76. 

7lm 


■ <s 


. i > 


i o.  flefin. 
7.  fecundi. 


1 o.  dtfin. 


J . v 


•vi 


adeo,tfr  coroll.  prcpof.  24.huiusl1b.Sc  cicomenfurabilc.hoc 
eft,redans>uiu bis  fub  AB,  AC,  McdiujhocciLlrrationale; 
erit  copolirucx  quadratis  rcftaiu  AB,  A C,  incomenfurabi 
lc  redangulo  bis  fub  AB,  AC.  Eli  aure  copofiru  cx  quadra 
tis  redaru  A B,  AC.afqUale  rcctangulo  bis  fub  A B,AC,una 
cum  quadrato  ex  B C.  Igitur  & compositum  ex  quadratis 
redarum  A B,  A C,  per  coroll.  propof.  1 7..  huius  bb.  reli- 
quo quadrato  ex  B C,  incommcnfurabilc  erit.  Ponitur  au- 
tem compofimmcx  quadratis  redarum  A B„A  C,.R4tio- 
q nalc.  Igitur  quadratum  cx  B C, 

^ . R illi  incoimnenfurab.Je , Irratiq» 

^ 1 1 nalecft,  Sclinta  B C,  Irrationa- 

lis . vocetur  autem  Minor,  quo^ 
niam  relinquitur  poft  detradionem  minoris  nominis  li- 
nea; Maioris  , a maiori  nomine  , ut  in  fcholio  frquen- 
tidiccmus . Si  igitur  a reda  auferatur, &c.  Qjrod  erat  de- 
monftiandum . j&m 


fcS  C H 0 L 1.  0 2^. 


Utott  ‘ 


S l C etiam  theorema  hoc  poterat  proponi , 

. * • 

* ' * \ ~ \ r 

Sia  maiori  nomine  lines  Maioris  minus 
nomen  auferatur  j Reliqua  Irrationalis  eft.Vo 
cctur  autem  Minor . 


i i 


, 7^  a M cum  ji  B,  A C3fint  potentia  incommenfurabilet, 
qua  faciant  tompofiturti  quidem  ex  ipfarum  quadratis  f{atio- 
^ , J uaie  , quod  autem  fub  ip/is  continetur  , Medium  : erit  compo- 

40.  decimi.'  ft  a ex  ipfis  Irrationalis , qua  -vocatur  Maior  , eiufq-,  maius 
nomen  A B,  minus  autem  A C.  Aufertur  igitur  A C,  minus 
nomen  ex  maiori  A B,  ut  relinquatur  Minor  JB  C. 


77- 

72. 


THEOR.  60.  PROPOS.78. 

, ~ ■ 2ftr  ( I I • S • kA  ” * • r+  • J ‘ 

Sia  re<5h  re&a  auferatur  potentia  in- 
conimenfiirabilis  exiftens  toti ; qua?  cum 

- • . - * tota 


mL  I B £<Rj).  X-  %m.  »« 


■ 


litui 


tota  faciat  compofitum  quidem  ex  ipla- 
rum  quadratis  Medium quod;  autem  fub 
ipfis  c^ntinctury  Rationale : Reliqua  Irra- 
tionalis eft . V ocetur  autem  ciim  Rationa^ 
li Medium  totum  efficiens,  . > . . y ) 

A\  *•  \\if  ^ i * <»\* 

D*  t r a h A t v r ex  re&a  A B,  refla  A C,  poren- 
tia  ipfi  A B,  incommenfurabilis  * fit  aurdn  compofitum  ex 
iplarura  quadratis  Medium  , & reflangulumlub  ipfis,  Ra- 
tionale, Dico  reliquam  B C, dic. Irrationalem.  Quoniam 
compofitum  ex  quadratis  refla-  . C 

rum  A B,  A C , Medium  cil,  ♦— i B 

hoceft  , Irrationale  j at  reflan- 

guiugidub  A C,  atque  adeo  & eiusduplum  , nempe 
quodVrs  fu%  A B , A C , Rationali  ; em  compofirfim  ex  , w 
quadratis  reflarum  A B,  A C,  incommenfurabilc  reflangu10* 
lobis  fub  A B,  A C.JEft  autem  compofitum  ex  quadratis' 

(cflarum  A B,  A C,  arqualcreflangulobis  lub  A B , A C , 7 
vna  cum  quadrato  ex  B C . Igitur  & rcftangulum  bis  fub 
A B,  A d,  vna  cum  quadrato  ex  B C , incommenfurabitc 
cft  reflangu  lobis  fub  A B,  A C Suntergo  & rcftangulum 
bis  fub  A B,  A C,  & quadratum  cx  B C>  incomrfrcnfurabi  * 7«  decimK  - 
lia . Cuni  er£o  rcftangulum  bis  fub  AB,  AC,  Rationale  | *j 

fit  j erit  quadratum  cx  B C,  Irrationale , & rcfta  B C,  Irra-  1 °*  defio* 
tionqlip * Vocetur  autem  cum  Rationali  Medium  totum 
efficietis  .‘quia  eiiis  quadratum  additum  reftanfulobis  fub 
AB,  A C,  quod  Rationalccft  , facit  totum  compofitum 
ex  quadratis  redarum  A B,  A C,  quod  Medium  exiffit. 

Si iguur  a re(!a  rcfta  auferatur  potentia  incommcniurabilis 
cxiUens  toti,  qux  cum  tota  faciat  compofitum  quidem  ex 
ipfarum  quadratis, Medium*  quod  autem  Kib  ipfisxomfne- 
tur , Rationale V Reliqua, Scc.  Quod  6ften4«ndjtfnerat> 


. S C H 0 L t o 

* • • ' s . Ii  i.  f ’ ~ * it...*  ^ 

f ^ . • • • J ' TmKS*!  i v, 

H ot  etiam  modo  Euclides  tlxorem  hoc^otuijjet  fre* 
f onere  * ...  . . 

S» 


4<  • decimi. 


?8. 

73- 


jpt 
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7.  fecundi 


WmE  rCLTSV.GSOM^m 


Si  a maiori  nomine  eius  } quae  Rationale 
ac  Medium  poteft  , minus  nomen  auferatur; 
Reliqua  Irrationalis  eft  . Vocetur  autem  cum 
Rationali  Medium  totum  efficiens  . 

Cr  M enim  A B,  A C,fint  potentia  incommenfurabilet , 
g qux  faciant  compofitum  quidem  ex 

A_  ipfarum  quadratis  , Medium  i quod 
• I autem fub  ipfis  continetur , Rationa 

le  i erit  compofita  ex  ipjis  Irrationalis , qua  nominatur  Rjtth- 
nale  ac  Medium  potens , cuius  maius  nomen  efl  A B,  minus 
autem  A C.  Aufertur  igitur  minus  nomen  A C,a  maiori  Ait 
ut  B C,  cum  Rationali  Medium  totum  efficiensralinquatur . 

: r j { 

THEQR.  61.  PROPOS.  79- 

Sia  reda  reda  auferatur  potentia  in- 
commenfurabilis  exiftens  toti,  qua?  ciun 
tota  faciat  & compofitum  cx  ipfarum  qua- 
dratis, Medium ; & quod  fub  ipfis  contine- 
tur. Medium,  incommcnfurabileq;  com- 
pofito  ex  quadratis  ipfarum:  Reliqua  Irra- 
tionalis eft  . Vocetur  autem  cum  Medio 
Medium  totum  efficiens . 

Dbtr  Ah  A t v k c*  refia  A B,  refla  A C,  potentia 
ipG  A B,  incommcnfurabilis)  Sitqi  tam  compotitum  cx  ip- 
farum  quadratis,  quam  reflantium  fub 
C «D  ipfis.  Medium, lncommenfurabileqs  com 
1 pofito  ex  ipfarum  quadratis.  Dico  rcli . 
quam  B C,cflc  Irrationalem.  Quoniam 
compofitum  ex  quadratis  redarum  A;B,  A C,  aequale  efl 
reOangulo  bis  fub  A B,  A C,  una  cum  quadrato  cx  B C» 
fupei abit  compofitum  cx  quadratis  reflarura  A B,  AC, 

quod  1 


A 

1- 


.1 


ia!c 

«i 

:UQ 


Jti, 

oa 

r1 

i» 

m 

4 


in* 

ini 

|ltf- 

inc* 

yir 

rra- 


# 

i rt® . 
nJf 

k«* 

BC. 

AC. 


B £ RJt  8? 


qucd  Medium  ponitur,  rectagulum  bisfub  AB,AC,quod 
ex  coroll.  prbpofi 24  huius  lib.  Medium  etiam  eft , ( cum 
Medio , quod  fub  A B,  A C,  contuictur , fit  commenlura- 
bilc  ) quadrato  ex  B C,  Mrdium  autem  non  fuperat  Mcdiii 
Rationali  Non  ergo  quadratum  ex  B C,  Rationale  cft.er- 
go  Irrationale,  St  refta  ipfa  B C,-Irrationali$.  Vocetur  au- 
tem cum  Medio  Medium  totum  effkicns,quia  eius  quadra- 
tum cum  rcftangulo  bis  fub  A B,  A C,  quod  Medium  eft , 
facit  totum  compofitumex  quadratis  re&arum  A B,  A C, 
quod  Medium  etia  eft . Si  igitur  a rc&a  refta  auferatur,  &c. 
Q^uod  oftendendijm erat . - 

• • • • • 1 

S C H 0 L I 0 .. 

1 N hunc  modum  proponi  quoq j potuiffet  hoc  theorema . 

Sia  maiori  nomine  eius quae  bina  Media 
poteft , minus  nomen  auferatur ; Reliqua  Irra- 
tionalis eft.  Vocetur  autem  cumMedio  Mediu 
totum  efficiens . 

J y o n I A M eu m A B,  AC,  fint potentia  incommen- 
furabiles  ,fxdantqi  & compofitum  ex  ipfarum  quadratis  Me 
| dium  t & reEf angulum  fub  ipfis  M e diam  , incommenfurabi 
leqi  compofito  ex  quadratis  ipfarum j erit  compofita  ex  illis  Ir- 
rationalis , qua  bina  Media  potens  dicitur , cuius  maius  no- 
men A B,  & minus  A C.  Aufertur  igitur  minus  nomen  AC, 
ex  maiori  A B,rt  relinquatur  B C , cum  Medio  Medium  to- 
tum efficiens . z 

LEMMA.  V 

Si  i d«m  excefliis  fit  inter  primam  magnitu 
clinem , & fecundam,  qui  inter  tertiam  magni- 
tudinem , & quartam ; erit  & viciflim  idem  ex- 
ceflus  interprimam  magnitudindra,&  tertiam, 

qui 


27.  decimi. 


\ 

•{ 

I 

i 

* 


as 


\ 


41.  decimi. 


1 

» 

-s; 





qui  inter  (ecudam  magnitudinem  & quartam . 

tfvrfc  • Bina  - i*  . 

S i n t qUaiuor  inagtituftrQf  A £,  C D,  E F, 
C H,  fitq-t  I B,  cxctfius  inter  A B,  C D,  aqualis  cx- 
ceffui  K F t inter  £ f>GH.  Dico  eundem  ejie  cxcef 
a X . p,  fum  inter  ^AB,  E F,  qui  inter  CD* 
C.l-  -1  G 2/.  Qwfifdfrt  l B , excejfus  cit  in- 

gl  , ^ rcr^  B,  & C Dj' eri*  A /,  ipfiCD, 
aqualis . £<?dew  wodo  aqualis  erit 
E K»ipfi  C H . Idem  igitur  exceffus  erit  inter»A  l , & 
E K.qui  inter  C Dy&G  Hi  cum  ha  magnitudines  iUis 
fint  aquales  t,  jtugula  fingulis . Efi  autem  totorum 
AB,  EF,  ex  pronunciato  i;.  lib.  i.  idem  ex- 
cefus  + qui  inter  Ad,  EK;  quod/B , K F,  aqua* 
les  ponuntur'.  Igitur  idem  quoque  exiejius  erit  in- 
ter A B , &■  E F , qutmter  C D & G H . quod  eft 
propo filum.  . 

— r;  * COROLLAR  IV  M. 

•-  • m.  • s 

Ex  his  confiat , quatuor  magnitudines  Arithmeticam  Analo- 
giam habentes  , habCVe' auoque  vicifiim  Arithmeticam  Analo- 
giam . quoniam  huiufmodi  Analogia  confidit  in  eodem  exceffu  , 
quem  oltendimuscundem  e (Te  inter  prinaam  , & tertiam  magni- 
tudines , qui  imer  fecundam  & quartam  magnitudines  repentur, 
fi  idem  fit  exceffus  inter  primam  magnitudinem  , & fecundam , 
qui  inter  tertiam  magnitudinem,  & quartam,  hoc  efi,  fiqdatuor 
magnitudines  Analogiam  Arithmeticam  habeant  . 

T H E.Q  R.  62.  P RO  PO  S.  8o. 

APOTOMAE  vna tantum, congruit 
re&a  linea  Rationalis  potentia  folura  com* 
menr«rabilisexiftenstoti;  , 

S r-T  Apotome  A fi  i congruens  autem  ei  Rationalis 

■ ’ . ' t B C, 


&$SLIBEK_f  - A'.  £g^  88 


B C, -potentia  folum  toti  A C,  commenfurabilis . Dico  ip- 
fi  A Bi  aliam  Rationalem  non  congruere,  quar  toti  fit  po- 
tentia taurum  commenfurabilis . Si  enim  fieri  poteft , con- 
gruat alia' Rationalis  B D,  ita  vt  B D,  ipfi  A D,  fit  pe  tentia 
folum  commenfurabilis . Et  quia  BC,i  oJJ  (j  JJ 
Rationalis  eft  5 emdt /A  C,  illi  folii  pote 


• r-J.:— 


H 


tia  c6melurabilis,R6nnl:s.i»L6nalescrgo  funt  AC,BC,pote 
tia  tantum  oommcnfurabiles.  Eodem  modo  erunt  & A D, 

B D,  Rationales  poteritiatfolumcommenlurabilcs  . Q^up- 
piara  vero  idem  excdluscft  inter  compofitum  ex  quadra- 
tis redarum  AC  B C,  & icdangulumbis  iub  AC,  B C, 
qui  m.tcf  compofitum  tyx  quadrans  udarum  A D,  B D,  & 
redangulum  bis  fub  AD,!i  Dj(  fuperat  enim  compofitum 
ex  quadratis  redarum  A C,  B C,  ndanguluipbislubAC, 

B C,  quadrato  ex  A Bj  qubd  compofitum  ex  quadratis  re- 
darum A C^B;C;.*qualc  fit  rectangulo  bis  fub  AC,  B C>  7.  fecundii  j 
vna  cum  quadrato  ex  A B.  Eteodem  modo  compofitum 
ex  quadratis  redartom  A D,  B D,  fuperat  redangulum  bis 
fub  A D,  B D,  quadrato  eodem  ex  A B;  cum  & compofi- 
tum ex  quadratis  redarum  A D,  B D,  atquale  fit  redan- 
gulo  bis  fub  AD,  BD,  vna  cum  quadrato  ex  A B . ) 7.  fecundi , 
erit -quoque  permutando , ex  lemmate  antecedenti , idem 
rxcciiiis  mtes.compofitum  ex  quadratis  redarum  AC, 

B C , fic  compofitum  ex  quadratis  redarum  A D,  b D, 
qui  inter  rectangulum  bis  fub  AC,  bC,  & rcctangu- 
lum  bis  fuh  AD,  D B . Eft  autem  excefiiis  inter  ilia 
com  polita  , fpatium  Rationa'e  , ex  fchoho  propof  27. 
huius  iib.  quod  vtrunque  Rationale  fit.  ("Nam  cum' 

AC,  BC,  fint  Rationales  potentia  folum  commcnfu- 
rabiles j erunt  carum  quadrata  , Rationalia,  & com- , 
menfurabilia  . Igitur  *X  compofitum  ex  ipfis  vtnquc  il-  16.  decimi. 
lorum  commcnlurabile  eft  , atque  adeo  & Rationale  j 
cx  9.  defin.  Non  abref  Rationale  oltendemus  compofi- 
tum ex  quadratis  rectarum  AD,  B D.  ) Igitur  £5c  ex- 
ceflus  inter  rectangulum  bis  fub  AC,  B C,  & rectan- 
gulum bis  fub  A D , B D,  fpatium  Rationale  eft  . Et 
| quia  rectangulum  lub  AC,  BC,  Rationalibus  peten- 
tia folum  commenfurabilibus  Medium  eft  j ctit  ex  c.q-  22.  decimi. 
rollario  propofitionis  24,.  huius  lib.  & cius  duplum  , 

4-  nempe! 


* 
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nempe  rc&angulum bis fub  A C , B C.  Medium  . £.idem-- 
, que  ratione  Medium  cntrcftangulum  bis  iub  A D,BD. 
«,7. decimi.  Medium  autem  non  fuperat  Medium  Rationali.  Igitur 
exeifus  inter  rcdangulum  bis  (ub  AC,  B C , 3t  rcchn- 
gulum  bis  fub  A D,  liD,  Rationale  fpatmm  non  clk, 
Sed  <Sc  Rationale  oftcnfum  eft  . Qjjpd  cll  abfurdum  . 
E go  ipfi  A B . alta  Rationalis  non  congruit , prxrer 
BC  , qu*  toti  fit  potentia  tantum  commcnlurabilis.  Apor 
romx  igitur  una  tantum  congruit,  dee.  Q^uod  erae  often- 
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THEOR.  63.  PROPOS.  81. 

M E D I AE  Apotortiae  primae  vna  tan- 
tum congruit  reda  linea  Media  3 potentia 
folum  commenfurabilis  exiftens  toti , & 
cum  tota  R ataonale  continens  • 

S i t Medix  Aporome  prima  A B;  de  ipfi  congruat  BC, 
Media  toti  A C,  potentia  folum  commenfurabilis, & reftan 

Suium  fub  A C,  B C,  fit  Rationale.  Dico  ipfi  A B,  aliam 
icdiam  non  congruere, qux  tori  fit  potentia  tantum  com- 
menfurabilis , contincatq;  cum  tota  Rationale.  St  enim  fie- 
ri poteft , congruat  alia  B D,  Media  toti  A D,  potentia  tan- 
A B C D tum  commenfurabilis  , fitq;  re&angulii 
Ai  1 ■ > “i  fub  A D,  B D,  Rationale.  Et  quia  B C, 

Media  eft  potentia  folum  ipfi  A C,  commenfurabilis  i erit 
decitni  & A C,  Medi»,  cum  illi  fit  lommenfurabilis  . Medix  ergo 
; funr  A C,  B C,  potentia  tantum  commenfurabilcs.  Simili- 
ter & A D,  B D,  Medix  erunt  potentia  folum  commenfu- 
rabiles  Quoniam  vero  idem  cxccfliisell  rnter  corapofitum 
ex  quadratis  redarum  A C,  B C,  & compofirum  ex  qua- 
draris r citarum  A D,  B D,  qui  inter  rcctanguium  bis  fub 
A C,B  C,  dcredangulum  bis  fub  A D,B  D,  vt  in  propofi 
prxccdcnti  oftcnfum  eft  . Eli  autem  exccflus  inter  hac  rc- 
danguia , ex  fcholio  propoli  27.  huius  lib.  Ipatium  Ratio- 
jjalcj  quoid  vtrunqi  fit  Rationale,  (cum  enim  rcdangulura 
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fub  A C, BC, ponatur  Rationale; erit  rc&angulum  bis  fub 
A C,BC,il!icommenfurabilr,  Rationale.  Atque  eadem  ra 
none  Rationale  erit  rc&angulum  bis  fub  A D,B  D. ) Igitur 
de  cxceflus inter  compofirutn  ex  quadratis  re&arum  A <J; 

B C,  & compofitum  ex  quadratis  redarum  A D,B  D,  fpa- 
tium  Rationale  eft.  Et  quoniam  reftae  A C,B  C,  Medi* 
funt  potentia  folum  commenfurabiles ; erunt  de  ipfatum 
quadrata  Media,  de  commenfurabilia . Igitur  de  compofitu 
rxipfis  utrique  ipfoium  commenfuiabile  eft,atque  adeo  de  i6.itcimi . 
Medium, ex  coroll.propos.  14.  huius  lib.  Non  aliter  qudquc  j 
Medium  erit  compofitum  ex  quadratis  reltarum  AD,BD.  | 

Medium  autem  non  fuperat  Medium  Rationali  Igiturex-  17. decimi. 
ceffus  inter  compofitum  ex  quadratis  re&arum  AC,BC,dc 
compofitum  ex  quadratis  rcftarum  A D , BD,fpanum  Rk 
tionale  non  eft  . Sed  de  Rat.onale  oftenfunieft  . Qjjpd  eft 
abfurdum.  Ergo  ipfi  A B,  alia  Media  non  congruit,  pnsr- 
ter  BC,qu*  toti  fit  potentia  folum  tommenfurabilis,contih 
eatqueeum  tota  Rationale.  Medi*  igittir  Aporomxprr- 
mx una  tantum  congruit;dec.  Quod  erat  demonftrandu. 


THEOR.  64.  PROPOS.  82. 

. 

MEDIAE  Apotoma?  fecunda:  una  ta 
tum  congruit  retfta  linea  Media  potentia  fo 
Ium  commenfurabilis  exiftens  toti,  & cum 
tota  Medium  continens . . ' "n  i 

S 1 t Medix  Aporomc  fecunda  AB.cui  congruat  Media 
BC.toti  A C, potentia  tantum  commenfurabilis , dc  reftan- 
gulum  fub  AC,B  C,fit  Me- 
dium. Dico  ipfi  AB,  aliam 
Mediam  no  congruere,  qux 
toti  fit  potentia  tantum  c6- 
: menfurabilis , contineatque 
cum  tota  M:dium . Si  enim 
fieri  poreft , congruat  ipfi 
alia  B D , Media  toti  A D , 
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M'  trimi 


7.  fecundi. 

1 

24.  decimi. 

! j 

16.  decimi. 
23.  decimi. 
aj.  decimi. 

i o.  decimi. 

* 

. 'i  6.  decimi. 


potentia  tantum  commcnfurabilis , fit  que  redangulum  fub 
A D,  B D, Medium . Exponatur  Rationalis  E F ad  quam 
applicetur  redangulum  E G , zqualc  compofito  ex  qua- 
dratis redarum  A C,B  C i & avi  eandem  EF,alrud  E I , ap- 

- plicctur  atqualc  quadrato 


£;‘  C v. 

-.T  : -hD 

H M 


ex  A B.  Et  denique  aliud 
E L , aequale  compofito  ex 
quadratis  redarii  A D,BD. 
Quoniam  igitur  compofitii 
ex  quadratis  redarum  AC, 
B C,  zqualc  eft  redangulo 
bis  fub  A C,  B C,  una  cum 


quadrato  cx  A B ; erit  K G,  zqualc  ei,  quod  bis  continetur 
fub  AC,B  L.  Eodemque modo ent  KL,zqua!eci,quod  bis 
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corinetut  fub  A D,  BD.  Et  quoniam  AC, BC.Mcdia:  funt, 
Sc  potentia  commenfurabdcs  > (cum  enim  BC,  Media  pona 
tur,crit  & A C.ipfi  potentia  com  menfurabdis,  Media  ) erunt 
earum  quadrata  Media  , & commcnlurabilia . Ergo  Si 
compofitumex  ipfis  commcnfurabilc  eft  utrique  eorum; 
atque  idcirco  Si  Medium  , cx  coroll.  propos.  24.  huius  iib. 
Igitur  St  E G.quod  illi  compofito  aequale  eft,  Medium  eil ; 
quod  cum  applicetur  ad  Rationalem  E F, erit  E H,  Ratio 
nalis  ipfi  E F.longitudincincommcnlurabilis . Rurfus  quia 
redangulum  fub  A C , B C , Medium  cft;  eiit  cx  coroll. 
propos.  24.  huius  lib.  & cius  duplum  , nempe  K C,  Me- 
dium : quod  cum  applicetur  ad  Rationalem  K I,  ent  K H, 
Rationalis  ipfi  K I , hoc  eft  , ipfi  E F , loni»irudinc  incom- 
menfurabilis  . Et  quia  A C , B C , longitudine  lncommcn- 
furabilcs  funt , eftque  ut  A C , ad  b cf,  ira  quadratum  ex 
AC  , ad  redangulum  fub  A C , B C , ut  oftmdimus  lem- 
mate 3.  ad  propos. ,1  9.  huius  lib.  eri:  quadratum  cx  AC, 
•incommcnfurabilc  redangulo.fub  A C,  BC  . Eft  autem 
quadrato  cx  A C,  corntncnfurabiie  compofitum  ex  qua- 
dratis redarum  AC,  BC,hoc  eft  , redangulum  EG . ( cum 
enim  redae  A C,  BC,  ponantur  potentia  commenliu  abdes; ! 
erunt  & earum  quadi atacommcnfuiabilia  Igitur  Sc  com-1 
pofitum  cx  ipfis  commrnfurabilc  eft  uirique  ipforum.nem-  i 
pe  quadraro  ex  A C.  ) Si  ccdangulo  fub  AC,  BC,comcnfu 
Tabdccft  cius  duplum, uidelicct  K G.  Igitur  & E G,ipfi  h G, 
vrc  • ‘ " inceni,  j 


CEO 

ai 


ilii 

Kll 

■ia 


«1: 

4 

;:a 

* 

b 


\ 

k 

di 

i 


1 

te 

K 

ite 

tei 
" - 1 

N 

te 

10, 

te 


i 


If  I‘B  'E  RlVS.  X. 


ii 

I1B 

P 

,» 

:U 

liai 

ofl 

P; 

cis 

4 

«•* 

(0 

10 

k 

P 

oi£ 

S»4 

m* 

l» 

g(ti 

Itf 

»1* 

**► 

a 

# 

j®d 

i* 

At 

IBS» 

«f 

'a» 

;' 

DCi 

iii 

0» 


'incommenfurabilc  £ft,cx  lis,  qux  in  fcholio  propos.  14.  hu- 
liushb.  docuimus.  Red* igitur  EH,  AH,  eandem  habentes  ( 

1 ratione  eu  E.d  KG,  longitudine  incomcnfurabiles  funrrScd  10 .decimi. 
&.  Rationales  funt  oMcnfic.  Rationales  ergo  funt  potentia 
tantum  ccmmcnfurabijcs.  Qjjiproprer  cum  ex  Rationa- 
; Ji  E H,  auferatur  Rationalis  K.H,  potentia  lolum  commen 
'furabilisi.fi  E,H  , erit  E K,  Apotome,5c  ilii  congruens  A H.  '74 .decimi. 
! Simuter  (icmonfti  abimus  E A , Apotomenefle  ,&iIliconT 
gruentem  K.M.  Non  igitur  A potoma:  una  tantum  con- 
(gruit  icda  linea  Rauonalis  , potentia  iolum  commenfura- 
b liscxillens  toti  tquodelt  abfurdum  . Vnam  enim  rantil 
(congruere , demonftratum  cft.  Igitur  Medis  Apotomx  80 .decimi. 
[fecundae  una  tantum  congruit,  £Scc.  Qjuod  erat  dernon- 
1 ftranefum « , > ■ 


THEOR.  6 5.  PROPOS.83. 

MINORI  una  tantum  congruit  re&d 
linea  potentia  incommenfurabilis  exiftens 
toti, & cum  tota  faciens  compofiturfi  quide 
ex  ipfarum  quadratis  Rationale;  quod  aure 
fub ipfis continetur.  Medium: 

St  t Minor  AB,&  illi  congruens  B C,  toti  AC, poten- 
tiamcommenfurabilis,faciensque  compofitum  cx  quadratis 
redarum  A C , B C,  Rationale , & redangulum  fub  AC, 
B C , Medium  . Dico  ipfi  A B , aliam  non  congruere  , 
quas  eadem  prxftet.  Sit  enim,  fi  fieri 
, poteft,alia  congruens  BD,toti  AD,po-  , 1 f*  i 

tentia  incoracnfurabilts.facicnsqjcopo- 
, fituqu  de  cx  quadraris  redaru  AD,BD,RationaIe,at  reda- 
gulu  fub  AD,bD.Mcdiu.  Quonia  igitur, ut  in  propof  So. 
dcmonftratueft.ideexcefluscft  inter  compofitii  ex  quadra 
i tisjcdaiu  A C,B  C,  & compofitum  ex  quadraris  redarum 
! AD.BD,  qui  inter  rctlangulu  bis  fub  AC,BC,5c  redangu- 
lum  bis  fub  A D,BD:  Eft  aurem  exccffus  inter  illa  compbfi- 
ta  ,-ipauum  Rationale , ex  fchoho  propof.  17.  huius  libri » 

M 2 quod 
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quod  utrunque  Rationale  ponatur.  Igitur  3c  rxceflus^ntcr 
rcflangulum  bis  fnb  A C.BC.&  rcflangulum  bis  fub  A D, 
B D,fpatium  eft  Rationale  . frd  Sc  non  Rariotfalc  eft  (Cu 
enim  rcflangulum  fub  A C,  B C,pona- 
tur  Mcdiumycritquoquce*  coroll.pro- 


A B 

i 


pof  2+.  Iiu-us  Jib.  eius  duplum , nempe 
rtftanoulum 1,15  fuB  AC,BG,  Midtum  Suniliterquc  Mcdiu 
erit  rcflangul  Wn  bis  fub  A D,  B D . Quare  unum  non  fu- 
zj.  decimi.  perabit alterum  Rationali. ) Quod  ciTabfurdurt» . Eigo 
ipH  A B,  alia  refla  prxtcr  BC,  non  congruit  potentia  toti 
inc6menlurabilis,&c-  Minori  ergo  una  tantum  cogruit,  &c. 
Qjiod  erat  demon  lirandum.  ■ ’ , - TTv  j 


83. 

?8. 


THEOR.  66.  PROPOS.  84. 


EI,  qua?  cum  Rationali  Medium  totum 
facit,  una  tantum  cogruit  re&a  linea  poten- 
tia incommenfurabilis  exiftens  toti,  & cum 
totafatiens  compoiitum  quidem  ex  lpfa- 
rum  quadratis  Medium;  quod  autem  fub 
ipfis  continetur,  Rationale . 


S 1 1 refla  cum  Rationali  Medium  totum  faciens  A B, 
cui  congruat  refla  B C.toti  A C,potcnna  incommenlurabi 
>lis,  facicnsque  compoiitum  quidem  cx  quadratis  reflarum 
AC,BC,  Medium, rcflangulum  ucrofub  AC^C,Rat»on4 
lc.  Dico  ipfi  AB,  aliam  redam  non  congruere,  quae  haec 
eadem  faciat . Si  enim  fieri  poteft  , congruar  ipfi  alia  refla 
B D,  toti  AD,  potentia  incommenlura- 
A B CS  bilis,facicmquccompofitum  quidem  tSe 

■*-H  auadratis reflatum  AD,B  D,Mcdium, 


kivON  # 

rcflangulum  ucro  fiib  AD,£  D,  Rationale Q^uonam  igi ! 
tur,  ut  in  propos.  8c.oftcnfum  clt,  idem  exceflus  citimcr  j 
compoiitum  ex  quadratis  reflarum  A C,  BC,  & compoliru 
ex  quadratis  reflarum  A D,B  D,  qui  inter  rcflangulum  bts 
fub  AC,  BC,  & rcflangulum  bis  fub  A D,  BD.  filt  aurem 
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e^edTus  mter  h*c  re^angula,  fpatium  Rarioniie.ur  in  pro- 
pof.  i i demonftfauimus . Igitur  & cxcelTus  inter  illa  com* 
pofira , fpatium  Rationale  eft  t fed  & non  Rationale  eft,  cu 
utrimque  fit  Medium . Medium  enim  Medium  non  fupe- 
rat  Rarionali . Qjiod  eft  abfurdum . Non  ergo  ipfi  A B, 
alia  reda  , quam  B C.congruet  potentia  cort  incommenfu- 
rabilis , &c.  Quat^ei,  quae  cum  Rationali  Medium  totum 
facit, una  tantum  congruif,&c.  Quod  erat  demonftrandu. 

THE  OR.  67.  P R O P O 

E I , quae  cum  Medio  Medium  totum 
facit , una  tantum  congruit  retf  a linea  po- 
tentia incommenfurabilis.  exiftens  toti,& 
cum  tota  faciens  &compofitum  cx  ipfaru 
quadratis  Medium  > & quod  fub  ipfis  con- 
tinetur Medium , incommcnfurabileqj  co~ 
pofito  ex  ipfarum  quadratis . 

S ( 't  reda  AB, cum  Medio  Medium  totum  faciens  , ipS 
uero  congruens  B C,  toti  AC,potcntia  incommenfurabilis, 
faciensque  & compofitum  ex  quadratis  redarum  AQBC, 
Medium  , fic rcdangulum  fub  AC.BC,  Medium , incooa» 
menfurabileque  compofito  ^ 

ex  quadratis  redarum  AC,  .A  I 1 — 1 | D 

B C . Dico  ipfi  A B,  aliam 
non  congruere  , quj*  cade  , 


H V*K 


• Y 

1 1 

memuraouis,  ira  ur  oc  com 

politum  cx  quadratis  redarum  AD,BD;Medium  fir,  Sc  re» 
dangulum  fub  AD,BD,  Medium  quoque,  ac  incommenfu 
rabile  compofito  ex  quadratis  redarum  AD,BD.  Conftru 
dis  autem  ijfdctp.,  quacin  propos.  81.  quoniam  compofitu 
cx*quadratis  redarum  A C,BC,  Medium  eftj  erit  etiam  EG, 

M s illi 
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i j . decimi. 


decimi. 
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illi  arqualr,  Medium  . Reda  igitut  E U ^ Ratioqaliseft,  ipfi 
E FJongitudine  incommenlurabilis.  Rui  tps  quia  udan- 
gulumfub  A C,  BC,  Medium  ell*  erit  & cius  duplum  K G, 

Medium. . Igitur  &-  reda 


Ah- 

K 


B 


H 


K 


A H,  Rationalis  eft,  Ipngitu 
dinc  ipfi  E F,  incomnacnfu- 
rabilis.  Et  quoniam  K G, 
eommcnfurabjle  eft  redan 
eulo  fub  AC,  B C,  cum  il- 
lud huius  fitduplum  } at  re 
dangulum  fub  A C , B C, 
incommenfurabile  ponitur 
' • compofito  exquadiatis  re-  i 
datum  AC.BCj  erit  quoque  K G,  eidem  compofito  , i 
14 .decimi,  hoc  eft  ,ipfi  E G , incommenlurabile  j Ac  propterea  redae 
E H , K H , eandem  habentes  eum  E G , K G , rationem, 
10.  decimi,  longitudine  incommenfurabiles  funt.  Sed  Sc  oftcnfir  funt 
Rationales.  Rationales  ergo  funt  potentia  folum  commen 
furabilcs.  Qjuarecum  e*  Rationali  Eli,  auferatur  Ra- 
tionalis AH,  potentia  folum  eominenfurabilis  lpli  E Hi 
74.  decimi,  ctit  E K.Apotomc,  & ei  congruens  AH  . Non  aliter  oftrn 
demus  E K , efle  Apotomcn  , & ei  congruentem  cfte  K M. 
Non jgitur; A potoma;  una  tantum  reda  congruit,  &jc. 
to.  decimi,  Qupdeft  abfurdum . Vnacn  enim  tantum  congruere  dc- 
monftraiumcft.  Igitur  ei,  quas  cum  Medio  Medium  to- 
tum facit , una  tantum  congruit , & c.  Quod  erat  ollcn- 
dendum.  ; 

ry\  (X  * *Cj  TTrp •; :: 

r-D  E FINITIONES 

TERTI  AE.  ‘ ; 

EXpositA  Rationali , & Apotoma  j H tota  plus 
poilir,quam  congruens, quadrato  reda:  Unca:  fibt  loo- 
gitudinc  tommcnlurabiiis , 


lb 


rt.ff 


• SI  quidem  tota  expolitae  Rationali  fit 


longi- 


i 


m£b’  x. 


j 51 


IMj 


longitudine  comraenrurabilis > Vocetur 
Apotome  priipa.  r :>  .7  r-  f r\ 

II. 

~.V\. . ./-vqr.  lUJOiO.v  . ;at. ,7 

SI  uero  congruens  expolitas  Rationali 
fit  longitudine  commenfurabilis  > Vocetur 
Apotome  fecunda, 

III, 

Q^V  QD  fi  neque  tota,  neque  con- 
gruens expolitas  Rationali  fit  longitudi- 
ne commenfurabilis;  Vocetur  Apotome 

tertia.  ‘ - . f 

* . ' ^ : 

R v r s v s fi  tota  plus  poflit,  quam  congruens , qua- 
drato re&c  lineae  fibt  longitudine  incommcnfurabilis. 
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mt 
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SI  quidem  tota  expolitas  Rationali  fit 
longitudine  commenfurabilis  » Vocetur 
Apotome  quarta . * 


V. 


% i 4^.  I i - 


r - . . • « ' » f ^ r ’ 13  i i . i i 

SI  uero  congruens  expolita?  Rationa- 
li fit  longitudine  commenfurabilis;  Voce- 
tur Apotome  quinta. 
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vi. 

14^  # W W I 4 J * f ' i f | i # 

i Qjy  OD  fi  neque  tota,  neque  con- 
Jgrucns  expofit#  Rationali  lit  longitudine; 
j commcfurabilis  > Vocetur  Apotome  fexta. 


6.  dtcimi. 
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21  o >J  aliter  colligitur  numerus  harum  fex  *4fotom*rum, 
ac  fuperius  numerus  fex  linearum  ex  binis  nominibw  fuit  coi - 
leSfus . Sunt  enim  fex  ha  jlpotoma,  trita  linea , qua  relin- 
quuntur pofi  detralfionem  minorum  nominum  ex  maioribut  no 
minibus  fex  linearum,  qua  ex  binis  nominibus  dicuntur  , rt  ex 
definit  i onibus  efl  perjjticuum . 

PROBL.  19.  PROPOS.  86. 
INVENIRE  primam  Apotomen. 

R k P EXTts  duobus  numeris  quadraris  AB,  C B,ut 
infcholio  a.propos.’-9.  huius  libri  docuimus,  quorum  ex* 
cefTus  A C,  non  fit  quadratus  ) ita  ut  AB,C  B , proportio- 
tionem  quidem  habeant, quam  quadratus  ad  quadratum) 
at  A B,  A C,non  : Exponatur  Rationalis  quxpiam  D , cui 

longitudine  comtncnfurabilis  fit 

A C . ...  .B  E F.  Eritq,  E F , cu commentura* 

| j | bilis  fit  Rationali  D , Rationalis. 
{ p Fiat  deinde  ut  numerus  AB, ad  nu 

Hi<  ■«  meru  A C,  ita  per  coroll.  propos. 

(.  huius lib.  quadratum  ex  E F,  ad 
quadratu  ex  GF.  Dico  E G.clTe  primam  Apotomen.  Q.uo 
niam  quadrata  ex  E F,  G F, proportionem  habentia,  quam 
numeri  A B,  A C , commcnfurabiha  lunt  i Erunt  Sc  rcQz 
E F,  G F,  commenfiurabilcs , fialtcm  potentia  . Cum  ergo 
E F,oftenfia  fit  Rationalis, erit  &G  F,  Rationalis.  Qma 
ucro  A B , AC,proportioncp  non  habent,  quam  quadrati 
. numerij 
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nu  meri ; neque  quadrata  cx  E F,  G F,  proportionem  habe- 
bunt, quam  quadrati  numeri.  Incommcnfurabiles  ergo 
fiint  longitudine  reftae  E F,  G F . Rationales  ergo  funt  E F,  <?.  decimi. 

G F,  potentia  tantum commenfurabiles  $ arque  idcirco  reli- 
qua E G,  Apornmceft.  Dicofic  primam  efle..  PolTicenim  '74.  dteimi. 
reda  E F,  p!us  quam  refta  G F,  quad>ato  rc£tae  H.  Et  quia 
eft  ut  numerus  A B,  ad  numerum  A C.ita  quadratum  ex 
EF,ad  quadratum  ex  G F 5 erit  per  conuerflonem  rationis, 
ut  A B , ad  C B , ira  quadratum  ex  E F , ad  quadratum  ex 
H--  Habent  autem  AB,C  B,  proportionem,  quam  numeri 
quadrati . Igitur  Sc  quadrata  ex  E F , & H,  proportionem 
habent,  quam  numeri  quadrat» } Ac  proprcrca  rc&ae  EF,  & 9 .decimi* 

H,  longitudine  commenfurabiies  funt.  (Quoniam  igitur 
tota  E F,  plus  poteft  , quam  congruens  G F,  quadrato  re- 
Ctx  H.fibi  longirudinccommcnfurabilisjejlquc  tota  eadem 
E F,cxpofit*  Rationali  D .commenfurabilis  longitudine  i 
erit  E G,ex  defin.  prima  Aporome.  Inuenimus  ergo  pri- 
mam Apotomen.  (^uod  faciendum  erat . 


PROBL.20.PROPbs.87. 

- INVENIRE  fecundam  Apotomen. 

Ri  pirtis  duobus  numeris  quadratis  A B,  C B,ut 
40  propos.  prat((dep^i  •,.cxpofitaque  Rationali  D,  fumatur 
ei  longitudine  commenfurabilis  GF}  critque  G F,  Rationali 
D,comenfurabiIis,RationaIis  quoque  .jFiat  deinde  utnume 
rus  A C,ad  numerum  A B,ita  qua 
dratumcxG  F,ad  quadratum  ex 
E F.per  coroll.  propos.  6.  huius  li- 
bri . DicoJE  G.eflTe  fecundam  Apo 


A . . • • . C 


t • • • 


& 
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tomen . Quoniam  quadrata  ex  G F,EF,  proporttohetp  ha 
bentia , quam  numeri  A C,  A B , commtnfurahili?  funt  1 
Erunt  & rc&ae  G F,  E F , commenfurabiles , faltem  poten- 
tia .Cum  ergo  GF,  ficoftcnfa  Rationalis  j erit  quoque  EF, 
Rationa'is.  Quia  ucro  numeri  A C,  A B, atque  adetf  & qui 
dratnex  G F,  £ F,  proportionem  non  habent  ,quam  hume 
Xi(tuad:ati j ciutu  GF,  E F,  longitudine  incommcnfuiabi- 
' kj. 


86. 

81. 


6.  decimi, 


9,  decimi. 
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les . Rationales  ergo  funt  GF.EF,  potentia  folum  com- 
74 .decimi.  ^ mcnfurabilcs  j Idcoque  E G, reliqua , Apotome  eft . Dico 

& fecundam  efle . Poffit  enim  rc- 


A . . . « C • 
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87. 

82. 


d.  decimi , 


g £ta  £F,  plus  quam  G F , qua- 
drato ex  H . Q^uoniam  ergo  eft 
ut  A C , ad  A B,  ira  quadratum 
ex  G F , ad  quadrarum  ex  E F i & 
conucrtcndo , ut  AB,  ad*AC,  ita 
quadratum  ex  E F,  ad  quadratum 
ex  G F : Oftendemusiam  , ut  in  antecedenti  propos.  re- 
Aam  H,  ipli  EF,  longitudine  efle  commenfurabilem . 
Qjiam  ob  rem  cum  tota  E F,  plus  poflit , quam  congruas 
G F,  quadrato  ie£tx  H,  flbi  longitudine  commenfura- 
bilis  , fltque  congruens  G F , expolitae  Rationali  D , lon- 
gitudine commcnfurabilis  j erit  EG  , ex  defin.  fer  unda 
Apotome.  Inucnimus  ergo  Iccundam  Apotomcn.  Q^uod 
erat  faciendum. 

• **  • 1.  . 4 

PROBL.21.  PROPOS.  88. 

INVENIRE  tertiam  Apo- 
tomcn. 

Ripiutis  duobus  numeris  quadratis  A B,  C B,  ut! 
in  prepof.  86 .fumatur  alius  numerus  I,ut  in  propos.  5 1 . hu 

ius  lib.  docuimus,  qui  ad  neutrum 
ipforum  A B,  A C,  proportio- 
nem habeat,  quam  quadratus  ad 
quadratum  . Expolita  deinde  Ra- 
tionali D , flat  ut  1 , ad  AB}  ira 
quadratum  ex  D , ad  quadratum 
tr  EF»  per  coroit.  propof, 6. hu- 
ius lib.  Erunt  que  quadrata  ex  D, 
& E F,  proportionem  habentia,quam  numen  I,&  A B,co- 
mcrfurabiliaj  atque  adeo  fle  re&z  D, fle  E F , comenfurabi- 
les,  faltem  potentia . Exiftentc  ergo  D , Rationali , erit  & 
£ F , Rationalis . Et  quia  numeri  1 , fle  A B , ac  propterea 

***•> 


C B 


* 
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quadrata,  ex  D , & E F , proportionem  non  habent , quam 
numeri  quadrati ; erunt  reflat  D , fle  E F «longitudine  in- 
comnacpfuMbiief.  Rui fus  fiat  ut  A B, ad  A C.itaquad  ra- 
tum ex  E F , ad  quadratum  ex  G F , ex  'c6dem  corollario 
propos.  6.  huius  libri  . Dico  E <3,  efle  tertiam  Apoto- 
mert  . Quoniam  quadrata  ex  E F , G F , proportionem 
habentia  , quam  numeri  A B,  A C ',  'cdmtttenfurabilia 
funt  j erunt  fle  refl*  E F,  GF.commenfurabilcs , faltem  po 
fenfia  . Cum  ergo  EF.oftenla  fit  Rationali*,  erit  fle  GF,Ra 
tionalis,  cum  illi  harc  fit  commenfurabilis,  ut  demonftra- 
uimus  Et  quia  A B,  A C,  atque  adco;6c  quadrata  e*  E 
G F , propprtmnem  rion  habent,  quam  numeri  quadrari  y 
Erunt  reflat  E F,G  Fjlongitudineincomtnenfurabiles.  Ra- 
tionales ergo  funt  E F,  G F,  potentia  folum  commenfurabi- 
les  } Acproprrreacumex  EF,auferatur  G F,potentia  illi  fo 
lum  comenfurabilis}  reliqua  EG,  Apotomeerit.  Dico  Sc  ter- 
tiani efle.'1  Qubhidm  e ft  iit  I,ad  A B,ira  quadrarum  ex  D, 
ad  quadratum  ex  E F j 8c  ut  AB  , ad  AC, ira  quadratum  ex 
EF,ad  quadratum  ex  GF  * erit  ex  atquo  ut  l,ad  AC,  ita  qua 
dratumex  D,ad  quadratum  ex  G F.  Non  habent  autem 
•numen  1,  & A C , proportionem  quam  numeri  quadrati* 
Neque  igitur  quadrata  ex  D.fltG  F,  proportionem  habe- 
bunt ..quam  numeri  quadrati . Sunt  ergo  reflat  D,  5c  GjF, 
longitudine  incbmmenfurabiles . Oftenfat  funt  autem  fle 
D , E F , longitudine  incommenfurabilcs  . Igitur  neutra 
ipiarum  E F, G F, longitudine  commenfurabilis eft  expo- 
fitat  Rationali  D . jPolllt  iam  E F , plus  quam  GF,  qua- 
drato reflat  N : Oftcndcmusquc,  ut  in  propof.  8 6.  teflam 
H , eflcipfi  E F , longitudine  commcnfuiabilcm . Q^uapro- 
pter  cum  tota  E F,  plus  poifit  quam  congruens  G JF, 
quadrato  reflat  H , longitudine  fibi  commenfu- 
rabilis , fle  neutra  ipfarum  E F > G F,lon- 
gitudine  commenfurabilis  fit  Ratio- 
nali D , expofitat  j erit  ex  defiru* 

EG,  tcrtiaApotomc.Ia- 
j'  , uen  mus  ergo  tertiam 

^ Apotomcn  Q__uod 

faciendum  , 

erat . . 
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9,  decimi. 
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' 88. 
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9*  decimi. 


89. 

84* 
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PROBL.  22.PROPOS.  89. 

INVENIRE  quartam  Apotomem 

Repertis  duobus  numeris.  A C,C  B,  ita  ut  A B, 
ex  illis  compotitus  ad  neutrum  ipforum  proportionem  ha- 
beat, quam  quadratus  ad  quadrarum , per  ea , qua:  in  fcho 
iio  3.  propos.  29.  huius  hb.  docuimus  ■,  exponatur  Rationa 

Jis  D,cui  longitudine  commenfura 

A C.  . .B  bilis  fit  EFj  critqs  propterca  $c  EF, 

Rationalis  Quod  fi  reliqua-  fiant, 
quae  in  propof.  86.  ofiendemus, 
ut  ibi, E G , eflc  Apotomen . Dico 
& quartam  ede.  PolTit  n.  EF.plus 
quam  G F, quadrato  rc&ar  H . Et  quia  cft  ut  A B, ad  A C, 
ita  quadratum  ex  E F,  ad  quadratum  ex  G F s erit  per 
conuerfionem  rationis,  ut  A B,adC  B,  ita  quadratum  ex 
E F,ad  quadrarum  ex  H . Cum  ergo  A B,  & C B,  propor- 
' tionem  non  habeant , quam  numeri  quadrati  j erunt,  rc£b? 
£ F,&  H,  longitudine  incommcnfurabilrs . Quoniam  igi> 

, tur  tora  E F,  plus  potefi , quam  congruens  G F,  quadrato 
' rcftae  H.fibi  longitudine  incommensurabilis , eftque  eadem 
tota  E F.commcnfurabilis longitudine  Rationali D serit  cx 
defin.  E G «quarta  Apotomc.  Inucnimus  ergo  quartam 
Apotomen.  Qjrod erat  faciendum . u 

THEOR.  23.  PROPOS.  90. 

'V  i . *•  I x ’.»*  'ISBff’ i?» CII*  i i 4*i<i/V  \ k*  •-  lH 

. INVENIRE  quintam  Apotomen . 

I Repertis  duobus  numeris  A C,CB,ut  in  propof. 
j praecedenti  , fiat  conftruflio, ut  in  propos.  87.  hoc eft, fuma 

tur  G F, longitudine  commenfura 
bilis  Rationali  D,&c.  Ofiendemus 
ergo  utin  propof  87.  E G,efle  A- 
potomen  . Dico  & fecundam  efle. 
Foffit  enim  E F,  plus  quam  G F, 
quadrato  rc&x  H.  Et  quia  fimdite^ut  in  propof  86.often- 
. demus 

— - - , ~T-  fi  t*mn  , , „ - — * 


B 


Dh 


f-4— I 


£ ,p 


<&9fLT"B  £ K3.  X.  9S 


demus , per  conuerlionem  rationis, cfle  ut  A B , ad  C B,ita 
quadratum  ex  E F , ad  quadratum  cx  H ; erunt  rurfus , ut 
in  propos.antecedenti , redae  E F,  & H,  longitudine  incom 
menfurabiles . Quia  ergo  tota  E F,  plus  poteft,  quam  con 
gruens  G F,quadrato  redae  H.fibi  longitudine  i neommen- 
furabilis  } e Aque congruens  G F,  Rationali  D.commcnfura 
bilis  longitudine } erit  ex  defin.  E G.qumra  Apotomc.  Inue 
nimus  ergo  quintam  Apotomen . Quod  faciendum  erat. 

PR0BL.14.PR0p0s.91. 

».U  X > •.  , •*  |M|  H , 

INVENIRE  fextam  Apotomen . 5 - 

Re  Puris  tribus  numeris  A C,CB,&  I , ut  in  pro 
pof.  74.  ita  ut  A B,ad  neutrum  ipforum  A C,  C B •,  Sc  I,  ad 
neutrum  ipforum  A B,  AC, proportionem  habeat , quam 
quadratas  ad  quadratum  : expona 
tur  Rationalis D,CJc  reliqua  fiant,  „ A.... 

utin  propos.88.  Oftcndemusergo  ' I...  ...... 

fimiliter , ut  ibi,  D,  & E F , longitu  ^5 
dinci incommenfurabilcs  die  ",  Sc  E»— 

E G,  Apotomen  dle  . Dico  & fex- 
tamdlc.Nam  utin  propof.  88.  erunt  D,  Sc  G F,  longitu- 
dine quoque  incommenfurabilcs  i Atque  adeo  neutra  tpfa- 
rum  E F,  G F, longitudine  commenfurabilis  eft  expolitae 
Rationali  D.  Pollie  iam  E F,  plus  quam  G F,  quadrato  re- 
d*  H.quam  odcudcmus,ut  in  propos.  89.  longitudine  in- 
commenfurabilcm  dic  ipli  E F.  Igitur  cum  tota  E F,plus 
polTir,quam  congruens  G F, quadraro  reda:  H.fibi  longitu 
dine  incommcnfurabilis,  & neutra  ipfarum  E F,G  F, longi 
tudine lit  commcnfurabdis  Rationali  JD ; erit  ex  dcfin.EG, 
fexta  Apotomc  ..  Inucnimus  ergo  fexram  Apotomen. 
Quod  erat  faciendum . 
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S&  D & expeditius  fex, didas  Upotomas  inuetuemtu  hac 
ratione,ut  Theon  docet  hoc  loco.  * - _ ‘ - *■ 
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90. 

85. 
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86. 
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i S x T inuentenda  exempli  grati*  , prima  ifotome  j>.  l{fpe*> 
a cltcimi'  riatur  prius  ex  binis  nominibus  prima  A B , cuius  maius,  no - 
4 " * \men  *4C,&  minus  CB  . Abfcijfa  igitur  ex  AC  trefiaCD,qi*a 
a qualis  fit  ipfiCR  . Dico  AD,  ejfe  primam  A potamen.  Quo- 
niam A CpCB,  Rationales  funt  potemiatantum  commtnfurabi 
1 ...  les ; erunt  etiam  AC,  D C , Rjuio- 

A p )),.C, fi  nales  potentia  tantum  cemmenfur* 

74.  decimi!  * ^iirJ  • erS*  A D,Apotome>.  Et 

ejuia  A T,  plus  potejl , quam  CB , hoc  e fi,  quam  D C , quadra- 
to refla  linea  fibi  longitudine  cumenfurabiUs : & eft  A C , Ra- 
tionali expofite  longitudine  commensurabilis , rV  definitione 
eius  .qua  ex  binis  nominibus  prima  dicitur  j erit  ex  definitione 
Apofoma  prima,  A Q , prima  Apotome  . Eadent,  ratione  ex 
pateris , que  ex  binis  nominibus  dicuntur  alias  Apoto- 
mas  inuenietnus,  ut  ex  fecunda  fecundam  , ex  tertia  tertiam  , 
ex  quarta  quartam  ,ex  quinta  quintam , & tx  fextafextam  , 
fi  minora  nomina  ex  motoribus  auferamur . 

THEOR.  68.  PROPOS.  92. 

S I fpatium  contineatur  fub  Rationali , 
& Apotohia  prima ; Reda  linea  Ipatium  po 
tens  Apotome  eR. 

CoNTItiE  AT  VR 
fpatium  A C,fub  Rationali 
A B , & Apotoma  prima 
A D.  Dico  redam  lineam, 
quz  pote ft  fpatium  A C, 
Apotomcn  dic  ✓ Sit  ipii 
A D .congruens  D E . Erue 
igitur  AE,|D  E ex  defin. 
Apotomx  prunae,  Ra  t io  na- 
les  porentia  folum  comme* 
furabiles  > & tota  A E,  lon- 
gitudine comen  fu  rabiiis  Ra 
tionali  A B i & demque  ea- 
dem A Ejtota  plus  poterit , 
quam 


G C 
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quam  congruens  DE, quadrato  teftx  fibi  longitudine  comi 
mcnfurabilis.Secetur  D E, bifariam  in  F,&  quadrato  ex  FE, 
hoc  eft,quartx  parti  quadrati  ex  D E, applicetur  ad  AE.rc- 
ftangulum  xquale  fub  A G , G E,  deficiens  figura  quadra- 
ta, per  lemma  z.  propof.  17.  huius  lib.  Et  quia  A E , plus 
poreft , quam  D E , quadrato  rcftx  fibi  longitudine  com- 
menfurabiiis  j erunt  rcftx  A G , G E, longitudine  commen 
Curabiles } Ac  propterea  & utraque  toti  A E , fongtrudine 
comrnenfurabiliscrit.  Eft  autem  A E.,  Rationali  A B , 
longitudine commcnfurabilis.  Igitur Cc  utraque  A.G,GE, 
ipfi  A B,longitud;neeft  commenfurabilis > atque  ex  defini- 
tione 6.  Rationalis  . Quare  dudfis  G F^,E  I.iplfi  A B, paralie 
lis, q-uae  ipfi  B C,pi  oducbr  occurrant  in  H,  I j trir  utrunque. 
re&angulum  AH, (51, contentum; fubduabus:Rationahbus 
longitudine commcnfurabilibur , Rationale.  Rurfiis  quia 
utraque  D F, FE, longitudine  coininenfurabiliseftipfi  DE; 
& D E, longitudine  incommenfurabilis  eft  Rationali  A Bj 
! (Nam  (I  commenfurabilis  eflct  longitudine,  cum  & AE,lit 
Jcidc  AB,Iongitud  necomenfurabilisj  cflcnt  AE, DE, longi 
tudine  quoque  eonimcnfurabilcs.Q^updeftflbfurdunV.po 
i nunrur  n. folii  potentia  comcnfurabiles : ) erit  ct:a  utiaque 
ipfaru  OF,  FE,ipfi  AB,l6gltudineinc6menfurab'i!is.Et  quo 
| nia  utraq;  D F.FE, Rationali  DE.comenfurabilis,  Rationa 
i liseft;  Erunt  propterea  tam  A B,DF, qua  AB,  FE, Rationa 
! les  potentia  tantucomcfurabilcs.Qjuarcdu&a  FK,  ipfi  Al>, 
parallcla,erit  utrunq;  re&angulu  DK,  F I, contentu  fub  Ra 
tionalibus  potentia  tantum  commcnfuiabii;bus,Medium. 

I am  ueroipfi  AH, fiat  quadratu  xquale  LM.&  ipfi  G I , 
xquale  fiat  quadratu  NO,comunem  habens  cum  L M,  an 
gulumLPM.  Erunt  igitur  quadrata  LM, NO, circa  eandem 
aiamctru,qux  fitP  Q\  Perficiatur  aurem  figura  , ut  uides  . 
Quonia  igitur  icttangulii  fub  AG,  G E, per  conftrultione, 
xquale  eft  quadrato  ex  F E;  erunt  tres  rc&x  A G,  FE,  GE, 

eroporrionalcs  j Ac  propterea  cu  AH,F  I,GI,  cande  cu  ipfis 
abeant  ratione  > erit  F I,  mediu proportionale  inter  A H 
G I,hoccft, inter  quadrata  LM, NO, illis xqualia.Eft  autem 
inter  eadem  LM,N  0,per  lemma  propof.  i+.huiuslib.  me- 
dium quoque  proportionale  LO.  Igitur  rettangula  FI.llO, 

I xqualia  funt : Sed  ipfi  F I , xquale  eft  D K > & ipfi  LO , 

aequale 


I f?.  decimi. 
1 6.  decimi. 


i z.  decimi.  • 


io.  decimi. 


i z,  decimi. 


I 


4 .decimi.  ■ 


il.  decimi. 
1 4. fecundi . 

16.  fexti. 


1 7.  fexti. 
1.  fexti. 


1 6.  frimi 


M 
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squale  e ft  M N.  Eft  creo  totum  D I.toti  gnomini  V Y X, 
cum  quadrato  N O, aquale . Eft  autem  Oc  totum  A I,pcr 
conltrudionem,  squale  quadratis L M,NO.  IgiturSc  reli- 
quum A C.reliqiio  quadrato  TR , eft  squale;  Aepropte- 
rca  reda  T S ,potcft  fpatiumA  C.  Dico  T i»,  Apoto- 
men  cfle  . 

Qv  o n x a M fpatia  AH.Gl,  oftenfa  funt  Rationa- 

liaj  5c  eis  aequalia  funt  L 


t-  /****• 
t o.  decimi: 


QE 


NO,  erunt  quoque  qua 
drata  L M,  N O , Ratiofti- 
liaj  atq$  adeo  3c  redae  T O, 
S O , Rationales  . Rurfui 
quia  FI,  Medium  eft  often 
fum  j erit  & L O.illi  squa- 
le.  Medium . lncommenfu 
rabilia  ergo  funt  L O , Cc 
N O , cum  unum  fit  Irra- 
tionale, alterum  uero  Ra- 
tionale . Isitur  redx  T O, 
S O,  eandem  rationem  Ka-‘ 
bentescumLO,  NO, loti 
gitudine  tncommenfurabi* 
lesfunt;  Ac  idcirco  reliqua 
74.  decimi  T S,  Apotome  eft  . Si  fpatium  ergo  continearur  fub  Ra- 
tional^Sc  Apotoma  pritna,&c.  Qjjod  demoriftrahdu  erat. 


92. 

87. 


u 


THEOR.  69.  PROPOS.  93- 

S I fpatium  contineatur  fub  Rarionali> 
& Apotoma  fecunda;  Refta  linea  fpatium 
potens , Medias  eft  Apotome  prima . 

Conti  n s a t v*  fpatium  A C,fub  Rationali  AB, 
Cc  Apotoma  lccunda  A D . Dico  redam, qU*  fpatntm  AC, 
poteft,  Medi*  Apotomenefle  primam . Sit  ipfi  A D,  con- 
gruens reda  DE,  Erunt  ergo  AE,D  E,cx  definitione  Apo 
tomx  fccundx.Rationales  potentia  tantum  commenfura- 
bilcs,  & ccrngfucns  DE,  longitudine  commetifurabilis  Ra- 
tionali 


eionali  A B;  Et  denique  A E,  plus  potent,  quam  D E qua- 
drato rc&x  libi  commenfurabilis  longitudine.  Scettur  DE, 
bifariam  in  F,  Se  reliqua  omnia  conltruantur,.ytin  propiv 
ficior.e  pnrcedenn . Erunrqi  rurfus  , vt  in  antecedenti  pro- 
politione  , A G, G E,  longitudine  commchlurabilesj  Ac 
proptcrca  Se  vtraqj  teti  A E, 
longi t ud  ne  commen fu ra bi- 
lis. Cii  aurem  A E,  Ratid- 
naii  A B, longitudine  mcom 
menfurabilis : (Si  enim  com 
mcnfurabiliscilct  iptl  AB  , 
longitudine  , cum  D E,  ei- 
dem A B,  ponatur  longitu- 
dine commcfurabils  ;r  llcrit 
A E,  D E,  inter  ic.  quoque 
eo  m me  n lii  rabi  ies  io  ngit  udb- 
ne.  Qjiod cliabfurdum.  p® 
nuntur  rn:m potentia  untu 
com  men  lurabiic s .)  Igitur  Se 
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utraque  ipfai  um  A G,  G E,  longitudine  incommenfurabi* 
Jisel\cid<m  A B Eli  aurem  utraque  A G,  G E,  Rationali 
A E, commenfurabilis.  Rationalis.  Rationales  ergo  lunt 
ram  A B,  A G quam  A B,  G E,  potentia  lolum  coinroen- 
furahHes)  Atq>  idcirco  rcctangulum  utrunqi  A H , G l,co- 
tentum  lu..  Rationalibus  potentia  tantum  lommcnfucabi- 
libus  , Medium  cft.Rurfos  quia  utraqj  D E,ip(i  t)  E, 
longitudine  commenfurabilis  cft  i Se  ponitur  D E,  Ratio, 
nali  A B,  longitudine  commenfurabilis}  erit  quoque,  ur  m 
fcholio  prOpof  1 2.  huius  lib.  oftendimus , eidem  A B,  Ra- 
tionali longitudine  commenfurabilis  utraq*  D F,  K E*  at  qj 
adeo  & Rationa  is.  Vtrunq;  ergo  rcctangulum  D K,  F 
contentum  fub  Rationalibus  longitudine  commenfurabtlv*. 
bus , Rationale  cit . lam  uero  ut  in  prar cedenti  propof.  de- 
monftiabimus  rectam  T S,  pofle  fpauum  A C.  Dico  T B, 
Mediae  A potomenefTe  primam  . « 

Qv  o n t a m A G,  G £,  longitudine  funt  commen-. 
furables»  erunt  & A H,G  i,  eandem  cum  iliis  habentia  ra- 
tionem , commcnfurabilia  $ atque  adeo  ic  L M,N  O,  qua- 
drata alii®  aqualia , commcnfurabilia  erunt » igitur  Se  late* 
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racorum  , nempe  rectx  TO,  SO,  faJrem  potentia  erun 
commenfurabiles.  Sunt  aurem  & Medix,  quod  quadrata 
LM,NO, Medijs  A H,  G I,  xquaiia  , ( oftenfacmm  funt 

AH.GI,  Media  e Ile.  ) Mc 

-•R— G E diafint.  Et  quoniam  FI, 
atque  adeo  libi  xquale  LO, 
Rationale  eft,  proptei  eaque 
Medio  NO,  incommenfu- 
rabile  ; erunt  rectx  T O , 
S O,  eandem  cum  illis  ratio 
tiiem  habentes , longitudine 
KKommenfurabiics  . Cum 
ergo  & Medix  fint  oftenix, 
ic  commenfurabiles ; erunt 
T O,  S O,  Medix  potentia 
tantum  commenfurabiles. 
x>  ! Cum  ergo  contineant  L O, 

1 quod  Rationale  eft  often- 

fum ; erit  T S, Medix  Apotome  prima.  Si  ergo  ipatium  cd- 
tideatur  fub  Rationali , & Apotoma  fecunda  , dcc.  Qjaod 
demon  lirandum  erat . 


.... 


THEOR.  70.  PROPOS.  94. 

S I fpatium  contineatur  fub  Rationali , 
& Apotoma  tertia  i Reda  linea  fpatium  po 
t£ris  > Media:  eft  Apotome  fecunda . 

Continsatv»  fpatium  A C,  fub  Rationali 
A B,  & Apotoma  tertia  A D . Duo  rectam , qux  fpatium. 
A C,poteft,eflc  Medie  Apotomen  fecundam . Sit  iprfi  AD, 
congruensD  E.  Erunt  ergo,  ex  definitione  Apotomx  ter- 
tix,  A E,  D E,  Rationales  potentia  tantum  commenfura- 
biles , & neutra  lpfarum  A E,  D E,  longitudine  commenfu 
tabilis  Rationali  A B>  Et  denique  A E,  plus  poterit,  quam 
D E,  quadrato  rectx  fibi  longitudine  commeniurabrlis.  Sc- 
cetur  D E,  bifariam  in  F,  & extera  fiant , ut  in  propoli  92.. 
cruntqi  rurfus,ut  ibi,  AG,  GE,  longitudine  inter  fc  com- 
menfu- 
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quam  LO,  NO,  longitudine  incommeninrabilcs  funt. 
Oftenfae  funt  autem  Mediat,  3c  commenfurabdes . Media: 
ctgo  funtT  O,  S 0,  potCQfia  {oium  commcnfurabilcs.  Ec 
quoniam  continent  L O Medium  j ( cum  enim  L O,  aequa 
Icntipfi  F I,  ut  conflat  ex  propo/.  92*  quod  Medium  eile 
7<S.d«*»»#.  oitcndimus  ierit  & LO,  Medium . ) erit  T S,Mcd:«. A po- 
tome  fecunda . Si  ergo  fpatium  contineatur  fub  Rationali , 
Sc  Apotoma  tertia , (3cc.  Qjupd  erat  demon  lirandum  . 

I • 

THEOR. 71.  PROPOS.  95. 


94- 

89. 


[ 1$,  it  cimi. 


ao.  it  cimi. 


S I rpatium  contineatur  fub  Rationali, 
&Ap0toma  quarta  i Reda  linea  fpatium 
potens  Minor  eft. 

CoN.xi.it  b a t v r fpatium  AC,fub  Rationali  AB, 
oc  Apotoma  qpaxta  A D.  Dico  rectam  lineam  , quaeporcfl 
fpatium  A C,  Minorem  efle  Sit  ipfi  A D,  congruens  D E. 
Erunt  ergo  A,fc,  D E, Rationales  potentia  ioium  commtn- 

fucabilt  s,ex  definitione  A po 
torna-  quartae  i & A E,  Ion- 
gitudinecomenfurabilis-  Ra 
tionali  A B,  & eadem  A E, 
plus  potrrit,quara  D E,  qua 
drato  rectae  libi  long  tudine 
incommcnfurabdis . Sccctur ' 
D E,  bifariam  in  F,  3c  reli- 
qua omnia  fiaut , vc  prius . 
Erunt  ergo  A6,G  E.incd- 
mcniurabilcs  longitudine  , 
quandoquidem  At,  plus 
poteft  , quam  D E,  quadra 
to  recta*  fibi  longitudine  m- 
Jpmmen  fura  bilis  j fic  ad  A E,  applicatum  eft  rcctangulum 
mbAG.G  E,  aequale  quarta:  parti  quadrati  ex  DE,  defi- 
ciensqj  fig  ura  quadrata  . Et  quia  A E,  Rationalis  cll, & Ra 
tionali  A B,  longitudine  commcnlurabilis  i ent  rcctangulu 
A I,  Rati  onale . Rurfus  quia  D E,  Rationalis  eft,  & Ratio 

nali 
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12.  decimi. 
1 0 .decimi. 


nali  A Bylonotudineincommenfurabilis  j critD  I,  atque 
adeo  3c  ei u*  dimidium  F l.  Medium.  Amplius  cum  A G, 

G E,  fint  longitudine incommenfurabiles  j incommenfura- 
bilia  erunt  A H,  G I,  eandem  cum  illis  proportionem  ha- 
bentia Iam  ucro fimiliter deiqo ftrab;mus,ut  in  propof92. 
rectam  T S,  pofle  fpatium  A Q.  Dico  T S,  efle  Minorem  . 

Q^y  o n i a m exconftructione,  rectangulo  A I , ae- 
quale eft  compofitu  ex  quadratis  L M,  N O,  rectaru  T O, 

S O : Eft  aurem  illud  oftenfum  Rationale } erit  3c  compofi 
tum  ex  quadratis  rectarum  T O,  SO,  Rationale  . Item 
quia  F I,  Medium  eft  oftcnfurti ; erit  & L O,  contentum 
jfub  T O,  S O,  illi  xqualc  , Medium  . Denique  quoniam 
A H,  G I, incommcnfurabilia  funt  demonftrata  j erunt  5c 
quadrata  L M,  N O,  illisatqualia,incommenfurabilia;Atq} 
adeo  rectae  T O,  S O potentia  incommtnfurabile*.  Q,ua 
propter  cum  T O,  S O,  potentia  fint  incommenfurabilcs , 

! fitque  compofitum  ex  quadratis  ipfarum  , Rationale  : re- 
j ctangulum  uero  fub  ipfis , Medium  j erit  reliqua  T S,  Mi-  77.  decimi. 

nor  ?Si  igitur  fpatium  contineatur  fub  Rationali , fle  Apo- 
{ toma  quarta , <5cc.  Qjmd  dcmonftrandum  erat. 


THEOR.  72.  PROPOS.  96. 

> 

SI  fpatium  contineatur  fub  Rationali, 
& Apotoma  quinta  *,  Retta  linea  fpatium 
potens  eft , quae  cum  Rationali  Medium  to 
tum  efficit . 


CoNTtNPATVR  .fpatium  A Q t fub  Rationa'i 
A B,  & Apotoma  ouinta  A D . Dico  rectam  lineam  qua: 
fpatium  A Q,  poteft  , efle  eam , quse  cum  Rationali  Me- 
dium torum  efficit.  Sit  ipfi  A D,congrucns  D E.  Erunt  er- 
go ex  definitione  Apotoma:  quintx,  A E,  D E,  Rationa- 
les potentia  tantum  commenfurabiles  , 8c  D E,  Rationali 
A B,  commenfurabilis  longitudine } Et  deniq;  A E,  plus  po 
terit,  quam  D E,  quadrato  recta:  fibi  longitudine  incom- 
mcnfurabilis.  Sccctur  DE, bifariam  in  F,  & reliqua  con- 

N 3 ftruan- 
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12.  decimi. 


io  .decimi. 


. ».w . i!'  n 


78.  decimi. 

96. 
91* 


ftruantur , ut  prius  . Erunt  ergo  rurfus,  ut  in  antecedenti 
propof  A G,  GE , Jongtudir.c  incommcnfurabiles  . Et 
quia  A E,  Rationalis  longitudine  incommefifurabilis  eft 
Rationali  A B,  ut  in  propof  93.  diximus  j erit  rcctangu 

lum  A I .(Medium  . Item 
quia  D E,  Rationalisert.de 
Rationali  A B,  longitudine 
commen forabilis  j ei  it  D I , 
atq;  idcirco  & eius  dimidii» 
F 1,  Rationale  .'Rurfus  e- 
mnt,  utin  praecedenti  pro- 
pol.  A H,  G I , incommen- 
1'urabtlia  j potcritq;  ut  ofte- 
fum  eft  in  propof  91.  recta 
T S,  fpatium  A C . Dicq 
T S,  rrte  eam,  qux  cum  Ra 
tionali  Medium  totum  ctfi- 
cit . v.  . 1 . 

Q J o n t a m oftenfum  ert  A I, Medium  eflej  erit  3c 
compofirum  ex  quadratis  L M,  N O,  rectarum  T O,  S O. 
illi  aequale,  Medium.  Itent  quia  demon  ftrauimus  b I.JRa- 
tionalecflc  j eri f & L O,  rectangqlum  fub  T O.S  O.conten 
rum.cum  illi  fit  aequale.  Rationale.  Sunt  autem  & TO.SO, 
potentia  incornmenfurabiles , ut  in  propof  antecedenti  eft 
demonftratum.  Igitur  cum  TO,  SO,  potentia  incom- 
menfurabiles  fint,  & compofirum  ex  ipfarum  quadiatis. 
Medium  j rectangulum  ucro  fub  ipfis,  Rationale } erit  reli- 
qua T S,  ea.  quae  cum  Rationali  Medium  totum  efficit. 
Quocirca  fi  Ipatium  contineatur  fub  Rationali;  & Apo- 
toma  quinta , 5cc.  Quod  erat  demon ftrandum . 

THEOR.73.  PROPOS.97.  ° 

SI  fpatium  contineatur  fub  Rationali, 

& Apotoma  fexta ; Reda  linea  fpatium  po 
tens  eft,  quae  cum  Medio  Medium  totum 
efficit. 

C 0 N 


i 


f$£L  TB  E R3.  X-  BMP  10° 

CoNTtuEATVR  fpatium  AC,fub  Rationali  AB, 
& Apotoma  fexta  A D.  Dico  rectam , quar  potcft  fpatium 
A C,  eflc  eam , quae  cum  Medio  Medium  totum  efficit.  Sit 
ipfi  A D,  congruens  D E . Etunt  ergo  ex  definitione  Apo- 


tomce  fext$ , A E , D E,  Ra-  . 
tionales  potentia  tantum  co- 
menfurabilesA  neutra  ipfj- 
rum  A E,  DE,  Rationali 
A B, commenfurabilts  longi 
tudine  j Et  denique  A E.plus  £ 
potent , quam  D E,  quadra- 
to  rectae  (ibi  longitudine  ineo 
menfurabilis.  Secetur  DE,  p 
bifariam  in  F,&  reliqua  con- 
ftruantur  , ut  fupra  . Erunt 
;j  ergo  rurfus  ut  in  propof  95. 
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t o.  decimi. 
I4.  decimi . 


i menfurabiles  . Et  quia  tam 

j A E, quam  D E,  Rationalis  eft , & Rationali  A B,  longi- 
I tudine  incommenfurabilisj  erit  tam  A l.quam  D I , atq;  \ < 'k 

| adeo  & huius  dimidium  F I,  Medium  . Eruntq;  ut  in  pro*  21.  decimi. 
pof.  9?.  A H,  G I,  incommenfurabilia . Et  quoniam  A E j 
D E,  potentia  folum  funteommenfurabiles  ; Erunt  AI, 

, D I, eandem  habentia  cum  illis  proportionem , incommen 
furabilia  j A tque  adeo  cum  D 1,  F I,  commenfurabilia  fint, 
erit  F I,  ipfi  A I,  incommen(urabile.  lam  uero  demonftra- 
bimus , ut  in  propof.  92.  rectam  T S,  pofle  fpatium  A C . 

Dico  TS , eflc  caro  , quae  cum  Medio  Medium  totum 
efficit . 

Q^vjo  niah  A I,  Medium  oftendimus;  erit  Bccom- 
pofitumex  quadratis  L M,  N 0,rectarum  T 0,S  O,  illi  ae- 
quale , Medium.  Item  quia  F I,Medium  oftenlum  eft}  erit 
5c  L O,  illi  aequale.contentumqj  fub  T 0,S‘0 , Medium  .• 

Rurfus  quoniam  FI,  ipfi  AI,;cft  incommenfurabi- 
le  , ut  oftendimus  $ctitquoque  LO,  fub  T O,  SO, 
contentum  , incommen furabile  compofito  ex  quadra- 
tis rectarum  TO,  S O;  propterea  quod  L © , ipfi 
FI,  CSc  compofitum  ex  quadratis  rectarum  TO,  S Ot< 
ipfi  AI,  fit  aequale.  Denique  T O,  S O,  potcntiasncom 

N 4 menfu 
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jncfa  furab  les funr , ut  in  propof.  pj.  «ft  demon  ftratum. 
■Q^iaroobrrm curo  TO,SO, finr potentia incommcnfura 
biles , & compofrum  exipfarura  quadratis,  Mrdiuro  } nrc- 
non  & recta  ngu  lum  fub  ipfis  Medium  , 3<  adhuc  com  poli- 
tae#, quadi  ati?  ipfa- um  incommrnfurabiJe * erit  reliqua 
79.  decimi.  T e».  qu«  cum  Medio  Medium  torum  efficit  . Si  igitur 
fpfrt|um  contineatur  fub  Rationali, & A}.oremafcxu,&c. 
C^uod  erat  offendendum,  ii  ; 

THEOR.  74.  PROPOS.  98. 


97- 

92. 


’ . QVAdRATVM  Apo  torna?  adRa 
tionalerp  applicatum, latitudine  facit  Apo- 
tomen  primam. 

1 • 1 1 . • , T O ,*» 

Sit,  Aporome  prima  A B,  & ipfi  congruens  B C,  it* 
ut  A C,  B C,  finr  Rationales  potentia  folum  commtnfurA 
. . biles : & ad  Rationalem  D E,  applicetur  rectan  gulum  DF, 
4f.  fnmi.  zquale  quadraro  rx  A B,  latitudinem  faciens  DG  Dico 
DG,cflc  Aporomen  primam  . AdcandemDE,  applice- 
tur recrangulum  D H.zqualc  quadrato  cx  A Ct  & ad  1 H, 

aliud  1 K,  zquale  quadrneo 
ex  B C,  na  ut  totum  [)Kt 
zquale  fit  compofiro  ex  qua 
dratis  rectarum  AC.BC, 
Et  quoniam  copofitum  cJr 
quadratis  rectarum  AC, 
B C,  zquale  eft  recta  ngu. o 
bis  fub  A C,  B C,  una  cum 


T • fecundi.1  £ 


6.  decimi. 


i L 


N HK 


quadrato  ex  A B;  fi  auferatur  quadratum  ex  A B.dc  recran- 
gulum  D Fi  relinquetur  G K , recrangulo  bis  fub  AC, 
B C,  zquale  * atque  adeo  d iuifa  G L,  bifariam  in  M,  du- 
ctaq;  M N , ipfi  D E, parallela  ,erit  M K,  zquale  rectan- 
gulo  fub  A C,  B Cl  Et  quoniam  AC,  B C,  Rationales 
funt  t cruntquoque  quadrata  rx  AC,BC,  Rationalia* 
idroq;  commenfurabilia  , Cum  ergo  & compofituex  qua. 
dratis rectatum  A C,  B C,  utriquripfbium  fit  commcnfu 
rabiie  j cro  & lilud  com  p ofitum , hoc  cft , illi  zquale  D K, 

Rat.o- 


I 


misiz  x*  gaB  _i« 

Rationale . Quod  cum  applicetur  ad  Rationalem  D E, erit 
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: o.  decimi. 


D L,  Rationalis  ipfi  D E,  longitudine  commcnfurabilis.  il .dectm». 
Rurfusquia  A C,  B C,  Rationales  funt  potentia  tantum 
commenfurabiVs  j erit  re&anpulum  fub  ipfis  , arqj  adeo  Sc 
cius  duplum  G K,  Medium.  Q^uod  cum  applicetur  ad  Ra-  . . 

tionalem  G F.eritG  L.Rationalis ipfi G F,ho.:eft,ipfi  DE,  aj .decimi. 
longitudine  incOmmenTurabilis.  Et  quoniam  D K,  Ratio- 
nale , 3c  G K,  Medium , hoc  cft , Irra  tionale  , incommcn- 
furabilia  funt  i erunt  rea*  D L,  G L, eandem  habentes  pro 
.portionem,  quam  D K, longitudine  incommenlurabiles . 

Quare  cum  Sc  Rationales  fi iit  demon  liratae  j erunt  D L,  | 

G L,  Rationales  potentia  tantum  commenfurabilcs  i Ac  ... 
propterea  reliqua  D G , Apotome  ent  . Dico  Sc  primam  74 •dteimu 
elle. 

<U'  on  tam  per  lemma  propof,;S4.huius  lib  rectan 
gulum  fub  A C,  B C,  hoc  eft,M  K.me^ium  cft  proportio- 
nale inter  quadrata  rectarum  A C,  B C,  hoceft,inrcr  D H, 

I K i erunt  D H,  M K , I K,  continue  proportionalia  5 atqj 
adeo  & rectae  D I,M  L.I  L,randcm  cum  illis  habentes  pro- 
portionem, continue  proportionales  funt.  Quare  rectan-. 
gulumfub  D I,  1 L,  «quale  cft  quadrato  ex  M L,  hcccft  , 17.  fixit. 
quartae  parti  quadrati  ex  G L . Et  quoniam  quadrata  ex 
A C,  B C,  hoc  eft , illis  aequalia , D H.  I K , commenfurabi 
lia  funt  j erunt  rect*  D 1,  1 L,  eandem  eum  illis  habentes  > 

proportionem  , longifudinccomtnenfurabilef»  Itaque  cum  10 .decimu 

dusr  rectae  D L,  G L>  inaequales  fint , Sc  ad  maiorem  D L, 1 
applicatum  rcctangulum  fub  D I,  I L.  arqualc  quartae  parti 
ouadrati  ex  G L,  minore.deficienfqj  figura  quadrata  jatqj 
fir  oflrnfa  D I , ipfi  I L,  longitudine  commenfuiabilis  5 po-  > 

terit  D L,  plus  quam  G L,  quadrato  recf*  fibi  commenfu-  t8 %d4cimk, , 
rabilis  longitudine.  Quare  cum  fit  oftenfum  DG,cflc  Apo 
. tomen , & totam  D L,  pluspofte,  quam  G L, congrucn- 
tem.quadraio  rea*  fibi  longitudine  commcnfurabilis»  atq* 
eandem  rotam  commcnfurabdem  t fle  longitudine  Ratio- 
nali D E ; erit  ex  defin.  D G,  A potome  prima  . Quadn. 
tum  er®o  A potomae  ad  Rationali  m applicatum  , latitudi- 
nem facit  Apotomcn  primam  . Quod  oiiendcndum 
erat» 
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THEOR.  75.  PROPOS.  99. 

. QJV  A D R A T V M Mediae  Apotomac 
prima?  ad  Rationalem  applicatum,  latitudi- 
nem facit  Apotomen  fecundam . 

S 1 t Mediae  Apotome  prima  AB,  & ipfi  congruens 
B C,  ita  vt  A C,  B C,  fint  Medix  potentia  folum  commen 
. . furabilei,  contincantq;  Rationale v:  Et  ad  Radonalem  D E, 
+1. primi.  quadrato ex  A B,  xquale  applicetur  rcdangulum  D F, lati- 
tudinem faciens  D G.  Dico  D G , A potomen  fecundam  c*- 
fc.Conftruantur  eadem,  qux  in  antecedenti  propof.  ita 
A ut  rurfus  D H,  I K,  xqualia 

fint  quadraris  ex  A C,  B C j 
& G K,  xqualeei,quod  fub 
A C,  B C,bis  continetur; ac 
proinde  M K,  ei  t quod  fub 
A C,  B C, continetur  femeL 

Quoniam  igitur  A C,  B G, 

■E  F N H K Atledi*  funt  potentia  com-' 
. , • , mcnfurabiles } erunt  &earu 

quadrata , hoc  cft,  illis  xqualia , D H,  I K,  Media,*  coni- 
mcnfurabiiia;  ac  proinde  & totum  DA,  utrique  illorum 
commea  lurabilc  erit ; Igitur  * Medium, per coroll. propof 
14.  huius  ut.  Cum  ergo  D K.applicetui  ad  Rationale  D E, 
23.  decimi,  erit  D L,  Rationalis  ipfi  D E,  longitudine  incommenfura- 
bilis.  Ruriusquia  reUangulum  fub  A C,  B C , Rationale 
ponitur,  eru  quoque  cius  duplum  G K,  Rationale.  O uod 
tum  applicetur  ad  Rationalem  DE.crit  GL,  Rationalis 
longitudine  commenfurabilis ipfi  D E.  Quia  uero  D A, Me 
dium , id  cft.  Irrationale , & G K,  Rationale , incommen- 
luiabilia  funt } erunt  rcftx  DL.GL,  eandem  habentes 
o.atcimi.  cum  illis  rationem,  longitudine incommenfurabilcs.  Cum 
ergo  Rationales  fint  oitcnfx , erunt  D L,  G L,  Rationales 
potentia  tantum  eommcnfurabiles ; A*c  propterea  reliqua 
D G,  Apotome  cft y Dico  & fecundam  elle.  Nam  fimiliter, 
ut  in  prxccdcnti  propof  demonftrabimus  totam  D L,  plus 
pofte,  quam  congruentem  G L,  quadrato rc&efibi  longi-; 

tudine1 


[ 6.  decimi. 
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(Ti 

ai.  decimi, 


7 ^.decimi. 
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-? twdine  eommenfurabilis  . Quare. cum  congruens  GL, 
jofteniafic  longitudine  commcnfurabihs  Rationali  DEj 
«rritex  dtrfin.  D G,  Aporomc  fecunda  . Qjiadratum  ergo 
Mediae  A potorafE  primae  ad  Rationalem  applicatum  , la- 
titudinem faut ' Apotomen  fecundam  . Quod  o ten- 
dendum erat . 


THEOR.  76.  PROPOS.  ioo. 

QV  A D R A T V M Media?  Apotomas 
fecunda  ad  Rationalem  applicatum,  latitu- 
dinem facit  Apotomen  tertiam . 

Sit  Mediae  A potome  fecunda  A B,  &ipfi  congruens 
B C,  iri»  vt  A C,B  C,fint  Mediae  potentia  ramum  commcn 
forabiles , concineantq}  Medium  : Et  ad  Rationalem  D E, 
applicetur  D F,  aequale  qu  adrato  ex  A B ,latit udincm  fa- 
ciens D G . Dico  D G , efle 
tertiam  Apotomen.  Eadem 
enim  fiant,quj  fupia.Often"13 
demus iam.utin  propo£pr$ 
cedenti,  D K,  Medium  rflfe, 
atque  adeo  redam  DL,  Ra- 
tionalem ipfTDE,  longitudi 
neincommcnfurabilem.  Et^ 
quia  rc&angulum  fub  A C, 

B C , Mcdrum  eft, atque  ob  id  , 
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1 } . decimi. 


Oc  eius  duplum  G K ; erit  j 

Sjuoque  G L,  Rationalisipfi  D E,longitudincin«.ommcn- 
urabilis.  Quia  uero  A C,  B C,  longitudmc  funt  incom- 
rocnfurabiles , eftqj  ut  A C,  ad  B C,  ita  per  lemma  3.  pro- 
pof.  1 9.  huius  lib.quadratum  ex  A C,  ad  re&angulum  fub 
A C,BC ; erit  quadratum  ex  AC,  incommenliyabile  re-  lo.dnmi. 
ttangulo  iub  A C,B  C»  Eft  autem  quadrato  ex  A C,com-  | 
menfurabile  compotitum  ex  quadratis  re&arum  A C,B  C;  t 6»  dteimi. 
quod  quadrata  ex  AC,  BC,  exi  eftis  AC.BC, potentia  com 
menfurabilibusdcfcripta,commenfurabilia  tinrj  re&angulo 
vero  fub  A C,  B C,  commenfurabilc  eft  rciftangulum  bis 

rub 


Io.  dtcim:. 


4-c 


74.  decimi. 


' ■ rCLI‘rD.GS0Mt3& 

fub  A C,  B C . Igitur  cx  fcholio.propofi  14.  huiuslib.com- 
pofitum  ex  quadraris  rectarum  A C,  B C,  hoc eft, D K,in- 
commcnfurabilc  eft  rcctangulo  bis  fub  A C,  B C,  hoceft  , 
ipfi  G K i Atqj  adeo  rectae  DL,GL,  eandem  habentes  ra- 
tionem , quam  DK,GK, 
longitudine  incommenfura- 
bilesfunr.  Sunt  autem  often 
fe  6e  Rationales.  Rationales 
ergo  funt  DL,GL,  poten- 
tia lolum  com  rocnfura  biles  j 

— *—  v Ac  proinde  reliqua  D G , 

_ N H ^ Apotomeeft  . Dico  cfle  & 
tertiam  . Similiter  enim,vtin  propof  jg.demonftrabimus  ■ 
D L,  rotam  plus  pofle  »quam  G L, congruentem,  quadra- 
to recta*  fibi  longitudine  commenfurabilis . Cumereo  neu- 
tra ipfarum  D L,  G L,  Rationali  D E.  longitudine  fit  com 
menfurabilis,  vt  dcmonflratum  eft  j erit  ex  defin.  D G,  A po 
tome  tertia.  Quadrarum  igitur  Medi*  fecundae  ad  Ratio- 
nalem applicatum,  &c.  Quod  erat  oftcndtndum . 

THEOR.  77.  PKOPOS.  ioi.  - 

QV  ADiR  AT  VM  Minoris  ad  Ratio 
nalem  applicatum  , latitudinem  facit  Apo- 
tomen  quartam . 

S 1 t Minor  A B,  & ipfi  congruens  BC,  ita  vt  A C,  BC, 
potentia  incommcnfurabilcs  fint , facicntefq;  compofitum 
quidem  ex  quadratis  rectarum  A C,  B C , Rationale  j re- 
ctanpulum  vero  fub  A C,B  C,Medium:  Et  ad  Rationalem 
4 j.  decimi,  p gT  applicetur  fpatium  D F,  quadrato  ex  A B,  aequale, la- 
titudinem faciens  DG.Dico  D G,  A potomen  efle  quartam. 
Fiant  enim  omnia  , vt  in  piarcedcntibus  . Qjuoniam  igitur 
compofitum  cx  quadratis  rectarum  A C,  B C,  hoc  eft  , ilii 
«quale  D K , Rationale  tft  j erit  D L,  Rationalis  ipfi  DE, 
Io  ngitudinecommenfurabilis . Irem  quia  recrangulum  fub 
A C.,  B C,  arqueadeo  3c  eius  duplum  GK,  Medium  eft  j 
critG  L,  Rationalis  ipfi  D E,  longitudine  meonimenfura- 

bilifc 
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a 1 .decimi. 


23.  decimi. 


&&LIBZKJ).  X.  i«j 
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HC 


bilis . Rurfus  quoniam  D K,  Rationale  , & G K , Irratio- 
nale,nempe  Medium, incommenfurabilia  funtj  erunt  D L, 
G L,  eandem  cuto  ipfis  habentes  rationem  « longitudine  in- 
commenfurabilcs  . oftenfx 

funt  autem  Rationales.  Ra-  *B 

tionalcs  ergo  funt  DL,GL,  ~ 

potentia  tantum  commcn- 
furabiltisj  Ac  proptetea  reli- 
qua D G.Apotomeclh  Di- 
co & quartam  tfle.  Quo- 
niam A C,  BC,  potentia 
funt  incommcnfurabiles  j 


'T 

t p 

N H 

K 


i o.  decimi. 


74.  decimi , 


10.  decimi 


4 r 


incommenfurabilia  j Ac propterea  rectae  D 1,1  L,  longitu 
dine  incommenfurabiles  . Cum  ergorcctangulum  fub  D I, 

I L,  afquale  fit  quadraro  ex  M L,  id  cftj,  quam  parti  qua- 
drati ex  G L,  ut  in  propof  98.  c(l  demonftratum  ; poterit 
D L,  plus  quam  G L,  quadraro  rect*  fibi  longitudine  m-  19 .decimi. 
commenfurabilis  5 quandoquidem  ad  D L,  maiorem  appli 
catum  elt  rectangulum  fub  D I,  I L,  arquale  quam  parti 
quadrati  ex  G L , mmore,  deficiens  figura  quadrata , di- 
uidenfqi  maiorem  D L,  in  partes  DI,  1 L,  longitudinein- 
commcnfurabiles.  Itaque  cum  tota  D 1,  pluspoilit,quam 
congruens  G L,  quadrato  rectae  libi  longitudine  incommffn 
furabilis } fitqj  eadem  rota  D L,  Rationali  DJE,  longitudi- 
neoftenla commenfurabilis;  Eritcx defin.  D G,  Apotome 
quarta . Quadiatum  igitur  Minoris  ad  Rationalem  appli- 
catum, &c.Qm>d  erat  dcmonftrandum . 

».  » . { ♦ • «a  j aO  * i \ J 1 VS  » i/«  f f*A  " • , 

THEOR.  78.PROPOS.  lo 4. 

.QV  A D R A T V M eii^  , qua?  cum 
Rationali  Medium  totum  edicit,  ad  Ratio- 
nalem applicatum > latitudinem  facit  Apo- 
tomen  quintam . 

S 1 r recta  cum  Rationali  Medium  totam  efficies  A B , 

J 


IOI. 
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45. pr/m*. 


.wlt  , 


2$.  decimi. 


8c  ipG  congruens  BC,  ita  ut  A C,  B C,  potentia  lint  incom- 
menfutabiles  .faciantqjcompofitnm  quidem  ex  quadratis 
redarum  A C,B  C,  Medium  j redangulum  uero  fub  rjfdcm 
AC,  BC,  Rationale  : Et  ad  Rationalem  DE,  applicetur 
D F,  arquale  quadrato  ex  A B,iatitudincm  faciem  l3  G.  Di- 
co D G,. A potomen  quinta 
rflc.Conftruantur  enim  ca- 
L dem , quae  fupra.Q^upniam 
ci-mpuiiium  ex  quadratis  re 
darum  A C,  li  C,atqjadco 
& illi  aequale  D A , Medium 
eft  i erit  D L,  Rationalisip- 


2 1 . decimi. 


D E , longitudine  incoro 
men fu rabilis.  Item  quia  re- 
dangulumfub  A C,(JB  C,  atqi  adeo  & eius  duplum  G K, 
Rationale  eft  jcrirGL,  Rationalis  ipfi  D E,  longitudine 
commenfurabilis.  Etquia  D K,  Medium  fcu  Irrationale, 
& G K,  Rationale,  incommenfurabilia  funt  j erunt  D L, 
1 0.  decimi.  G L,  eandem  cum  ipiis  habentes  rationcm,longitudinc  in- 
commenfuiabilcs . Sunt  autem  & Rationales  oftenix.  Ra- 
tionales ergo  funt  D L,  G L,  potentu  folum  corome-nfura 
74  .decimi,  biles  j Atque  idcirco  reliqua  D G , Apotome  eft  . Dico  -Se 
quintam  cfle  . Eodem  enim  modo , ut  in  antecedenti  pro- 
pof  demonftrabimus  D L,  totam  plus  pofte  quam  G L, 
congruentem  , quadrato  redae  fibi  longitudine  incommcn- 
furabilis.  Qjiare  cum  congruens  G L,  demonftrata  fit  lon 

fitudine  commcnfuiabilis  Rationali  DE  sciit ;ex  defin. 
) G,  Apotome  quinta  . (Quadratum  ergo  eius  t quae  cum 
Rationali  Medium  totum  ciiicit , &c . Q^uod  dcmonftran- 
dum  erat , 
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' THEOR.79.  PROPOS.  103. 

■ ' V ' • 

■r-  QVADRATVM  cius  , quae  cum 
Medio  Medium  totum  efficit , ad  Rationa- 
lem applicatum , latitudinem  facit  Apoto- 
meniextam.  ; 1 <. 

S.  T 


X. 
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• Sit  refla  cum  Medio  Medium  totum  efficiens  A B,  & 
ipfi  congruens  BC,  ira  ut  A C,BC, potentia  ftnt  incommcn 
furabiles.faciantq;  & connpolttum  ex  quadratis  reflarum  ! 

AC,BC, Medium,  & reflangulum  firb  ijfitem  AC,BC,Me-  ' 
dium,incommeniurabileq;compdfitacx  quadratis  ipfaru  : I 
Et  ad  Rationalem  D E, applicetur  quadratoex  A B,  fpatiu  45  .primi 
aquale  D F,  latitudinem  fa- 
ciensD  G.  Dico  D G , efle 
textam  Apotomen . Eadem  I> 
enim  fianr,qu®  fupra.Quo 
niam  tam  compofitum  cx 
quadratis  reflaru  A C,B  C, 
hoc  cft.illi  «quale  D K,  qua 
reflangulum  fnb  A C,B  C > 
atqj  adeo  & eius  duplu  G K, 
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I 1.  decimi* 
1 o.  decimi. 


Medium  eftj  Erit  ram  D L.quam  <5  L,Rationalisipfi  DE,  23. decimi. 
iongitudine  incommenfurabiJis , Et  quia  reflangulum  fub 
AC,  BG.mcommenfurabile  eft  compofito cx  quadraris  rc- 
flrarum  A C,  B Cj  Et  funt  refla  noulum  fub  AC,  B C,  & 
eius  duplum  G K,  eommcnfurabiTiaj  Erit  & GK, eidem  co 
pofico,hoccft,ipli  D K .incommenfurabilc;  proptereaq;  re- 
flat DL,GL  earide  habentes  ratione,  qua  DK,GK,longitu 
' dine  incomefurabilcs.Oftenf^  funt  aut  5c  Rationalcs.R  irio 
nalcs  ergo  funt  DL,GL  potetia  folu eSmenfurabilcsj  Atq; 
idcirco  reliqua  DG,  A potome  eft.  Dico  efle  & texta.  Oflcde  decimi , 

mus  .n.  flmiliter  ut  ih  propof  1 or.  totam  D L,  plus  pofle, 
qua  congruent?  GL,  quadrato  refl®  fibi  longitudine  ineo - 
mcnfurabilis.  Cu  igitur  neutra  ipfarum  DL,GL,comcnfu 
rabilis  fit  longitudine  Rationali  D E ; erit  cx  defin.  DG, 

A potome  (exta . Quadratum  ergo  eius , qu®  cum  Medio 
Medium  totum  efficit,  & c.  Quod  erat  oftendendum. 


THEOR.  80.  PROPOS.104. 

REGTA  linea  Apotomoe  longitudine 
comnienfurabilis ; & ipfa  Apotome  eft  , 
atque  ordine  eadem . 

S I T 
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ti.  ftxti. 
IZ.  quinti 
i o.  dtcim  4 


S i t A potomc  A B,  & ipfi  congruens  B C,  ita  vt  A C, 
B C fint  Rationales  potentia  lolura  comrr  onlurab.lcs.  Sit 
autem  ipfi  A B,  longitudine commen fur ajailisD  1.  Dico  6c 

DE,  Apotomen  e fle , atque 
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74.  dteimi. 
| j.  decimi, 
1 1.  decimi. 


14«  decimi 


l y,  dteimi. 


otdinc  eandem  ipfi  A B.  Fiat 
vt  A B,  ad  U H,  ita  £ C,  ad 
E F.  Eiit  ergo,  tora  AC,  ad 
totam  D F,  ut  A B,  ad  D H,  ucl  ut  B C,.id  E F.C^uoniara 
igitur  A B,  B E,4ongiiudinc  ponuntur  couimctoluiabiles;, 
Erunt  quoq?  A C,  DF,necnon  & B C,  C F,  commenfura 
biles  longitudine  i I tquia  A C,  B C.lunt  Ratu>nalc$, erunt 
etiam  illiscommchfurabi  es  D F,  E F,  R .r.onalcs  . Ruiius 
quia  rft  ut  A C,  ad  D F,  ita  B C,  ad  E F ; & permutando 
ut  A C,  ad  B Cytta  B F,  ad  E F : <5c  unt  A C»  B C,potcn- 
tia  folumcommenfurabilcs } erunt  quoqj. ex  rjs,  quae  ad 
propoi.  t p.  huius  lib.  demon  ftraui mu-,  Lrf,  £ F,  potentia 
tantum  commenfurabiies.  C^uare  eum  de- Rationales  fiat 
oftenfac , reliqua  D E,  Apetoractft.  Uuo&ipli  A B,  or- 
dine eandem  tfle . Pofiit  enim  primum  AC,  plus  quam 
BC,  quadrato  reette  (Ibi  longitudine  c;.mmcufurabilis  . 
Q^uo  polito , poterit  & D F,  plus  quam  E F,  quadrato  re- 
da; libi  longitudine  commcnlurabilis . Si  ig  tur  A C,  longi 
tudmefir  commcnlurabilis  Rationali  ex  pofit£y  vt  A B,  Iit 
Apotome  prima  i erit  quoque  D F , longitudine  comrr.cn- 
furabilis  Rationali  expolit*,  cum  tam  Rationali*  expolita» 
quam  D F,  eidem  A C,  Iit  longitudine  commcnlurabilis. 
Igitur  ex  defin.  erit  quoq^  D E,  Apotome  pi ima  , nempe 
ordme  eadem  ipfi  A B.Si  ueio  B C,fit  longitudine  commea 
Curabilis  Rar  onali  j erit  eodem  modo  £ i , Rationali  longi 
tudinc  commcnlurabilis , Atqj  adeo  utraque  A B,  B E,  ex 
defin. erit  Apotome  fecunda.  Si  denique  neutra  iplarunv 
A C,  B C,  commcnfurabilis  fit  longitudine  expolit*  Ratio 
flalij  erit  quoque  neutra  ipfarum  D F,  E F,  eidem  Ratio, 
nah  longitudine  commenfurabilis.  C^uarc  vtraque  AB, 
D E, ex  defin. erit  Apotome  tertia. 

P o s s 1 r iam  A C,p'us  quam  B C, quadrato  rectae  fi- 
bi  longitudine incommenfurabilis . Qjio  polito , poterit  6c 
D F,  plus  quam  £ F,  quadrato  recta;  libi  longitudine  ined- 
mcnfurabiljs,  Q^uarc  ut  prius» oflcndcmu»  B fi,eflc  Apo. 

tomen 


4 


Ij  I ri>  E X.  ^§5  io; 

tomen  quarram.quintam.ucl  icxtam,3cc.  R.c&a  ergo  linea 
Apotomae  longitudine  coinmcfifurabilis , &c.  Q^od  ollen 
lendum  erat.. 

S C H 0 I,  T'  0 

/dem  hic  dicemus  de  ^ fpotomir  , quod  ad  bropot.  4j.hu- 
\us  lib.de  lineis  ex  binis  nominibus  fcripjimur; - Rjmtntm,fi 
\ efia  D E,commenjurabilis  jit  ipji  A B,  potentiatantum,  eode 
modo  demonjlrari pofjjje  , ( ji  loco  voci*  : longitudine  i ommehfu 
r abdis  t.ytamur  yoce  : potentia  tantum  commenfurxbtln : ) & 

D.  E,  Apotomen  ejfe  : At  noti  pcffe  injbrri,  illam  ejje  ordine  ex. 
dem  tpji  A B . Tfon  enim  {equitur , ji  tota  A C ^longitudine 
jit  commenfurabilis  Rationali  expofit a , &.DE,  eidum  ejje  eo- 
mtnfurabilem  longitudine  i propterea  quod  non  ytraque, nem- 
pe Rationalis  expofit  a,  & D 1}. eidem  A C , longitudine  coin- 
menfurabilis  eji } jed  Rationalis  quidem  commensurabilis  lon- 
gitudine i At  yero  D F , potentia  tantum, ex  hypotheji  . ' Immd 
yero  ,fi  AB,fit  A potomeprima,  facunda,  quarta,  'yel  quinta , 
jieri  nullo  modo  potejt,yt  D E,  illi  potentia  tantum  comnienju- 
rabilisjtt  Apotome  eadem  ordine  . 

S i T enim  A B , prima' Apotome , fecunda  , quarta , yel 
: quini a,tique  congruens  B C ; cr  ftt  D Efipfi  A B, potentia  tan - 
tum  commenfurabilis  , quam  quidem , ut  in  theoremate  f oflen 
‘demus  A potometi  e]fe,eiqme  congruentem  E F ; & partit  A B, 
BC,  ad  partes  DE,  EF , eandem  proportionem  habere  cum  totis 
AC  P 0 F.  Dico  nulla  ratione  D E,  Apotomen  ejfe  ordinexan- 
detn  ipji  AB  . Ram  ji  fieri  pote  fi, fit  utraque  Apotome  prima. 

' Qu  o p ojito,erit  tam  A C,tota,q  tota  D F ,ex  definitioni  A pbtatna 
j prima  , Rationali  expofiu commenfurabilis  longitudintiatque 
i adeo  & inter  fe  longitudine  commenfurabiles  erunt  A C,ctpF. 
Quare  cum  fit  yt  A C,ad D F,  ita  A B,  ad  D Es  erunt  quoque 
AB,  D E,  longitudine  commenfurabiles  . Quod  esi  ab  fur  dii. 
ponitur  enim  D E,  ipji  A B,  potentia  folum  commenfurabilis , 
Ron  ergo  ytraqueAB,  DJE , Apotome  prima  efiy  'Eodem  nio- 
do  neque  quarta  Apotome  erit , Sed  neque  fecitnda,yel  quin- 
ta. Ejjtt  enim  utraque  congruens  BC  JLF,tx  atfjn.  longitudine 
ebmanfurabilis  Rationali  expofita, atque  adeo  ipfa  inter Je, 

Qjiocirca  & A B,  D E,  inter  fe  longitudine  forent  commetf. 
fur altles.  Quod  non  ponitur.  | 
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1 2. quinti 

10.  decimi. 
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S E M - F r tamen  rerum  e(?  , fi  «4  B,efl  apotome  prima, 
yel  fecunda, rei  tertia,rcElam  D E, qua  ipfi  J B,  potentia  folii 
efl  commen fur  abitis  yeffe  qu  oqve  unam  ex  HJift  triblts , licet  fodi  * 

ne  non  eadem  fit  .T^am  hoc  pefi 
I | to,poterit  ji  C, plus  quam  B C9 


Db 


M — 1 F 


quadrato  reElafibi  longitudine 
commeri fur  abitis.  Cum  ergo  fit 
ht  o4C,adBC,ita  DT>ad  F.  f’, poterit  quoque  DE,  plus  qui  EF, 
quadrato  re  EI  e logitudinefibi comerifjlr&bilti.  Quare  ex  defttt. 
erit  D F., apotome prima; rcl  ficimda,rel  tertia.  Eodem  modo 
f.  ^ 4B,efi  Jl  potam  e quarta,re!  quinta, yel  fextafita  ut  ^4C,plur 
pofft,qua  BC, quadrato  recta /1 bi  longitudine  incE menfurabi - 
Iit  j Erit  quoque  D EiJfpotome  quarta  , uel  quinta , rei  /exta, 
quamitis  ordine  non  eadem  1 pji  /A  B.:  quia  rurfus  x cum  fit  ut 
Id  C,adB  C,  ita  D F,ad  E E , poterit  quoque-  D F ,plus  quam 
ET  ^quadrato  re  Ei  a fibi  longitudine  inconitnenfurabi  lis  .Qua- 
re ex  defin.  erit  jl  B,  Sipo  tome  quarta  , uel  quinta , uel 
fexta. 

I n fi quent ibus  autem  'quinque  prbprf.tionibus  neceffario 
erit  D F , eadem  ordine  ipfi  iA  fi/iictt  potentia  folum  iUi  fue - 
rit  c ommenfut  otiti  is . ■'  x ,vU  1 * * ^ ; : - 
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THEOR.81.  PROPOS.105. 


i irui 


A ** 


RE  CT  A linea  Medix  Apotdmxeom- 
menfurabilis  i & ipfa  Medix  Apotome  efb  > 
atque  ordine  eadem . 

S 1 T Medi*  Apotome  quxeunque  AH, eique congrues 
B C.ita  ut  A C,BC,fint  Mcdixpdtenria  folum  commenfu- 
rabilcs:  Sit  autem  ipfi  AB, commcnftirabilis  DE,fiue  longi- 
tudine & potentia,  flue  potentia  tanrum . Dico  8c  D E,  A- 
potomen  eflc,  5c  ipfi  A B, ordine  eandem  . Fiat  ut  A B,  ad 
DE,ira  BC,ad  EF . Erit  ergo  tota  AC,  ad  totam  DF,ut  A B, 
ad  DE, St  ut  BC^ad  EF.  (Quoniam  igitur  A B,DE,comen- 
furabiles  ponuntur  uel  longitudine  St  potentia,  uel  potentia 
tantum  j erunt  quoque  BC,  EF,  & AC,DF,  eodem  modo  . 
commcnfurabilcc . StquiaACjBC,  Medix  funt , erunt  | 
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' quoQMCfP^.  E F, illis  commcnfurabilcs,  Medix.  Rurfus  14  decimi . 
q.iia  cil  uKA C.ad  D F,  ita  B C,  ad  E F } <3c  permutando  ut 
1 A C,  ad' 'B'£,  ita  D F,  ad  E F: 

Suntautcip  ,‘\C,BC,pptentia  A.1-’  — lG  . 

fomineonimculurabib^ctit  ~|  E t jSs 

etiam  , *-x  propop.iq.  *>  t •’  , \ 

liquis  In.  i> i',  F,  fblum  potentia  commcnfuiab.lcs.  Qha-^pHV 
recura  DF,FF». Medix  unt  oftenfxjcrit  reliqua  DE.Mtdie  7$.’>elj6. 
Apqcome  . 6ii<*&  «aude  cik  ordine  jpfi  AB.  Qjuonia  cft  decimi. 
ut  A C,ad  BC,ita  DF.ad  E f j 5c  ut  A C,ad  B C,  ita  eft  qua-  j 
dxatu  cxAC,ad  rcdangulu  fub  AC;BC, ex  lemmate  3. pro-  > 
jpofi.;  huius  lib.CSt  ur  b F,ad  E FJta  quadratu  ex  DF,adrc' 
diangulu  lub  Di',EF;E;it  quoque  ut  quadiatu  ex  AC, ad  rc 
&angu|ufub  A C.BC, ita  quadratu  c.v  DF,ad  redangulu  fub 
DF,EF  j Etpcrmyrqodo  ut  quadratum  cx  A C,ad  quadra- 
tum ex  DF.ita  reftangulum  fub  AC,B  C,  ad  redan°ulum 
fub  D F,  EJ.  Iguur  cum  quadratu  ex  AC,commcnmrabil$ 
fit  quadrato  cx  D P,  quod  redx  A C,  DF,o{?cn/?  fint  com- 
tuenfurabilc.s  •,  erit  & redangulum  fub  AC,B  C,redahgu!o  10.  decimi. 
fub  DF,EF,c6mcnfuiabi!e  . Q^iare  fi  reftangulu  fub  AC,' 

BC, fit  Rationale,ita  ut  AB, fit  Medi?  Apotomc  prima;  Erit 
etiam  redangulum  fub  DF.E  F,Ranonalc,cum  illi  fit  com- 
menfurabilc  i atque  adeo  Si  D E , Medix  Apotomc  prima  jj.  decimi, 
erit.  Si  uero  redangulum  l'ub  A C,  B C,  fit  Medium,  ita  ut 
A B,fit  Media?  Apotomc  fecunda  ierit  quoque  redlangulu 
fub  DF,EF,eicommenfurabilc,M:dium,cx  coroil.  propof. 

14.  huius  lib.  Acpropterea  & DE,  Medix  Apotomc  fc-  76  .decimi. 
eunda  erit.  Reda  ergo  linea  Medix  Apotomxcommcnfu 
rabilis,&c.  Q.uod  erat  oilcndcndum . 
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THEOR.82.  PROPOS.iot;.  , 
RECTA  linea  Minori  commcniura- 

f i r ' 

j bilis;  &ipfa Minor  eft . 

- Sit  Minor  AB,  ipfiqj  congruens  BC,ita  ut  AC,  BC,po 
’ tentia  firttinc6menfiirabilcs,facicntcsqic6pofitum  quide  cx. 
quadratis  redarii  A C,B  C.Rationalc;  redangulu  uero  (ub 
jjfdcm  AC,B  C,  Medium . Sit  autem  D E ,ipfi  A B , com- 

O 2 mcnlu- 
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IX.  Jexti. 
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mcnfurabilisfiuelongitudine  3c  potentia  , Huc  porenria  tan-^J 
tum.  Dico  & D E,  Minorem  cfi*e  . Fiant  eadem,  qua:  fu- ! 
pra  , ita  ut  rurfus  A B,BQ,  ad  0 E, E F, eandem  Habeant  ra 
tionem  quam  A C,  ad  DF.  Erunt  ergo  rurfus,  uMn  antece 

denti  propos.  D F , E F,  iplTs 
AC.BC.commenfurabilcs  fr- 
ue  longitudine  & potcntia,fi- 
ue  potentia  tantum . Et  quo* 
niam  cft  ut  A C,ad  D F,  ira  BC,  ad  E F ; 8c  permutando  ut  i 
A C,ad  B C.ita  D F,  ad  EF ; erit  ut  quadrarum  ex  A C , ad 
quadratum  ex  BC, ira  quadratum  ex  D F,ad  quadratum  ex 
E F ; Et  componendo  ut  compofitum  ex  quadratis  redaru 
AC,BC,ad  quadratum  ex  P C.ita  compofitum  ex  quadra- 
tis redarum  D F,E  F,ad  quadratum  ex  E F j Et  permutati 
do  utcompofitumcx  quadratis  redarum  A C.BC.ad  com 
pofitum  ex  quadratis  redarum  D F,  E F.ita  quadratum  ex 
BC,ad  quadratum  ex  E F . Eftauttm  quadratum  ex  BC, 
commcnAirabiie  quadratoex  E F j quod  redas  B C , E F, 
Attenderimus  commenfurabilcs  ellc  . Igitur  & compofitu 
io  .decimi,  ex  quadratis  redarum  AC,B  C.compofito  ex  quadratis  re- 
darum D F,  E Fjcommcnfuralrle  cft  . Eft  autem  compofi 
tum  ex  quadratis  redarum  A C,  BC,  ex  hypothefi  , Ratio- 
nale . Igitur  & compofitum  ex  quadratis  redarum  D F, 
E F,ex  9.  defin.  Rationale  ett  . Rurfus  quoniam  ut  in  ante 
cedenti  propos . demonlhabimus  redangulum  fub  A C, 
B C,  redanguld  fub  D F,F.  F,  ellc  commenlurabile  : Poni- 
tur aurem  redangulum  fub  A C,  BC,  Medium } Erit,  quo- 
que redangulum  fub  D F,  E F,  cxcoroll.  propos.  14, huius 
lib.  Medium  . Et  quia  cft  ut  A C,  ad  M C,  ita  D F,  ad  E F ; 
j funtque  A C,BC, potentia  incommcnfurabilcs  i erunt  etia 
1 0. decimi.  D F,EF,porentia  mcommenfurabilcs.  Quam  obicm  cum 
D F,E  F, potentia  fintincommenliirabiies , facianiquccom 
pofimm  quidem  ex  quadratis  redarum'  DF,  E F, 
Rationale , redangulum  uero  fub  ijfdcm 
f 7. decimi.  DF,E  F , Medium  •,  erit  D E , Minor. 

Reda  ergo  linea  Minori  com- 

mcnfurabilis,  &c.  Qjjod  ■ 

erat  demon ftran- 

;*  dum.  ■ ; ~ <•  ■ • , 

THEOR. 


T^B  X . tsm  \ 107 


THEOR.  83.  PROPOS.  107. 

RECT.A  linea  commenfurabilis  ei, 
quae  cum  Rationali  Medium  totum  edicit  i 
& ipfa  cum  Rationali  Medium  totum  effi- 
ciens eft . 

S 1 t reda  AB, cum  Rationali  Medium  torum  efficiens 
& ipfi  congruens  BC.ita  ut  AC.BC.Gnt  potentia  incotnme 
furabiles,  facientesquecompofitum  quidem  ex  quadrans  rc-. 
darunri  AC.BC,  Medium  i at  rcdanguJum  fub  A C,  B C , 
Rationale : Sit  autem  D E.ipfl  _ 

A B , commenfurabilis  quo-  r — < C 

cunque  modo  . Dico  & D E,  ^ ^ - x ^ 

efle,  quae  cum  Rationali  Me- 
dium totum  efficit . Conftrudis  enim  ijfdcro , quae  fupra , 
oitendemus  ut  in  antecedenti  propos.  compofitum  cx  qua- 
dratis redarum  A C,  B C,  commenfurabilcefle  compofito 
j ex  quadratis  redarum  D F,  E F . Cum  ergo  illud  ponatur 
‘ Medium,  erit  & hoc , cx  coroll.  propos.  14-  huius  lih.  Me- 
dium . Rurfusutin  propo.".  loy.dcmonftrabimusredan- 

fulu‘ii  fub  A C,  B C .commenfurabilc  efle  rcdangulofub 
) F,  EF  . Cum  ergo  illud  Rationale  ponatur , erit  & hoc 
Rationale,  ex defin.  9.  Sunt  denique  eodem  modo , ut  in 
procedenti  propos.  eft  probatum , redae  D F,E  F,  potentia 
incommenlurabiles . Igitur  cum  D F,  E F,incommenfura* 
biles  flnt  potentia , faciantque  compofitum  quidem  exip- 
{arum  quadratis  Medium , redangulum  uero  fub  ipfis,Ra- 
donalc  j erit  D E,  quae  cum  Rationali  Medium  totum  effi- 
cit. Qjiocirca  reda  linea  commenfurabilis  ei,  quae  cum  Ra- 
tionali Mtdium , &c.  Qjipd  dcmonftrandumcrat . . 

THEOR.  84.  PROPOS.108. 

RECTA  linea  commenfurabilis  ci , 
cius  cum  Medio  Medium  totum  efficit;  & 

* ~ - ipfa 
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78 , decimi. 
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Digiti 


7 9- decimi. 
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ipfa  cum  Medio  Medium  totu  efficiifns  eft. 

S x t reda  A!B,  cum  Medio  Medium  totum  efficiens,  Si 
ipfi  congruens  BC,  ita  ut  A C , B C,  fintporemia  incom- 
tncnfurabiles , facientcsquc  compofitum  rx  quadraris  rpfa- 
rum  Medium  ,&  redanguium  iub  ipfis  Medium  quoque, 
!_  '*&  adhuc  iricommenfurabilc 


Ah- 


-»c 

hF 


compofito  ex  ipfarum  quadra 
tis : Sit  autem  D E ,ipfi  A B , 
quomodolibct  commcnfura- 
biiis.  Dico  3c  D E,  ede,  quae  cum  Mtdio  Medium  totum 
effiat.  Conftrudis  enim  i|fdem , qu*  iupra,  probabimus' 
fimiiiter , ut  in  propofii  06  compofitum  ex  quadratis  reda 
tum  A C,  B C , commenfurabile  eflecompofito  ex  quadra- 
tis redarum  D F,E  F.  Cum  ergo  illud  Medium  ponatur, 
erit  & hoc,  ex  corolJ.  propof^.  huius  lib.  Medium  . Rur- 
fusutinpropofi  105:  offendemus  redanguium  fub  A C, 
BC, commenfurabile  efle  ledanpulo  fub  D F.EF.  Cum 
ergo  illud  fit  Medium,  erit  & hoc  Medium  , ex  eodem  co- 
roD.  Item  utinpropof.  106.  ciunt  quoque  D F,  E F,po- 
tentia  incommenfutabiles:  Poftrcmo  quia  compofito  ex 
quadratis  redarum  A C , B C, commenfurabile  eft  com- 
pofitum ex  quadratis  redarum  D F,  EF,  utdidumcft-j 

& redangulo  fub  A C , B C , commenfurabile  eft  redan- 
gulum  fub  D F , E F : Sunt  autem  compofitum  ex  qua- 
dratis redarum  A C,  B C, & redanguium  fub  A C , BC, 
per  hypothefin  , incommcitfurabiha  i Erunt  quoque  ex 
fchohopropof.  14.  huius  lib.  compofitum  ex  quadratis  re- 
darum D F , E F,  & redanguium  fqb  D F , E F,  incom- 
menfurabilia . (Quocirca  cum  D F , E F,  potentia  fintin- 
mcnfurabiles , & compofitum  exipfarum  quadratis,  Me- 
dium; nec  non  & redanguium  fub  ipfis,  Medium; 
incommcnfurabilcqj  compotito  ex  iplarum  qua- 
dratis i erit  D E , qui  cum  Medio  Medium 
totum  efficit.  Reda  igitur  linea  com- 
mcnfurabilis  ei,  quae  cum~Me- 
, dio,&c.  Quod  erat 
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THEOR.  85.  PROPOS.109. 

MEDIO  a Rationali  dctrado  ; Reda 
linea,  quae  reliqqum  fpatiuin  poteft,  una 
ex  duabus  Irrationalibus  fit , ucl  Apotome, 
uel Minor.  . • ... 

Pbtrahatvk  a Rationali- A D , Medium  C D. 
Dico  rcftam  , qu*  poteft  Ipatium  tcliquum  A -B  , efle  uel 
Apotomcn,  ue’  Minorem  . Exponatur  Rationalis  E F,ad 
qua  applicetur  rc&anguluni  E G. «quale  ipli  AB,  fiead  GHf 
aliud  H I,  aequale  i j-fi  C D , ita  ut  totum  £ I , toti  A D , fic 
aequale . Qupniam  igitur  f. ^ H IC 


E l.aequale  K ationali  A O,  A 
Rationale  eft" ; erit  E K,Ra 
tionalis, Rationali  E F, longi 
rudine  comrnenfurabilis  . 


B l> 
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103. 
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4 y primi. 


21.  decimi. 


Rurfus  quia  H I, Medio  CD,x<!|uaIe  Medium  eft;  erit  HK.,  t 
Rationalis, ipfi  E'F,lorigitudincincommcnfurabilis  Itaque  xl-dwi»». 
cum  E K, quidem  fit  longitudine  comcnfuiabilis  ipfi  E F;at 
H A", eidem  E F, longitudine incomenfurabilis  jcrunr  EK,‘ 

H A',  longitudine  incommenfurabilcs . Sed  & Rationales,  i $. decimi. 
Rationales  ergo  funt  potentia  tantum  commenfurabiles : 
proptereaque  reliqua  EH,  Apotome eft,  &ei  congruens  7 ^decimi 
H K Aut  igitur  E K , plus  poteft  quamH  K , quadrato 
rc€tx  fibi  longitudine  commcnfurabilis , aut  incommenfu- 
rabilis  Si  plu^  pot  EK,  ^ HK, quadrato  re&ae  lineae  comen 
furabtlis  fibi  longitudine  , cum  tora  E K.oftenfa  quoque  fit 
longitudine  comer  furabilis  Rationali  EF;  erit  ex  de  fi  n. E H, 

Apotome  prima.  Quate  reda  potes  fpatiu  E G.corentii  fub 
Rationali  EF»&  Apotoma  prima  EH,hoceft,  fpatiu  A B, 
fibi  aequale,  Apotome  eft  Si  uero  E A, plus  potclt,qua  HIC,  91,  decimi. 
quadrato  re&£  fibi  logitudine  incomefurabilis,  cu  tota  E K , 
fit  oftenfa  comenfurabilis  longitudine  Rationali  E F;  erit  ex 
defin.  £ H,  Apotome  quarta.  Quapropter  reda  potes  fpa- 
tiu E G.cdtcmu  lub  Rationali  EF,&  Apotoma  quarta  EH, 
hoceft;fpatiu  AB,illi  «quale.  Minor  eft.  Medio  ergo  a Ra-  9f*  5*****1"* 
nonali  dctrafto,5cc.  Quod  demon ftrandum  erat . 
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. THEOR-  86.PR0P0S.no. 

R ATIONALI  a Medio  detradto ; 
alia:  duce  Irrationales  fiunt,  uel  Media'  Apo 
tome  prima,uel  cum  Rationale  Medium  to 
tum  efficiens. 

i DithaH^tt»  a Medio  A D,Rationale  C D.  Di- 
te re&am,quae reliquum  fpatium  AB.poteft,  efle  uti  Mtdic 
Apotomen  prunam,  uel  eam,  quae  cum  Rationali  Medium 
totum  efficit.  Eadem  conftruantur,  qute  fupra . Et.  quia  ■ 

E I,  Medio  A D , arquale. 


13.  decimi. 


B I> 


H _X 


.decimi. 


Medium  eft  j ent  E K, Ra- 
tionalis ipfi  E F,  longitudi- 
ne mcommenfurabilis.  Ite  ’ 
p G I quia  H I,xqualc  Raiiona- 1 
1 1 , de  cimi.  Ii  C D,  Rationale  cft  j erit  H K , Rationalis  ipfi  E F,  longi-  i 
tudine  commenfurabilis . Itaque  cum  H K,  quidem  ipfi) 
EF,  fitcomrrirnfurabili*  longitudine  , at  E K , eidem  E F., 
JongitudineincommenfurabiJis ; Erunt  H A,  £A,longitudi 
13 . dttimi.  ne  incommenfurabilcs.  Sed  5c  Rationales.  Rationales  ergo 
funt  potentia  folura  commenfurabilcH  Ac  proinde  reliqua 
•j^idecim.  E H,  Apotoroccft,  & ei  congruens  H K . Aut  igitur  EA, 

‘ plus  poteft,  quam  H K, quadrato  redae  fibi  longitudine  co 
roenfurabilis,  aut  incommcnfurabilis  . Si  E K,  plus  poteft, 
quam  H K,  quadrato  rcd«e  fibi  longitudine  commfcnfura- 
bilis,  cum  congruens  H K,oftcnfa  fic longitudine commcn- 
furabilis  Rationali  E F j erit  ex  defin.  E H,  Apotomc  fecun 
da  . Reda  igitur  potens  fpatium  E G , contentum  fub  Ra- 
tionali E F,  & Apotoma  fecunda  E H,  hoc  cft,  fpariu  A B, 
illi  arquale,  Media:  eft  Apotomc  prima  . Si  ucro  E A,  plus 
poteft,  quam  H K,  quadrato  red*  fibi  longitudine  incom* 
menfurabiiis,cum  congruens  H A,  fit  oftenla  commcnf  ura 
bilis  longitudine  Rationali  EF  erit  E H,  Apotomc  quinta, 
ex  defin.  Reda  igitur  potens  fpatium  E G,  contentum  fub 
Rationali  E F,  & Apotoma  quinta  E H ,hoc  eft,  fpatium 
illi  arquale  AB,  cft  ea, qu<e  cum  Rationali  Medium  totum 

effiat. 


96.  decimi. 


gssz,  me  Kj*.  x.  wm  '°9 


efficit.  Quam ob rem  Rationalia  Medio  detrado , &c. 
Qjjpd  ollcndendum  erat . 

THEOR.  87.PROPOS.  in. 

MEDIO  a Medio  detra&o , quod  fit 
incommcnfurabilc  toti ; Reliquae  duce  Irra- 
tionales fiunt , ucl  Medix  Apotomc  fe- 
cunda , uel  cum  Medio  Medium  totum 
efficiens . 

DzTRAHATVRa  Medio  A D, Medium  C D.quod 
incommenfurabilc  fit  toti  A D.  Dio  redam  , qu*  reli- 
quum  fpatium  AB,potcft,efle  uel  Medi®  Apotomen  fecun 
dam.uelcam  ,qu®  cum  Medio  Medium  totum  efficit.  Con 
ftrudis  enim  ijfdem , qu®  - q X H X 
fupra  i quoniam  E I,  H I, 

Medijs  A D,C  D,®qualia, 

Media  funtj  erunt  EK, 

H K , Rationales  ipfi  E F, 


T C 


iTcT.  f 

IQ5- 


10.  decimi. ! 
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longitudine  incommen fu ra biles.  Et  quia  AD,CD,hoceft,  ;1J • dectm. 
E I,  H 1, ponuntur  incommenfurabilia  ■,  eiunt  E K , H K, 
eandem  cum  illis  habentes  rationem,  longitudine  incom 
mcnfurabiles . Sed  de  Rationales  . Rationales  ergo  funt 
potentia  tantum  commcnfurabilcsj  Ac  proptcrca  reliqua 
E H,  Apotomc  eft.  Ce  ei  congruens  H K. . Aut  igitur  E K,  7+*  *V 
plus poteft , quam  H K,  quadrato  red®  fibi  longitudine 
commcnfuiabilis,aut  incommenfurabilis.  Si  plus  potcfl 
E K.  quam  H K, quadrato  red*  fibi  longitudine  commcn 
fu  rabii  s.cum  neutra  ipfarum  E K , H K. , Rationali  E F, 
longitudine  commenfurabilis  fit  oftcnla  j erit  ex  defin.  EH, 

Apotomc  tertia  . Quocirca  reda  potens  fpatium  E G,  con 
tentum  fub  Rationali  E F.dc  Apotoma  tertia  E H,  hoceft, 
fpatium  A B , illi  xquale,Mcdix  Apotomc  eft  fecunda . 'Si  decimi.  ( 
ucro  E K,  plus  pote  ll,  quam  H K,  quadrato  redx  fibi  loti- 
gitudinc incomcnfuubiiis, cum  neutra  ipfarum  EK,H  K, 

Ratem* 
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Rationali  E F,  fit  longitudine  commenfurabilis,  ut  demon 
firauimus  jeritcxdcfin.  E H,  A potome  ftxta . Qjiam  ob 
rem  reda  potens  fpatium  E G , contentum  fub  Rationali 
E F,  & Apotoma  fexra  E H,  hoc  eft,  fpatium  A E. illi  gqua- 
yj .decimi,  le,  eft  ea,  quar  cum  Medio  Medium  totu  efficit  Medio  ergo 
a Medio  detrado,  &c.  C^uoddemonitrandum  erat. 

THEOR.  88.  PROPOS.  112. 

• t 0 * ; ■ ' » * * •„  4 

_____  * # . • v \ i 

APOTOME  non  eft  eadem , qua:  ex 
binis  nominibus . 

I r , t • « »*| 

S 1 t Apotome  A,quxcunque.  Dico  A,  non  efle  ean- 
dem, quae  ex  binis  nominibus . Sit  enim , fi  fieri  poteft,  A , 
aliqua  ex  binis  nominibus  . Expefira  Rationali  B C,  appli- 
cetur ad  B C , rcdangulum  C D , aequale  quadrato  ex  A . 
Ai- 


UI. 

ic6. 


$S- 


frwn 

decimi. 


f.T 


Q_uoniam  igitur  A,  Apqtomeeft  jerit  la 
tuuJo  liD,  Apotome  prima  . Sit  ergo  ei 
congruens  DE*  Erunt  igitur  ex  drfin.  A po 
tomae piimz, ii  E,  D E,  Rationales  poten 
tia  tantum  commrnftirabiles,  potentque 
B E,  plus  quam  D E,  quadratoi.rcd.-e  libi  longitudine  com- 
mcniurabilis ; ipfa  BE,K  ationali  B C , commenfurabilis 
erit  longitudine.  K urfus  quia  A , ponitur  efle  quoque  ex 
61.  decimi,  binis  nominibus;  erit  latitudo  eade^n  B D , ex  binis  nomi- 
nibus prima . Sit  ergo  maius  ipfius  nomen  B F.  Erunt  igir 
turexdefin.  eius,  qux  ex  binis  nominibus  prima  eft,  B F, 
F D , Rationales  potentia  folum  commenfurabiles,  pote- 1 
rlrqueB  F,  plus  quam  F D . quadrato  redae  commcnlura- 
bilisfibi  longitudine;  & ipfa  BF,  Rationali  BC,  longitudine 
commenfurabilis  erit . Itaque  cum  tam  B £,  quam  B F.ion 
gicudinc  fit  commenfurabilis  eidem  B C ; erunt  quoque 
B E,  B F,  inter  fi*  commenfursbilcs  longitudine . Igitur  to- 
ta B E , exiftente  longitudine  commenfutabili  parti  B F, 
erit  & eadem  BE,  reliqua:  parti  F E,  longitudine  commcn- 
furabihs,  ex  coioll.propof.i  6. huius  libi  i ; Atque  adeo  cum 
B E,  Rationalis  fit,  6c  F E,  Rationalis  erit.  Qjaoniaml  ue- 
ro  duarum  linearum  B > E , F E,  longitudine  commenfura- 
• b.lium, 

— i — - — — — 


»1 1 .decimi. 
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bilium,  ipfa  B E,  longitudine  incommcnlurabiliseft  ipfi 
•D  E j (quod  B E , DE,  Rationales  finr  potentia  folum  cd- 
menfurabiles)  erit  quaque  altera  F E , eidem  D E,  incom- 
menfuiabilis longitudine.  Sed  & utraque  F E,  D E,  Ratio 
nalis  eft  oftcnfa.  Rationales  ergo  funt  F E,  D E.potentia 
folum  commenfurnbilcs.  Q_uare  reliqua  F D , Apotomc 
<ft  j Atque  adeo  Irrationalis.  Oftcnfa  eft  aurem  8c  Ratio- 
nalis . Qjuod  eftabfuidum  . Non  ergo  A , Apotomc  exi- 
ftens  eadem  eft , quz  cx  binis  nominibus . Q_uod  demon- 
ftrandum  erat* 

C OROLLARI  VM.  • ’ 

• ' > »1  Ii  . J 

Ex  demondraris  quoque  facile  colligere  licebit,  Apotomen, 
& exteras  ipfam  confequcntes  Irrationales  lineas , neque  Mcdixj, 
neque  inter  fe  effc  eafacm. 

Q.  v a d r a t v m enim  «Medix  ad  Rationalem  Umeam  appli- 
catum, latitudinem  edicit  Rationalem,  ipfi  Rationali  longitudine 
inconimenfurabilem . . 

A t quadratum  Apotomx  ad  Rationalem  applicatum,  latitudi- 
nem efficit  Apotomen  primam  . • - ' • « ' 

E T quadratum  Medix  Apotomx  pnmp  ad  Rationalem  applica 
tum, latitudinem  efficit  Apotomen  fecundam. 

Qvidutvh  nero  Medix  Apxtomx  fecundx  ad  Rationa 
lem  applicatum, latitudinem  efficit  Apotomen  tertiam  . 

Qjv  a d r a.t  v m deinde  IS  inoris  ad  Rationalem  applicatum, 
latitudinem  efficit  Apotomen  quartam'. 

A t uero  quadratum  eius  , qux  cum  Rationali  Medium  totum 
efficit, ad  Rationalem  applicatum  , latitudinem  cftuit  Apotomen 
quintam.  , 

Q.v  a D R A t v m deniq;  eius,quf  cu  Metito  Mediu  totu  efficit, 
ad  Rationalem  applicatum, latitudinem  efficit  Apotomen  fextam. 

Ita  q^v  a cum  he latitudines  differant  St  a latitudine  Medix, 
fit  ipter  fe  ; a latitudine  quide  Medix, quod  hxc  Rationalis  (it , illx 
uero  Irrationales  ; inter  fe  autem  , quod  ordine  non  fint  eadem 
Apotnmx  : Mamfedum  eft  , Apotomen  , & t eliquas  Irrationales 
ipfam  cnnfcquentes,  Sta  Media,  St  interfe  fe  differre. 

(Jvoni  am  uco  in  hoc  theoremate  demon/trauimus  Apo- 
somen  eandem  noeffe,quxex  binis  nominibus  ^ Et  quadrata  Apo 
tome, St  exterarum  quinque  Inationalium  eam  confcquentium.ad 
Katyonalem  applicata, latitudines  efficiunt  Apotomen  prima, fecun 
clam  , teniam,  quartam, quintam, St  fexta  : At  uero  quadrata  eius, 
qux  cx  bini,  nominibus,  St  reliquarum  quinque  lrrationali&,qux 
ipfam  ftqnuntur,  ad  Rationalem  applicata, latitudines  efficiunt  ex 
bims  nominibus  prmam, fecunda, tertia. q iarti. quintam, adcxtSj 
(iqu  ido  condat,  latitudines  ApctoUMe,  St  aliarum  Irrationalium, 

qux 


[ 4 .decimi. 


74.  decimi. 
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98.  decimi. 
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N qu*  polt  ipfam,  eafdem  non  eflelatitudinibus  eius  , qux  ex  binis 
nominibus , & reliquarum  poli  ipfam  Irrationalium  j quandoqui 
dem  nulla  Apotome  eadem  cft,  qux  ex  binis  nominibus  aliqua- Igi 
tur  & Apotome,  & qux  ipfam  fequuntur,  differunt  ab  ea,  qux  ex 
binis  nominibus, &rqu*  poft  ipfam  . Quam  ob  rem  cum  8r  tam  il- 
lx,quam  hx  a Media  differant ; efficitur  , Rationali  quapiam  ex- 


t.quar 

:>nta. 
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polita,  tredccim  numero  eflc  lineas  Irrationales  inter  (cfesiilfercn 
tes,de  quibus  hafienus  difputauimus  j Hx  fcilicct. 

1.  Media. 

2 . Ex  binis  nominibus,  cuius  fex  funt  fpe 
cies  inuentae . 

3.  Ex  binis  Mcdijs  prima  . ; - ; ■ * 

4.  Ex  binis  Mcdijs  fecunda . 

5.  Maior . 

6.  Rationale  ac  Medium  potens. 

7.  Bina  Media  potens . 

8.  Apotome, cuius  etiam  fpccies  fex  funt 
repertas. 

9.  Mediae  Apotome  prima.  P 
1 o.  Mediae  Apotome  fecunda . 
it.  Minor. 


-VS; 


,i>a  fiq  frril 


1 2*>  Cum  Rationali  Medium  totum  ef- 
ficiens . 

1 3 . Cum  Medio  Mediifm  totum  efficiens. 

theor. 
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THEOR.89.PROPOS.Ii3. 

QJVADRATVM  Ration  alis  ad  eam, 
quae  ex  binis  nominibus,  applicatum,  lati- 
tudinem facit  Apotomcn  , cuius  nomina 
commenfurabilia  funt  nominibus  cius,quGe 
cft  ex  binis  nominibus,  & in  eadem  propor 
tione;  & adhuc  Apotome,  quae  fit, eundem 
habet  ordinem , quem  ea,  qu£  eft  ex  bi nis 
nominibus. 

S 1 T Rationalis  A , Scexbinis  nominibus  R C , cuius 
maius  nomen  B D 5 Sc  ad  B C , applicetur  rcftangulu  B E, 

| aequale  quadrato  cx  A,  latitudinem  faciens  B F.  Dico  B F,  4J*  f 
efTe  Apotomcn  , cuius  nomina  , hoc  cft,  tota  linea,  & ipfi 
congruens.co  mmenfurabilia  funt 


r 


nominibus  B D , D C.ipfius  BC, 
ex  binis  nominibus  j 3c  in  eadem 
propot  tione ; & adh  uc  A potome 
B F,  efle  ordine  eandem  ipfi  B C, 
ex  binis  nominibus . Applicetur 
C/iim  rurfusad  D C,  minus  no- 
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, reflangulum  C G.aequaleeidem  quadrato  ex  A 5 at- 
adeo  reftangulo  B E .latitudinem  laciens  D G » fitque 
ipfi  D G,  aequalis  B H Et  quoniam  aequalia  funt  B E,CG > 
erit  urBC,ad  DC,  ira  D G,hoccft,  fibi  xqualis  B H,ad  BF.  iAmUtli6 
Et  diuidendo  ut  B D,  ad  D C,  ita  H F,  ad  F B : Eft  autem  rtxti  > 

B D, maior,  quam  D C.  Igitur  & HF,maioreft,quam  FB. 

‘Ponatur  F I,  ipfi  F B,*<qualis  j fic  fiat  ut  H I,ad  1 F.ita  FB,  /£**/, 
ad  B X . Erit  ergo  componendo  ut  H F,ad  I F , hoc  eft , ad  , 
fibi  aequalem  B F,ira  F A', ad  B K . ortenfum  eft  autem  efle 
utH  F,ad  B F.ita  B D.ad  DC.  Igitur  erit  qu  que  ut  B D, 
ad  D C/ta  F K.ad  B A . ArBD,  D C,  ( cum  fint  nomina 
ipfiusBC,rx  binis  nominibus ) Rationales  funt  potentia 
tantum  commcnfurabiles . Igitur  & F A ,B  A,  potentia  10.  decimi, . 
folum  commcnfui  abilcs  funt . 

R v r s v s 
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Rvrjv>  cuia  cft  utH  F,ad  BF^ta  F A,  ad  B K, er  iit 
\ quoque  H F,  F K , antecedentes  fimul,  nempe  tota  H A.  , ad 

1 1,  quinti  Ii  F,5c  B K,confi:qucntes  fimul,  hoc  cft  , adjtotam  FK,  ut 
F K,ad  B K . Acproprerea  FK, media  proportionahs.icft  in- 
ter H K,B  X .Qjuare  ut  H K.,pn 
'K  B FIH  ma  ad  BK,  tertiam,  ita  erit,  per 

coroll.propof.2odib.6.  quadratu 
ex  H K, pnma  ad  quadratum  ex 
FK,  lccunda.  Qma  ucro  CG.cii 
Rationale  fit,  (clt  enim  quadra- 
to Rationalis  A,  arqirilc)  ad  Ra- 
ri i . decimi,  tionale  D C,  applicatum  Facit  U G,  latitudinem  Rationale, 
ipfi  D C, longitudine  comrnfurabilcmjEritqCioquc  HB.ipii 
D G,  aequalis, Rationalis  Se  longitudine  comenfurabilis  ip fi 
D C.  Etquonin  oftcnfum  cft,cflcutBD,ad  DC,ita  FX,ad  ! 
B K:  VtautcF  A,ad  B.K,  ira  H K,ad  F Kjcrit  quoque  ut ' 
B D,ad  D C,  ita  HA  , ad  1*  K.  Igitur  ut  quadratu  ex  BO,ad  1 
Jexti.  quadratum  ex  D C,ita  quadratum  ex  HK,ad  quadratum  | 
ex  F K.  At  quadratum  ex  BD,  c6mt?nluiabilecil  quadrato; 
ex  D C,  ( quod  rerte  B D,DC,finr  Rationales  potentia  eo-  j 
mcnfurabiles , cum  fint  nomina  ipfius  B C.exbnis  no| 
to.  decimi,  minibus. ) CommenFurabile  igitur  erit  quoque  quadratum  j 
ex  H A,  quadrato  ex  FA  .Sed  fuit  ut  quadratum  txj 
H K,ad  quadratu  ex  F K,irare£laH  K,ad  B K. Igitur  lon-  j 
io.  decimi,  gitudinc  comenfurabilis  cft  H K ,ipfi  BA  j atque  adeo  de  re- 1 
liquat  B H,cx  coroll.propos.i6.huiusiib.  Oftenfa  cft  autem  J 
B H,  Rationalis  j Igitur  & H K.illi  commenfurabilis, Ratio 
naliscft  j ac  proptcrca  «Se  B ly,  ipfi  H A , commenfurabilis. 
Rationalis  exi  ftit . Cum  ergo  oltcnfa  fit  F K,ipfiBK,poten 
tiafolum  commenfurabilis  j erit  quoque  FK,  Rationalia . 
Quare  cum  F A,  B K,  Rationales  fint,  & potentia  tantum 
74.  decfi»/.  oftcnfatcomnaenfurabilcs;  erit  reliqua  B F,Apotome,  &ci 
congruens  B K . Quod  cft  primum » 

Q_v  o n 1 A m uero  oftcnfum  cft  efle  rettam  H K,  to- 
tam parti  B KJongitudinc  commenlurabilcm  ; erunt  pro- 
1 6.  decimi . pterca  & BK,  B H,  longitudine  inter  fi:  commcnfurabiles  . 

Cum  ergo  B H.oftenfa  fit  longitudine  commenfurabilis  ipfi 
DC  * entquoque  B K, ex fchoiiopropof.iz. huius lib.cidcm 
D C,  longitudine  commenfurabilis.  Rurfusquia  demon-  j 

liratum 
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liratum  cftcflc  ut  B D,  ad  DC,ita  FJC.ad  BK  ; & permu- 
tando ut  B D,ad  F K,  ita  D C,ad  B K : Simt  autem  modo 
D C , B K , oftcnfie  longitudine  commcnfurabilcs  j Erunt 
quoque  B D,  FK  , commenfurabilcs  longitudine.  Itaque 
cum  F K,ipfi  B D,&  B K,ipfi  D C.longitudinc  fit  tommen 
furabilis  j erunt  ipfius  Aporomac  B F,  nomina  F K , B Kl, 
nominibus  B D,DC,ipfius  BC,  ex  binis  nominibus,longitu 
dinccommenfurabilia . Quod  cft  fecundum. 

Itim  quiademonftraunjiuscftcutB  D,ad  D C,  ita 
F K,ad  B K i erunt  idcirco  Apotomx  nomina  F K,B  K.  ,in 
eadem  ratione  cum  BD,D  C, nominibus  ipfius  BC,quae  cft 
cx  binis  nominibus.  Qciod  e it  tertium  . 

Postremo  uel  B D,  plus  poreft,  quam  DC, quadra 
to  redas  iibi  longitudine  commcnlurabilis,ucl  incommcnfu 
rabilis.  Si  plijs  poreft  B U,quam  D C,  quadrato  redas  fibi 
longitudine commenfurabilis  ; cum  fit  ut  B D,  ad  D C,  ita 
FK.ad  B K.  j potent  quoque  F k,  plus  quam  B K .quadra 
to  redas  fibi  longitudine  commcpfurabilis : £t  'fi  B D,'  plus1 
j poteft  quam  D C,  quadrato  red*  fibtlongitudipc  incom- 
' men  furabilis  i potent  & F K plus  quam  B K;  quadrato  re- 
Hasfibiloogitudine ;ncommcnluiaN,!is . Et  fi  quidim  B 
expolit*  Rationali  tuent  longitudine . commcnfurabil  s ■, 
entdc  F K j.  qus  iqngitudinc  pftcnfu  eft  commaifuram- 
lis  ipfi  B D.  cemmenfuiabilis  longitudinc.eidein  Ratio- 
nali,perca,  qux  inlcliolio  propof  2.  huius  iib  dtmon- 
ftrauimus  , Si  uero  D C,  fit  RatiqWi  fibiinmenfurabi- 
lis  longitudine  j erit  Sc  eadem  ratione  B K,  eidem  Ratio- 
nali) longitudine  commenfurabilis.  Si  denique  neutra  ip- 
farum  B D,  D C , fit  Rationali  longitudine  commen- 
furabilis ; erit  quoque  neutra  iplarum  > K,B  K , corr- 
mcnfuiabilis  longitudine  Rationali.  Igitur  eadem 
ordine  cft  Apotome  B F , ipfi  B C , cx  binis  no- 
minibus, ut.  conitar  ex  definitionibus  fe- 
cundis , atque  tertijs.  Quod  cft  quar-  i 
tum.  Quadratum  ergo  Rario- 
•; . ; • nalis  ad  eam  , qu*  cx  binis 
d ; nominibus.&c.Quod 

; demonftran- 

ducrat. 
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QVADRATVM  Rationali? ad Apo- 
tomen  applicatum  > latitudinem  facit  eam, 
quae  ex  binis  nominibus  , cuius’  nomina  c 6- 
menfurabilia  funt  Apotomae  nominibus,  & 
in  eadem  proportione ; & adhuc , qUa?  ex 
binis  nominibus  fit,  eundem  habet  ordi- 
nem, quem  ipfa  Apotome. 

S r t Rationalis  A, & Apotome  BC, cui  congruat  CDi 
& ad  B C, applicetur  rcaangulum  C E, «quale  quadrato  ex 
A .latitudinem  faciens  B E . Dico  B Eieflircx  binis  nomini 
bus, cuius  nomina  commcnfurabilia  lunt nominibus  B 

' CD,  Apotom*BC,&ineadekil  proporl 
tione  j & adhuc  ipfam  R E, ex  binis  nomi-  j 
nibus , cire  ipli  BC,  A potomae  ordine  ean  | 
dem  , Applicetur  enim  ruflusad  B D,to' 
• tam.reftangulum  B F;  «quale  eidem  qua 
> draco  ex  A,  hoc  eft,  ipfi  C & ..latitudinem 
faciens  B G.  Etquoniani  B F,  C E,  «qualia  iune  ierit  ut 
1 4.  ytl  16,  B E,  ad  B Gjta  B D,  ad  B C 5 & per  conucrfioncm  «no- 
fati . Inis , ut  B E.ad  G B D,ad  CO  . Secetur  quoque  EG, 
ad  H,  fecundum  proportionem  B E,  ad  G E , cx  tjs,  qu«  in 
fcholio  propof  . o.lib.  6.  c-.nfcripfimus  5 ut  (it  E H,  ad  H G, 
quemadmodum  B E.  ad  G E . Q^uia  igitur  eft  ut  B E, tota 
ad  G E,  totam,  ita  E H.ex  BE,  ablata  ad  H G,  ex  G E,abia 
tam  j erit  quoque  B H,  reliqua  ipiiusB  E.ad  H E,  reliquam 
ipfiusG  E,  ut  tota  B E.ad  totam  G E : Erat  autem  uiBE, 
ad  G E,  ita  E H.ad  H G . Erit  igitui  quoque  ut  BH.ad  HE, 
ita  E H,ad  G H } atque  adeo  H E,  media  proportionalis  eft 
inter  B H.G  H . Qjiare  erit  ut  B H , prima  ad  G H,  tertia, 
ita  quadratum  cx  BH,  prima  ad  quadratum  cx  H E,  fecun- 
da,  per  coroll.  propof  fro.  lib.  6.  Q_u,ia  ueio  fuit  ut  B D,  ad 
C Diti  B E.ad  G E,  hoc  eft,  B H.ad  HE  : & funt  BD.CD, 
cumfint  nomina  Apotom*  B C.Ratiooalcs  potentia  tantu 

com- 


B. 
C 

D 
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pQtnmcnfurabilcs  j Erunt  quoque  BH.HB  ,j>otcntia  io-  * 6.  decimi. 
Ium  commcnfurabiesi  Ac  propterea  quadrata  ex  B H,HE,  | 
commcnfurabilia.  Igitur  reda»  JJ  H,  G H,  eandem  haben-  1 
tes  rationem  cum  quadratisex  B H,  H E,  ut  JcmonftrauU 
mus,  longitudine luntcpmmcnfurabiics^  Ac  propterea to-  io.  decimi 
ta  3 H,  longitudine commenfurabilis  exiftens  patri  G H, 
comen  furabilis  quoque  longitudinccrit  parri-wl+qua?  B_G, 
cx  corojl.  propof.  ip.huiushb . AruerocumB  p,  Ratio- 
nalis fit,  nempe  maius  nomen  Aporomsc  B C;  & reRangu- 
lumB  1:,  quadrato  tx  Rationali  lin?a  A,arqqaJ&  Ration»; 

Ici  erit  latitudo  B G,  Rationalis  commcnluij^ili? longitu- 
dine ipM  B D.  Igitur  cx  fcholio  propof.  1 1 . huius  hb.6c  B H, 
eidem  BD, Rationali  commcnlmabiliscftloqgitudinc,atq; 
adeo  Rationalis  cxjtit  j quandoquidem  ,B  H,"E  G,longitu 
dine  commcnfurabilcs  funt  oftenfc  ia  vero  BH.HB, 
oftcnlx funt commrnfurabiles potentia  tantum,  & Bl4, 

Rationalis , erit  quoque  H E,  illi  pommen furabilis  , Ratio- 
nalis. Rationales  ergo  furit  B H,'H  E,  potenria  folumco- 
menfurabilcsj  Ac  propterea  B £ ,cx  binis  nominibus  cft. 

Qjtod  e ft  primum.  * - 

Qj^on  iAm  vcrooftcndimuseficB  H,  ad  HE.utBD, 
ad  C Dj  atque  adeo  permutando  B H,  ad  B D,  m H E,  ad 
C Ds  Oftcnfa  cft  autem  B ipfi,B  D , longitudine  com. 
menfurabilis  j erit  quoque  H E,  ipfi  C D , coromcnfurabi- 
lis  longitudine . Q^uare  3 H,  H E , nomina  ipfius  B E , cx 
binis  nominibus , commenlurabilia  funt  longitudine  nomi 
nibus B D,  C D,  Apotomx  B C.  Quod  tft  lccundum  . 

I m m o dcin  eadem  proportione , cum  dcmonllratum 
fitcficB  H,  ad  HE,  ut  B D,  ad  C D.  Qjiod  cft  tertium . 

Postremo  uclB  D,  pluspoteft  quam  C D,  qua- 
drato rc&efibi  longitudine  commenfurabilis  , ucl  incom- 
mcnfurabilis  . Siplus  poteft  quadrato  reftx  fibi  longitudi- 
ne commenfurabilis  j potent  quoqi  B H,  plus  quam  RE  , 
quadrato  re£t$ fibicommcniurabilislongitudiuc:  Er  fiBD, 
plus  poteft,  quam  C D,  quadrato  rc&x  libi  longirudinc  in- 
commcnlurabilis } poterit  cnam  B H,  plus  quam  H E, qua 
drato  rc&x  longitudine  fibi  incommenfurabiiis.  Et  fi  quide 
B Pt  Rationali  cxpofiiae  longitudine  fit  commcnlurabilis  i 
erit  quoque  B H,  commenfurabilis  exiftens  longitudine  ip- 
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113  .decimi 


(i  B D,  eidem  Rationali  longitudine  commrnfurabilis , ex 
fcholio  propof  1 2.  huius  lib.  Si  uero  C D , longitudine  fit 


commcnfurabilis  Rationali  j erit  & eadern  ratione  HE,t|. 


Aiv->  ■! 

B c H 
C 


■p 

dem  Rationali  longitudine  commenfura 
bilis  . Si  uero  neutra  iplaitfm  B D,  C D, 
commcnfurabilis  llt  longitudine  Aationa 
li expolitae } erit  quoque  neutra  ipfarum 
BH,HE,  eidem  Rationali  longitudine  eo 
menfurabilis.  Igitur  ex  fecundis,  arq;  ter*- 
tijs  dcfinitipnibus,ipfa  B E, ex  binis  nominibus, ordine  cade, 
cftipli  Apotoma:  B C.  Q^uodeft  quartum  . Q^ua^ratum 
ergo  Rationalis  ad  Apotomenappiicatum,  latitudinem  fa 
cit  eam  , quae  ex  binis  nominibus , cuius  nomina  commen- 
fUrabilia funt  Apotoma:  nominibus,  &m eadem  propor- 
tione, &c.  Qjiod  erat  demonftrandum  . 'r  y 

T H E O R.  91 , P R OPO  S.  1 1 5. 

S I fpatium  contineatur  fub  Apotoma , 
& ea,  qus  ex  binis  nominibus,  cuius  no- 
mina comenfurabilia  funt  nominibus  Apo 
torna:,  & in  eadem  proportione ; Reda  li- 
nea fpatium  potens , efl  Rationalis . 

Comti  neatvr  fpatium  AB.fub  Apotoma  AC, 
&.  fub  C B,ex  binis  nominibus , cuius  nomina  CtD , D B, 
commcnlurabtlia  fint  nominibus  C E,  A E,  Apo  tomae  AC; 

<5c  in  eadem  ratione , nempe  C D, 
ad  D B,  ut  C E, ad  A E.  Poiiic  au- 
tem rcfta  F,  fpatium  AB.  t>ico  F, 
efle  Rationalem  . Expolita  cqfm 
Rationali  G,appliccturadCB,qu.u 
ex  binis  nominibus , re&angulum 
C H, aequale  quadrato  cx  G.  Erit  eigo  latitudo  B H,  A poto 
me^uius  nomina  H I,  B I,  longitudine  commenlurabilia 
funt  nominibus  C D,  D B>  & in  eadem  ratione,  nimirum 
H I,  ad  B I,  ut  C D,  ad  D B;  atque  adeo  ut  C E , ad  A E; 

dc  per- 


* 

C 


A C 


3® 


£ H 


/ 
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& permutando  ^ ut  tota  H l,  ad  totam  C E,  ita  ab. ata  , 

'ad  ablatam  A E.Erit  ergo  & reliqua  B H,ad  reliquam  A C,  i 
ut  tota  HI, ad  totam  CE:  Commcnfurabilis  autem cft  lon 
gitudincH  I,  ipfi  C E,  quod  uttaque  H I,  C E,  commenfu  t 
rab  i Iis  fuit  longitudine  ipfi  C D . Igitur  &BH,  ipfi  A C, 
longitudine  cft  commcnfurabilis,  Atque  idcirco  H C,  ipfi 
B Ajcommenfurabileeiit  , cum  fit  ut  H B , ad<A  C , ita 
H C,  ad  B A : Sed  H C,  quadrato  Rationalis  G , a:quale. 
Rationale  eft . Igitur  & B A , illi  commenlurabilc , Ratio- 
nale erit  , proptcreaq;  & refta  F,  iplum  B A,  potens, Ratio- 
nalis crit-d Quapropter  fi  fpatium  connneatur  fub  Apoco 
ma,  £cea,<qux  ex  binis  nominibus,  cuius  nomina  coin- 
menfurabilia  funt  nominibus  Apotomx , & in  eadem  pro- 
portione > Reda  linea  fpatium  potens  , eft  Raiiouaus . 
Qjjodcratdcmonftrandum.  - 

COR  OLLARI  V M. 

Ex  hoc  manifeftum  eft  , fieri  pofte  , ut  fpatium  Rationale  con 
tineatur  (ub  duabus-reftis  Irrationalibus . Nam  fpatium  A B,  con 
tentum  fub  A C,  C B,  Apotoma  , & ex  binis  nominibus,  qux  Ir- 
rationales funt , oftenfum  cft  Rationale  elTc  » 

S C U 0 L 1 0 i.i. 

I N proximi  autem  tribus  proportionibus  inteUigendx 
funt  nomina  ^ ipotom * nominibus  eius  , qu*  ex  binis  nomi- 
nibus , commenfurabilix  effe  longitudine  * In  prioribus  enim 
duabus , longitudine  oflenfa  funt  rjje  commenjMrabilia  J I» 
pofteriori  utro,  nempe  in  hac  1 15.  nihil  colligetur , fi  nomina 
C D,  D B.  nominibus  C £,  A £,  potentia  tantum  commenfu- 
r abii  ia  ponantur . Id  quod facile  ex  demonflr  axionibus  harum 
trium  propofitionum  apparet.,  lfV“' 

THEOR.  92.  PROPOS.  116. 

A MEDIA  infinitae  Irrationales  fiut, 
& nulla  alicui  antecedentium  eft  eadem. 
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S i t Media  A B . Dico  ex  illa  fieri  Irrationales  infinf- 
tas,  quarum  nulla  eadem  fit  alicui  illarum  tredtcim  antece- 
dentium , de  quibus  m coroll.  propoC  na.  huius  lifc.  Expo 
fita  eniVn  Rationali  A C,  contineatur  fpb  A B , Media , & 
Rationali  A C,  fpatium  A D.  Eftcrgo  A D , fpatium  lub 
Rationali  A C,3c  Irrationali  A li>contentum,[rrarionale, 
ex  lemmate  propof.  3 8.huiuslib.  Poffieipfilm  xe&a  RE, 

quae  cxdcfiu.xj.- Irrationalis  erit.  Dii- 

co  Ii  E,  non  cflceandcrtt  alicui  trcdi- 
cim  illarum  , quasin  coroll.  proplofi 
1 1 i.huius.lib.co||cgimui.Nam  eum 
quadratum  Medi*  ad  Rationalem 
A C,  applicatum  , latitudinem  faciat 
Rationaltm  ipfi  A C,  longitudine  incommcnimabilcm:Et 
quadrata  reliquarum  duodecim  IrrationaJium.ad  cahdcm 
Rationalem  A C , applicata,  faciant  latitudines  uel  ex  binis 
nominibus,  uel  Apotomas,  litconltat  ex  propof  6i.  6i. 
6 $.64.6 $.66.98. 9 y.j oo.ioi.i 02.&  103.  huius  Jib.  At  ue- 
ro  quadratum  hmu?  Irrationalis  b E,ad  eandem  Rationa- 
lem AC,  applicatum , faciat  AB,  latitudinem  Mediam  -t 
pcrfpicuum  cft , Irrationalem  B E,  ab  omnibus  iilis  trede- 
cim  differre  quandoquidem  cius  quadrarum  ad  Rationa- 
lem lineam  applicatum  , latitudinemiacit  differentem  a la- 
titudinibus, quas  quadrata  illarum  ti;cdccim  linearum  ad 
eandem  Rationalem  applicata  efficiunt . 

o D fi  compleatur  redangulum  D E;«rit  & hoc  co 
tentum  fub  Rationali  B D,  & Irrationali  B E,  Irrationale, 
«x  dido  lemmate  propof  3 8..Potfitcrgo  ipfum  reda  E f' 
quaeexdcfin.xp  Irrationahs^rit . Dico^rurfus  £ F.  non  elle 
eadem  alicui  illarum  trcdccira , ueletiam  ipfi  B E . Hoc  au, 
tem  mamfeftum  cft,  cum  quadratum  iplius  £ F,ad  Ratio- 
nalem applicatum,  latitudinem  faciat  B £.  At  quadrata  il- 
larum trcdccim  , & quadratum  etiam  ipfius  B E , latitudi- 
nes faciant , fi  ad  eandem  Rationalem  applicentur,  diffcrcn 
tesa  B E,  ut  demonft rarum  cft . Eodem  mododdalix  Irra 
tionaJesinfinitaeinueniciitur«3c  inter  fe,3t  a didis  differen- 
tes . Qupcirca  a Media  infinitae  irrationales  fiunt , &c. 
Qjuod  demon  ftrandum  erat . 
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PROPOSITVM  (it  nobis  oftepdc 
re, in  quadratis  figuris  diametrum  lateri  in- 
eo,mmenn^rabilem  efle  longitudine . 

S 1 r quadratum  ABC  D,in  quo  diameter  A C.  Dico 
diametrum  A C,  longitudine  incommenfurabilcmctlc  lare 
ri  A B.  Si  enim  non  cft  incommcnfurabilis,  commenlura- 
bilis  erit  longitudine  ; ac  propterea  A C,  A B,  propomoni 
habebunt , quam  numerus  ad  numerum . Habeat  AC,  ad  f.  decimi. 
A B,  proportionem, quam  numerus  E F,  ad  numerum  G} 
finrquc  numeri  E F,  & G,  minimi  omnium  eandem  pro- 
portionem habentium.  Qjuoniam  ergo  eft  ut  AC, ad  AB, 

; ita  numerus  E F,  ad  numerum  G}  Eritquoqj  j ^ 

; -ut  quadratum  ex  A C,ad  quadratum  cx  A B; 

ira  quadratus  numerus  ex  E F,  ad  quadratum  . 

| numerum  ex  G,  ( Cum  cmm  quadrata  ha-  L \ » io  .fexti.fr 
j beant  fuoru  laterum  proportionem  duplicatas  ® „ • ' * 1 • 

latera  aure  aequales  habeant  ^pportionesjcrunt  ^ * ‘ 
proportiones  quadiatonl  aequales  ena  , cufint  ^ 
aequalium  duplicat^. ) Sed  quadratu  ex  A C,duplu  eft  qua 
drati  ex  A B,  per  ea , quae  in  fcholio  propof.47. hb. ' ■ often 
dimus.  Igitur  & quadratus  numerus  ex  E F,  duplus  erit 
quadrati  numeri cxG  j Ac  propterea  quadratus  numerus 
ex  E F,  cum  dimidium  habeat , atq;  adeo  bifariam  poftitdi 
uidi , par  erit , ex  defin.  Igitur  Sc  iplc  E F,  illum  producens, 
par  etir . ( Si  namq;  impar  f itet , cum  (c  ipfum  multiplicis 
producar  fuura  quadratum  , eflet  & quadratus  iplc  impar} 
eo  quod  impar  imparem  multiplicans  imparem  procreet. 

Quod  eft  abfurdum  .often/us  cft  enim  paj. ) uero 

E F,  5c  G,  in  fua  proportione  minimi , inter  (c  primi  funt  s 
& E F,  oftenfus  cft  par , erit  G, impar.  (Si  enim  par  etiam 
eflet , metiretur  utrunqucE  F,5c  G,  binarius  jatq;  adeo  no 
eflent  inter  fe  primi.  Qjiod  eft  abfurdum.  •)  Diuidaturiam 
par  numerus  E F,bifariim  in  H.Qjjia  igitur  numerus  EF, 
duplus  cft  numeri  E H $ & quadrati  habent  proportionem 
laterum  duplicatam } erit  quadratus  ex  E F , quadi  upius 

P 3 quadrati 
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quadrati  ex  E H.-{  (Quadrupla  enim  proportio  duplicata^ 
cft  proportionis  dupla: , ut  in  his  numeris  apparet,  4.  *.  t.) 
Itaque  cum  quadratus  ex  E F,  duplus  fit  quadrati  ex  Gi  & 
quadruplus  quadrati  ex  E Hjqual  um  partium  4.crt  qua-  : 
dratus ex  E F,  talium  2.  erit  quadratus  ex  G,  & talium  1. 
quadratus  ex  E H.  Qjrad ratus  igitur  cv.  G.duplus cft  qua- 
drati ex  E H,  cum  illius  ad  hunc  proportio  fit,  qua;  2.  ad  1. 
ac  proinde , utfupra  de  numero  E F,  diximus , erit  quadra j 
tusexG  , dimidium  habens  par;  & iplc  quoquctG,  par.! 
Sed Sc impar eftoftenfus. quod eft  abiurdum  . Non  ergo 
longitudine  commcnfurabilis  eft  diameter  A C,  lateri  A B. 
v Igitur incommcnfurabilis longitudine. 

Axitek.  Sit  fi  poreft  fieri  .diameter.  A C,  commen 
forabilis  longitudine  lateri  A B;  habeantq;  A C,  A B,  pro- 
j ^ portionem , quam  numeri  E F,&  Gi  qui  mi- 

nimi fint  in  fua  proportionej  atque  adeo  inter 
fe  primi.  Non  erit  igitur  G,  unitas.  ( Cum  c- 
mm  quadratum  ex  A C,  duplum  fit  quadra- 
C ti  ex  A B;  fit  autem  ut  quadratum  ex  A C,ad 
E...H.».F  quadratu  ex  AB,  ita  quadrat^numerusexEF, 

G ad  quadratu  numeru  ex  G,ut  in  priori  demon 

Aratione  diximusjentquoqj  quadratus  ex  EF.duplus  qua- 
drati ex  G.  Si  ergo  G.eft  vnitas.atq,-  adeo  & quadrat*  ex  ea, 
unitasj  erit  quadratus  ex  EF, binarius.  Q^uod  cft  abfordu.) 
ergo  numerus.  Et  quia, ut  iam  eft  demonftratum,  quadra- 
tus ex  E F. duplus  eft  quadrari  ex  G,  metietur  quadratus  ex 
•Sium.  G.quadratucxEFjac  propterea  5c  G,  latus  metietur  latus 
EF.  Cum  ergo  & G.fcipfom  metiatur  j erunt  numeri  E F, 
& G,  inter  lircompofiti,  habenas  menforam  communem  , 
numerum  G : Sed  & inter  (c  primi  1'unt.Qjipd  eft  abfurdu. 
Non  ergo  commcnfurabilis  eft  diameter  A C,  longitudine 
lateri  AB.  Quare oftendimus,  in  quadratis  figuris  diame- 
trum lateri  incommcnfurabilcm cfle  longitudine  • Q^uod 
erat  dcmonftrandum . 

SCH0LI0  71. 

S E D & affirmative  hoc  idem  theorema  demoti flr abimus , 
hoc  modo.  Quoniam  ex  in  fcholio  prtfof.  tfl.lib.  1*  de* 

monfira- 


2> I B E K3 I.  36,:  Bt  «i« 


noni. 


9.  decimi 


monftrata  a no£* /«nt , quadratum  diametri  duplum  eft  qua  - 
drati  ex  latere  defcripti  j habebit  quadratum  tx  diametro  ad 
quadratum  ex  latere  proportionem  ,z.ad  r.  uel  4.4J  i.uel  8. 
ad  4.&C.  Et  quia  fumptis  in  proportione  duola  quotcunque  nu 
mens  ab  unitate  (.1.4*8. 1 6. ^X.Sq.&c.  filum  tertiut  ab  uni- 
tate quadratur  eft , & cretert  om~  t IV 
nes  unum  intermittentes  j quod  i*  Z.  4.  8.  1 6.  JZ. 
primus  ab  unitate,  nempe  1.  qua-  • 5 

dr  at  ut  non  fit  j erum  folum  hi  numeri  4.  16.  64.  quadratiore 
liqui  uero  z.  8.  n.noaquailrati  .Quare  cum  4.  quadratus 
fit  y & Z.  non  quadratus  , non  habebit  4.  ad  z.  proport:onem, 

1 quam  quadrat  ut  ad  quadratumi  ( alias  & 1. quadrat  ut  e fiet.)  14.  •cfaui. 
ac  propterea  neque  quadratum  ex  diametro  ad  quadratum  la-  1 
teris  proportionem  habebit , quam  numerus  quadratus  ad  nu- 
merum quadratum.  Incommenfurabiles  ergo  r fi  diameter  lon- 
gitudine ipfi  lateri . Quod  efi propofitum* 

Hoc  etid  theorema  aliter  dtmonfirauimusin  fcholio  pro 
pof.  8 . lib.  2.&  in  fcholio  propof.f.  huius  libri . 

Caetzkvm  in  exemplaribus  Gracisreperitur  hoc  loco 
appendix  quadam  , cuius  intelligentia  ex  fiquentibus  St  er  e to- 
me tria  libris  pendet,  ut  merito  omitti  pofjet. Verum  quia  m ea 
continetur  dotlrina  non  contemnenda  ad  tommenfur abitit  tte 
omnium  magnitudinum, & incommenfurabilitatem  perimis  j 
uifum  eft,  eam  paucis  exp  licarc  , affignando  more  noflro  fivlito 
in  margine  loca  Stereometriae,  qua  ad  demonftrationem  eoru  , 
qua  hic  dicuntur  , neccjfaria  funt  . Eft  igitur  appendix  hac . 

/NV  entis  lineis  rectis  longitudine  iacommenf ara- 
bilibus, inuenientur  & alis  quam  plurima  magnitudines ,pla 
na  fcilicet,  atque  [olida  incommenfurabiles  inter  fi. Sint  enim 
1 recta  A,  B,  J longitudine  inter  fe  incommenfurabiles  , inter 
quas  media  proportionalis  fit  C.  Quoniam  igitur  ex  f orali. proa 
p>of.  Z0,  lib,6.ut  A,  ad  Btitaeftfipt  ^ ^ 

ra  rccttlinea  quauis fuptr  A , conftitu  ^ | j 

ta  ad  figuram  rectilineam  [ibi  fit  mile,  — ^ ^ 

fimihterqipofitdfuperCi&funt  A,  ; 

& B,  longitudine  incommenfurabiles ; erunt  recti  lines  illa  fi 
gura  fitper  A,  & C,  incommenfurabiles  . 

v rs  vs  quoniam  circuli, quorum  diametri  A ,C,  pro-"  z 
portionem  habent , quam  quadrata  ex  A,  & Ct  ieferipta  : 
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i i.  quinti. 
j I o.  decimi. 


y.  6»  uel  7, 
duodecimi , 


i o.  decimi. 


i t . duode- 
ci  mi. 
i o.  decimi. 


I o.  decimi. 
J.6.  7.  <£* 
1 1.  duode- 
cimi. 


1 


Quadr* r.r  hac,  cum  fint  figura  refliLme a (i miles , fimi 

litert)}  polita , proportionem  habent , reflant,  &■  B,  <?x 
cor  oli.  propof.  10.  /f&.  6t  Habebunt  quoque  circuli  diametro- 
rum ^4,  C,  eandem  proportionem  , auam  re  fi  a , B : Sed  re- 

fla j B,  incommenfurabiles  funt  longitudine.  Igitur  & cir- 
culi diametrorum  Jf,  C,  incommenfurabiles  funt . 

.'Jam  ueroji  conflituantur  J 'olida , nempe  pyramides , -rei 
prifmata  e iit  [dem  altitudinis , quorum  bafes  ftr.t  figura  refli- 
linetfi  miles',  fimiliterq-,  deferipta  fuper  ^4 , C i habebunt  py- 
ramides, atqi  prifmata  eandem  proportionem  , quam  bafes  , 
hoc  e fi  , quam  rethlmea  tllxfijurx.  Quare  cum  refhlinex  il- 
la figura  incommenfurabiles  fim , ut  modoeji  demonflratum  j 
Tncommenfurabilia  etiam  erunt  ipfa  f olida , nimirum  pyrami- 
des , & prifmata . 

£Lv  o D fi  coni , uel  cylindri  dque  alti  fabricemur  , quo- 
rum bafes  circuli  fint  diametrorum  ^ 1,C\  habebunt  huiuf mo- 
di coni  , & cylindri  eandem  proportionem  cum  bafibns,  hoc 
efi,  cum  illis  circulis  . Cum  ergo  circuli  ofienfi  fint  incommen 
furabiles;  Erunt  quoque  incommenfurabiles  difli  coni , & cy- 
lindri . I nuent  a funt  igitur  non  folum  linea  , gr  fu  per  f cies  in 
commenfur abiit s , uerum  etiam  & corpora,  fiuefolida  incom- 
menfurabilia , Quod  efl propefitum . 

F.  A D b M autem  ratione,  fi  refla  *4,  & B,  longitudine 
c omen  fur  abdes  fint. ofl  edemus  earu  figura t re  fli  Lineas  fi  miles, 
fimiliterq;  deferiptas , ntenon  &ipfarum  circulos, commenfu 
r abdes  ejfe  ; atq;  adeo  gr  earundem  pyramides  , prifmata 5 
ac  deniqi  conos , & cylindros  ; fi  modo  eandem  habeant  alti- 
tudinem , yt  perjficitum  efl . 
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SOLIDVM  eft5  quod  longitudine 
latitudinem  3 & craflfitudinem  habet,  j 

iOst^VAH  Euclides  in prior/bus 
fex  libris  abunde  de  ea  Geometria  par  . 
te  diferuit,  (jua  circa  plena  ver  fatur,  | 
ftbiqi  nomen  Geonutria,tanquam  pro*< 
prium yufurpauit  5 In  fubjequentibus 
■vero  tribus  diligenter  ea  de  paffioni- 

I i J yw.  o ar  oCllVI  .1 


8. 


't 


Si 


M lus  numerorum  docuit y qua  necefaria 
■i  -videbantur  ad  intelli^endam  doflrina 


linearum  commenfurabilium,acjncommenfurabilturn,  quas 

idcirco  luculentifftme  in  libro  decimo  deinde  expofuit , yt 
conprufiio  , atque  natura  quinque  corporum  re gular tum  , de 
quibus  in  pofiremis  tribus  libris , nimirum  in  13«  1 .4«  & 1 ?• 
fubtilifjime  dtfferitur  , per  feti  ius  ptjfet  cognofct:  T^unc  tan- 
dem aggreditur  m hoc  libro  yndecimo  eam  partt  m Geometria, 
qua  corpora , ftue  folida  conjiderat , proprioque  yocabulo  Ste. 
reometria  e fi  appellata . 

Explicat  autem  prius, more  fuo,  yoces  ad  eam  rem 
per  nece fartas,  quarum  prima  e fi:  Solidum, (tue  corpus:  riem- 
pe  artium  genus  quantitatis  . Docet  igitur, eam  quantitatem »jj 
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iffitudi- 


at  t >- 


que  prater  longitudincmdxtitudincmq-,  for t ita  esi  crafj 
nem  , feu  profunditatem  , ita  rt  tres  dimenfiones poffide, 
nam  quidem  fecundum  longitudinem  t aliam  uero  fecundum 
latitudinem  , <j~  tertiam  fecundum  profunditatem  , feu 
craffitudintm  , altitudincmt te , appellari  folidum3(iue  corpus j 
quemadmodum  quantitas  longitudinem  tantum  habens  t li- 
nea ; qua  uero  longitudini  latitudinem  adifcit , fupetficies  mo- 
latur , ut  in  primo  lib.diximus . 

'P  ORBO  quemadmodum  Mathematici  , ut  recle  intelli- 
gamtu  lineam  , pracipiunt , ut  imaginemur  punBum  aliquod 
e loco  in  locum  moueri ; hoc  enim  defiribit  uefligium  quoddam 
longum  tantum  , hoc  efl  , lineam  , propterta  quod  punBum 
omnis  fit  magnitudinis  expers  j ut  autem  percipiamus  fup  er  fi- 
dem , monent  ,ut  intelligamus  lineam  aliquam  in  tranfuer- 
fum moueri ; hac  enim  deferibet  uefligium  longum  & latum 
dttntaxat  i longum  quidem  propter  longitudinem  linea  , la- 
tum uero  propter  motum  illum  , qui  in  tranfuerfum  eflfaBus  j 
Carens  autem  profunditate  , quod  & linea  iUius  fit  expers  : 
Ita  quoque  , ut  nobis  ob  oculos  ponant  corpus  , feu  folidum  , 
hoc  efl  y quantitatem  trinlt  dimenfi une  pr aditum  , confulunt , 
ut  concipiamus  fuperficiem  aliquam  aqualiter  eleuari  , fine 
in  tranfuerfum  moueri  } hac  enim  ratione  definietur  ue fi- 
gi nm  quoddam  longum  , latum  , atque  profundum  j longum 
quidem  fr  latum  , ob  fuperficiem  ,qua  longa  & lata  exiflit} 
profundum  uero  feu  craf)  um  , propter  eleuationem  illam  , feto 
motum  fitperficiei  .Hac  ergo  quantitas , folidum  fiue  corpus 
uocatur  . 2{eque  uero  alia  quantitas  quarta  difiinBx  a linea  , 
fupeerficie , & corpore  reperiri poteft , propterea  quod  triplex 
tantum  dimenfio  pofjit  afjignari  t utperfpicue  in  commenta* 
rijs  , quos  in /f  heram  l cannis  de  facro  bofco  confcripfimus  , a 
nobis  fuit  demonfiratum  ex  'Piolemao  in  libello  de  jfna* 
lemmatt . 


II. 


SOLIDI  autem  extremum  3 efl  fu- 
perficies . 

jQ_v  i m A d M od  TM  linea  finita  in  extremitatibus 

punBk  x 
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phnfla , fuperficies  uero  lineat  recipit , ut  ini.  lib.  docuit > 
ita  nunc  ait  Solidi  finiti  extremum  effe fuperficiem.Cum  enim 
folidum  ,fiue  corpus  efficiatur  ex  illo  motu  imaginario  fuper - 
fidei  $ perfpicuumefl  extremas partet  illius  ejje  fuperficies, 

Ili.  , 


LINEA  re&a  eft  ad  planum  re$a  , 
cum  ad  re&as  omnes  lineas,  a quibus  illa 
. tangitur,  quaque  in  propofito  funt plano, 
rectos  angulos  efficit . • 

V T linea refla  A B,  plano  C D,  infiftens  t itant  B,  pttn- 
flum  fit  in  fubhmi  extra  planum  C D,  at  prmttum  A,  tn  ipfo 
plano  , tum  demum  dicetur  refla  feu  perpendicularis  ad  pia - 
nnm  C D,  cum  reflo  t effecerit  angulos  cum  lineis  A E,  A F3 
A D,A  G,  & cum  omnibus  alifs , qua  in 
eodem  exiftentesi  plano  ipfam  tangunt  in 
punflo  A . Hac  enim  ratione  fiet,  tu  AB', 
aquali  ter  infiflat  plano  C D,&  non  magis 
in  unam  partem , quam  in  aliam  inclinet . 

Tfjtm  produfia  refla  D A,  ad  H,cum  an- 
gulus B A D,  ponatur  reflus  , erit  quoqi  ei  deinceps  B A Wf 
reflus  .ideoq-,  illi  aqualis . Eademq-,  ratione  proi  rafla  qualibet 
linea  in  plano  C D.  faciet  A B,  cum  illa  duos  angulos  aqua- 
les .Ac  propterea  aquabiliter  ipji  plano  infiflet . Quod  fi  fie- 
ri poffet , ut  A B,  cum  una  linea  ex  A,  in  plano  C D , educi  a 
non  efficeret  angulum  reflum  , etiamfi  cum  alifs  omnibus  re- 
Elum  angulum  conflitueret , non  diceretur  A B,  refla  ad  pla- 
num C D.  Itaque  quando  conceditur  linea  aliqua  ad  planum 
rcfla,ccncedendnm  quoqi  erit, eam  cum  omnibus  in  eodem  pla- 
no dufl is,  qua  ipfam  tangunt , re  flos  confiituere  angulos , Et 
e contrario,  rt  re  fle  concludatur, lineam  quampiam  effe  ad  pia 
ait  datu  refla \dcmonfirandu  erit prius^ea  ei t omnibut  in  eode 
fl  ano  dttfl  is,  qn  x ipfam  tangunt, re  flos  angulos  conficere. 

V t autem  refla  quapiam  plano  cuicunq\ infiftens  reflet 
confiituat  angulos  cum  omnibus  reflit  in  eodem  plano  duflis , 

ipfamqi 


J 
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ipftmq i tangentibus  , Catii  efi , ut  eum  duabus  non  efficienti- 
bttf  lineant  unant } fed  fi  mutuo  fec  antibus , fi  producantur  , 
recht  angulos  conficiat.  Tfatn  ex  hoc  re  fle  colligitur, eam  cum 
omnibttt  alijt  reflos  quoque  angulos  efficere  , ut  per /ficuum 
flet  ex  propof.  4.  huius  lib.Dixi:  cum  duabus  non  efficienti- 
bus lineam  unam : quia  fi  dua  linea  componant  unam  reElam 
lineam,  non  neceffario  efficitur , 'lineam  , qua  cum  ipfis  re. 
Cios  angulos  constituit , cum  omnibus  alijs  reflos  conficere  an- 
gulos t Rjcla  enim  A B,  infiflat  plano  C D,  efficiat q\  reflos 
angulos  cum  duabus  in  eodem  plano  duflis 
A E,  AF,  qua  reElam  unam  lineam  compo - 
p tiant.Dico  A B,non  propterea  cum  omnibus 
p <tlijs  reflos  angulos  confiituere  j ac  idcirco 
non  rffe  reElam  ad  planum  C D . Hoc  autem 
perff  icuum  efi,  cum ^ B,  circa  EF,  uelutiaxtm  , circum, 
uerti  queat,  ita  ut  punflum  B,modo  fit  plano  propinquius ,mo- 
do  ab  eodem  remotius  j nihilominus  tamen  ipfa  cum  E F , fem - 
pereofdem  reflor  angulos,  & aquales  conjiciat . Quod  fi  ea- 
dem A B,cum  duabus  angulum  compone. 
^ tibus  , quales  funt  A G , A D,  m priori 
figura,  reElos  conflit uat  angulos  , tunc 
demum  cum  omnibus  aliis  reflos  angulos 
£3  efficiet , ut  diximus  . Id  quod  dilucide  de- 
monflrabitur  propof.  4.  huius  lib . 


C 

B 

A 

IIII. 

P L A N V M ad  planum  te&um  eft  , 
cum  rc<5te  Unece,  qnar  communi  planorum 
fe&ioni  ad  rectos  angulos  in  vno  planorum 
ducuntur , alteri  plano  ad  re&os  funt  an- 
gulos . 

Ius  ISTAT  planum  AB,  plano  C D t ita  ut  linea 
A Qj  fit  in  fublimi , hoc  efi , extra  planum  C Di  at  E B,  in 
plano  : Sit  autem  horum  planorum  communis  feftio  E B,  qua, 
ut  demonfir  alitur  propof,}.  huius  lib.  refla  erit  linea , In  hac  • 

autem  ! 
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tutem  fumptis  quotcunqi  punctis  G,  7$  ex  ipfisin  plano  A B y 
ducatur -G  F,  7 H,perpentiiculares  ad  communem  feclionem 
E B.  Si  igitur  linea  F G,  H 7,  ad  pia 
num  alterum  C D,  recta  fuerint , hoc 
efi  , rectos  angulos  ■ effecerint  cum  li- 
netsGK,GL,G  Milii, IO,  IV, 

& cum  alijs  omnibus  in. plano  C D,  a 

functis  G,  & F,  ductis  i dicetur  pia- 

num  A B,  ad  planum  C D,  rectum  i WNOPB  £> 
quia  hoc  modo  non  magis  in  unam  partem  inclinabit , quam  in 
alteram  ,fed  aquabiliter  illi  infiflet . Si  enim  K G , produc * 
tur  ad  i{,  cum  angulus  F G K,  ponatur  rectus  j erit  'fy  angu- 
lus ei  deinceps  F G rectus  yideoq-,  ,Ui  aqualis  . Eademqi 
ratione,  protracta  qualibet  alta  linea  in  plano  C D, fient  rtro- 
bique  a Lineis  FG,  H I,  anguli  aquales . Quare  planum  A J>, 
aquabiliter  plano  C Z),  infiflet.  Quotiefcttnque  igitur  planum 
aliquod  rectum  ejfe  conceditur  ad  planum  aliud  , concedendi* 
quoque  erit  , lineas  perpendiculares  in  uno  eorum  ad  commu- 
nem fectionttn  deductas , rectas  quoque'  tjje  ad  alterum  pla- 
num , Et  contra  , ut  colligatur  planum  quodpiam  ad  aliud  ef- 
fe  rectum  , cfiendenduV»  prius  erit , lineas  perpendiculares  in 
uno  eorum  ad  communem  fectionem  ductas,  rectas  efie  ad  reli- 
quum planum . 

V. 

RECTAE  lineae  ad  planum  inclina- 
tio eftj cuma fublimi  termino  redae  illius 
lineae  ad  planum  deduda  fuerit  perpcndicu 
Jarisj,  atq;  a pundo , quod  perpendicularis 
in  ipfo  plano  fecerit,  ad  propofitx  illius  li- 
neae extremum , quod  in  eodeineft  plano , 
altera  reda  linea  fuerit  adiunda  ; eft  , in- 
quam , angulus  acutus  ipfa  infiftente  linea , 
& adiunda  comprehenfus . m • 

5*  i x 

. — — — — 


SggEFCLm  GEOM.^m 


1 7.  primi, 


1 N 5 I STAT  reti fa  A B,  plano  C D,  non  ad  angulo*  re- 
Stos,fed  inclinata,  ita  ut  puntium  B,  jit  extra  planum  in  fu- 
blimi , puntium  uero  A,  in  plano. Deinde  ex 
B , termino  fubhmi  retis  A H , inteUigatur 
ad  idem  plani*  deducia  perpendicularis  B E, 
faciem  in  plano  piinfii*  Ei  a:q’,ab  E,  ad  A, 
adiungatur  reQa  E A j eritq i neceffario  ati- 
guliu  B A Ejacntu* , cum  in  triangulo  A B E , duo  anguli 
B A E,  B E A,  duobut  fint  retiis  minores  , cir  angulus  BEA , 
retlus . Angulus  igitur  acutus  B A E,  comprehenfus  linea  Di- 
fflent e A B,&  adiuntla  A E,  dicitur  inclinatio  retia  AB, 
ad  diclum  planum  C D\  Ita  ut  tanta  dicatur  ejfe  inclinatio  li- 
nea AB, ad  plani  CD, qua  tus  ejl  di  flui  angulus  acutus  BAE. 

- ..  r 

VI. 

PLANI  ad  planum  inclinatio , eft  an- 
gulus acutus  re&is  lineis  contentus,  qua?  in 
vtroque  planorum  ad  idem  communis  fe- 
ftionis  pun&um  dmffae , re&os  cum  fe&io- 
ne  angulos  efficiunt . 

Plano  AB,  injiflat  planum  C D , ita  ut  pars  ad  C,fit 
iri  fublimi  extra  planum  AB,  & pars  ad  D,in  ipfo  plano  A B, 
fitqi  C D,  inclinatum  ad  A B-,  & communis  eorum  feti  io  fit 
D E.  Si  igitur  ad  D Eycommuttem  fetlionem  ex  eius  puntlo  F, 
dtu  perpendiculares  ducantur  $ F G,  qui- 
dem in  plano  A B,  at  F H,  in  plano  C D,  di 
cetur  angulus  acutus  G F H , ditiis  rettu 
comprehenfus  , inclinatio  plani  C D, ad  pia 
num  AB:  Ita  ut  tanta  ejje  dicatur  incli- 
natio plani  ad  planum  , quantus  ejl  ditius 

angulus  acutus . 

/ntbrdvm  Geometra  angulum  G F H, dicunt  angu- 
lum inclinationis  plani  C D,  ad  planum  A B.fiue  is  acutus  fit 
fiue  retlus y obtufusue^  quanquam  proprie  fotum  angulus  acu- 
tus inclinationem  vnius  plani  ad  alterum  oflendat , vt  Eucli 

des  do- 
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des  docet  hoc  loco:  Kjffus  enim  indicat  potius  aquabilem  elenx 
tione  vnius  plani  fupra  aliud  fi  inclinatione  ynius  ad  alteri*  i 
obtufus  vero  receffum  quodamado  vnius  ab  altero . Verutamen 
quia  quilibet  hori*  angulari*  combflrat  fitu,feu  eleuatione  vn? 
plani  fupra  ait  tru, gener  aliter  dici  cofueuit  a pler  i fq  -,  angulus 
inclinationis  omnis  ille, qui  copreheditur  duabus  rectis  lineis , 
qua  in  utroqi  plano  ad  aliqi  vnu  punElu  coit  illoru  feElioms 
ducuntur  perpendiculares  } cmufmodt  e fi  angulus  G f H , fi. 
uc  it  rectus  Jit  , fi  ut  acutus  , fi  ue  obtufus  , 

VII. 

" » 

P L A N V M ad  planum  fimiliter  incli 
natum  efTc  dicitur, atq;  alterum  ad  alterum, 
cum  di<5li  inclinationum  anguli  inter  fc  fue- 
rint squales . 

. 

J(oN  obfcura  e fi  hac  definit1o,prdeedeti  bene  intellecta . 
Vnde  planu  ad  plani*  magis  inclinati*  ejfe  dicet  , ciu9  angui 9 
inclinationis  minor  extiterit  3atq}  adeo  a recto  magis  recejjerit. 

-VIII. 

/ .5 

P A R A L L E L' A plana  funt,  quas  in- 
ter fe  non  conueniunt . 

d ■ . • M-.'*  ' / 

iNTlUiGt,)»  quamcunqi  parte , etia  infinite, pro- 
ducatur} hoc  e fi,  fine  ad  dextera,  fine  ad  finifira,  & fiue  fur - 
ftmfiue  deorfum,iyc.  Sunt.n.quada  plana-,  qua  nec  ad  dexte- 
ra,nec  ad  finifira  producta  conueniut-,nec  tame  ob  id  paralle- 
la funt  dicenda  j quia  nimiru  vel  furfnm,  vel  deorfum  protra- 
cta,tande  coeunt.  Hxm  fi  fumatur  tectum  aliquod , cuius  fa- 
fii^ium  intelligatur  abfcijfum 3 remanentia  duo  plana  n on  con 
uenient  ,quamuis  producantur  infinite  ad  dexteram ,&•  ad  fini 
firam:  Sed  tamen  quia  fur (umprotenf, a coeunt , nimirum  in ip 
fo  fafiigio  i idcirco  non  dicentur  para  ILtla  . , 

S 1 T- 
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S I T enim  tectum  quodpiam  B C D E F, contentum  duo 
bus  p lanis  ^4  B E D,*i.  CF  D,  cuius  bafii  B CF  E j aujera- 
turqifafiigium  yi  G H D K 1 . Quo 
facto , ferjpiiuum  e fi  , reliqua  plana 
G B £ K,  H C F I,  non  convenire  in- 
terfe,  fi  ad p artet  G BtH  C , uel  ad 
pmesjiE,  1 1,  producantur,  nec  ta- 
men idcirco  parallela  dicentur  , cum 
producta  ad  partit  G H,  K.  /,  conueniant  in  fafiigio  yf-D  . 
Vtigtturplana  aliqua  dicantur  parallela  , rte'cejje  efl , ut  in 
nullam  partem  producta  inter  fe  conueniant . Sicut  autem  li- 
nea tn  eodem  plano  exiftentts  j ad  duas  duntaxat  partes  produ- 
cipojfunt , nempe  ad  finifiram , & ad  dexteram  j ita  duojp la- 
na in  quatuor  p artet  tntelltgi  pojjunt  cfic  ptttiracqa  , nempe  fi- 
niftrorfum  t<iextrorfum  ,[urfum  ,atqi  deorfum  .Itaque  duo 
plana  qttsecunqi , uel  funt  parallela , uel  ad  aliquam  partem 
producta  coeunt  j linea  utro  recta  yuel  funt  parallela  , uel  ad 
alteram  partem  protracta  conueniant , Ji  nimirum  in  eodem 
exiftunt  plano  , -vel  tandem  nec  funt  paralTela  , nec  unquam 
conueniant  ffi  uidelicct  in  diuexjis  funt  planis  k & in  tranf- 
uerfum  pojita  . Vnde  tn  definitione  linearum  parallelarum  in 
I . lib.  additum  fuit  : qua  cum  in  eodem  p nt  plano : Hic  autem 
/impliciter  dicitur : qua  nunquam  conueniunc . 

♦ " -f  x.  ' 

' ’ ‘ J* 

Similes  foudx  figura  funt,  quo?  fi- 

milibus  planis  continentur,  multitudine  x- 
qualibus . 

Porrissn  Euclides fimilts figurat folidas defini- 
re per  angulos  aquales  t & proportionalitatrml  aterum  circa 
aquales  angulos  > uti  jecit  tn  figuris  planis  finalibus  definitu 
dis  : Satius  tamen  ej]e  iudicauit , ut  breuitati  confulens  eas  ex  J 
JtmtLbus  planis  multitudine  aqualibus  deferiberet  j prceferttm 
quod  ex  Jimilitttdine  planorum  fiatim  cdnjfequatur  & angulo-  [ 
mm /olidorum  xqu.il itas , ut  ex  defin.  Ii . patebit  , cum  illos  ' 
confiituant  anguli  piant  ©r  multitudine  , & magnitudine 
' aquales  i I 
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| aquales  & proportionalitas  laterum  c(r  cum  angulos  aqualest 
propter  planorum  fimilitudinem  . 


X, 


I 


AEQV.ALES,  & fimiles  folida?  fi- 
gura? funt,  qua?  (imilibus  planis , .multitu- 
dine^ magnitudine  aqualibus  continetur. 

X^v  o Di  fi  plana  fimilia>  quibus  corpor  a\fimilia  ex  pra - 
cedenti  definitione  circunfcribuntur , fuerint  aqualia,  fingU' 
la  fingulis , dicentur  eiufmodi  figura  [olida  non  folum  fimi- 
les  , verum  etiam  sequales.  7{am  fi  animo  concipiantur  fefe 
penetrare  mutuo  huiufmodi [olida,  neutrum  alterum  excedet, 
propter  aqualitatem  , ac  fimilitudinem  planorum . Ex  fimili - 
tudine  enim  planorum  infertur  angulorum  [olidorum  aqua. 
Iit  at, ut  in  pracedenti  definitione  docuimus  ; ex  eorundem  -rero 
aqualitate , laterum  proportionalium  aqu alitat , ut  in  lemma 
te  propof.it.  lib.  6. demonfir animus  . Quare  ( olida  illa  omni 
ex  parte  fibi  mutuo  congrueht  $ ac  propterea  inter  fefe  exi 
fient  aqualia . 

V»  s • • '* » '•  i . “A  i • 

XI. 

S O L I D V S angulus  eft  plurium, 
quam  duarum  linearum, qua?  fc  mutuo  c6- 
tingant,nec  in  eadem  fint  fuperficie,ad  om- 
nes lineas  inclinatio . 

D v AS  linea  in  eodem  exifientes  plano , qua  non  in  dire 
{lum  iacentes  ad  ynum  punSium  conueniunt  t efficiunt  angu- 
lum planum  ut  lib.  i.  expofuimus  , qualis  e Fi  angulus  B A C, 
contentus  duabus  lineis  A B,  A C, in  eodem  plano  conflitutis  . 
Si  igitur  accedat  tertia  quadam  linea  AD, qua  non  in  eodem 
cum  illis  plano  exifiat  ,fed  punlium  D,fit  in  fublimi  extra  il- 

larum 
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larum  planum,efficittur  ad  punflum  A,  angulus  [olidus,  flue 
corporeus . Idem  contingeret,  fi  quarta  linea  ,url quinta,  vel 
denitji  flures  adiungerctur , licet  anguli  quatito*  uariaretur  . 

Dixit  autem  Euclides , lineas  anguli * [olidi* 
conflituentes  non  debere  in  eadem  fuperficie 
exiflere,quonia  videlicet,  fi  tret  linejc .AB  , 
AC, AD, in  eadeconfi fierent  fuperficie no 
efficeretur  angulus  [olidus  ad  punctum  A, 
fed  planus  dutaxat  ex  dstobus  planis  BAD, 

D A C , compofittu . Quod  fi  A D , fit  in  fublimi,hoc  e fi,  ex- 
tra planum,  in  quofunt  AB,  AC,  iam  non  componetur  angtt- 
lus  planus  tot  tu  'ex  B A D , D A C’,immo  circa  punflum  A , 
tres  plani  confifient  anguli  BAD,DAC,  C AB, qui  ut\  mox  di- 
cetur, [olidum  conflituunt  angulum . liem  dices, fi  plures  fue- 
rint lutea, & idcirco  plures  quoque  angui  i plani . • 

ALITER. 

S O L I D V S angulus  ejfcqul  pluribus, 
quam  duobus  planis  angulis  in  eodem  non 
confidentibus  plano, fed  ad  unum  pun&um 
conftitutis , continetur . . » 

Haec  definitio  fecunda  anguli  folidi  facilis  efi,praceden 
ti  refle  intellefla.  Cii  enim  [altem  tres  linea  in  e ode  non  exifle  n 
tes  plano  neceffari*  fint  ad  anguli  folidi  conflit  ut  ionem  ,perjfii- 
c uurneft,  cum  minimum  tres  planos  angulos  requiri , ut  angu- 
lus folidus  efficiatur,  ut  ex  [uberiori  figura  apparet. Angulus 
enim  B A D,in  plano  efl,in  quo  refla  A B,  A D j & angulus 
DAC,in  plano, in  quo  refla  A D,A  C\  angulus  deniqi  C AB, 
in  plano ,in  quo  refla  AC,  A B j atque  ita  ex  ipfit  angulus  f- 
Udus  ad  punflum  A , conflituitur  . Quod  fi  tret , -rei  flures 
anguli  plani  ad  unum  punflum  conft fiant, in  eodem  tamen  pio 
no,  non  conftituetur  ex  ipfit  anpulus  , fed  totus  quidam  angu-  ' 
Implanus,  ut  fupra  diximus  de\line  is  in  eadem  fuperficie  exi 
flentibus.  T^eque  vero  fatis  funt  duo  anguli  plani  ad  confli - 
tuendum  angulum  [olidum  , etiam  fi  in  diuerfis  fint  planis  % 
Hiabit  enim  femper  ex  altera  parte  . Vnde  neceffe  efl , vt  ter- 
tia [altem  [tsperficits  accedat , in  qua  tertius  angulus  planus 
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cenftfiat*  Anguli  porro  filidi  exemplum  clariffimnm  nobis 
piaberu  duo  parietes  cum  pauimento  dornud,  tui  laqueari , ad 
unum  punclum  conuemetes  . Ineo  enim  pun£Io,in  quo  coeunt , 
confiituitur  angulus  fohdm  cx  tribus  angulis  planis  . fbi  ma- 
ni f e (lum  e fi , )t  vna  earum  fupcrficiernm  tollatur  , dtfirui  an - 
gulun,  f,liJum,remanereque  tantum  duas]fuperficies  ad  inui- 
cem  inclina: as,  eJr  hiantes 

I x his  rero  perfiicuum  cuiuis  erit, illos  angulot  folidos  in- 
ter fe  ejje  aquales, qui  continemur  angnlit  planis  & multitu - 
dine  , & magnitudine  aqualibus.T^am  huiufmodi  anguli  Jtbi 
mutuo  congruent  jfif»  fe  penetrare  intelligantur  . Jguemad 
modum  auum  in  i . lib.  Euclides  ex  omnibus  angulis  planis  fi- 
lum reltilineum  affumpfitdta  hic  ex  omnibus  folidis  eum  dun- 
taxat  definit , quem  plures  linea  relite  , quam  dux  , -rei  plures 
anguli  plani  reElilinei  comprehendunt . T^on  enim  comprehen- 
ditur hac  defin.  angulus  coni , qui  unica  fuperficie  curua  con- 
tinetur i neque  is  , qui  continetur  duabus  fuperficiebus  *.una 
quidem  plana  , altera  uero  curua  j qualis  efi,qm  fit , fi  conus 
per  rerticem  ficetur . - * 

XII. 

«*  3 r T « >'  1 ) * •’  * K\  • tjP 

P Y R A M I S , efl  figura  folida,  qux 
planis  continetur,  ab  lino  plano  ad  unum 
pun&um  conftituta. 

f^lDHLiCHT  figura  filida  a planis  -4  B C , -4B- 
CD  ,Jt  BCDE,  ad  punEla  D , E,  F,  confiituta  appellan - 
lantur  pyramides.  Ter/ficuum  autem  efl, omnia  plana+quibut 
pyramis  continetur,  efle  trian-  .f>  F 

gula, cum  omnia  ad  unum  pun  A A 

Sium  tendant  i excepto  plano, a /\  /I 

quo  omnia  tendunt , quodque  /AAD[/  E\  / \/^ 

punBo  illi  efl  oppofitum . Hoc  K j \[ V 

enim  pottfl  efle  rei  triangulis , A JS  A B AB 

uel  quadr angulum, uel  pentagonum , &c.a  quo  quidem  tota  py 
ramis  denominatione  fumit  $ vt  uidelicet  dicatur  pyramis  tria 
gula,quadrangulatpcntagona,hexagona,&c.Tot.nari  angulis 
qualibet  pyramis  comprehenditur  , quot  / tngulos  , fiu  latera 
1,  3 • X planum 
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planum  dicJum  continet.  Vnde  & bafis  pyramidis  nuncupari 
i folet  planum  huiufmodi . Vt  pyramidis  triangulari* , prateir 

bafin  , triangula  funt  ABD,ACD,BCD  : Quadrangula  uero 
A B E,  AD  E,B  C E,C  D E:  'Pentagona  denique  /Mf,  AEF, 

B C F,C  D FtE  D F . 

XIII. 

* " • t-  .•  4 

, PRISMA  cft  figura  folida , quae  pla- 
nis continetur,  quorum aduerfa  duo  funt 
& aequalia , & fimilia , & parallela  i alia  ue- 
ro parallelogramma . 

• 

F I G V R A E fc  i licet  fohdt , quarum  plana  aduerfa  & 
aqualia  , & fimilia  & paralleli  a funt  triangula  ABC,D  £ F .* 

•rei quadrangula  ^ 1BCD,EF - 
G H : vel  pentagona  ABC  DE, 

F G H J A ,&c.  Paral/elogram 
ma  vero  A C F D , A B F D,  / 
C B E.F : vel  A BrF  E,  A DHE, 
CD  HG,  CBFG  : vel  ABGF, 
AEKF,OEKl,  UCHlfBCHG', 
dicuntur  prifmat a . Itaqy  Prijfi 
ma  nil aliud,  erit , quam  colum, 
na  quadi  later  at  a aqualis  craf 
fituainis  , cuius  bafes  oppofita 
fune  aquales, fi  miles , fr  paralia 
la,fiue  hafint  triangula,/! ue  quadrigula,  fiue  pentagona, Cire. 
Vnde  tot  parallelogramma  continebit  prifma  quodlibet , quot 
latera  , fiue  anguli  in  vnoquoque  eppofitorum  planorum  re  pe- 
riuntur , vt  figura  indicant . * , r/u.-  r 

£ X bis  manijefium  efi, quantum  hallucinentur  ii, inter  quot 
efl  & Campanus,  qui  prifma  inteUtgunt  e ffe  eam  figuram  foti 
damduntaxat,  cuius  duo  plana  aduerfa  parallela,  aqualia, fi. 
miliaque  , triangula  funt,  reliqua  vero  tria  parallelogr  amma. 
'Quam  quidem  figuram  folidam  Campanus  vocat  Corpus  ferra 
ti  le.  Cum  enim  hac  figura  fit  folum  vnaffieciet  prifmat  is,  dei 
i,..'  -v  , fi  fi:  io 

\ - . ^ 
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finitio  autem  tradita  infinita  ali  a genera  pr  ifmatis  complefla 
tUr,vt  confiat  j prafertimquod  plurima  demonfirationes  in  hoc 

libro  & i*  fequenti,  ex  aquo  omnibus  prifmatibus  conueniati 

' cer  (ficuum  efl  eos  hallucinart,qui  ynum  tantum  pnfmatis  ge 
nui  ex  hac  Aefin  tollignnt.  Sumf  ferunt  autem  forte  hi  auflo 
res  occafionem  errandi , quod  Euclides  & in  propofvltima  hu 
ius  lib. & in  ?.  4.  & f . propof  lib.  it  filum  de  eo  prifmate^ 
loquatur, quod  duo  aduerfa  plana  habet  triangula.  T(on  aute 
animadnerterunt , feptimam  propofitionem  lib.  I z . illi*  aduer 
fari,  in  qua  Eucbidet  loquens  de  prifmatet  mentionem  facit^ 

‘ duorum  triangulorum  oppositorum , eo  quod  tali  prifmati  folu 
demonfiratio  illa  conueniat . Quoififola  ea  figura,  rt  ipfi  vo- 
lunt,pr  i fma  appellaretur  ab  Euclide  , fruflra  dixijjit : Omne 
prifmatrigonam  habent  bafinf&c.  cum  nullum  aliud prifma 
daretur,  immo  in  corollario  difla  propefitionis  feptima  \tnfert 
Theon,  V y rami  dem  effe  tertiam  partem  prifmatis  eandem  cii 
illa  bafin  habentis  , & altitudinem  aqualem  , licet  duo  plana 
prifmatis  aduerfa  nonfint  triangula,  fed  aliaquauis  reflili- 
nea  , aqualia  tamen  & fimilia , vt  uult  definitio  . Ex  quo  loco 
luce  clarius  colligitur,  infinita  efie  prifmatum genera  fecun- 
dum Theon*m,atque  adeo  fecundum  Euclidem,  cum  communi 
omnium  fententia  demonfirationes  Theoni  afcripta,fint  Eucli- 
dis . jtc cedit  etiam  , quod  a Theone  in  demonfiratione  propo- 
fit tonis  1 o.  lib.  1 i.apertiffimt  appellantur  prifmata  omnia\fo 
lida,  qua  habent  duo  plana  aduerfa  & aqualia  & fimilia, fiue 
ea  fi  nt  triangula , quadrata  ,jiue  multangula , reliqua  ve- 

ro far  allelogr  amnia  • 

7 xiiii.  ' 

S P H; AE  R A eft , quando , femicircu 
li  manente  diametro  > circundu&us  femir 
circulus  in  fe  ipfum  rurfus  rcuoluitur,  unde 
moueri  coeperat,  circumafTumpta  figura. 

* % 4 . 

S 1 c v r linea  refla  circa'  alterum  eius  extremum  quie- 
feens  rtuoluta  defer  ibit  circulum-,  ita  & femicir  culus  circa  al. 

Q s terum 
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terym  eius  extremum  , nempe  circx  diametrum  t circunduflut 
figurant  defcribit,  quam  Geometra  Jjsharam  appellant . Vn- 
de  quemadmodum  in  circulo  punflum  affignatur  , extremum 
videlicet  illud  quiefcens,  a quo  omnes  Unearefia  in  periphe - 
riam  cadentes  funt  aquales } propterea  quod  omnes  aquales 
eti fiant  illi  linet  circumuolutx  : Ita  quoque  in  fphara  pun- 
itum re  peritur , nempe  medium  diametri  quiefc entis  , hoc  eft, 
centrum  femicirculi  circundulii , a quo  omnes  refla  cadentes 
in  peripheriam  funt  aquales\  eo  quod  omnes  fint  femidiametro 
difli  femicirculi  aquales . Qtapropter  ad  fimilitudinem  defini 
tionis  circuli,  Jphara  definiri  poterit  etiam  hoc  modo, 

~S  phaira  eft  figura  folida , una  fuperfi- 
cie  comprehenfa , ad  quam  ab  unopundlo  eo- 
rum, quar  intra  figuram  funrpofita , cadentes 
omnes  redis  line*  inter  fefunt  squales. 

C I C 8 R o in  lib.  de  >niuerfitate  de  mundo  loquens  ele- 
ganter hanc  definitionem  expr  effit  his  verbis.  Ergo  globo fttt  eft 
fabricatus, quod  a0eUfuttJ'te  Graci  vocant9cuius  omnis  extra 
mttxs  paribus  a medio  radijs  attingitur, 

■ > XV.  V,! 

A X I S autem  fpheme,  eft  quiefeens 
illa  re<5ta  linea , circum  quam  femicirculus 
conucrtitur.  v’ 
w XVI. 

C E N T R V M fphtfrae  eft  idem,quod 
& femicirculi. 

XVII. 

DIAMETER  autem  iphaerx,  eft  rc- 

fta 


XI. 
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<5ta  quaedam  linea  per  centru  du&a,&  vtrin- 
queafphaerae  fuperficie  terminata.. 

Hae  tres  definitiones  non  egent  expofitione ; dummodo 
hoc  fotum  notetur , opinem  diametrum /fihara  pojje  ejfe  axem, 
fi  nimirum  circum  eam  Jphara  reuoluatur , V nde  quia  in  de- 
fer iptione  fphara  circa  diametrum  femicirculi  faSlus  efi  motus 
ipfius  ffihara  i prtpterea  eam  fotam  Euclides  axem  ffihara 
nominauit . 

XVIII. 

CONVS  eft  , quando  re&anguli 
trianguli  manente  uno  latere  eorum,  quae 
circa  re&urn  angulum , circundu&um  trian 
gulum  in  fe  ipfum  rurfus  reuoluitur , un- 
de moueri  coeperat , circumafTumpta  fi- 
gura. 

A T Q V E fi  quiefccns  rc&a  linea  aequa 
lis  fit  reliquae,  quae  circa  re&um  angulum 
conuertitur,  Orthogonius  erit  conus:  Si 
uero  minor,  Amblygonius : Si  uero  ma- 
ior, Oxygonius. 

-V  ■?  fi  triangulum  re  SI  angulum  -4  B C, circa  latus  quie - 
fcens  ^4B,quodeft  circum  re  Sium  angulum  , circunducatur , 
donec  integram  reuolutione  expleat t defcribetur  folida  quadi 
figura,  qua  cotine-  . 

tur  duabus  fuperfi 
ciebus  , circulari 
una, ac  plana,  qua  , 

BC,  latus  alterum 
circa  angulum  reSlum,fuo  motu  dejeribit  j c ’T  curua  alia,eaq\ 
conuex  a,  quam  latus  A C , reElo  angulo  oppofitum  delineat  . 
Hac  igitur  figura  folida, conus  nuncupatur . Campanus  autem 
fyramidem  rotundam  appellat . 

^4  ^,TOD 
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Qv  a D fi  latus  quiefcens  AB,  aquale  fuerit  circumduEto 
B C,  ut  in  prima  figura  , dicetur  conus  defcriptus  orthogonius, 
feu  ren  angulus , quia  yidelicet  angulus  prope  uerticem  A,  re - 

Eius  eft  . Cum  enim 
Utera  4B,BC,  po . 
nantur  aqualia j e- 
rut  et  anguliB  AC , 
B C A3aqualei}qut 
cu  aquiualeant  uni 
reElo,  eo  quod  A B C , fit  reflus  $ erit  B A C , fcmireclus  . 
Eodemque  modo  angulus  B A D , exparte  oppofita  femireElut 
erit . Quare  totus  angulus  C A D,  reElus  erit . Si  >*ro  quie- 
fcens  latus  A B,  minus  fuerit  circunduElo  B C3  ut  in  fecunda 
figura,  -vocabitur  defcriptus  conus  Amblygonius  tfeu  obtufan 
gulus  i quoniam fcilicet  angui  tu  ad  -verticem  A}  obtufus  exi- 
fiit . Cum  enim  B C,  latus  latere  A B,fit  maius  $ erit  angu- 
lus B A C , maior  angulo  B C A . Quare  cum  hi  duo  tequipol 
leant  mi  reElo,propterea  quod  angulus  A B C, ponatur  re  EI  tu, 
erit  B A C,  femireElo  maior . Similiter  B A Dtmaior  erit  fe~ 
mire  Elocat  que  adeo  totus  C A D,  reElo  maior  erit . Si  denique 
qtiiefcens  latus  A B,  maius  fuerit  circunduElo  BC,ut  in  tertia 
figura , appellabitur  conus  defcriptus  oxyguniutife»  acutungu 
lus  ; quia  nimirum  angulus  ad  uerticem  A,  acutus  eft . Cum 
.n.  latus  AB, maius  fit  latere  BC,erit  & angulus  BC A , angulo 
B AC, maior.  QjuapTopter  cum  hi  duo  mi  reElo  aquiualeant, eo 
quod  angulus  A B Ct  reElus  ponatur  , erit  B C A , femireffo 
maior , ideoque  reliquus  B A C , femireElo  minor  . Tg  on  fecus 
offendetur  angulus  B A D,  minor  ejje  femireElo • Igitur  to- 
tus C AD,  reElo  erit  minor, 

XIX. 

AXIS  autem  coni , eft  quiefcens  illa  1 i 
nea,  circum  quam  triangulum  uertitur . 

V T in  quolibet  cono  fuperius  defcripto  axis  eft  re  EI  a quie- 
fcens AB.  « 

X X. 




sssr xi.  wmt”f 

XX. 

■ I It  . 

BASIS  uero  coni  eft  circulus, qui  a 
circundu&a  linea  reda  defcribitur. 

^IMU  vm  circulus, qui  defcribitur  ab  altero  latere  cir 
careBum  Angulum  , quale  efl  B C,  in  fuperionbus  conis . Ita 
que  huius  circuli  femidiameter  efl  ipfum  latus  circundudum. 

o N I a M yero  Euclides  folum  defini uit  conum  re- 
dum, cuius  -videlicet  axis  redns  efi  ad  bafin  i T{on  autem  incli 
natum , tutus  axis  ad  bafin  reElus  non  efl  i placuit,  ex  Apollo- 
nio Pergao  adducere  generalem  coni  deferiptionem,  qua  & re 
[lum,  er  inclinatum  comprehendat', propterea  quod  in  i i.lib. 
eadem  fere  demonfirari  poffunt  de  cono  inclinato,  qua  Euclides 
de  reElo  cono  oflendit  ,ut  ibi  docebimus  . Ita  igitur  ftribit  Apol 
Ionius  ad  initium  conicorum  elementorum . t 

S i ab  aliquo  pundo  ad  circunfcrentiam  cir 
culi, qui  non  fit  in  eodem  plano,in  quo  pundu, 
coniunda  reda  linea  in  utramque  partem  pro- 
ducatur ; & manente  pundo, conuertatur  circa 
circuli  circunferentiam  > quoufque  ad  eum  lo- 
cum redeat , a quo  ca?pit  moueri : Superficiem 
a reda  linea  defcriptam,conftantemque  ex  dua- 
bus fuperficiebus  ad  uerticera  inter  fe  fe  apta- 
tis, quarum  utraque  in  infinitum  augetur  • ni- 
mirum reda  linea , qux  eam  defcribit,in  infini- 
tum produda,  uoco  conicam  fuperficiem. 

Verticem  ipfius , manens  pundum  • 

Axem,  redam  lineam , qua:  per  pundum, 
& centrum  circuli  ducitur . 


C o n v m autem  uoco  figuram  contentam 

circulo, & conica  (uperficie,  qu«  inter  uertice , 

& cir- 
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& circuli  circunfercntiam  interijcitur. 

Verticem  coni,  pun&um , quod  6c  fu- 
pcrficiei  conica:  uertex  eft. 

Axem,  retiam  lineam,  qua:  a uertice  ad 
circuli  cenrrum  perducitur. 

Basi  m , circulum  ipfum. 

Con  orvm,  Redlos  quidem  uoco  , qui 
axes  habent  ad  redos  angulos  ipfis  bafibus  . 

Sca  lenos  uero , q ui  non  ad  re&os  an- 
gulos ipfis  balibusaxes  habent. 


Haec  tutem  omnia  ita  explicat  Eut ocius  t commentaris, 
quos  in  Apollonium  fcripfit . 

S t T circulus  A B,cuius  centrum  Ctfy punflum  aliquod 
fui  lime  D j iunflaque  DB,  in  infinitum  ex  vtraque  parte  pro- 
ducatur ad  punfla  E,F,  Si  igitur  refla  linea  D B , feratur 
ecufque  in  circuli  A B,  orcunfei entia,  quoufqut  punffum  B , 
rurfus  in  eum  locum  reflituatur,  4 quo  capit  moneri  : defert- 
bet  fuperfiiicm  quandam,  qua  quidem  conflat  ex  duabus  fu- 

perfeiebur  ad  D , punffum  j 
fefe  tangentibus  . Fam  vocat 
A pollonius  conicam  fnperfi- 
cicm,  qua  & au^eiur  in  infi- 
nitum, cum  refla  linea  D B, 
ipfam^defcri bens  in  infinit  um 
producitur . Verticem  fuper 
ficiei  dicit  pnnflum  D . Axe, 
re  fiam  D C . Conum  vero  ap- 
pellat figuram  contentam  circulo  A B,&  ea  fuper  fi  cie , quam 
j D Bfola  deferibit . Com  verticem  , punflum  D . Axeni  D C. 
Ba/tm  A B,  circulum . Quod  fi  DC,  ad  circulum  fuerit  per', 
pesidicularit  , Rjflum  votat  conum : Sin  minui , Scalenum. 
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CYLINDRVS  eft  > quando  re&an 
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guli  parallelogrammi  manente  uno  latere 
eorum,  quae  circa  re&um  angulum,  circun- 
du&um  parallelogrammum  in  fc  ipfum  rur 
fusreuoluitur,  unde  caepcrat  moueri,cir- 
cumatfumpta  figura . 

V e i v T T fi  re  Si  angulum  parallelogrammum  A BCD , 
eirca  latus  quit  fc  ens  A B , circumuolnatur  , donec  integram 
expleat  reuolutionemtappeUabitur  figura  de 
fcriptx  cylindrus,  qua  quidem  tribus  fuper-  JD(  J ^ 
fictebut  continetur , duabus  yidelicet  planis 
circularibus , quas  lasera  A D pb  C , de  feri. 
bunti& altera  curua,eaque  Jco nuexa  , quam 
latus  C D,  defcribit  , infiar  columna  alicu- 
ius rotunda.  ynde  faSium  ejl  t vt  Campa- 
nus cylindrum  appellauerit  columnam  rotundam. 

XXII. 


vi/ 


, • • • * 

AXIS  autem  cylindri,  cfi:  quiefcens  il- 
la re&alinea,  circum  quam;  parallelogram- 
mtim  conuertitur . 

7^  FM  p e re  Si  a A B , in  fuperiori  figura,  dicetur  axis 
cylindri , * 

XXIII. 

BASES  uero  cylindri  funt  circuli  a 
duobus  aduerfis  lateribus,quoe  circumagun 
tur , dcfcripti . 

A t B s funt  circuli  a lateribus  AD  » B C , ofpofi- 
tu  defiripti , 

£tcu* 
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* v CUDES  uero  folum  cylindrum  rtStt*  hoc  loco  definit, 
cuius  uidelicet  axis  refltts  efi  ad  utramque  bafim  j atque  de 
hoc  folum  in  lib.  1 1,  efl  dijputaturus . Cum  igitur  nos  eadem 
fere  theoremata  ,ex  alijs  Geometris  fimus  propofituri  in  eodem 
1 1,  lib.  d*  cylindro  inclinato , qua  Euclides  de  cylindro  reflo 
demonflrauit , uifum  efl  prius  ex  Sereno  Kntinfenfi  definire 
cylindrum  rniuerfe  , ut  compleflitur  tam  retium, quam  incli- 
natum. Sic  igitur  feribit  Serenus  ad  initium  primi  libri  de 
feflione  cylindri . 

S i duorum  circulorum  aequalium,  &arqui- 
diftantium  diametri  femper  inter  fefc  equidi- 
ftantes  & i p fac  in  circulorum  planis  circa  ma- 
nens centrum  ci ren n ferantur,  & fimul  circunfe 
ratur  reda  linea  diametrorum  terminos  ex  ea- 
dem parte  coniungens,  quoufque  rurfus  in  eu 
locum  reftituatur , a quo  moueri  cacpit : Super 
fides,  qux  a circumlata  reda  linea  deferibirur, 
cylindrica  fuperficies  uoceturj  quae  quidem  & 
in  infinitum  augeri  poteft,  linea  ipfa  deferiben- 
tein  infinitum  produda. 

• Cylindrvs  eft  figura, quae  circulis  aequi 
diftantibus,&  cylindrica  fuperficie  inter  ipfos 
interieda  continetur. 

Cylindri  bafes  funt  circuli  ipfi. 
axis,  reda  linca,quae  per  circulorum  cen- 
tra ducitur. 

Latvs  autem  cylindri  , linea,  quae  cum 
redafit,&  in  fuperficie  ipfius  cylindri , bafes 
utrafque  contingit; quam  & circumlatam,  cy- 
lyndri  fuperficiem  defcribereanteadiximus. 

CyiiNDRORVM,  Redi  quidem 
dicantur , qui  axem  habent  ad  redos  angulos 
exiftenrem  ipfis  bafibus. 

: : — • ■; — - - 
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ScUen  i autem  , qui  non  ad  redo  s an- 
gulos exiftentem  ipfis  balibus  axem  hab  ent . 

J i H T duo  circuli  aquales  , & aquidi  flantes  A B,  C D, 
quorum  centra  R,  F , & diametri  aquidi/la  ntes  quoque  ‘A  B, 
CD  : Iunflaque  refla  A C,  in  infinitum  ex  rtraque  parte  pro 
ducatur  ad  punfla  G , H.  Si  igi- 
tur diametri  A B,  CD,  circa  cen- 
tra £,  F ,in  planis  circuloru  fem- 
ptr  aquidifl antes,  una  cum  refla 
A C,  circunducantur , donec  ad 
eum  locum  reflituantur. , unde 
moueri  caperunt  •>  deferibetur  a -A 
linea  A C,  fuperficies  quadam  ro  H 

tunda  , quam  Serenus  cylindri- 
cam -vocat qua  augetur  in  infinitum  , cum  refla  A C,  ip- 
fam  defertbens  in  infinitum  producitur  . Cylindrum  vero  appel 
lat  figuram  A B D C,  circulis  A B,  C D,  & cylindrica  fuper - 
fi  Cie  inter  ipfos  interiecla , quam  ui  de  licet  fola  AC,  defer  ibit, 
comprehenfam  , Bafes  cylindri  dicit  efje  circulos  A B,  C D. 
Axem  , re  fiam  EF  , qua  circulorum  centra  coniungit , La 
tus  cylindri  , re  fiam  A C.  Sfuod  (i  axis  £ F,  perpendicularis 
fuerit  ad  bafes , refium  vocat  cylindrum  : Sin  minus, Scaleni*. 
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SIMILES  coni  & cylindri  funt5quo- 
rum&axes  , & bafium  diametri  propor- 
tionales funt . 

(j^Kn  Euclides  fimilituiinm  conorum,  atque  cylin 
irorum  ab  eo 
runt  axibus,  v 

•t  bafium  dia 
netrir  fumit. 

Diametri  ent 
safium  indi- 
■ant  conos  & 


cylin. 
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6.  fex  t i, 
q.fexti. 

§ 4 .primi. 


cylindros  fecudu  duas  djmenfi  ones  tjfe  fimiles,  longitudine  fcili- 
cetac  latitudine  ; AXn  ueroeofdifecundu  profunditatem, /eu 
altitudinem  fimiles  ejfe  demonfirant . Sint  enini  duo  coni 

ABC»  EFG\lte 
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duo  cylindri  i in 
conis  autem  axes 
AD,  E H,  & 
bafium  diametri 

ter  &•  in  cylin- 
dris : Itaque  fi  fuerit , vt  axis  A D,  ad  axem  E H,  ita  BC,  dia- 
meter ha  fis  ad  F G, diametrum  bafit , dicentur  tam  coni,quam 
cylindri  fimiles  inter  fe  ; quia  videlicet  hac  ratione  tam  fecun 
dum  longitudinem  & Utitudinem  fimiles  funt , quam  fecun- 
dum profunditatem  t vt  diximus , nempe  omnet  eorum  tres  di - 
menfi ones  proportionales  funt  j V el  etiam  , quia  triangula 
A D B , EH  F , ex  quorum  reuolutione  deferipti  funt  coni , 
nec  non  reElangula  A B , EF  , quorum  conuerfioncs  cylin- 
dros effecerunt  , hac  ratione  fimilia  inter  fe  erunt  . Cum  enim 
fit  ut  A D,adEH  , ita  B C , ad\  F G j Sit  autem  utBC,ad 
F Gt  ita  dimidia  B Dtad  dimidiam  F H ; erit  quoque  ut  A D% 
ad  E H,  ita  D B,adH  F : & permutando  vt  A D,ad  D Bfita 
,£  H,<td  H F.  Quare  tam  in  triangulis  , quam  in  refiangulis 
latera  circum  aquales  angulos , nempe  re&os  , proportionalia 
funt  j ac  propterea  & triangula  fimilia  inter  fe  erunt\  & re. 
£1  angui  a : Triangula  quidem  , propterea  quod  triangula  unu 
angulum  uniangulo  habentia  aqualem,  & circum  aquales  an 
gulos  latera  proportionalia  , aquiangula  fint  » ideoqut  latera 
omnia  circa  angulos  aquales  habeant  [proportionalia  , atque 
adeo  inter  fe  fimilia  exiflant : Kjftangula  vero  , eo  quod  re- 
liqua duo  latera  duebus  lateribus  AD,  DB.fint  aqualia , 
oppofitaoppofitts  , ac  propterea  eandem  cum  his  proportionem 

habeant.  _ ' 

Cfvonfi  coni  , vel  cylindri  fuerint  inclinati , ( de  re- 
Ris  enim  duntaxat  Euclides  uerba  fecit  ) dicentur  ij  tum  de- 
mum  fimiles  , quando  eoriem  axes , & diametri  bafium  erunt 
proportionales , angulique  inclinationum , quos  axes  efficiunt , 
aquales  : qui  quidem  anguli  accipiendi  funt , vt  in  definitio- 
ne quinta  diElum  efi.  Sint  enim  coni  inclinati  t fimiliter  & 

cylindri 


cylindri  A B C , E F G-:  In  conis  autem  axes  fint  A O,  E H » 
fr  bafium  diametri  B C 3 F G ; fimiliter  & in  cylindris . 
Itaque  fi  fuerit  tam  in  conis , quam  in  cylindris , yt  A D,ad 
EH,itaBC , adF  G,  A 
extiterintque  anguli 
inclinationi*  A DB, 

E HF , tam  in  conis, 
quam  in  cylindris , 
aquales  inter  fe ; dici 
tur&conitter  fe,&  — 

cylindri  quoqi  inter  fe  fe  fimiler,quonia  nimiru  hac  ratione  & 
tres  eo ru  dimenfionts  funi  proportio  nates , yt  fupra  diximus,  & 
rurfuetam  triangula  A D B,  E HF  y quam  reftangulaA  B , 
E F,  quorum  conuerfiones  conos  , eir  cylindros  effecerant,  in- 
ter fe  fimilia  funt  , yelutt  in  reSlis  conis  , cylindrisque  de- 
monflrauimus . Efi  enim  prorfus  eadem  demonflratio  , cum 
anguli  A D B , E H F , ponantur  aquale/ , licet  non  fint 
rtfli  • ,y 

" 'XXV. 

C V B V S eft  figura  folida  fub  fex  qua- 
dratis aequalibus  contenta . 

XXVI. 

TETRAEDRVM  eft  figura  fo^da 
fub  quatuor  triangulis  aequalibus  5 & aequi- 
latcris  contenta. 

XXVII. 

O C T AE  D R V M eft  figura 

folida  fub  otto  triagulis  aequalibus,&  aequi 

lateris  contenta.  . . . 
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XXX* 

P AR ALLELEPIPEDVM  cftfi 
gura  folida  fex  figuris  quadrilatcris  , qua- 
rum , qua:  ex  aduerfo  5 parallelae  funt,  con- 
tenta. 

1 

V \ L T T I folida  comprthenfa  fex  quadri  lateris  figuris 
AB  CDtD  EF  A,  A BGF,F  G HE,EDCHi  H C B G> 
quarum  oppofita  A C,  FHj 
Item  D F,  C Gi  Item  AGt 
D Hffunt  parallela  , nomi 
nantur  parallelefiipeda  , 
qua/i  parallelis  planis  com 
prehenfa  . qua  quidem  pia 
na  parallela  oppojita,  funt 
& aqualia , & Jimilia  , cb" 
parallelogramma  , ut  de. 
monflrabitur  propof.  14. 
huius  Hb. 

S v u T autem  tot  par  ali  elepip  edorum  gener  a, quot  par  al- 
lelogrammarum  * Si  enim  fex  parallelogramma  fuerint  aqui- 
latera , & reflangttla , hoc  ejt , quadrata , dicetur  parallele, 
pipedum  illud  , cubus  , rt ffondebitq',  quadrato  in  planis  fi gu 
ris : Si  autem  fex  parallelogramma  fuerint  quidem  re  [langu- 
la, at  non  omnia  aquilatera  ,fed  altera  parte  longior  a, quam- 
uis  duofint  aquilatera , appellabitur  parallelepipednm  altera 
parte  longius . Quod  fi  fex  parallelogramma  extiterint  aquila 
ter  a quidem  tfed  non  omnia  rectangula , quamuis  duo  fint  rt - 
ctangula  3 vocabitur  paralie lepipedum  illud  ) Hjiombus  \ Si 
deniq ; fex  parallelogramma  neque  rectangula  fuerint  omnia  , 
neque  omnia  aqutlateray  quamuis  duo  fint  rectangula  & equi 
latera  , vel  rectangula  tantum  , vel  aquilatera  tantum  3 f ue- 
rint tamen  parallelogramma , qua  ex  aduerfo  , aqualia  } pa- 
rallclepipedum  tale  l{homboides  nuncupabitur  . Cateru  quod i 
tunq;  parallele  pipedum  vocari  etiam  poterit  Trijma , v%  ex  de 

finitione  prifinatit  confiat, 

S o 1 1- 
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XXXI. 

SOLIDA  figura  in  folida  figura  dici- 
tur infcribi,  quando  omnes  anguli  figura 
infcripttf  conftituuntur  vel  in  angulis, vel  in 
lateribus , vel  denique  in  planis  figura , cui 
inferibitur . f 

!<k  i.  4 ' * 4 - -* . - ,*  * 4 • * . . ^ 

xxxii.  ■“ 

SOLIDA  figura  folida  figura  vicif- 
fim  circunfcribi  dicitur , quando  vel  angu- 
li , vel  latera , vel  denique  plana  figura  cir- 
cunfcriptir  tangunt  omnes  angulos  figura, 
circum  quam  deferibitur . 

f % A»*  •-•4» 

2^.0  N tft  ntetjft , vt  anguli  interioris  figura  conftituan-  ( 
tur  in  omnibus  vel angulis  , vel  lateribus  , vel  f lanis  exterio- 
ris figura , cum  interdum  figura  exterior  flures  , interdum 
pauciores  angulos  contineat  , vel  latera  , vel  plana  , quam  in- 
terior : Sed  fatis  eft,vt  omnes  anguli  figura  interioris  tangant 
yel  aliquot  angulos , vel  aliquot  latera  , vel  denique  aliquot 
plana  exterioris  figura  } ita  vt  nullus  angulus  figura  interio- 
ris intactus  relinquatur  vel  al  angulis  , vel  a lateribus  , vet 
denique  a planis  figura  exterioris . 

y E R v H ; dux  ha  poflrema  definitiones  planius  percipicn-  \ 
tur  ex  lib.  i 5.  in  quo  de  inferiptionibus  $ circunfcriptiontbtifq-,  1 
mutuis  corporum  regularium  copiofe  agetur . 

THEOR.i.  PROPOS.i. 

R E C T AE  linei  pars  quidam  non  e(t 

. i*  in  fu- 
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in  fubiedo  plano, quxdam  vero  in  fublimi. 

Sit  «vm  , fi  fieri  potcft,re&ae  lineas  A B,pars  quidem 
A C,  in  fubicao  plano  D E,  pars  vero  C B,  in  fublimi , ita 
ut  omnia  pun&a  partis  A C,  in  plano  D E*  iaceant>  punda 
uno  omnia  partis  \ B,  fupra  planum  I> 

D E.cxillant , uel  infra . Ent  igitur  in  a 
plano  D E,  ipfi  A C,  redi*  linc$ conti 
nua  quaedam  rcfta  linea  in  dire&um  **-  E 

pofita , nempe  C F.Qjramobrem  duae  rcftae  AB, AF.com- 
munc  habent  legmentum  A C.  quod  eft  abfurdum  , ut  in 
pronunciato  1 3.1ib.i.dtmonftrauimus.  Rcdfce  igitur  lineas 
pars  quxdam  non crt  in  fubicdto  plano  , quaedam  ucro  in 
fubltmi . Qjjpd  erat  demonllrandum . 

SCHOLIOTij. 


Haec  e/?  communis  demonflratio  interpretum . Sed  for- 
te  dicet  aliquis , in  ea  aliquid  de/i  der  ari  , nempe  yt  ofiteidaiur, 
recta  A C,  ejfe  aliquam  > ectam  in  plano  D F-  , tn  directum ;t  & 
continuum  pofitam . £)ui  enim  concedit  t recta  AB,  panem 
quidem  A C,  ejfe  in  plano  D E,  partem  yero  C B,  in  fublimi  , 
ytique  negabit,  recta  A C,  tn  plano  DE,  dari  pejje  aliam  re- 
ctam in  continuum  , c*'  directum,  quandoquidem  rectam  C B, 
in  rectum  & continuum  pofitam  efiejatetur  ipfi  A C . Ver  nu- 
tamen ei,  qui fic  dubitat  ,re/fiondenduintfi } rectam  quamli- 
bet finitam  in  quouit  plano  flatam  po/Jit  in  eodem  ylterius  pro- 
duci in  rectum  eJr  continuum  , cum  plana  fuperficiei  fit  illa  - 
qttx  ex  aquali  fu  at  interiacet  hneatfiioc  D 


efi,  qua  recte  , & aquali  ter  femper  ex- 
tenditur , yt  & linea  recta.  Jguamob- 
rem  fi  AC,  in  plano  D E,  producatur 
vfque  ad  F,erit  C F,  recta  recta  A C , in 
continuum  & directum  pofita . Verum  dtmonfiremut  iam.it. 
ipfum  Geometrice  , tn  plano  yidelicet  D F,  ipfi  A C , daripef- 
fe  aliam  rectam  , qua  cum  tpfa  ynam  rectam  lineam  confii - 
tuat  , quamuis  quis  dicat,  A B,  ejfe  quoque  rectam  , eiufque 
fartem  AC,  inplano  D £,  panem  yero  CB,im  fublimi  ejfe 
pofita.Ducatur.nJn  plano  D E,ipfi  ACtperpendic»Uris  C G,  i 

l &m  ' 
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& in  eodem  plano  ipfi  C G,  perpendiculari x C F.  Dico  C F,  ef- 
feipfi  KCypojitam  in  continuum  & rectum.  Cum  enim 
F Cj  in  eodem  piant  D F,  cum  recta  C Gf  duos  rectos  angulos 
con[iituant  jd  C G,F  C G,ex  con/lructione  j erunt  A C,&  FCt 
indirectum  & continuum  pofita.  Quamobrem  etiamfi  quia  ct 
tendat , A B,  effe  rectam , cuius  quidem  pars  A C,  in  piant 
D F,  fubiecto  , pars  autem  C B,  in  fublimi Jit  ctnjlituta  > ta- 
men in  eodem  plano  D £,  erit  aha  recta,  nempe  C Ftqu*  cum 
A C,  ynam  rectam  confiituat  lineam  j atque  adeo  duae  recta 
AB,  A Ft[egmentum  commune  habebunt  A C . Quod  ejl  ab - 
furdum  • 

THEOR.  2.  PROPOS.  2. 

SI  duaere&a?  linea?  fe mutuo fcccnt,  in 
vno  funt  plano . Atq;  triangulum  omne  in 
vno  eft  plano . 

Re  c t a e Ii  nex  A B,  CD,  ie  mutuo  fecent  in  E,  & in 
£ B,  E D,  fumptispuftdisF,  & G,  vtcunque,  ducatQr  re- 
da F G,  vt  fiat  triangulum  £ F G.  Dico  triangulum  EFG, 

in  vno  efle  plano  j Item  redas  AB, 
C D,  in  vno  quoque  plano  exiflc- 
__  rC'  Si  enim  trianguli  EFG,  pars 

quatdam,  nimirum  E H I G,in  pla- 
D no  vno  exiftat,  & pars  quasdam  , 

nempe  reliqua  F H I,  in  fublimi,  vel 
contra ; Exiftent  quoque  redarum  E F,G  F, partes  quidem 
E H,  G I,  in  vno  plano , partes  vero  H F,  I F,  in  fublimi , 
vel  contra  . quod  fieri  non  polle, iam  fupra  demon  liratum 
cft.  Quod ii ciufdcm trianguli  pars  quidem  E FI  K,  in 
vno  plano  crcdaturefie,  pars  autem  G 1 K,  in  fublimi»  vel 
contra ; erunt  eadem  ratione  redarum  E G.F  G, partes  qui 
dem  E K,  F I,  in  vno  plano , partes  vero  K G,  I G , in  iu- 
blimi , vel  contra  . Si  denique  ciufdcm  trianguli  pars  quide 
FHAG,  in  vno  concedat  urefle  plano , pars  vero  E H K , 
in  fublimi,  vel  ^ontra  i erunt  quoque  redarum  F E , G E, 
partes  quidem  F H , G K,  in  vno  plano,  partes  autem  H E, 

K E, 

—— ^mtm  i in»  ■ ■ in  ■■  i i i — -■■■■■■  ■ , 
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K F:,  in  fublimi . vel  contra . Qua:  omnia  abfurda  funt , vt 
cft  dcmonftratum . Quare  triangulum  E F G,in  unp  pla- 
no exiftit ; eademqtfft  ratio  in  omni  alio  triangulo  - 

Qv  i a vero,  in  quo  plano  eft  triangulum  EFG.in 
codcnTexiftunt  cius larera  E F.E  G:  In  quo  aurem  funire- 
pae E F,  E G.in  eo.icm  funt  red*  tot*  C D,  A B,  ne  par- 
tes qusrdam  in  plano , partes  vero  aliae  in  fublimi  dicantur 
eile  j Erunt  propterea  redx  A B,  C D,  in  uno  plano , in 
quo  nimirum  triangulum  E F G,  confiftere  dcmonftraui- 
mus . Q tfo  circa  fi  duae  redx  lineae  fc  mutuo  fccent.in  vqo 
funt  plano . Atque  triangulum  omne  in  vnocft  plano. 
Qjjpd  erat  dcmonftrandum . 

THEOR.  j. PROPOS. 3. 


I.  andec. 


t.  unite» 


S I duo  plana  fc  mutuo  fcccnt, commu- 
nis eorum  fe&io  eft  linea  re<fta . 

Secant  fc  mutuo  p!ana«A  B,C  D,  firqj  communis 
! «orum  fe&i»  £ F.  Dico  E F,  eftclincam  redam  . Si  enim 
non  ctcdarur  tfle  reda  , ducatur  in 
plano  A B,  reda  E G F,&  in  plano 
C D , icda  E H F . Kcdx  igitur 
E G F,  E H F,  cum  eofdcm  habeat 
terminos  E,&  F,  fupcrficieminclu 
dent . Quod  fieri  non  poteft , vt  in 
, 1 2.  pronunciato  1 .lib.  oftendimus.  Communis  ergo  fcdio 

E F,  reda  ei  it  linea  ; Ac  proinde  fi  duo  plana  fc  mutuo  fc- 
cent, communis  eorum  lcd;o  cft  linea  reda  . Quod  erat 
oftendendum . 

Aliter.  Secent  fc  rurfus  plana  A B,  C D,  fintque 
termini  fcdioniscorr.munis  E,  & F,  pund  i,  quae  connc- 
danturreda  E F.  Si  igitur  reda  E F,  m vtroque  plano  exi- 
ftit,  conftatpropofitum  : Ipfa enim  trit  communa  fcdio. 
Si  uero  E F,rcda  in  neutro  eorum  dicatur  eile,tunc  fi  in  al- 
terutro eorum  reda  ducatur  EG  F,  concludent  rurfus  dux 
redx  E F,  E G F.fupcrficiem , cum  eofdcm  habeant  teimi 
no*  E ,<ScF.  Stdcniqjrcda  E F , inaltero  tantum  plano 

R 3 elle 
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l.jtndec. 


x primi. 
4.  primi. 

1 1. primi. 


x€.primr. 


efle  credatur,  tunc  fi  in  altero  ducatur  re&a  E G Fj  inclu- 
dent iterum du* re&r  E F,  E G F,  fuperficiem  . Quod  eft 
abfurdum . Eft  ergo  recta  E F,in  utroque  plano  A B,C  D» 
atque  adeo  communis  eorum  fectio  eft . 

THEOR.4.  PROPos.4. 

S I re<5hi  linea  rc<5lis  duabus  lineis  fe  mu 
tuo  fecantibus  5 in  communi  fe&ione  ad  re 
dos  angulos  infiftat:  Illa  dudo  etiam  per 
ip  fas  plano  ad  angulos  r ctfos  erit . 

R b c t a linea  A fi,  infiftat  duabus  rectis  C D,  E F, 
ad  rectos  angulos  in  communi  carum  lectione  B . Dico  re- 
ctam A B,  ad  angulos  quoque  rectos  cfle  plano , quod  per 
ipfas  ducitur , fcuin  quocxiftunr . Cum  enim  femutuofe- 
ccnt  m B ■,  erunt  ipfae  m uno  plano , quodlr  C E D F.  Su- 

*mantur  imer  Ic  aequales  tectae 
B G,  B Hj  Irem  rectae  B I,  bAj 
ducanturqj  recta:  G A,  I H i & 
in  codrm  plano  per  B,  ducatur 
recta  L M, fecas  rectas  G K , I H, 
in  punctis  L,  & M,.  Demittan- 
tur quoque  ex  A,  puncto  in  fu- 
blimi  ad  idem  planum  recta:  A G,  A L,  A K,  A H,  A M, 
A I . Qupniam  igitur  latera  B G,  B K,  trianguli  B G A,  U 
tcnbus  B H,  B I,  trianguli  B H I,  cx  conftructione  funt  «- 
qualia  i & anguli  quoque  ipfis  contenti  G B A,  H B I,  cum 
unt  ad  uerticcm  B,  oppofiti, aequales:  Erunt  bafes  G K,Hl, 
inter  fe  ,&  anguli  B K G,  B 1 H , inter  fe  quoque  aequales! 

R v a s v s cum  anguli  A B L,  I B M,  ad  uerticcm  B, 
oppofitifint  aequales,  erunt  duo  anguli  K B L,B  K L,tnan 
guli  B K L,  duobus  angulis  I B M/B I M,  triangu  i B I M, 
aequales  j Sunt  autem  Sc  latera  B A,  B I , quibus  adiacent  , 
aequalia  , ex  conftructione.  Igitur  & reliqua  latera  A L , 
LB,  reliquis  lateribus  I M,  M'B,  aequalia  erunt. 

Pkai  terea  .cum  latera  A B,BG>  trianguli  ABG, 

aequalia 


- — 
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aequalia  fint  lateribus  AB.BH,  trianguli  A.  B H , er  con- 
ftructionc ; Se  anguli  ipfis  contenti  ABG,  A B H , ae- 
quales, nempe  recti . ex  hypothrfi  ; erunt  Se  bales  A G , 
A H,  aequales.  Simili argumcnco  aequales  ei unt rectae li 
ne*  A I * A K. . 

A m p l i v s quia  latera  A I,  I H,  trianguli  A I H,  la- 
teribus A K,  K G,  trianguli  A KG  , «qualia  funt  t Se 
bafis  AH,  bafi  A G , ex  hactenus  drmonftratis  j erunt 
etiam  anguli  A I H,  A K G,  dictis  lateribus  comprchcnfi, 
aequales . • . . # 

Ita  q^v  e cum  latera  A K,  K L,  trianguli  A K L, 
aequalia  fint  lateribus  A t,  l M,  trianguli  A l M i Se  anguli 
ipfis  contenti  A K L , A I M , xquales  etiam  , ut  hacte- 
nus demonilrauimus i erunt  quoque  bafts  AL,  A M , 
aequales. 

Qvo  n i am  denique  latera  AB,  BL,  trianguli  ABL, 
aequalia  funt  lateribus  A B,  B M,  trianguli  A B M ; Se  bafis 
A L,  bafi  A M , ex  dcmonftracis  i erunt  quoque  anguli 
A B L,  A B M,  dictis  lateribus  comprchcnfi,  «quales  * qui 
cum  fint  dcinccps.rccti  erunt,  ex  defin.  io.  lib.  Quire  re- 
cta A B,  rectos  angulos  efficit  cum  recta  L M,qu«  m plano 
fubiecto  ipfam  tangit  in  B : Eademqs  ratione  ofiendetur, 
i rectam  A B.cum  omnibus  rectis,  qux  m eodem  plano  ip 
fam  tangent  in  B,  angulos  rectos  conftitucrc  : Ac  proinde 
recta  A B , plano  CEDF,  quod  per  rectas  CU,  EF, 
ducitur  , ad  rectos  angulos  erit  , ex  defin.  3.  huius  lib. 
Si  recta  iguur  linea  rectis  duabus  lineis  fc  mutuo  fccan- 
tibus  , in  communi  fccti.mc  ad  rectos  angulos  infiflat : 
Illa  ducto  eham  per  ipias  plano  ad  angulos  rectos  erit . 
Quod  demon  lirandum  erat. 

THEOR.  5.  PROPOS.5- 

SI  refta  lineareris  tribus  lineis  fe  mu- 
tuo tangentibus,  incommuni  ferione  ad 
reros  angulos  infiftap  : Illae  tres  red:ae  in 
vno  funt  plano. 

R 4 I N S I- 


4.  frimi. 


t.  frimi. 


4.  frimi. 


t.  frimi . 


1 


5. 


**  m 
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2.  undec. 


2.  'undeci 


i.' undet* 
4.  undec , 


Insistat  reda  linea  A B,  tribas  redis  lineis  B C,^ 
B D,  B E,  fe  tangentibus  in  B,ad  redos  angulos  in  commu  1 
ni  earum  fcdione,  fcu  tadu  B.  Dico  tres  rtftasB  C,  B D, ! 
B E,in  uno  plano  clle.Cum  enim  quxhbet  dux  in  vno  lint 
plano, proptcrca  quod  produdxad  par! 
tes  E,  fe  mutuo  fccent  in  B j fint  BCj 
B D,  in  plano  F Cj  Et  fijficn  poteft,  rc-; 
da  B E,  non  ponatur  in  eodem  plano* 
q fcd  in  fublimi . QjJpniam  vero  dux  rc-j 
dx  A B,B  E,  in  vno  funt  plano,  cum  fe 
mutuo  (ccent  in  Bj  Sint  ambx  in  plano  j 
A E Et  quia  plana  F C,  A E,  (ibi  mu- j 
tuo  occurrunt  in  Bjnecellario  produda  fe  mutuo  (ecabunt. 
Sit  ergo  eorum  communis  fcdio  reda  B G . Qjiia  vero  re- 
da A B,ad  angulos  redos  ponitur  redis  B C,  B Djerit  pro- 
pterea  & plano  F C , per  ipfasdudo  ad  redos  angulos  j ac 
proinde  ad  redos  angulos  erit  redx  B G,  qux  ipfam  in  B, 
tangit,cxdefin.  j.huiuslib.Q^uarercdi anguli  ABE,  A BG* 
exiftentesin  plano  A G,  per  redas  A B,  B E,dudoxqua- 
les inter fecruntjpars  Scrotum.  Qjjpd e ft  abfurdum. Dua- 
bus igitur  redis  B C,  B D,  in  uno  plano  F C,  exiftennbus  > 
non  erit  B E*  in  fublimi  , fed  in  eodem  cum  ipfis  plano» 
(Quocirca  G reda  linea  redis  tribus  lineis  fe  mutuo  tangen* 
tibus>  &c.  Quod  erat  o (tendendum . 

THEOR.  6.  PROPOS.  6. 

S I duae  redas  linea?  eidem  plano  ad  re- 
dos  fint  angulosi  Parallelas  erunt  illae  redas 
linea: 

Sint  dux  redx  linex  A B,  C D,eidem  plano  E F,  ad 
angulos  redosin  pundis  B,  Sc  D.  Dico  illas  efle  parallelas. 
Duda  enim  recta  B D , in  plano  E F , erunt  anguli  ABD, 
C D B,  recti , ex  detin.  3.  huius  lib.  Iam  in  eode  plano  EF, 
ducatur  D G,  ad  B D,  perpendicula ris,’,  ponanturqs  xqua- 
les  A B,  DG.  Connectantur  deinde  rectxB  G,  G A,  AD. 
Q^uoniam  igitur  latera  A B,  B|D,  trianguli  A BD  , xqua- 

lia 
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lia  funt  lateribus  G D,  D B , trianguli  G D B,  ex  condu- 
ctione s & anguli  quoqueipfis  contenti  A B D,  G D B , ae- 
quales, nempe  recti ; Erunt  bafcs  aequales  A D,  G B.  Rur-  4«  primi. 


r57 


8.  primi. 


5- 

v. 

i8. 


undec. 
und.ee . 


prim. 
1 O 


7- 


fusquift  latera  A B,B  G,  trianguli  A BG, 
aequalia  funt  lateribus  G D,  D A,  trian- 
guli G D A)  Eli  autem  & bafis  commu- 
nis A G ; Erunt  anguli  A B G , G D A, 
aequales : Eli  autem  A B G,rcctus,cx  de-  . 
fin.5  . huius  lib.  Igitur  & G D A,  rectus  en't. (Quoniam  uc- 
ro  ,ex  eadem  defin.  angulus  quoque  G D C,  rectus  eftjcrit 
recta  G D,  tribus  rectis  D B,  D A,  D C,ad  angulos  rectos. 

Quare  rectae  t)  B,  D A,  D C,  in  uno  erur.t^  plano  : Eft 
autem  A B,  in  eodem  plano , in  quo  D B,  D A Recta  igi- 
tur C D,  in  eodem  erit  cum  A B , plano . Quocirca  cum 
anguh  interni  A B D,  C D B,  fint  recti , erunt  rectae  A B , 

C D,  parallelae . Si  duae  itaque  rectae  lineae  eidem  plano  ad 
rectos  fint  angulos  , 3cc.  Quod  erat  demonihandum . 

THEOR.7.  PROPOS.  7. 

S I dux  fint  parallelas  re<5te  linea;,  in  qua 
rum  vtraque  fumpta  fint  quxlibct  puncta  : 

Illa  linea,  qua;  ad  haec  pundra  adiungitur, 
in  eodem  eft  cum  parallelis  plano . 

I n parallelis  A B,  C D,  fumantur  utcunque  duo  pun_ 
cta  E,  Sc  F,  qua:  recta  connectantur  E F.  Dico  rectam  E F 
in  eodem  eiTe  plano , in  quo  , per  * 
definitionem  parallelarum  , funt  ^ 

parallelae  A B,  C D.  Si  enim  recta 
E F,  non  concedatur  efic  in  eodem 
plano  parallelarum , fcd  extra  : fe-  £ p p 

cetiam  aliud  'planum  fupcrficiem 
parallelarum  per  puncta  E,  & F,  fitq?'  communis  fccfio  ho- 
rum planorum  E G F,  qua:  recta  Unca  erit.  Du$  igitur  re-  j.  ktufec. 
erae  E F,  E G F,  cum  babeant  eoldem  terminos  E,  & T , fu- 
perficicm  claudent  /Quod  eft  abfurdum  . Non  ergo  extra 

' planu  m^  ^ ^ 
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planum  parallelarum  AB,C  D.erit  recta  £ F.Qjuarefi  duae 
fint  parallelz  rectz  linex,  in  quarum  utraque  luimpta  fint 
quxhbet  puncta : Illa  linea,  qux  ad  hzc  puncta  adiungitur, 
in  codc  elt  cum  parallelis  plano. Q_uod  erat  dcmonftradu. 

8.  THEOR.  8.  PROPOS.  8. 

S I duae  fint  parallclse  re<5toe  linea? , qua- 
rum altera  ad  rc&os  cuidam  plano  fit  angu- 
los: Et  reliqua  eidem  plano  ad  re&os  an- 
gulos erit. 

Sint  paralie)*  reet*  A B,  C D ; firque  C D , plano 
E F,  ad  angulos  rectos.  Dico  &AB,  eidem  plano  E F,efle 
ad  rectos  angulos  Ducta  enini  recta  B D , in  plano  E F i 
erit  perdefin.3.  huius  Iib. angulus  C D B,rectus : Sunt  au- 
tem  duo  C D B,  A B D,  duobus  rectis  xquales  . Igitur  Sc 
A B D,  rrctus  erit . lam  in  plano  E F, 
ducatur  B G,  perpendicularis  ad  BDj 
ponanturque  aequales  B G,C  D.  Con- 
mngantur  deinde rectz  D G,GC,CB. 
Quoniam  igitur  latera  C D,DB,trian 
guliCDB,  zqualia  funt  lateribus  GB,RD,tnanguli  GBD, 
ex  conftructionc  j & anguli  quoque  i piis  contenti  CDB, 
4 feptim:.  G B D,  zquales, nimirum  recti  j Erunt  bafis  C B,  G D,  ae- 
. quales.  Rurfus qu>a latera  C D,  DG,  trianguli  C D G , 
zqualia  funt  lateribus  G B,  BC,  trianguli  GBC;  & bafis 
8.  frimi.  eft  communis  C G i Eruntanguli  C D G,  G B C, dictis  la- 
teribus comprehcnli aequales.  E ft  autem  C D G,  rcctus,ex 
; dtfin.  j.  huius  lib  Igitur  & G B C,  rectus  erit..  Qjiare  re- 
j era  G B,  duabus  rectis  B D,  B C,  ic  mutuo  tangentibus  in 
j B,  ad  rectos anguloscxiftit  j ac  proinde  ad  tectos  angulos 
4.  undcc.  erit  plano  per  B D,  B C,  ducto  : Eu  aurem  in  hoc  eodem 
: plano  recta  A Bj  proptcrca  quod  rectz  6 D,R  C,m  eodem 
7.  unite,  fint  plano, in  quo  paralJcIx  A B,  C D}  cum  puncta  B,  C, 
D,  rxiftant  in  parallelis  A B,  C D.  Igitur  & G B,  recta  re- 
ctz B A,  ad  rectos  erit  angulos  ex  dtfin.  huius  lib.  Qjia- 

rccum 
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re  cum  A B,  recta  fir  ad  recrasB  G,  B Deerit  quoque  A B, 
recta  ad  planum  per  B G,  B D,  ducrum  , hoecft , ad  planu 

4.  yndec. 

E F . Si  duas  igitur  fint  parallelae  rectae  Irneae , quarum  alte- 

• 

raad  rectos  cuidam  plano  fit  angulos:  Et  reliqua  eidem  pia 

no  ad  rectos  angulos  erit . Quod  erat  oftendendum. 

THEOR.  9.PROPOS.9. 

,9* 

QV  AE  eidem  re<5hc linea?  funt paralie 
1» i fed  non  in  eodem  cum  illa  plano  : Ha? 
quoque  funt  inter  fe  parallelae . 

Sint  rectas  lineas  A B,  C D,  ipfi  E F,  parallelas ; non 
fint autem  in  eodem  cum  E F,  plano . Dico  A B,  C D,  pa- 
rallelas quoque  efle.  Nam  a quolibet 
puncto  G,  rect*  E F , ad  ipfam  E F,  A' ' ' ■ 'B 

ducantur  duas  perpendiculares  s G H,  — — v.—  . p 

quidem  in  olano  parallelarum  AB. 

E Fjat  Gl,in  plano  parallelarum  CD,  **  1 

E F.  Q,  uoniam  ig  tur  £ G,  recta  eft  ad  duas  rectas  G H , 

1 % * 1 

G I,  fe  tangentibus  mutuo  in  G serit  recta  quoque  ad  pia- 

4.  uniet. 

num  per  ipfas  G Fi  , G 1,  ductum  . Quamobrcm  cum  fint 
paral  elae  A B,E  Fi  & E F.fit  recta  ad  p anum  per  GH,GI, 
ductum  s erit  quoque  A B,  ad  idem  planum  recta.  Simii  ter 

g.  undec. 

cum  finr  parallelas  C D,  E F ; Sit  autem  E F,  recta  ad  pla- 
num per  G H,G  I,  ductum  i erit  etiam  C D,  recta  ad  idem 
planum  s Atque  proinde  rect*  A B,  C D,cum  rect*  fint  ad 

8.  undec. 

idem  planum  pcrG  H,  G I .ductum  .paralleJ* erunt. Qu* 

$.  undec. 

igitur  eidem  rect*  Ime*  funt  paralie.*  , fed  non  in  eodem 
cum  illa  plano : h*  quoque  funt  inter  fc  parallelae . Quod 
' erat  demon ftranduta . 

$ C H 0 l I 0 K- 

D a T K tptra  T.Mclidtt  voluit , duas  rtctM  A B,  C D, 
non  ejfe  in  rode  plano  ctt  recta  EF.tw'  funt  paralleli.  7^S  fi  fo 
ret  in  code plano  cu  ipfa  EFi? ffent  AB.C Dtinttrfe  paralleli, 
1 ex  io. 
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ex  30.  fropof.i.  lib.  Superuacxneumergoejfet , hic  idem  tfe- 
ttionfirare . 

IO. 

THpOR.  10.  PROPOS.10, 

S I duse  rcdtoe  linea?  fe  mutuo  tangentes, 
ad  duas  rectas  fe  mutuo  tangentes  fint  paral 
lelce, non  autem  in  eodem  plano  -:  Illae  angur 
los  aequales  comprehendent . 

3j.  primi. 

9.  undec . 
$3. 

S.  frimi.' 

Sint  rcctx  A B,  A C,  fe  tangentes  in  A, parallelae  re- 
ctis D E,  D F,  fe  tangentibus  in  D s non  fint  autem  AB, 
A C,  in  eodem  plano,  in  quo  D £,  D F.Di- 
B^TyNc  co  angulos  B A C,  E D F,  abipfis  compre- 
III  henfoseileatquales  . Ponantur  enim  AB, 

/ II  D E,  inter  (c  xqualcs,&  A C,  D F,  inter  fe;  | 

/ / ducanturqj  recta:  B C,  E F,  B E,  A D,C  F. ' 

[y^\J  O uoniam  igitur  A B,  D E,  parallelae  funt  i 

t F 3c  xquales  j erunt  quoque  B E,  A D,  paral-| 

Ise  Sc  xquales.  Simili  argumento  parallela:  erunt  & aequales  1 
CF,A  D.(<£arc  cu  BE,CF,parallclx  & xquales  fint  eidem  ! 
A Dj  erunt  etin  BE,CF,inter  fe  para!lcl*,&  xquales:  Ac  jp 
' pterca  parallclx  & xquales  erunt  rectxBC.EF.  Qjna  ergoi 
latera  AB,AC,tr.5guli  ABC,xqualia  funt  lateribvDE,DF, 
tria^uli  L EF,  ex  collrucrionc  bafis  BC.bafi  EF,xqua!is, 
vt  modo dcmonftrauimus ; Eiunt  fle  anguli  BAC,  EDF, 
dictis  lateribus  comprthenfi,  xquales.  Si  igitur  dux  recta:  li- 
nex  Ic  mutuo  tangentes,  Scc.'  Qjrod  erat  oftendendum . 

< 

SCH0LI0TO 

C ONCtvsio  huitu  theorematis  yera  etiam  efl,  qua 
do  priores  dux  linea  in  eodem  funt  plano  cum  duabus  poflerlo- 
ribu t . Sint  enim  quatitor  linea  A B,  A f,  D £,D  F,in  eodem 
plano  ,(itq\  A B,'ipfD  E,  & A C,  ipfi D F,  parallela  eDieo 
angulos  B AC,  £ D F,  e]J'e  aquales  . 7{am  ponamur  aquales 
A B,  D E,  & A C,  D Fi  ducantur qi  recta  B C,  E F , qua  aut 
’ • m 

- 
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U! 


11,  primt. 


30.  prtmt. 
3 j.  primi. 


%.  primi 


in  yna  ruta  line x erunt  conflitutr,aut  non  .Sint  prim  in  una  1 
recta  B F.  Quoniam  igitur  parallela  junt  A B,D  E j aquales 
erunt  anguli  A B C,  D £ f j internus  &_  externus . Similiter  29.  primi , 
aquales  erunt  anguli  A CB,D  F £;  Jnn#  fw/tti  ^ 

<jr  A C,  D Ft  parallela . Quare  duo  anguli  7\  /\ 

A B C,  A C B,  trianguli  A B C,aquales  funt  / \ / \ 

duobus  anguln  D E FjDFF.y  trianguli  DEF.  B C E .F 
Igitur  anguli  quoque  reliqui  B A C,  E D F,  aquales  erunt , 

Quodefi propojitum . ; . 

2^o  s /1  r.r  ;<tm  B C,  EF,in  una  recta  linea  confHtnte.Du 
etit  rectis  AD,  BE,CF  ,cum  A B , D E , jfnt  parallela  & 
aquales  j pr»nt  & A D , B £t  parallela  & aquales.  Eadem  ra  J 3.  primi, 
tione  A D,CF,  parallela  erunt  & aquales  3 to  quod  AC, 

D F,  parallela  ponaptur  & aquales.  Quare  & 

BF;CF,eide  A D,  paralleli  exiftentes  & aqua 
lesfinter  fe  parallela  erunt  & aquales:  Ac  pro*>, 
inde  parallela  & aquales  quoque  erut  BC , E F.  _ 
ltaq\  cum  duo  latera  AB,  AC,  trianguli  ABC,  Ii  C 
aqualia fint  lateribus  D£,  DF,trtanguli  DE Fjd?  bafisBC,ba. 
fi  E Fi  erum  anguli  B A C,  EDF , contenti  dictu  lateribus,  ec- 
quales . Quod eji  propofitum  . 

C A I T B R v m Mf  conclufio  huius  theorematis  recte  ex 
dat  a hypotheji  colligatur  t necejfe  efi  ,rectas  lineas  parallelas 
ttX  ejje  pojitat,  (fine  omnes  fint  in  eodem  plano  , jiue  non  , ) 
ut  tres  recta  A D,  B E,  C F,  nulla  ratione  fe  mutuo  ftcent  ; ut 
fx  prima , eir  ultima  figura  apparet . 7{am  alias  conclufio  >1 
ra  non  erit . 

S v n T en/w  r?rf<e  A B;  A C,  «cw  D F,  D F,  paralle- 
la in  hac  figura  j &■  tamen  anguli  B A C,  E D F , quos  com- 
prehendunt , non  funt  aquales, cum  ille  fit 
acutus  ,hic.y ero  obtttfus . Hoc  autem  ideo  . / T, 
e ut  ni  t , quod  A D,  C’  F,/e  mutuo  fecant . 

quamuis  A C,D  F,  fint  parallela  cp  «j|r 
aquales  , non  tamen  propterea  A D,  C F, 

<j«<t  coiunguntyparallela  funt  & aquales , propterea  quod 
eas  non  coniungunt  ad  eafdem  partes,  vt  uult  propof.31  lib.  I . 

Quare  demonfiratio  huius  theorematis  locum  non  habet  , 
fictente  hac  conditione  ; 3»«  fame»  in  fuperioribut  figuris 

fentatur,  * „ . 

- • 7> 
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XI. 


iz.  primi. 


t f . primi. 
Ix. primi. 

ji  .primi. 

unite . 
unde  c. 
unite. 


4.  unite. 


12. 


Sf gEVCLIT).  GEOM&M 


PROBL.  i.PROPOS.ii. 


B»  R/fAir 


A dato  pun&o  in  (ublitni,ad  fubiedtum 
planum  perpendicularem  redam  lineam 
ducere . 

S 1 t a puncto  A,  in  fublimi  ad  fubicctum  planum  B C, 
ducenda  perpendicularis . Ducatur  in  plano  B C,  recta  ut- 
cunque DEjad  quam  ex  A .deducatur  perpendicularis  A 'f: 
^ Qjjx  fi  fuerit  perpendicularis  ad  pia 
num  BC,  factum  erit,  quod  pro- 
ponitur : Si  uero  non  fuerit  A F.  ad 

q planum  B C,  perpendicularis, duca- 

£ **  tur  in  plano  B C,  per  F,  ad  D E, per 

pendicularis  G Hj  ad  quam  ex  A,  perpendicularis  demitta- 
tur A 1 . Dico  A I,  efle  perpendicularem  ad  planum  fubie- 
ctum  B C.  Ducta  enim  in  plano  B C,  per  I.ipfi  D E,parai- 
lcla  K L 5 cum  D F,  ad  rectos  angulos  fit  duabus  F A,  F H, 
ex  canftructionc,  ac  proinde  recta  ad  planum  per  F A,F  H, 
ductum  $ ent  quoque  K 1»  ad  idem  planum  per  F A , F H, 
ductum  recta . Quoniam  uero  A I , in  eodem  eft  cum  re- 
ctis F A,  F H,  plano,  rangita»  rectam  K I,in  li  erit  per  de- 
finitionem 3.  huius lib.  angulus  K 1 A,  rectus ; atq,  adeo 
A I,  ad  rectos  angulos  erit  duabus  K 1, 1 F.  Igitur  A I , ad 
planum  per  K 1, 1 F,  ductum , hoc  eft , ad  planum  B C,  re 
cta  ent . A dato  ergo  puncto  iri  fublimi , ad  fubicctum  pla- 
num perpendicularem icctara  lineam  duximus.  C^uod  fa- 
ciendum erat . 

PROBL.  2.  PROPOS.  12. 


DATO  plano  > a pun&o,  quod  in  illo 
datum  eft,adrc<5tos  angulos  redam  lineam 
excitare. 

S 1 t a dato  puncto  A,  in  plano  B C.ducenda  perpendi 
cularis  ad  datum  planum  B C.  Ex  quouis  puncto  D,  in  fu- 
x t .unite,  blimi  demittatur  ad  planum  B C,pcrpcndicularis  D E:  quae 


l 


ficcci- 


XI- >;« 


\ 

1 , 

V 

Vn 

/ A 1 

s/'1 

'c. 

fi  ceciderit  in  A,  punctum,  factum  erit, quod  proponitur:  Si 
uero  ceciderit  inaltud  punctum  E cxtenfa  recta  per  E,&  A,  , 
ducatur  per  A,  ipfi  D E , parallela  A F,  in  plano  G H,p  er  3 1 .primi, 
D E,  E A , ducto . Dico  A F,  rectamef  **--  y r» 
fe  ad  planum  datum  B C.Cu  enim  DE, 

A F,parallel£  fint;  & D E, recta  ad  planu 
B C,ex  conitructioncjerif  quOq*  AF,  ad 

idem  planu  B C, recta  Itaq;  dato  plano , ^ 'c  8.  unite. 

a puncto, quod  in  ilJo datum  elt,&c.  Quod  facicdum  erat 

THEOR.  11.  PROPOS.  13.  13. 

D ATO  p!ano>apun&o,qilodinilIo 
datum  eft  5 duce  refta?  linea?  ad  rectos  angu- 
los non  excitabuntur5ad  eafdem  partes . 

Sit  datum  planum  AB.  Dico  a dato  eius  puncto  C,ad 
eafdem  parces  non  poiTe  educi  duas  perpcuduularcs  ad  pla- 
num A B.  Ducantur  enim,  fi  poreft  tien,  duz  perpendicu- 
lares C D,  C E , ad  planum  A B i & per  t -P  E 
C D,G  E,  qux  in  uno  eodeqj  plano  funt , ^ — rr~T7  *•  unite. 

ducatur  planum  F G,  (ecans  planum  AB, 
per  rectam  lineam  G H.  Cum  igitur  E C, 

D C,  recta:  fint  ad  planum  AB;  erunt  per 
defin  3 huius  lib.  anguli  ECG.DCG,  recti,  ac  proinde 
xquales;  pars  & totum.  Quodcfiabfurdum.  Dato  gitur 
plano, a puncto, quod  in  illo  datu  cft,  dux  rcctx  lineat,  3cc. 

Quod  erat  demonftrandum . 

Aliter.  Ducantur , fi  fieri  poreft,  ex  C,  ad  planu 
A B,  dux  perpendiculares  C D,  C E.Cum  igitur  dux  DC, 

E C,rectx  fint  ad  idem  planu  A B,crunr  ipfe  inter  le  paial  6.  unite. 
lclx,cu  ume  conucniant  in  puncto  C.  Quod  ell  abfurdu . 

S C H 0 L I 0 

Iodim  modo , a puncto  in  fublimi  ad  [obtectum  pia - 
num  du*  recta  line * ad  anguloi  rectm  non  demittentur . D*. 
eantur  enim  ex  A , puncto  in  fublimi  ad  fubiectum  planum 

- - * *;  ■ bc, 
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i . undec. 


17.  primi 
6 « undec. 

14. 


3.  undec . 


1 7.  primi 


B Cjfi  fierip  ov  e 'fi  , dux  perpendiculares  At),  A.  E.  T^ucatu^  ' 
per  A D,  A <j#/t  in  yno  plano  funt , planum  F G,  ficanx 


DE/ 


planum  B rectam  GH.Cum  igitur  A D, 

A £,  rect*  Jint  ad  planum  B C i moir  per  de» 
r<*  ^».3.  huius  lib.  duo  anguli  A D £,A  £ D,re- 
c/i , interni  in  triangulo  A D £.  ejl  ab- 
furdum  i cum  fint  duobus  rictis  minores  quilibet  duo  anguli 
in  triangulo  quouis  ajfumpti  , 

A l I T B R . Si  A D,  A £,  recnt  funt  ad  planum  B C 5 
ipfe  erunt  inter  fe  par  alie  U , cum  tamen  conueniant  in  pun- 
cto A.  j Quod  e fi  abfurdum  . 

• > 

THEOR.12.  PROPOS.14. 

■ * ™ '•  , ' ' * r 

A D qua?  plana , eadem  reda  linea  re- 
da cft ; illa  funt  parallela . 

Sit  recta  A B,  ad  plana  CD,E  F,recta . Dico  paralle- 
la cflTc  plana  C JD,  E F.  Si  enim  non  credantur  efle  paralie. 
Ia,  producta  inter  fc  conuenient . Conueniant  ad  partes  C, 
E,  & faciant  communem  fectioncm  re- 
1 ctam  lineam  G H : In  qua  fumpto  pun- 
• cto  utcunq;  1,  ducantur  rectae  1 A , I B, 
C/.  \TL.  in  planis  G C D,  G E F.Qjna  igitur  AB, 

recta  ponitur  ad  plana  G C D , G B F 5 
erunt  per  defin.  3.  huius  lib.  duo  anguli 
I A B,  1 B A,  recti , in  triangulo  ABI. 
Sed  Seminorcs  duobus  rectis  funt.  Qjaod 
eft  abfurdum.Igitur  plana  CD,EF,producra  nunquam  in- 
ter leconueniunt.  Parallela  ergo  funt.Ad  qua:  igitur  plana  , 
cade  recta  linea  recta  cft,  Scc.  Q^uod  erat  dcmonllrandum . 

SCH0LI0  21. 

Faci  L e etia  demojlrari  poterit  ceuerfuidbuiut ftlielicet. 
$ 1 fuerin  t duo  plana  parallela , reda  linea  , 
qua;  ad  vnum  eorum  reda  fuerit,  ad  reliq  uura 
quoque  reda  erit. 

Sint 


t 


♦ 


E XI. 


■37 


“r 


Si  NT  cfyo  piam  parallela  *ABS  C D,  ad  quorum  alterum 
A B,re  Eia  fit  linea  retia  EF,  Dico  E F,reflam  quoque  effe  ad 
planum  reliquum  C D . Secet  enim  planum  ahquod , nempe 
G K, plana  jt  ti,  CDtper  lineam  refla  EF,  incedens tfaciatq; 
communes  fefliones  cum  diflii  planis  reflat  x 

'G  H , I K : eruntque  anguli  G EF  ,H E F,re. 
fli , per  defin.  q,  huius  lib.  ^4  c proinde  refli  k - 
etiam  erunt  anguli  l F E , K F £.  (Si  enim  al 
ter  eorum, nempe  I F E,  diratur  acutus  ; erunt 
duo  anguli  G E F , I F E,  duobus  reflis  mino- 
res. Quare  reflet  E G,  F I,  ad  partes  G,  I9conuenient,nimi  • 
rum  in  punflo  L i atque  adeo  & plana  j4  B,  CD,in  quibus  exi 
fiunt , ad  eafdem  partes  conuenient  ad  punflum  L i cum  tota 
refla  H G L t fit  in  uno  plano  , nempe  in  ^4B,  produflo } Item 
totareflaK  I L,  in  rno  quoque plano,nimirum  in  C D,protr* 
flo  . Quod  efi  ab  fur  dum,  cum  ponantur  parallela . Refli  er- 
go funt  anguli  I F E,  K F E .)  Eodem  modo  fi  aliud  planum 
yidelizet  Ai  "H , eadem  plana  fecet  per  E F,  Jaciens  alias  re- 
flat,communes  fefliones  cum  ip fit , M 0,  P 2\f  ; erunt  angu 
liP  F E ,T$  F E,  refli . Itaque  cum  EF  »fit  refla  ad  duo»  re- 
flat I K ,VT{j  refla  quoque  erit  E F,  ad  planum  C D,  per  ip- 
fas  duflum  . Qjiod  efi  propofitum , 

THEOR.  13.  PROPOS.15. 


undec. 


4.  undec . 


I5‘ 


S I duas  redas  lineas  fe  mutuo  tangen- 
tes , ad  duas  redas  fc  mutuo  tangentes  fint 
parallelas,  non  in  eodem  confidentes  pla- 
no : Parallela  funt,  quas  per  illas  ducun- 
tur, plana. 

Sint  duae  refla:  linear  A B , A C,  fc  tangentes  in  A, 
duabus  reftis  lineis  D E,  D F,  fc  tangentibus  in  D,  exiften- 
tibusque  in  alio  cum  illis  plano  parallelae.  Dico  & plana  BC, 

E F,per  ipfasdu&a/ctfe parallela . ExA.enim  deducatur 
ad  planum  E F, perpendicularis  A G,occurrens  plano  EF,in  1 r .undec. 
pun&o  G.  Deinde  in  plano  E F}per  G,  ducantur  GHyG  I,  s 1 .primi. 

S lplis ' 


**  V« 


. unite, 
y.primi. 


4.  unite. 


>^mE  Z)  C LID.G  FOM.W 

ipfis  DE,DF,  parallclx.  Q^uoniam  igitur  redhe  A B,GH, 
parallclx  funt  ipfi  D E:  erunt  3c  AB,  C>H, inter  fe  parallclxj 
Ac  proinde  anguli  B \G,  A GH.  duobus  redis  xqualcs:Eft 
autem  A G H.rcdusexdefin. ; huius lib.  RedFus  ergo  erit 


D 


T? 

I 


& angulus  B A G.  Simili  argumento 
concludes  angulum  C A G , re&um  elTe. 
Itaque  cum  reda  G A , fit  reda  duabus 
AB,  AC;  reda  quoque  erit  G A,  ad  planu 
BC, per ipfasdudum . Eft autem  & reda 
ad  planum  E F, ex  conftrudione.  Igitur 
1 4.  unite,  parallela  funt  plana  BC,DE.  Si  ergo  dux  redx  lincte  ft 
mutuo  tangentes,  Sec.  Quod  erat  demon  Arandum. 

S C H 0 L I 0 2^, 

Ex  hoc  theoremate  non  difficile  erit  problema  fubfequens . 
V idelictt . 

Dato  plano , per  datum  punftum>  quod 
in  co  non  cft,  parallelum  planum  ducere. 

D a T v m planum  fit  A B , punfiumque  extra  ipfum  fit 
C9fer  quod  ducendum  fit  planum  plano  A B , parallelum  . In 
plano  A B,  ducantur  y (cunque  dita  refla  DByDA,fe  tangen 
tes  tn  Dt  punflo,a  quo  adCy  refla  ducatur  D C.  Deinde  in  pia 
no  B C, per  reflat  D ByD  C,  duffo, agatur  CE, 
ipfi  D B,  parallela  $ Et  in  planfi  AC,  per  reflas 
D A,  D C,  duflo  fiat  quoque  C Fy  ipfi  D A,pa 
rallela  . Dico  planum  E Fyper  reflas  C FyC  Fy 
duflum, parallelum  efft  plano  dato  A B.  Cum 
tnim  iua  refla  D B , D A , ft  tangentes  in  D , duabus  re  EI  is 
C F»C  f , fe  tangentibus  in  C,  exifltntibusque  in  alio  cum  illis 
plano  parallela  fine,  parallela  erunt  plana  AB,  E Fyper  ipfas 
dufla.  Quod  efl propofitum . 

• • ' t ■«  i x | 

THEOR.  14.  PROPOS.  16. 

SI  duo  plana  parallela  plano  quopiam 

iecentur 


li. primi 


1 f , unite. 


16. 


I 


X 


1*3  E ILyz-  XI. 


''fecentur  : communes  illorum  fc&iones 
i unr  parallelae . 

Sbcintvh  plana  A B,CD,  plano  E F,  per  redas 
E H,G  F.  Dico  communes  fcdiones  eorum  E H,GF,  efle 
hnea>  parallelas.  Si  enim  non  funt  parallelae,  productae  inter 
fc  conuen.ent.Coueniant  igitur  in  pundo  I. 

Qjojaergo  tota  reda  HEl,in  unotft  plano, 
nimirum  in  A B,  produdo;  Item  tota  reda 
F G I,  in  uno  quoque  clt  plano, uidclicct  in 
<D  D,produdo  j «.onuenient  etia  plana  A B, 

CD  produda  ad  I.  Q.uod  eft  abfurdum.cu 


KjU  proautid  au  i.  v^uwuui  «uiuiuuiu^u  ^ 

ponantur  parallela  . Sunt  igitur  redz  E H,  Vv'  . * F _ 
G F,  parallelae  Qjiare  fi  duo  plana  paralle- 
la plano  quopiam  Icccntur,&c.  Qjjod  erat  demon ftt and u 

. S C H 0 L I 0 


Hoc  theorema  nulla  ratione  pote  fi  conuerti.  Quamuis 
enim  communes  feEliones  planorum  parallelorum  fafla  ab  alio 
plano  fecante  fint  parallela , vt  hic  demonftratum  efl ; 2{on  ta 
tnen  omnia  illa  plana,  quorum  co  munes  pectiones  fafla  ab  alio 
plano  fecante  funt  parallela,parallela  funt , cum  per  duae  li- 
neaa  reflas  parallela*  infinita  plana  pojfint  duci , quorum  duo 
tantum  funt  parallela, alia  vero  omnia  in  aliquam  partem  pro 
dufla  conueniunt . 

'PORRO  ex  hoc  theoremate  colligimus  aliud  fimiletkeo- 
mati  j o.  lib.  i . nimirum . 

Qv  ai  eidem  plano  parallela,  & inter  fc  funt 
parallela . 

S I N T duo  plana  A B,C  D , plano  E F,  parallela.  Dico  & 
A B,  CD,  parallela  tjJe.Secetur  enim 
oiatria  plana  plano  G H,fintqi  cornu 
neseorufeflionet  recta  GI,KL,MH. 

Secttur  rurfut  alio  plano  TiHjintqi 
communes  eorum  fectio  nes  recta 
OL,V  H,  hac  tamen  lege  , rt  duo  plana  fecantia  GH,  T(,H, 

St  ft 
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i 6.  unite, 


30  .primi 


if,  unite. 


14«  unite. 
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ft  quoque  mutuo  ftctnt , quarum  fecti 0 communis  fit  lineare - 
ctaH  I . Qui*  igitur  par  alitia f Una  A B,  E Ft /icantur  fla 

no  G Hftrunt  comunes  fictiones  G It 
K Ly  far  alitia  . Eoiem  modo  far  al- 
itia trunt  M H,  K L ; atque  adeo  fa-, 
J r alitia  erunt  inter  fi  G l,M  H.  7/Z 
/a  1/F  vro  diter  offendemus,  parallela*  ejje  2\(/, 
T H . Itaque  cum  I Gy  I "Hi  fi  mutuo  tangentes  in  I,  paral- 
lela fint  rectis  H Afy  H P, fe  tangentibus  in  H , exiftentibusq 
in  alio  flano  j erunt  flana  A B , CD,fer  iffas  ducta, far  alitia. 
Quod  efi  frofofitum . 

^UTU.  Sumatur  in  tertio  flano  E F,  functu  quod 
libet  G , a quo  tnytramque  f artem  educatur  ad  fianum  EF , 
linea  vecta  perpendicularis , occurrens  flant 
A B,  in  functo  H»  & flano  C D,in  functo  l 
Quoniam  igitur  linea  H G,  recta  efi  ad  fla. 
nuru  E F,  recta  quoque  erit  ad  fianum  AB,fi- 
bt  parallelum , per  ea  , qua  in  fcholio  proptf. 
1 4. huius  lib.  demon fir animus  . Eadem  ratione  G I,  recta  erit 
ad  planum  C D . Quamobrem  cum  recta  H Ijit  recta  ad  fla- 
na A BjCD  i parallela  inter  fe  erunt  flana  A B,C  D.  Quod 
eft  frofofitum . 

^voc  fi  duo  plana  fuerint  alteri  flano  farallela,non 
tamen  inter  fe  ,fed  conueniant  , tunc  idem  efficient  fianum $ 
quemadmodum  du*  recta,  qua  alteri  recta  funt  parallela,  fi 
conueniant , ynam  rectam  conflituunt  lineam , yeluti  ad  fro - 
fof  30.  lib.  t.demonfirauimus  . Sint  enim  flana  AB,C  D, 
® t a\  flano  EFrfarallela,  conueniantque  prodn 
7^  ct a fecundum  rectam  CG.  Dico  flana 

^ AB,CD  ynum  planum  confiituere  ,Se- 
cet  enim  fianum  quodpiam  HI,  omnia 
tria  plana  fer  linea*  rectas  H K,  L M , 
3f  l.  Quoniam  igitur  parallela  funt  fla 
T>\c  na  A B,  EF  i erunt  & communes  fictio* 

nes  LM,HK,  parallela . Eadem  ratione  parallela  erunt  IM  - 
H K.  Quam  ob  rem  cum  recta  L Jf  ,1  M,  parallela  fint  iffi 
H K,  exifiantque  in  eodem  flano  fecante  H I,i Sr  conueniant  in 
1 6.  undec.  M ; ipfa  erunt  in  rectum  & continuum  pofita , fer  ea  , qua  ad 
Jo.  profos.  1 . lib.  ofiendimus  . Ac  proinde  flana  A B,C  Z>; 


t 
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ynum  planum  efficient  j propterea  quod  recta  LI , in  una  »*- 

ceat plano  , Quod efi  propofi tum  . _ . . 

I T a O v fc  duo  plana , qua  parallela  fint  alten  plano,yel 
inter  fe  parallela  erunt  9 uel  certe  t fi  producta  conuentartt, 
ynum  planum  conficient . 

THEOR.  15.  PROPOS.17. 

SI  duae  reftx lines  parallelis  planis fe- 
centur ; In  eafdcm  rationes  fecabuntur. 

R , C t A 1 li.it*  A B,  C D.  ( fiuc  c*  paralie!*  Cnt.Cue 
non,exiftentes  tamen  in  eodem  plano  5 fiuc  in  traniucrfum 
pofitar,in  diuerfij.  exiftentes  plani* ) fccentur  planis  paralle- 
lis  E F,G  H,  I K , in  punftis  L,  “ 

M,N,0,P,Q_.  Dico  eas  fecan 
proportionalitcr,  hoccft,  frgme 
ta  earum  inter  difta  plana  inter- 
cepta efle  proportionalia, ut  qui- 

dem  L M,ad  M N,  ita  clTc  O P,  ad  P Ducaptur  enim 
rea*  L 0,N  O , in  plan.s  E F,  I K,  & conmngatur  reta 
L Q , occurrenTplano  G H,m  R,punao,aquoad  punfta 
M,  P , rea*  ducantur  RM.RP.in  eodem  plano  G H. 

Eritquc  triangulum  L N Q^,»  in  uno  plano:  fimi  iter  tria 
gulum  L O Qj  in  uno  plano . Qjioniam  uero  plana  pa- 
rallela G H,  1 K fccantur  plano  trianguli  LNJL,  erunt 
communes  Telones  eorum  M R,N  , parallela: . Pan  |6.  undec. 

ratione  parallelar  erunt  R P,  L O . Q^uam  ob  rem  erit  ut 
LR.adRQ,  itaLM,  ad  MNj  Item  ut  L R,ad  R Q^, 
ita  O P , ad  P } Ac  proinde  ut  L M,ad  M N,  ita  OP, 
ad  P Q^.  Si  igitur  duae  redtae  lineae  parallelis  planis  lccen- 
tur,fl(c.  Q^uodcrat  dcmonftrandum. 


rf®p 


undec. 


THEOR.  16.  PROPOS.  18. 

S I reda  linea  plano  cuipiam  ad  redos 
fit  angulos : Et  omnia}qu3e  per  ipfam , pia- 

S i na 


t.  fexti. 
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|ji.  primi 
\ig. primi 

S.  unite. 
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na  eidem  plano  ad  re&os  angulos  erunt. 

Sit  fffta  A B,ad  planum  C D,reda.  Dico  omnia  p!i 
na  per  iedam  A B,  duda,  cflTc  reda  ad  idem  planum  C D. 
Dudumcnim  fit  per  A B. planum  E F,(ecans  olanum  C D, 
per  redam  lineam  F G.Sumpro  Jein- 
E depundo  H,  utcunque  in  recta  F G, 
ducatur  in  plano  E F , ipfi  A B,  pai  al- 


C 
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A 

' 
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[4.  undes. 
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le’a  H I.  Quoniam  igirur  anguli 
A B H,IHB,  duobus  redis  funtarqua 
les : Eft  aurem  ABH,rcdus,per  3 defin  huius lib.  erit  Sc  an 
gulusl  H B.rcdus.  Rurfusquia  AB,  ponitur reda  ad  pia 
num  C D i erit  quoque  I H,  ad  idem  planum  CD,  reda  . 
Eadem  ratione  erunt  omnes  I ne* , qu*  in  plano  E F , ipfi 
A B , ducentur  parallela;,  ad  planum  CD,  red*:  Qu* 
cum  ducantur  in  plano  EF,ad  communem  fcdionem  F G, 
perpendiculares  j rrftumerir  planum  E F,  ad  planum  CD, 
per  defin.  4.  huius  lib  Simiiique  argumento  oftendenrur 
omnia  alia  plana  per  redam  A B ,duda.  ad  planum  C D, 
eue  refla.  Si  igitur  icda  linea  plano  cuipiamad  rectos  fit 
angulos,  &c.  Quod  erat  dcmonftrandutat . 

THEOR.  17.  PROPOS.  19. 

S I duo  plana  fe  mutuo  fecantia , plano 
cuidam  ad  re&os  fint  angulos  > communis 
etiam  illorum  fettio  ad  rc&os  eidem  plano 
angulos  erit. 

S i^n  r duo  plana  A B,CD,fe  mutuo  fecantia  per  linea 
redam  EF,ad  planum  G H,rcda. 
Dico  communem  illorum  iedio- 
nem  E F,  redam  quaque  efle  ad 
idem  planum  G H.  Aut  enim  EF, 
ad  B F,D  F,  communes  fediones 
jlanorum  A B , C D,  cum  plano  G H,  reda  eft,  aut  non  . 
5i  reda  eft  E F,  ad  BF,  D F , reda  quoque  erit  ad  planum 

GH, 


* N 
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G H,  quod  ner  iplas  ducitur . Si  ucro  E F , concedatur  re. 
da  ad  alteram  redarum  B F,  DF.tantum  i Sit  ea  reda  ad 
B F.  Quoniam  igitur  planum  C D.  ad  planum  G H,  po- 
nitur rrdum  ; erir  E F.  qua:  in  plano  C D,  ad  B F,  commu 
nem  eius  ftdionem  rum  plano  GH,  ducitur  perpendicu- 
laris, ad  planum  GH,  reda,  ex  4 defin.  huius  lib.  Idrm 
concludes,  fi  E F,  concedatur  reda  ad  D F.  Si  denique 
E F,  ad  neutram  B F,  D F , efle  credatur  reda  ; ducatur 
cx  F , in  plano  AB,  ad  B F,  communem  eius  ledionem 
cum  plano  G H,  perpendicularis  F 1 » Item  in  plano  C D,  1 1 .primi 
ad  D F , communem  eius  fidionem  cum  plano  G H,per 
pendicularis  F K . Quoniam  ig'tur  planum  A B , redum 
ponitur  ad  planum  G H .erit  quocue  perpendicularis  I F, 
qua;  in  rlano  A B,  ad  B F.communcm  eius  ledionem  cum 
plano GH  , duotur , reda  ad  planum  G H,  ex  4. defin. 
huius  lib.  Eadem  ratione  erit  K F,  ad  idem  planum  G H, 
reda  j Ac  proinde  a pundo  F,  ad  planum  G H,  duae 
perpendiculares  funt  excitat*.  Quod  fieri  non  polle  fu- 
pra  demon  lirarum  eft  . Qu,arc  E F,  reda  erit  ad  planum  't  3.  undee; 
G H.  Si  duo  igitur  plana  iemuruo  fecantia, plano  cuidam 
ad  redos  fint  angulos,  &c.  Quod  erat  demonllrandum. 

THEOR.  18.  PROPOS.  20.  »0. 

I 

S I {olidus  angulus  tribus  angulis  planis 
contineatur:  Hx  his  duo  quilibet vtut  af- 
fumpti  tertio  funt  maiores . 

ContinkAtvr  angulus  folidus  ad  A,  tribus  an- 
gulis planis  B AC, C A D,P  AB.  1> 

Dico  quo  libet  duos  reliquo  efle 
maiores . Si  en  im  omnes  tres  fint 
aequales,  perfpicuum  eft,  quosuis 
duos  maiores  efle  reliquo  : Si  ue»  **  E- 

ro  duo  tantum  finrxquaies , & tertius  utrouis  minor, con- 
ftat  quoque  quoslibet  duos  reliquo  maiores  efle . Quod  fi 
unus.uidelicet  B A C,  fit  maximus,  reliqui  autem  fi  ue  arqua 
lc$,liueinaequalcs,manifcftum  etiam  eft,  quemlibet  horum 


S 4 


cum 


Qigilizad  by  Gooptc 


x t -primi. 


4 .primi, 
xo  .primi. 


xy. primi. 
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tum  maximo  illo  B A C,  reliquo  etfe  maiorem.  Dicoiarn 
hoc  angulo  maximo  BAC,  maiores  quoque  efle  angulos 
duos  B A D,  D A C»  In  plano  enm  per  A B,AC>dudo 
© fiat  angulus  B A E, angulo  BAD, 

Squalis  }&  reda  A E,  squalis  rc- 
ds  A D Deinde  in  eodem  pla- 
no per  E,  extendarur  reda  B C,(c 
cans  redas  AB,AC,m  B.&C» 
coniungawurque  redx  B D,  D C . Quoniam  ipitur  late- 
ra A D,  A B,  trianguli  BAD, squalia  funr  lateribus  A E, 
A B, trianguli  B A E j & anguli  quoque  ipfis  contenti  , per 
conftrudiorcm , squales terunt  bales  BD,  B E,  squales. 
Q_uja  ucro  latera  DB.DC,  maiora  funt  latere  BC } (i  de- 
mantur squales  redx  B D , B E , relinquetur  reda  C D , 
maior  quam  C E . Cum  igitur  larera  AD,  A C«trianguli 
D AC, squalia  fint  lateribus  A E, A C,rr  anguli  E A C j 5c 
bafls  C D, maior  bafi  CE } erit  anguius  C A D, angulo  C A E, 
maior.  Additis  ergo  squalibus  angulis  B A D,BA  E.crunt 
duo  anguli  C A D,  B A D,  maiores  duobusangulis  CAE  , 
B A E,  hoceft,  toto  angulo  B A C,qui  maximus  omnium 
ponebatur.  Ac  proinde  quilibet  duo  multo  maiores  jcrune 
reliquo  non  maximo.  Quocirca  fi  folidus  angulus  tribus 
angulis  planis  contineatur,  &c.  Quod  erat  oftendendu, 

THEOR.  1 9.  PROPOS.  2i.* 


OMNIS  folidus  angulus  fub  minoribus* 
quam  quatuor  redis  angulis  planis  3 con- 
tinetur . 


S x t angulus  folidus  A,  contentus  tribus  planis  an?u. 
lis  B A C,  C A -D,  D AB . Dico  bos  tres  angulos  minores 
e fle  quatuor  redis . Dudis  enim  icdis 
BC,  CD,  DB,  erunt  conflituti  tres  an- 
guli foiidi  B,C,  D, quorum  quilibet  fub 
tribus  angulis  planis  continetur , nempe 
B, fub  CB  A,  A 3 D , DBC.At  C, 
,DCB;D,  ucro  fub  CDA>AD8, 

^ B D C. 


rmt  mSKyt,.  Xl. 


M* 


, B D C.  Quoniam uero  duo  anguli  C B A,  A BD,maiore*  %o.  rndtc. 
funt  angulo  CB  D j fimiliterque duo  anguli  B C A,ACD, 
maiores  anpulo  B C D j & duoanguli  CD  A,  A D B, maio- 
res angulo  C D B : erunt  fex  anguli  CBA.ABD.BCA» 

A C D,C  D A, A D B, tribus  angulis  CBD,B  C D,C  D B, 
maioies:Hi  autem  tresaequalcs  funt  duobus  redis.  Illi  er-  j i.primi. 
go  fex  duobus  redis  erunt  maiores.  Cum  igitur  (ex  illi  una  ‘ 
cum  tribus  ad  A,  aequales  fint  fex  redis,  propter  triangula 
tria  BAC,CAD,  DAB,(  funt  enim  anguli  cuiuslibet  tnan 
guli  duobus  redis  aequales . ) Si  auferantur  fex  illi  duobus  re  3 i.primi. 
dis  maiores.rclinquentur  tres  ad  A,  folidum  angulum  con-; 
ftitucntcs.quatuor  redis  minores.  Omnisergo  folidusan- 
gulus&c.  Qjjod  erat  dcmonftrandum.  „ 
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Qy  o N I A M hac  demonftratio  ab  interpretibus  accom- 
modatur folt  iUi  ungulo  [olido , ijuem  tres  plani  anguli  confli - 
tuunt-, idcirco  nos  ei  Ad  dis  angu/tt  [olidos  extedemus  hoc  modo. 

SIT  angui**1  [olidus  quicunque  contentus  quotcunque 
angulis  planis . Dico  omnes  illos  efifie  quatuor  rectis  quoque  mi 
neres.  Ham  fi  omnibus  angulis  planis  recta  [ubtendantur  or 
dine  in  eodem  pia 
no  eni  flentes ; ton 
fiituetur  pyramis, 
cuius  vertex  da 
tus  angulus  [li- 
dus,  tot  laterum  , angularumue , [ub  quot  angulis  planis  [0- 
lidus  anttulus  comprehenditur  $ ac  proinde  totidem  triangula 
pyramidtm  ambient . Pnde  omnes  anguli  horumniangulorU 
(cum  anguli  cuiuslibet  trianguli  duobus  fint  rectis  aquales') 
bis  tot  rectis  erunt  aquales  , quot  angulos  continet  bafis „•  Sed 
omnes  anguli  bafis  aquales  fiunt  quoque  bis  tot  rectis  , demptis 
quatuor  yper  eay  qu*  ad  ?».  propofii.  lib.  demonflr  Suimus  ex 
Troclo . Igitur  omnet  anguli  dictorum  triangulorum  [uptra- 
bunt  omnes  angulos  bafis,  quatuor  rectis.  Quare  cum  omnes 
anguli  horum  triangulorum  prope  bafin  maiores  fint  angulis 
bafis  j ( propterea  quod  prope  bafin  conflituantur  anguli  foli 
di,  quorum  quilibet  tribus  planis  angulis  continetur  , & 

horum 


$l.frmt 
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f &-vndecl  horum  quilibet  duo  reliquo, nempe  eo, qui  in  bafi,fint  maiores) 
fuperabunt  omnes  anguli  horum  triangulorum  , an? uht -eo- 
rundem prope  bafin,  minoribus  quam  quatuor  rectis . Cum  er- 
go omnes  anguli  omnium  triangulorum  fuperent  illos  eorun- 
dem, qui  prope  bajjn, angulis  / olidum  angulum  confhtuenti- 
bus  ; erunt  anguli, qui  angulum  folidum  componunt , quatuor 
rectis  minores  . Quod  efl  propofitum . 

V E R v M vt  res  melius  percipiatur  , fit  gratia  exempli 
angulus  folidus  A,  contentus  quinque  angulis  planis  B A C, 
CAD,D  A F.,  EAF,F A E, quibus  fubten - 
dantur  ordine  recta  B C,CD,D  F.,F  FtFBf 
ita  ut  confli  tuatnr  pyramis pentagonajha- 
bens  videlicet  bafin  pentagonam m am 
litu  quinque  triangula  , tot  videlicet , 
quot  anguli  plani  componunt  angulum  folidum  A . Quia  ve- 
ro omnes  anguli  quinque  triangulorum  BAC,  C A D,D  A E , 


; j r.  primi 


E A F ,F  A B , aquales  funt  decem  rectis:  Anguli  auiem 


quinque  bafis  t C D E F , aquales  funt  fex  rectis , nempe  mi- 
nus quatuor , quam  decem  y fuper alunt  anquli  triangulorum 
angulos  bafis,  quatuor  rectis  . Cum  igitur  decem  anguli 
triangulorum  prope  bafin  maiores  fint  angulis  bafis  5 ( Cum 
enim  angulus  folidus  B , tribus  planis  angulis  A B C,  A B F, 
CBF,  commeatur ; erunt  duo  CBA,  A BF,  qui  funt  in  trian  - 
»0  vndee.  gulit  • maiores  angulo  CBF , qui  efl  in  bafi:  Eadem  que  ra - 
'L  ' tione  maiores  erunt  reliqui  anguli  triangulorum  prope  bafin , 

reliquis  angulis  in  bafi.)  Maiores  erunt  anguli  triangulo- 
rum iu\ta  bafin,  fex  rectis.  Reliqui  igitur  quinque  angu- 
lum folidum  A , conjiituentes  , minores  erunt  quatuor  re- 
ctis i quandoquidem  hi  cum  illis  aquales  funt  decem  rectis t 
ut  dictum  efl  t Eadem  demon fir asio  adhibenda  e fi  in  alijs  om- 
nibus angulis  folidis . 

22« . THEOR.  20.  PROPOS.  22. 

S I fuerint  tres  anguli  plani, quorum  duo 
ut  libet  affiimpti  reliquo  lint  maiores;  com 
prehendant  autem  ipfos  reto  linea?  aequa- 
les : fieri  poteft,  ut  ex  lineis  aequales  ijlas 

redas 


t 
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redtascon edlentibus  triangulu  coftituatur. 

S i v v tres  anguli  plani  A,B.C,  contenti  redis  aequali- 
libus  A D,  A E,  B F,  B G,C  H,C  I,  hac  tamen  lege,  ut  duo 
quilibet  tefiquo  fint  ma 
iores . Dico  ex  tribus  re 


2i.fr  imi. 
23.fr  imi. 


dis  D E,  F G,HI,  quae 
redas  illas  aequales  con 

nedunt.triangulu  pof-  I>  E F G H 1 

feconftitui  $ hoc  effjtrium  redarii  D E,  F G,H  T, quaslibet 
duas  reliqua  efle  maiores  .Nam  hoc  polito.cx  ipfis  triangu- 
Jum  facile  conficietur.  Qjiod  crtimduae  D E,  F G,  maiores 
£nr,quam  HI.  ita  oft edetur.  Fiat  angulus  DAK, angulo  B, 
aequalis, cadatqj  primo  A K,ad  partes  A D,  ita  ut  fiat  totus 
quida  angulus  E AK.exduobus  EA  D,DA  K,  compofitusj 
quod  quidecotinget.quadoduo  anguli  DAE,&  B,  duobus 
riedis  funt  minores.  Ponatur  aute  A K.ipfi  A D,  $qualis,co- 
nedanturqj  rede  KD,KE.Q.uonia  igirur  larera  AK,  AD, 
triaguli  AKD.equalia  funt  lateribus  BF,  BG,  triaguli  BFGj 
fle  anguli  ipfis  edtenti  DAK.Sc  B,§qualcs;crut  5e  bafcsKD, 

F G, squales.  Rutfus  quia  latera  A K,  A E, triaguli  A K E, 

^qualia  funt  Ia  tcnbusC  H,CI,& angulus  EAK., maior  an- 
gulo Cj  propte  rea  quod  duo  anguli  DA  E, 5c  B, maiores  po- 
nuntur angulo  Cjcrir  5c  bafisE  A , maior  bafc  H IiSuntau 
te  redae  E D.Dtf , maiores  reda  E K.  Igitur  multo  maiores 
erur  ED,DK,qua  Hl.  Cii  ergo  D K .oftefa  fit  aqualis  red{ 

FGierut  quoqj  D E,  FG, maiores  qua  HI.  Qiiod  eft^ppofitu. 

C 4 d"X  t fecundo  A K ,in  redum  & cotinuum  ipn  A Es 
quodquidc  accidcr,quando  duo  anguli  DAE,5t  B, duobus 
redis  funt  ^quales.  Ponarurq*  A K.ipfi  A D, «qualis  rursu  * 
fle  connedatur  reda  K D . Ent  igi 
tur,  ut  pnus,  K D.ipfi  FG  , aequalis. 

Q^uomam  uero  redae  E D , D K, 
maiores  funt  reda  K E } & K E , se- 
qualiseft  ledis  CH.CI.cx  hjrpothe 
fi , & conftrudione  5 ei  unt  quoque 
E D , D K,  maiores  duabus  C H , C 1 : H*  autem  maiores 
funt  , quam  H I.  Igitur  multo  maiores  erunt  E D , 10  primi 
DA'  • quam  H l.  Cum  erga  D K. , oftcnfa  fit  aequalis 

ipfi 
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4 :pfimi. 
X i .primi. 


io  .primi. 


A 
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13. primi, 


ix. primi. 
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ipfi  F G > erunt  quoque  DE»  F G » maiores  quam  H I. 
Q.uod  cft  propofitum. 

Cadat  poftremo  A K,  ad  partes  A E, ira  ut  nec  an 
gulustotuscomponatur  cx  angulis  EAD  , D A K , neC 

rcdta  fit  E A K;  quod  demum 
eucniet,  quando  duo  anguli 
DA  E,  5c  B,  duobus  reftis  fu  ut 
maiores  Ponatuiquc  rurfuro 
A A, ipfi  A D,zqual.s,&  duca 
tur  rettz  K D,  K E . Erit  igi-> 
tur»ut  prius  K D,  ipfi  F G,  ae- 
qualis . Quoniam uero duas  D E,D  A , maiores funt dua 
bus  A E,  A K i Sc  A E.  A K , aequales  duabus  C H,  C I,  ex 
hTpethcfi , & conftruftione  j erunt  quoque  DE.DK  ma- 
iores quam  C H,  C I:  Hz  autem  maiores  funt!,  quam  H L 

Igitur  multo  erunt  maiores  D E,  D K,  quam  HI.  Cum 

ergo  D K,  oftenfa  fit  zqualis  ipfi  F G j erunt  quoque  D E, 
F G,  maiores  quam  HI.  quod  eft  propofitum . Eodem 
modo  concludemus  D E ,H  I , maiores  cfle » quam  F G, 
fi  angulus  D A K,ang«lo  C,fiat  zqualis } Item  FG.Hl, 
maiores , quam  D E^fi  angulo  C,  ad  FG,  conftiruatur  an- 
gulus zqualis,  5cc.  Qjrareex  tribus  reftis  D E , F G,  H I, 
triangulum  coftitui  poteft . Si  igitur  fuerint  tres  anguli  pla- 
ni, &c.  Quod  erat demonftrandum . 

Aliter.  Si  tres  anguli  A,  B,  C,  funt  zquales;  erut 
quoque  bafes  D E,  F G , H I,  zquales  ; Ac  proinde  quzli- 
bet  du*  reliqua  maiores . Si  uero  duo  tantum  anguli  funt 
' . ^ £ zquales  , Qc  tertius  minor; 

a a eruntquoqucduz  illorum  ba 
fes  zquales,  & bafis  tertij  utra 
que  minor  : Q_uare  rurfus 
quzlibet  duz  maiores  erunt 
reliqua . Qjipd  fi  unus  eorum , nempe  A , fit  maximas , 
fiuc reliqui  B,  &C,fint  inter fc  zquales,  fiue  inzquales; 
erit  quoque  bafis  D E,  omnium  maxima.  Qjiare  DE, 
F G,  maiores  erunt  quam  H 1 : Item  D E,  H I , maiores, 
quam  F G.  Dicoiam  & rettasFG,  H I, maiores efleretta 
D E . Fiat  enim  angulus  D A K , zqualis  angulo  B,por.a- 
turque  A K,  ipfi  A D,  zqualis . Cadet  ergo  punftum  K» 

infra 


<r  H 


. . 
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infra  D E ; propterca  qpod  per  punfta  D , K , E , tranfcat 
circunferentia  circuli  cx  A,ad  interuallum  A D,  dcfcripta, 
ob aequalitatem  rc&arum  A D,  A K,  A E . Conncttantur 
deinde  rcftac  D K,  K E . Quoniam  igitur  duo  anguli  B,& 

C,  maiores  ponuntur  angulo  D A E j & B , «qualis  eft  an- 
gulo D A K,  per  conftruttionem  j erit  angulus  C, maior  re 
liquo  angulo  KA  E . Et  quia  latera  AD,AK,  trianguli 
A DA,  aequalia  funt  lateribus  B F,  B G j trianguli  B F G i 
& anguli  ipfis  contenti  D A K , & B , «quales  j erit  bafis 
D K,  bafi  F G , «qualis . Rurfus  quia  latera  C H , C I , 4 .primi, 
trianguli  CHI,  «qualia  funt  lateribus  A K,  A E,  trianguli  I<* 
AKEj  & angulus  C,  oftenfus  maior  angulo  K A E;  erit 
Sc  bafis  H [,  maior  bafc  K E . Qu^re  cum  D A .ortcnfa  fit  24 .primi. 
«qualis  ipfi  F G i erunt  F G,H  1, maiores  quam  D K,  KE: 

Sed  D K,  K E , maiores  funt,  quam  D E . Igitur  multo  zo.fr imi, 
maiores  erunt  F G>  H I}quam  D E . Quod  eft  propolitu. 


PROBL.  3.  PROPOS.  23. 

E X tribus  angulis  planis , quorum  duo 
quomodocunque  afTumpti  reliquo  funt 
maiores  , folidum  angulum  conftituerc . 
Oportet  autem  illos  tres  angulos  quatuor 
redis  minores  effc . 

Sint  tres  anguli  A , B,  C , quatuor  reftis  minores  , 
haccoditione,ut  quilibctduo  fint  maiores  reliquo . Oportet 
iam  ex  tribus  angulis  A,  B,C,  angulum  folidum  conficere, 
qui  nimirum  con 

tineatur  tribus  an  A.  "R 

gulis  planistqui  di  A 'A  "V 

Pistribus  angulis 
fint  «quales . Po- 
nantur fex  lineae 
angulos  diftos  co- 
prriiendcntes , nc- 
pc  A D,  A E,B  F, 

B G,  C H,  C I,  «quales  j fubtendanturquebafes  D E,FG, 
H I . Fieri  ergo  potcft,ut  ex  DE,  F G,H  I,  triangulum  con 

ftituatur. 


23, 


:V. 


unlec 
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; 5,  quarti» 


8 .frimi. 


U fext». 

19. frimi. 

4.  fexti . 
14.  quinti 


»5  .JW»» 


ftituatur . Conftituatur  ex  ipfis  igitur  triangulu  K.  LM,firq; 
latus  K L.rc&ac  D f j latus  LM,refoe  F G j 3c  latus  K M, ' 
rcftas  H I, aequale.  Dcicubatur  circa  triangulum  K L M,cir 

culus, cuius  centru! 
A N.aquoducan- 

"T  a "V  turrecfjNK.NL,; 

K NM  Entq;  quaciu: 
bct  rettarum  angu 
los  planos  compre 
hrndcntiu,  nempe 
AD,  A E , Scc. 
maior  qualibet  du 
ftarum  ex  centro  N Quod  ita  oftendrtur.  Cadat  primo: 

, centru  N, mtra  triangulu  KLMj  quod  quidem  fiet, quando 
triangulu  eft  oxygomum  . Sugitur  A D,  A E, maiores  non 
credantur,  qua  NA,NL,erut  uel aequales, uel  minores  Smt 
ergo  f quales.  Quonia  igitur  latera  A D,A  E.triaguli  A DE, 
aequata  funt  lateribus  N K,  N L , trianguli  N K Lj  <Sc  balis 
DE.bafi  K.  L.tequalis:  erit  angulus  A, angulo  KNL,  $qua 
lis  Eode  argumento ent angulus  B.angulo  LNM;  & angu* 
lus  C,  angulo  M NK, ^qualis.  Cum  igitur  tres  anguli  circa 
N, $quales fint  quat uor  re&is.ex  coroll.propof.  1 5.I10. t erue 
quoq>  tres  anguli  A,  B^C.quatuor  redis  aequales.  Q^uod  eft 
abfurdum.  ponuntur  n.quatuor  reftis  minores  Non  igitur 
squales  funt  A D,  AE,ipfisNK.,N  L.  Dico  quod  neqj  mi- 
nores. Si.n.  minores  fint  AD,  A E, qua  NK,  NL;  abfemdan 
tur  NO,NP,ipfis  AD,AE,  xquales.duiaturq;  rcfta  O P, 
Q^uonia igitur ctt  ut  NK,adNO,ita  NL,ad  NP.cu  & an. 
tcccdetia  inter  le,&  cofequcntia  fint  inter  Cc  aequalia  $ erunt 
latera  N K,  N L,  trianguli  N&L,lcAa  proportionaliter  i ac 
proinde  O P,  ipfi  K.  L,  parallela  ent.  Quare  anguli  N O P,l 
NPO,  angulis  N K L,N  L A,  aequales  erunt,  & triangulum! 
NOP  tnagulo  NKL.arquiangulum  . Igitur  erit  ut  N K,ad 
KD.ita  NO, ad  OP.  Eft  autcN  K,  maior  qua  N O.  Igitur  j 
& KL.hoc  cft,D  E, qu$  aequalis cftipfi  A L, maior  erir,qua 
j OP.Q^uocircacu  latera  A D,AE,  triaguli  ADE,fintaequa-| 
lia  lateribus  NO.NP.tnaguh  NO  P;fit  bafis  DE.maior  bafe 
OP  i erit  & angulus  A,maior  angulo  O N P . Eadc  ratione 
| angulus  B,anguio  LNM}  & angulus  C,angulo  MNK,  ma 


Z\s/\ 
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iorefleoftendctur.  Cum  igitur  tres  anguli  ad  N ,quatuor 
(int  redis  squales,ex  coroll.propof  i s.lib.  i .erunt  tres  an'’u 
li  A,B,C, maiores  quatuor  rtdis.  Quod  eft  abfurdum.  po 
nuntur.n.quaruor r.-dis minores.  Non igkur  minores funt 
A D,  A E, qua  N X ,N  L;led  neq;  squales : Igitur  maiores  . 

Cadat  fecundo  centrum  N,in  latus  LM>  quod  tum 
continget, quando  triangulum  K LM,  angulum  LKM,  ha- 
buerit redum  Si  igitur  AD,AE,dicantur  efle  squales  ipfis 
NK,NL;erutquo  *\ 

que  BF,  B G, equa-  A -p  V 

leseifdc  N K,N  L. 

Cum  ergo  NK,s- 
qualis  fit  ipfi  N M; 
aequales  erunt  BF, 

B G.rcds  LM:Po 

fitaaute  fuit  LM, squalis  ipfi  FG.  Igitur  B F,  B G,  squales 
quoq  funtreds  F G.  Sunt  autc  & maiores  B F,  B G.qua 
F G . Quod  eft  abfurdum  . Non  igitur  squales  funt  A D, 
AE,ipfisN  K.NL  Quod  fi  AD,  A E,  minores  credantur, 
quam  NK.NLj  erunt  quoq;  B F,BG, minores  qua  N K, 

N L.  Cu  ergo  N K,  ^qualis  fit  ipfi  N M;  minores  erunt  B F, 

B G.qua  reda  LM  : Pofica  autem  fuit  LM.ipfi  FG, squalis. 
Igitur  BF.BG, minores  quoq;  funt  reda  FG.Q3.0d  cft  ab- 
furdum, cum  fint  maiores.  Non  ergo  minores  funt  A D, 

A F, quam  N K,NL;  fcd  neque  squales:  Igitur  maiores. 

Cadat  poftrcmo  centru  N,  extra  triagulum  K L M, 
infra  iatus 
LM;  quod 
demum  ac 
cidet,  qua  - 
do  angulus 
LKM,  fue- 
rit obtufus. 

Sl  igitur  di 
carur  A D, 

A E,  efle  $- 

quales  ipfis  jr  <t 

N K,NL;cu  St  bafis  D£,bafi  KL,ponatur£qua!is;eritangu 
lus  A, angulo  KNL,$qualis.  Eadc  ratione  angulus  C,angu 

V “ lo 


in. primi.  I 


io  primi.  [ 

/ 


primi. 
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1$.  primi 


i$,  primi 


primi 


loKNM.aequaliscrit.  QjKire  totus  angulus  LNM.anoujis 
A.Sc  C, aequalis  erit:  Sed  hi  duo  maiores  funt  ex  hypothcfi, 
angulo  B.  Igitur  & angulus  L N M,  angulo  B,  erit  maior . 
Rurfus  quia  latera  NL.NM  .trianguli  NLM,  aequalia  luat 
lateribus  B F>  B G.trianguli  B F G j & bafis  L M , bafi  F G» 
•qualis  j erit  angulus  LN  M,  angulo  B,  aequalis?  Sed.  & 

maiore  o- 
ftcndimus 

efle.  Quod 
eft  ablur- 
dum.  Non 
igitur  ^qua 
les  funt  A- 
D,A  E,  ip, 
Iis  N K. 
NL,  quod 

j»  ”7“  (i  (lAU.AE, 

credantur  efle  minorcs.quam  N K. , N L ; Si  ablcindantur 
NO,N  P.ipfls  A D,  A £, aequales , & ducatur  reda  O P» 
demon  lirabitur , ut  in  primo  cafu,  angulus  A.maior  angu- 
lo ON  P;  Sceade  ratione  angulus  C, maior  angulo  KNM. 
Fiat  angulus  O N Q^,.  angulo  A j & angulus  ONR,  an- 
gulo C, aequalis : ponanturque  N Q^,  N *<  , xquales  ip- 
fis  A D,  A E,  & connc&antur  O O Ri  cadctqj  O Q, 
infra  O P , proprerca  quod  per  pun&a  O,  P,  Q_,  tr^nlcat 
circunferentia  circuli  ex  N,  ad  interuallum  N O , delcripta, 
cum  aequales  fint  rcltx  NO.NP,  N Quare cum 

angulus  P O N , xqualis  fit  angulo  L K N , externus  inter- 
no i erit  angulus  QJ3  N , minor  angulo  LKN.  Eadem 
ratione oftendetur angulus  N O R, minor  anguloNKM, 
fi  ducatur  OS  .parallela  ipfi  KM,  Cadet  enim  fimilitec 
O R .infra  OS  . Igitur  totus  angulus  L K M.  totoangu 
1°  Q^O  R , maior  erit . Q^uoniam  uero  latera  N O,  N Q^, 
trianguli  N O Q^,  xqualia  funt  lateribus  A D,  A E.trian 
guliA  D E}  Eft  autem  & angulus  ON  Q , angulo  A.xqua 
hs , per  conftrufttoncm  ■,  erit  O ipfi  D E,  hoc  eft,  ipfi 
K L,  squalis . Eodem  modo  erit  O K. , ipfi  K M,  aequalis. 
Connexa  tam  refta  Q^R  , cum  lateta  KL.KM,  trianguli 
LKMj  xqualiafint  lateribus  O O R.tnaguli  OQR  i 

& angulus, 


V. 

ir 


» 


W£Ll*B  E XI. 


14  s 


& angulus  L K M,  maior  angulo  Q^O  R,  ut  ofienJimus: 
erit  bafis  L M,hoccd  F G, maior  balc  C^Jl.Qjipmam  igi-  14.  primi. 
tur  latera  B F,  B G,  trianguli  B F G , aequalia  iunt  lateribus 
N Q^N  R,  trianguli  N Q^Jl } fle  bafis  F G , maior  bale 
Q^_R  jeritanpulusB,  rraior  angulo  Q^N  R.  Rurfusquia  15.  primi. 
ano u us  O N Q^anguio  A ; & angulus  6 N R,  angulo  C'» 
taaus  cOaequalis  ,ent  angulus  totus  Q^_N  R,  duobus  A , 
fit  C,  aequalis : Sed  A,  & C , maiores  ponuntur  angulo  B. 

Igitur  & angulus  Q^N  U.,  maiorem  angulo  B Q^uodeft 
abfurdum  , ium  B , oOenfus  fit  maior  angulo  Q_NR. 

Non  ergo  minores  funt  A D,  A E , quam  N K,  N L i ftd 
nequt aequales:  Igitur  maiores  . 

I a m ueio, cum  redae  AD,  A E,  maiores  fint  redis 
NK,N  L.ubicunque centrum  N,  cxiftat;  pollit  reda  A D, 
plus  quam  reda  N K,quadiarolinca' T,  per  lrmma  pro- 
pof.  i+.  lib.  1 o.  ira  ut  quadratum  recte  A D,:equalc  fit  qua 
dratis  redarum  N K,  fit  T.  Ex  centro  N,  excitetur  ad  pla- 
num circuli  K.  L M,  perpendicularis  N V,  redae  T,  aequa  n.  undee. 
lis  j conncdanturq;  redx  K V } L V,  M V . (Quoniam  igi- 
tur N V,xeda  tft  ad  planum  cuculi  K L M,  reda  quoque 
eadem  erit,  ex  defin.  Imiuslib.  ad  redas  N K,N  L,  NM; 
ac  proinde  quadratum  reda  VK, quadratis  redarum  KN,  4 -/.primi. 
N V,  aequale  erit . Cum  ergo  fit  quadratum  redx  A D,  ae- 
quale fit  exconltrudione.rifdem  quadratis  redarum  K N, 

N V;  aequalia  erunt  inter  fc  quadrata  redarii  V K,Sc  A D. 

Ac  propterea  aequales  erunt  redae  V K,  A D.  Rurfusquia 
latera  VN,N  K,  trianguli  V N K,  aequalia  funt  lateribus 

V N,N  L,  trianguli  V N Lj  & anguli  ipfis  contenti  VNR, 

V N L,  redi  j erit  bafis  V K,  aequalis  bafi  V Li  Arq;  eadem  4,  primi. 
ratione  redae  V M . Q^uarc  tres  redx  V K,V L,VM, aequa 
les  funt  inter  fc : OOcnia  eO  autem  reda  V K, aequalis  recta 
A D.  Tres  ergo  rectae  V K,  V L,  V M,  aequales  funt  rectae 
AD , & ob  id,  rectis  A E,  B F,  B G,  C H,  C 1.  Q^amob- 
rem,  cum  latera  V K,  V L,  trianguli  V K L , aequalia  fint 
lateribus  AD,  A E,  trianguli  A D E j & bafis  K L , bafi 
D Ei ent angulus  K V L, angulo  A, aequalis  . Non  fecus  gt  undte. 
demon  Orabimus, angulum  L V M, angulo  B i fie  angulum 
K V M,  angulo  C,  clfi. aequalem  . Q^uare  angulus  lolidus 
V,  continetur  tnbus  angulis  planis  K V JL,  L V M,  MVA, 

T qui 


24. 


i6.u»dec. 


V , 


io.  undte. 


54.  trimi. 


J4*  frimi, 
tO  undec. 

pri»w. 

[ 4.  trimi. 
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qui  aequales  funt  datis  tribus  angulis  planis  A,  B,  C.  Ex  eri- 
bus itaqj  angulis  planis,  &c.  Qjiod  erat  faciendum. 

THEOR.  21.  PROPOS.  24. 

S I folidum  parallelis  planis  continea- 
tur ; aduerfa  illius  plana , parallelogramma 
funt,  fimilia,  & aqualia  • 

S 1 t parallclepi pedum  A B E F,  ( de  hoc  enim  intellige 
daeft  propofitio  ) contentum, luxradcfin.  30.  huius  lib./ex 
figuris  quadrilateris  A C,  C F,  F H,  H A,  A F,B  E.quaru 
adurrfx  quaelibet  fint  parallelae  Dico  quaeuis  oppofita  pla- 
na efle  parallelogramma , fimilta  , Sc  xqualia  . Cum  emm 
paiallela  plana  B'  G,  C F,  feccntur  ptano  A C ; erunt  com- 
munes fc&ioncs  A B,  D C,  paralielx.  Similiter  cum  plana 
parallela  A F,  B E,  fcccntur  plano  A C 3 
erunt  communes  fc&ioncs  AD,  B C,pa 
rallclxj  Ac  proinde  parallclogiammum 
eft  figura  quadnlatcra  ABC  D. Non  ali 
ter  ouendemus,  reliquas  figuras  quadn- 
£ lateras  cflTe  parallelogramma.  Dico  iam 
oppofita  parallelogramma  efle  fimiiia,oc  xquaha  . Cum  e- 
nim  rettee  A B,  B*H,  paiallcl*  fint  icti  s D C,  C E,  6c  non 
in  eodem  plano,  fed  in  oppofitis;  erum  anguli  ABH,DCE, 
sequalesj  eodemq;  argumento  reliqui  anguli  parallclogram 
mi  BG,xqualcs  erunt  reliquis  angulis  parallclograinnai  CF* 
Quoniam  vero  A B,  ipfi  D C,  in  parallclogrammo  A C i 
& B H,  jpfi  C £,  in  parallelogrammo  B E,squaliseft  j ent 
Vt  AB.ad  BH.ira  DC,ad  CEjAc  propterea  ut  BH,ad  HG, 
ita  CE,ad  EF,&c.eadc  de caufa:  Erunt  latera  parallelogra- 
moru  BG.CF, circa  angulos xquales, prope monalia,  ac  $ 
inde  parallelogramma  ipla  limina.  Duitis  ia  diametris  A H, 
DE;cu  latera  AB,BH,rriaguli  ABH,xqualia  fint  lateribus 
DC,Cr',tr:aguli  DcEi&angul*  AbH, angulo  DCE.  ar- 
qualis.ut  oftefum  cft  jerut  triagula  A BH,  DCE.xqualia  m- 
tei  fc.Qjjare  cu  triagula  ABH, DCE,dimidia  lint  parallelo 
gramoru  BG.CFj  crut  parallclograma  liG  CF,  inter  icx- 
qualia.  Simtlitci  dcm6lirabim9,limilia  6 c qualia  c tlc  paral 

lelogram- 
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mgLi^B  r r_%  xi.  ms  '4« 


idograma oppofita  A C.GEjdc  A F.BJJ.Si  folidd ergo paral 
lclisplanisconnncatur,aducrfa  illius  plana,  parallcloyram- 
ma  luntjfimiliaA aequalia.  C^uod  erat demon  lirandum . 

THEOR.  22.  PROPOS.  25. 

S I folidum  parallelepipedum  plano  fe- 
ceturaduerfis  planis  parallelo : Eritquem- 
admodu  bafis  ad  bafim,ita  folidu  ad  folidu. 

S e e e r v r parallclepipcdu  ABCD,  plano  EF,  paral- 
lelo oppofiris  planis  AD.hC.Dico  uteft  bafis  AG,ad  bafin 
BG.iraefTc  (olidu  A E FD, ad  folidu  BEFC.  Intelligafcnirn 
parallclepipcdu  ABCD,  produfluin  utramq;  parte  quan~ 
t umlibcr.lumu turq;  in  A B.prorrafla  quoccunqj  refla:  A K 
KL,ipfi  A E;  & quotcunqj  reflat  BM^NjNOjipfiEBjat’ 
qua  g .Dein- 
de per  pufla 
K L,  M,  N, 

O,  ducantur 
plana  K P, 

LQ^M  R, 
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NS,OT,paralIeIa  planis  AD.EF.BC.^  fcholion  ^ppof  ' f. 
huius  hb.Q.upnia  igitur  folidu  A E hD,  counrtur  planis  pa- 
rallelis ex  hypotheujipfum  erit  parallclepipcdu,  ex  deHnitio  ; 
nc,habcbitqj  plana  oppofita, parallclograma. fimilia, & $qua  24.  undec. 
lia.Eode  rnoerut  parallelepipeda  AKPD,KLQ^JJjEBCF, 
BMRC,MNSR,NOTS;ELQ_F,£OTFi  habcbutqj  plana 
oppofita,parallclograma,fimilia,& ^qualia. Quoniam  ucro 
parallelograma  A-  j,K  V,LX,cu  fint  lup  ^quales  bafes  A E, 

A K,KL, aequalia  funtj&  fimilia  quoqj,cu  anguli  unius  fint  primi. 

aequales  angulis  aliorum , & latera  circa  angulos  umusx-  19,  primi. 
qualia  lateribus  circa  angulos  aliorum  , ideoque  proportio- 1 
nalia.  Eademque  ratione xqualia , & fimilia  lunt  parallelo-' 
granaa  A Y.KZ.Let.Cu  igtt  aqualia  quoqj  fint,&  fimilia  pa 
rallelograma  AD,KP,LQj^Erut  tria  plana  AG,AY,ADf 
folidi  A £ F D , arqualia , & fimrlia  tribus  planis  K V, 

KZ,  K P , folidi  A K P D i & tribus  planis  L X , L a., 

L folidi  K L Q^P : Suat  autem  tria  in  unoquo- 

T x que 


<m$EZfCL7T>.  GSOM.im 


undec. 


que  folido  aequalia  , fic  fimilia  tribus  reliquis  oppofitis 
in  eodem , nempe  A G,  ipfi  Z F|  fic  A Y,  ipfi  V Fj  Se  A D, 
jpfi  E F,  fice.  Igitur  per  defin.  10.  hu  us  libri , aequalia  (unt 
(olida  A E F D,  A K P D,  KL  Q^P . Eodem  argumento 
aequalia  oftendentur  folida  E B C F,  B M R C,  MNSR, 

O * t>FCRSTNOTS* 


x/ 

y/ 

G/ 

r/\ 

J 

.L 

Q^requam 
multiplex  eft 
bafis  L G,ba 

fis  A G,  tam 

JK  A.  E JJ  M N O multiplex  erit 
folidumLEFQ^/olidiAEFD;  Et  quam  multiplex  eft 
bafisOG,  bafis  B G,  tam  multiplexent  folidum  O E FT, 
folidi  B E F C.  Qjioniam  ucro  ii  bafis  L G (multiplex  ba- 
fis A G,  prim$  magnitudinis, ) aequalis  eft  bafi  O G,  (mul- 
tiplici bafis  B (Jjlccundae  magnitudinis,)  aequale  quoque  eft 
folidum  L E F Q.  ( multiplex  folidi  A E F D , terti*  ma- 
gnitudinis ) folido  O E F T , ( multiplici  folidi  B E l C , 
quartz  magnitudinis,)  propterca  quod  bafibus  L G , O G , 
aequalibus  exigentibus , aequalia  quoque  lint  & limilia  lex 
paralielogramma  folidi  LEFQ^lex  parailelogrammis  foii- 
diO  E F T:  Si  autem  bafis  maior  eft  bafc, folidum  quoque 
folido  maius  eft  i & fi  minor, minusj  in  quacunque  hoc  fiat 
multiplicatione : Erit  per  defin.  6.  lib. 5. ut  bafis  A G,  prima 
magnitudo,  ad  bafin  B G,  (ecundam  magnitudinem  , ita 
folidum  A E F D,  tertia  magnitudo , ad  folidum  B E F C, 
quartam  magnitudinem»  Eadem  ratione  dcmonftrabitur 
cllc  folidum  ad  folidum  , ut  eft  bafis  D Y,  ad  bafin  C Y > fic 
ut  bafis  A Y,  ad  bafin  B Y;  & ut  bafis  D G , ad  bafin  C G . 
Si  folidum  igitur  parallelcpipcdum  plano  iccctur  > fice  * 
C^uod  erat  o (tendendum . 

S C H 0 L I ,0  21. 

H ai  C propofitio  accommodari  etiam  poteft  omni  ptifjna. 
ti  . H/tm  fi  prijma  quodcunque  plano  fecetur  aduerfis  planis 
parallelo  s erit  quemadmodum  bafis  ad  bafim  , ita  folidum  ad 
folidum . Sit  enim  primo  prifma  A B C D E F,  cuius  plana  ad 
uerfii  fint  triangula  AB  CtD  E Fi  fecetur  q-,  plano  G H ltad- 

uerfis 


« 
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16.  undec. 


1 6.  undec • 


uerfis  planis  parallelo  . Dico  ut  ejl  bafis  A I,  ad  bafin  FI,  ita 
tfle  foliium  A BC  IH  G , ad  fol  idum  F EDIH  G.  Intelli- 
gatur  prifma  ABC  DE  F,  in  utramque  partem  quantum  fr. 
ket  produflum, 

& ex  A F,pro - 
trafla  utrinqj 
capiantur  quot 
cuq-,re[ia  AK, 

K L,ipfi  A G", 

& quot  cunque  refla  F M,M  T^jT^O,  ipfi  FG, aquales. Dein- 
de per punffa  K,  L,  M ,7^,Qtducantur  plana  K P Q,  L l{.Si 
MTV,  T^X  r,OZA,  parallela  planis  ABC , GHl, 

F E D,  per  fcholion  propof.  1 5.  huius  lib.  (Quoniam  igitur  pia 
na  parallela  A BC,G  H l,fecantur  plano  A I ; erunt  com- 
munes feEUones  A C,  G l , parallela:  Sunt  autem  & A G , 

C Iy  parallela  ex  hypothefi , ob  parati e logrammum  A D . Igi- 
tur parallelogrammum  ef{  A I . Rjsrfm  quia  plana  parallela 
A B C,  G H 1,  (icamur  plano  A H i erunt  communes  feEiio- 
nes  A B,  G H,  parallela  : Sunt  autem  &•  A G,  B H, paralle- 
la ,ob  parallelogrammum  A E . Igitur  parallelogrammum 
efi  A H. Eodem  modo  parallelogrammum  ojlendetur  C H. Quo- 
niam uero  latera  A C,  A B,  trianguli  A B Cycqualia  funt  la- 
teribus G I ,G  H , trianguli  GUI,  cum  A C,  ipfi  G I , &•  5 ^.primi. 
A B,  ipfi  G Hyfit  aquale ; anguli  C A B,  I G H,(unt  quo  • 1 undec . 
que  aquales teo  quod  recla  C A,  A B ^parallela  fint  reflisj  G, 

G Hy&  non  in  eodem  plano  : Erunt  triangula  A B C,  G H I,  4«  pfimi, 
aqua  lia  inter  fe,  & equi  angui  a.  Quare  latera  circum  aqua- 
les angulo  t proportionalia  habe  bunt,Ac  idcirco  fimtha  erunt . 4*  fex*i% 
Igitur  [olidum  A B C I H G,  contentum  duobus  planis  oppofi- 
tis  A B C,G  H l, aqualibus  &fimihbtts,  atque  par  alie  logram 
ntis  A /,  / B,  B Gt  prifma  efi . F.adem  arte  prifmata  erunt 
ABC  QJP  K,  K V Q S K.L  i F L'D  t H G,  F ED  y T Mt 
MT  VT  XlijT^Xr  etZ  OtLl{,SlHG  ,OZ*IHG, 

Quoniam  yero  paralleiogramma  A I, K C ,L  Qj*qualia  funt 
&fimilia  3 necnon  A H,  K B,  L T-,  & C H,  S V}  Erist 
omnia  plana  prifmat  is  ABC  I H Gy  aqualia  & Ji  milia  omni 
bus  planis  prijmatum  ABC  QJP  K,  K P Q^S  . Quare, 
per  defin.  1 o.  huius  lib. aqualia  erunt  prifmata  A B C I H G, 

ABC  QJP  K,KP  QJ>  . Eadem  ratione  aqualia  erunt 

T 3 prifmata 


I 


* 


I.  ftxti. 
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prifmata  FEDIHG,  VEDVT M,  M.TVYX7 ^_f  T^XTetZO  . 
Quare  nuam  multiplex  eft  bafit  L I,  bafis  A I,  tam  multiplex 
trit  prifma  L K.S  IHG,  prifmatis  A B C I H G i Et  quam 
multiplex  eft  bafit  0 I , bafis  F I , tam  multiplex  erit  prtfma 
OZetI  H G,  prifmatis  f F.D  IHG.  Quia  uero  fi  bafis  L l , 
(multiplex  bafis  A T,  prima  magnitudinis  ) squalis  eft  bafi 
01,  (multiplici  bafis  FI , fecunda  magnitudinis j ) aquale  quoq, 
eft  prifma  L B^S  I H G,(  multiplex  prifmatis  AB  C 1 H G, 
tertia  magnitudinis , ) prifmati  0 Z et  1 H G, (multiplici  prif 
matis  F E DI  H G,  quarta  magnitudinis  i ) propter  ea  quod 
bafibus  Z.1,0  1,  exifi  entibus  squalibus , aqualia  quoque  fint 
&fimilia  omnia  plana  prifmatis  LR^SlH  G,  omnibus  pla- 
nis prifmatis  OZetlHG.Si  autem  bafis  L I,  maior  eft  bafe 
0 1,  prifma  quoque  prifmate  maiut  eft  t fr  fi  minor  , minus  , 
i»  quacunque  multiplicatione  hoc  fiat  : Erit , per  dtfin  6.hb. 
y ■ ut  bafis  A I,  prima  magnitudo  ad  bafin  F I fecundam  ma- 
gnitudinem , ita  prifma  ABClHG,  tertia  magnitudo  ad 
prifma  FEDIHG,  quartam  magnitudinem  . Eodem  modo 
oft  en  detur  effe  prifma  ad  prifma  , ut  e fi  bafis  A H , ad  bafin 
FH:  & ut  bafis  CH,  ad  bafin  DH.  Quod  eft  propofi- 
tum. 

S I T fecundo  prifma  B C D EF  G H\YL  , cuius  oppo - 

fit  a plana  fint  polygona,nepe  pen - 
tagona/eceturqi  plano  LMT^ftP. 
Dico  rurfus,-»t  eft  bafis  C M , ad 
bafin  7y'  G,  ita  effe  foltdum  A BC- 
D E L M Tg^O  T ^ ad  folidum 
LMT^OT  FG  H I K . Si  enim 
plana  oppofita parallela  refoluan 
tur  in  triangula,  erit  quoque  prifma  in  totidem  pnfmata,quo 
rum  plana  oppofita  funt  triangula  , refolutum . Quare  erit  ut 
bafis  B V,  ad  bafin  M K,  ita  prifma  AB  ET  M L,  ad  prif- 
ma L M T E.  G F,  per  ea , qua  demonftrata  funt.  Eodem  modo 
erit  ut  bafis  CT  , ad  bafin  Tf  K , ita  prtfma  E C ET  M 
ad  prifma  M T^V  K GH  i&  prifma  C D ET  TfO  , ad  prif- 
mal^OTKHI.  Vt  autem  B l\ad  M YL,&  C T , adTSfYL, 
ita  e ft  refla  E T , ad  re  fiam  'T  K,  hoc  eft  ,utC?ft  ad 
It  ut  C , ad  1 S^Hy  ita  eli  C Al , ad  7^G  . Igitur  prifmata 
^fBET  ML,  BCET  HTt,  CDETJtO,  ad  prifmata 
' L M- 


W&L7  B E R3.  XI.  '4* 


L M PKGF,M  H,  TiOV  K HI,  eandem  ha- 

bent proportionem  ei  , quam  habei  C M 9 ad  ?{~G  j ac  proinde 
eandem  inter  fe . Vt  autem  unum  ad  unum , ita  fe  habent  om-  1 1.  quinti, 
nia  ad  omnia.  Igitur  erit  ut  prifma  B C ET  M 7\f_,  ad  prifma 
M.  7{JP  K G Ht  hoc  eft , ut  bafi t C M, ad  bafin  QG  t ita p rif. 
ma  A B C D E T.  M THJ)  P , ex  tribue  compofitum  ad  prifma 
L M TS^O  P F G H I K , ex  tribue conf Letum.  Quodep pro - 
pojitum . Eadem  prorfue  erit  demonftratio  in  quacunque  alio 
prifmate. 

T o t i s T tamen  hoc  idem  in  omni  prifmate  oftenJi  de. 
monflratione  , qua  uft  fumut  in  prifmate  habente  plana  oppop 
ta  , triangula  (i milia.  Si  enim  eadem  fiat  conflruflit , produ 
ffo  prifmate  in  urranque  partem , erunt  omnia  plana  paralle- 
la fecantia  , inter  fe  aqualia , & pmilia-,  praeterea  quod  late- 
ra eorum  fint  parallela , nempe  commutes feflionet  parallelo,  ifi.  unde  c. 
rum  planorum-,  ac  proinde  angulos  aqutlet  coprehendanttJ~c.  io.  undec. 
Vnde  ,utpriue  , offendentur  prifmata  ex  una  parte  inter  fe 
aqualia, necnon  cjr  prifmata  ex  altera  parte , &c. 

COROILAX  IV  M. 

B x his  infcmir , fi  prifma  quodcunque  fecetur  plano  oppofitis 
planis  aquidiftance  j Seftionem  effc  figuram  aqunlem,  & fimilem 
planis  oppofitis Vrfun  dcmonltracum  clt , m priori  pnfivare  , 
triangulum  G H I , aquale  efle  & fimile  triangulo  ABC,  atque 
adeo  triangulo  D E b . fcadcm  enim  ia  omnibus  eit  dcmon- 
ftracio  .Idem  dices  de  parallclcpipcdo. 


PROBL.  4.  PROPOS.  26. 

A D datam  redam  lineam, eiufque  pun 
dum , anpulum  folidum  conftituere  folido 
angulo  dato  squalem . 

% 1 

S 1 t ad  punftum  A,  in  data  rc&a  A B , conftituendus 
angulus  folidus  aequalis  angulo  folido  C,cotcto  trib*  angu- 
Iis  planis  DCE,bCF,  FCE.non  in  codc  plano  exiflepbus. 
Ducat* cx  F,ad  planu  £ CL), CE, ductu  pcrpcdicuians  F G; 

T 4 coaac. 


26. 


it.  undee. 


^ 1 

i j .primi. 
Ii.  ttndec. 

9 

. 4.  frimi. 

4.  frimi. 

4.  frimi . 
8.  frimi. 

4.  frimi. 

8.  frimi. 
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connectanturqj rectae DF,DG,EF,EG,CG.  Deinde' 
abfc.ndarur  A H,  aequal  sipfi  C D,  fiarq* angulus  H A I, 
angulo  D CE, aequalis  *&  refta  A I,  rea*  CE,  aequalis. 
Ruifus  in  plano  per  A H,  A I,  ductum  conftituarur  angu- 
lus H A L,  angulo  DCG,  qui  in  plano  per  C D,  C E,du- 
_A.  9 ctocxiftit  i & recta  A L, re- 

cta* C G,  aequalis.  Ex  L,  ve 
ro  ad  planum , in  quo  funt 
tres  A H,  A L,  AI,  eriga- 
tur perpendicularis  L A » 
quae  ipfi  F G,  aequalis  pona  j 
tur , & coniungatur  recta  K A.  Dico  aneulum  folidum  A,  i 
contentum  tribus  planis  angulis  H A I,  H A K,  K A I,$qua 
lem  cfle  dato  angulo  folido  C.  Connexis  enim  rectis  H K , 
Hly,  I K,  I Lj  cum  latera  AH,  A L,trianouli  A H L,aequa 
Jia  fint  lateribus  C D,  C G , trianguli  CDG;  & anguli 
H A L,  D C G,  aequales , per  conllrucrionem  j Erunt  ba- 
fcsHL,  D G, aequales.  Rurfus  quia  ablatis  angulis  aequa- 
libus H A L,  D C G,  ab  squalibus  H A 1,  DCE,  reliqui 
aequales  funt  L A I,G  C E:  Cum  igicui  & latera  A L,  AI, 
trianguli  ALI,  aequalia  fi.it  lateribus  C G,  C E,  trianguli 
C G E,  per  conftruerioncm  * aequales  quoque  erunt  bafes 
L I,  G E.  Qjaia  igitur  latera  L H,  L K,  aequalia  funt  lateri* 
bus  G D,  G F j & anguli  H L K,  D G >,  recti , ex  defin.  3. 
huius  Jib.  erunt  Sc  bafes  H K,  D F,  ^quales . Q^uare  cum  Sc 
I latera  A H , A K , trianguli  A H A,  fint  aequalia  lateribus 
C D,C  F,  ex  conftructioncj  Erunt  quoque  anguli  HAK, 
DC  F,  aequales.  Denique  quia  latera  L I.  i.  K,  funt  aqua- 
lia lateribus  G E,  G F * & anguli  I L A,  E G F , recti  , ex 
defin.  3-  huius  lib.  Erunt  bafes  I A,  E F,  aequales  : Cum  igi 
tur  & latera  A I,  A K,  trianguli  A I K,  lateribus  C £,C  F, 
trianguli  C E F,  fint  xqualia,ex  conliructione;  Erunt  quo- 
que anguli  1 A K,  E C F,  aequales . Sunt  eigo  tres  anguli 
plani  H A I,  H A K,  K A I,  folidum  angulum  A,  compo 
nentes , ^quales  tribus  angulis  planis  D C E,b  C F,  F C E, 
angulum  folidum  C,  componentibus*  Atque  proinde  toli- 
dusangulus  A,  folido  angulo  C,  squalis.  Ad  daram  itaqj 
rccram  lineam  , ciufq*  punctum,  angu  um  folidum  coniti- 
tuimus  folido  an:  ulo  dato  aequarem . G^uod  erat  faciendu. 

SCHO- 
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Qjy  o D fi  angulus  folidus  dat  tu  contineatur  pluribus  an 
gulis  planis,  quam  tribus  t fnbtendcnd*  erunt  omnibus  angu- 
lis planis  reti*  in  uno  eodemq-,  exifitntei  plano, (in  eo  fcilicet t 
quod  omnes  re  fias  lineas  planorum  angulorum  fecet  ) ita  rt  fi- 
guram planam  polygonam  conflit uant,pyramifq-,  quadi  mul- 
tilatera  efficiatur  . St  enim  figura  polygona  in  triangula  re- 
fluatur , habebuntur  tot  pyramides  trilatera,  quot  triangula 
in  figura  polygona  continentur  . Si  igitur  angulis  folidu  om. 
nium  pyramidum  triangularium  aquales  folidi  anguli  confii- 
t nantur  , quorum  quilibet  tribus  angulis  planis  continetur  i 
co flitutus  erit  totus  angulus  folidus  toti  angulo  folido  aqualis. 

y T fi  angulo  folido  A , contento  quinque  angulis  planis 

BAC>CAO,£)A£,EAF,£AB, 

confhtuendut  fit  folidus  angu- 
lus aqualis , fubtendenda  fiunt 
angulis  planis  reEf*  B C,C D, 

DE,  EF,F  E.utfiatpentago- 
num  B C D E T,  quod  in  tria 
triangula  refoluatur  B C F , 

F C D,  D E F.  Deinde  folido  angulo  A,  contento  tribus  pia- 
tus angulis  B A C,  C A F,  F A B,  confutuendus  folidus  an 
gulus  aqualis  G,  contentus  tribui  angulis  planis  HGl,lGM, 
M GH  . Et  folido  angulo  A,  contento  tr.bur  planis  angulis 
C A I,  F A D,  D AC,  aqualis  folidus  angulus  G , contentus 
tribus  angulis  planis  l G G K.,  K G I . Et  denique  an 

gulo  folido  fi,  contento  tribus  angulis  planis  DA  E,  EA  F, 
F A D,  aqualis  folidus  angulus  G,  comemus  tribus  planis  an 
gulis  K G L,L  G M,M  G K .Ita  enim  fiet  totus  angulus  fo- 
lidus G , toti  angulo  folido  A,  aqualis.  Atque  in  hunc  modum 
cuilibet  angulo  folido  aqualis  angulus  folidus  confiituetur , 

PROBL.  5.  PROPOS.27. 

A DATA  re&a Iinea>dato folido pa- 
rallelepipedo  fimile  & fimiliter  pofitum  fo 
lidum  parallelepipcdum  defcnbere 

S t T 
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S i t a data  reda  A B, deicribendum  paralleepipcdum 
fimile.  Gmilitcrq;  pofirum  parallclepipedo  C D.  Fiat  ad  re- 
A B,eiufq;  punctum  A , angulus  folidusatqualisan- 
K gulo  folido  C , ita  ut  tres  anguli 

\ plani  HA  1,1  A B,B  A H.  aequa 

1 I • O les  finttrib9  angulis  planis  ECG, 
GCF.F  CE. Deinde  uteftCF, 
ad  C G,  fic  fiat  A B,ad  A IjSc  ut 
CG,  ad  C E,  ita  A I . ad  A H ; 
entq;  ex  sequo  , ut  C F,  ad  C E, 
ita  A B,  ad  A H.  Poft  haec,  perficiatur  parallrlcpipcdu  A K, 
completis  nimirum  parallelogrammis  B H,  H 1. 1 B,  & per 
l,ByH,ductis  planis  1K..B  K,  HK,quse  parallela  finr  paralie 
logiammis  B H,  H 1, 1 B.  Dico  paiallclrpipedum  A K,  pa- 
rallclepipedo  CD, fimile cfle  fimiliterq} poli  um  Cum  enim 
angui:  B A H,  F C E,  fint  aquales, & latera  citca  ipfos  pro- 
portionalia , nempe  ut  B A,  ad  A H,  ita  F C,  ad  C E , ex 
conftrudionc  ; erunt  parallclogramma  H B,  E F,  fimilia  , 
fimlterq;  pofita  . Eadem  ratione  fimilia  ei  unt , fimiliterq; 
pofita  parallclogramma  H 1>  E G . & I B,  G F.  Tria  igitur 
p ana  B H,  H I,  I B,  folidi  A K,  fimilia  funt,  fimiliterq;  po 
fita  tribus  planis  F E,EG,G  F,  folidi  C D . Sunt  aurem 
14.  undec.  tria  cuiuslibet  srqualia  & fimilia  tribus  reliquis  oppofitis . 

Qjjarefex  plana  folidi  A K,  fimilia  funt,  fimiliterq;  pofi- 
ta  lex  planis  folidi  C D;  Ac  proinde , cx  defin  9.  huius  lib. 
fimilia  funt  yfimilirerq;  pofita,  folida  AK,  CD.  A data 
ergo  reda  linea , dato  folido  parallelcpipedn  fimile,  & fimi- 
liter  pofitum  folidum  parallclepipcdum  dcftripfimus. 
Qjiod  erat  faciendum . / 


28. 


THEOR.  23.PROPOS.28. 

S I folidum  parallelcpipedum  plano  fe- 
cctur  per  diagonios  aduerforum  plano- 
rum : Bifariam  fecabitur  folidum  ab  ipfo 
plano . 

Si  t parallclepipcdum  AB,  io  quo  plana  oppofita  fint 

AH, 


« 


A' 
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A H,  E B,  quorum  diagonij , feu  diametri,  fint  reftae  line* 

CG.DF.  Q_uoniam  igitur  utraque  CD,  GF,  parallela  54.  fnmi 
eft  , & «qualis  ipfi  A E , cum  fint  parallelogramma  C E , 

G E i erunt  & inter  ie  parallelae,  & aequales  CD.GF.Ac  9.  undec. 
proinde , quae  i pias  coniungunt  C G,  D F,  parallelae  erunt, , 3 j.  frimi. 
& aequales,  ideoqjin  uno 
plano  . Dico  planu  quod 
per  CG,  DF,  ducitur , 
lccarc  bifariam  parallele pi 
pedum  A B . Cum  enim 
plana  A H,  E B,  fint  paral 
iclogramma  «qualia,  & fi 

milia  $ erunt  Sc  eorum  dimidia , nimirum  triangula  AGC, 
GCHjEFD,FD  B,  aequalia  ititer  fe:  Sunt  autem  & Ia 
tera  circa  angulos  «quales  G AC.  CHGiFED,  DBF, 

[proportionalia , Igitur  fimilia  quoque  erunt  diSa  triangu- 
a . Cum  igitur  & parallclogrammum  A F.aequalc  fit  & fi- 
milc  parallclogrammo  C B;  & A D,  ipfi  G B,  & C F,  com 
mune : Erunt  duo  triangula  A G C,  E F D,  Sc  parallclo- 
gramma  A F,  A D,  C F,  prifmatis  A C G F E D,  aequalia 
& fimilia  duobus  triangulis  H ClG,  B D F,  & parallelogra- 
mis  C B,  B G,  C F,  prifmatis  H G C D B F j proptereaque 
prifmata  $qualia erunt, ex defin.  10.  huius  lib.  Qjixcum 
componant  parallclepipedum  A B,  fettutn  erit  parallelepi- 
pedum  A B, bifariam.  Itaque fifolidum  parallclepipedum 
plano  fccctur,  &c.  Q^updcratdcmoniirandum. 


,1 


24.  undec. 


6.  fexti. 
24.  undec. 


THEOR.  24.  PROPOS.  29. 

SOLIDA  parallelepipeda  fuper  ean- 
dem bafin  conftituta , & in.eadem  altitudi- 
ne , quorum  infiftentcs  in  ijfdcm  col- 
locantur replis  lineis : Tunt  inter  fe  aequa- 
lia. 

S v p 1 R bafin  A B,  in  eadena  altitudine , hoc  eft » inter 

eadem 


29. 


I 
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3 f. primi. 


«££?! 


w 


M 


34.pnmr. 


4.  /exf». 


eadem  plana  parallela  , fiitconftituta  duo  parallelepipeda 
ACDE.AFG  E, quorum irififlenres line*  ex  quaruor 
an°uli' bafis  exeuntes  in  ijfdem  collocentur  lineis  , nempe 
Ai,  A K,E  L,  E M, in  recta  I M;5c 
H C,  H F,  B D,  B G,  in  rccra  C.  G . 
Dico  parallelepipeda  ACDE,  A FGE, 
e fle  inter  fe  ^qualia  Cum  enim  ^qua- 
lia fint  parallelogramma  A L, A M,fu 
per  eadem  bafi  A E,  & m cifdem  paral 
lclis  conftituta  jerunr,  ablato  comma 
ni  trapezio  AELK ^qualia  qucquetrangula  AIK.ELM. 
Q uomam  uero  omnia  latera  trianguli  A 1 K,*qualia  funt 
omnibus  lateribus  trianguli  H C Fj  erit  triangulum  A I K, 
triangulo  H C F,  «quiangulum.Sc  squale,  per  ea,qu«  ad 
8.  propofi  lib.  r.oftendimus,  Ac  propterea  latera  circa  *- 
quales  angulos  habebut  piopornonalia,ideoq}  inter  fe  erut 
fimilia.  Eadem  ratione  triangulum  ELM. triangulo  BDG, 
aequale  erit  & fimile . Rurfus  quia  paralklogrammum  AC, 
a4.  unite . aequale  eft  , & fimile  parallelogrammo  E D i & eadem  ra- 
tione parallclogrammum  A F,  parallelogrammo  E GjSed 
& 1 F,  ipfi  L G,  cum  bales  1 A,  L M,  fint  «quales,  (Nam 
cum  rc£l*  I L,  K M,  aequales  fint  ipfi  A E , erunt  quoque 
inter  fe  aequales } quare  communi  dempta  K L,  «qualtse- 
runtl  K,LM  ) Erunt  omnia  plana  prifmaris  A1KFCH, 
«qualia  & fimilia  omnibus  planis  prilmatis  E L M G D B, 
Igitur  ex  defin.  1 o.  huius  lib.  «qualia  erunt  di£a  prifroatas 
Ac  propterea  addito  communi  lolido  AHFK  L DE  E, 
«qualia  fient  parallelepipeda  A C D E,  A F G E.Solida  igi- 
tur parallelepipeda  fuper  eandem  bafin , ficc.  Quod  erat  de 
monitrandum . 

SCH0L10H, 

Haec  propofitio^krftmilis  efl  profoptioni  35.  lib.  I. 
Quod,  enim  ibi  de  f aratio  grammis  , hoc  de  pxralLtlepiptdis 
demonftratur  hoc  loco  t tifdtmferc  medijst dummodo  loco  trian 
gularum  ajjumantur  prijmata  , ut  ex  demon  flratione  liquet . 
Vndt  reliqui  du<rcafus,  quando  nimirum  fundum  K,in  fun- 
dum I,  cadit  }y  e i ultra  L,  eodem  modo  demonftrabunturyut  in 

hisfi- 


3 6.  frimi, 
34  primi 


XI. 


his  figuris  apparet  i T^/jn  in  fecundo  cafufi  ex  pxrallelogram- 

mis  aqualibus  A L , A M,  auferatur 
triangulum  commune  ALE,  erunt  re 
liqua  triangula  A / K , E L M,  aqua 
lia.  Vnde,vt  priut  , aqualia  erunt 
prifmata  AIJCFCH,  ELMGDB. 
A liito  er^o  prifmatecoi  AKEBHD, 
aqualia  fiet  par  alLelepipeda  ACD£, 
AFGE.  - 

l N tertio  uero  cdjk , fi  ex  parallelo 
grammis  aqualibus  A L,A  Mt  dema 
tur  triangulum  commune  A ^.E, 
erunt  rehqua  trapezia  AlL7^t 
7(_K  M E,  aqualia  j nui  butfi  addatur  triangulum  commune 
K L tota  triangula  A / K,  E L M , aqualia  fient . Vnde  , 
ut  prius  , aqualia  erunt  prifmata  AI  K F C H,  ELMGDB  j 
a quibus  fi  auferatur  prifm  a commune  K L TfO  D Fi  (7iam 
communis  fectio  planorum  A f,  DEfe(l  refla  7^0.  ) remana 
bit [olidum  comprehenfum planis  AI L7^%  7^0  H A,  AlCHt 
H C D 0,  C D Ll,  D L 7(^0,  aquale  folxdo  contento  planis 
E7i.YLM,M  KF  G,G  FOB,F  KT^O.EG  M E,E  B07^. 
Si  igitur  addatur  ytrique  pr  i f ma  comune  A E 1^0  B Hi  fient  i 
- parallelepipedx  -A  C D E,  A F G E,  inter  fe  aqualia . 


THEOR.  25.  PROPOS.30. 


SOLIDA  parallelepipeda  fuper  ean- 
dem bafin  conftituta , & in  eadem  altitudi- 
ne,quorum  infiftentes  lineae  no  lijfdem  coi 
locantur  re^is  lineis : inter  fe  funt  aequalia . 


Sv  per  bafin  A B,  in  eadem  altitudine,  hoc  eft , inter 
eade  plani  parallela,  fint  conftituta  parallelepipeda  AIDK, 
A M F K, quorum  infiftentes  lineae  cx  quatuor  angulis  ba- 
fis  exeuntes  A C,  A E,  K G,  K Lj  H I,  H M,B  D,BF,non 
fint  in  eifdcm  redis,  hoc  eft,  neque  CI,  G D,  protradae 
tranfeant  per  punda  M,  E,  F,  L,  neque  C G,  ID  , produ- 

dae, 

■ , ■ ■■* 


T 


primi. 


primi. 


unite. 
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ds , Se  e Dico  parallelcpipeda  A I D K,  A M F K,  cflc  ae- 
qualia . Cum  enim  plana  C D,  E F,  oppofira  bafi  A B,fint 
in  eodem  plano , ob  eandem  altitudinem  parallclcpipedo- 
rum  } producantur  in  eo  plano  reds  C G , 1 D , quarum 
C G.  fccet  E M.  L F.  proiradas  in  pundisN,  O ; bt  ID, 
eafdem  in  pundis  P , Qj^adiungan- 


1 

JP 

i 

A 

E. 

c 

o 

/P* 

Q^uia  igitur  reds  P Q^,  M F , fune 
squales , cum  opponantur  in  paialle 
logrammo  F P,  fic  M F,  ipfi  H B,  cil 
squalis  j erunt  & P Q^H  B,  squa- 
les : Sunt  autem  Se  patallcls.propter 
parallciogrammum  HI  D B.  Igitur  & H P,B  parallela: 
lunt&squalcs,  idcoqiparalleiogrammumeft  H P Q^B  . 
Eadem  ratione  parallelogramma erunt  H P N A,  ANOK, 
X O Q^B  : Eft  autem  & parallciogrammum  N O . 
Igitur  parallelepipcdumcft  A P QLJC.  Qjramobiem  paral 
lclepi pedum  A I D K,  squale eft  parallelepipedo  APC^  K, 
cum  utriufque  eadem  fit  bafis  A B , Sc  infiitcmes  line*  fint 
in  redis  cifdcm  C O,  I Q^Eodem  modo  eidem  parallelcpi 
pedo  A P QJC , squale  erit  parallelepipedum  A M F K,cu 
utriufque  eadem  fit  bafis  A B,  & infiftcntcs  lines  fint  m re- 
dis eifdcm  N M.  O F,  Q^uare  parallclepipcda  A 1 D K , 
A M F K j inter  (efuntxqualia.  Solida  igitur  parailclepi- 
peda  fuper  eandem  bafin.&c.Qjiod  erat  dcmonltrandum. 

SCH0L10  7^. 

Convhrtbtvr  hac  propojitit , atque  prae  edent  t 
in  hunc  modum. 

S olida  parallelepipeda  aequalia  fuper 
eandem  bafin,  fiueinfiftentes  lineae  in  eifdem 
collocentur  retiis  > fiue  non  J in  eadem  funt  al- 
titudine. » 

A m Ji  unum  dicatur  altius  i fi  abeo  abfc  indatur  parat 
lelefipedum  in  eadem  cum  reliquo  altitudine  i erunt  aqualia 

abfcijjum. 


$&&LIB£R_3>-  XI. 


ij* 


abfcijjum, & reliquum. Cum  igitur  & totum  huic  reliquo  fo-  29.  -vel  3 0. 

und.cc. 


natur  aquale  j aquale  erit  abfcijjum  toti,  Quoi  ejl  abfurdttm , 

THEOR. 26.PRO PO S.  31. 


S O L I D A parallelcpipeda  fuper  ae- 
quales bafes  conftituta,  & in  eadem  altitu- 
dine : cequalia  funt  inter  fe . • 

S v p b r aequales  bafes  AB,  CD,  in  eade  altitudine  fint 
conftituta  paraliclepqeda  A EFG.CHIK..  Dico  haec  paralie 
lepipeda  rfle «qualia  inter  fc  Sinr.n.primu  infiilentes  lineae 
AM,GN,LE,BF,ad  bafin  A Bide  mfiiletcs  C F,K  Q^jOH, 


DI, ad  balin  CD,per- 
jendirularcs.Q^uo  po 
Ito , erunt  omnes  di- 
di* pcrpedicularcs  in- 
ter fe  aequales, propter 
eandem  parallelepipc- 
dorum  altitudinem. 
Producatur  C K,  in 
redtum  , fitqj  KR,  z- 
qualis  ipf 
aequalis  a 


J-r 


2} 


15 

Q_ 

A 

/ 

\ 

C K 
K 

A 

t 

/? 

j x 
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i LB,£k  fiatangu  us  R/vS,in  plano  O K,  extenfo 
aequalis  angulo  BL  A, ponaturqj  KS,zqualisipfi  LAi&per 
fkiatur  parallelogrammum  K T,  luper  quod, ad  altitudine 
perpendicularis  KQ^conftruatur  parallclepipcdu  QSTV. 

Quoniam  igitur  latera  K.R,KS,zqualia  funt  lateribus  LP# 

LA,&  anguli  RKS,BLA,*qualcsi erunt parallelogramma 
A T,LG, aequalia  & fimilia. Rurfus  quia  latera  K.Q,KS,se- 

qual  a funt  lateribus  LE,LAj5c  anguli  QA.S,  EL  •*,  redii, 
per  defin  t. huius  hb.eo  quod  A Q^LE,  redi*  ponantur  ad 

plana  K.T,LG;erunt  ik  parallelogramma  QS,EA,*quaiia 

& fimilia.  Eodem  modo  cum  latera  K R,  A Q^aequalia  fint 
latenbus  LB,LE,&  anguli  QK.R,ELy,rcdii, ex  eadem  dc- 
fin. j. huius  nb. erunt  quoq;  parallelogramma  K V,  LF,«- 
qualiadc  finulia. Qjuarccu  tria  plana  KT,QJS3KY,  paralie 
lepipedi  QJjT  V,$qualia  fint  & fimilia  tnb*  planis  LG,EA,  % 4.  undec. 
LF,parallcicpipcdi  AEFG,  Ta  aut  illa,  qua  hgc  (qualia  fint  j 
, &fimi-  ! 
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14.  undet.  & fimihatribus  reliquis  oppofitis:  Erunt,  per  dcfin.  ioJiu- 
ius  lib.  parallelepipcda  QJi  T V,  E A G F,inter  lc  «qualia. 
Conveniant  redx  D K,  T S,  produdx  in  S'  t 

& I Q\X  Y,mg  , co- 
pleafurq;  parallclepi- 
pedum  > V . ltc 
H 1 , /S  V , protraftor 
conuenianc  in  a.  St 
O D,  y R,  in  Z.perfi- 
ciarurqj  paraliciepipc- 
d um  I K R et . Qjio- 
niam  igitur  parallele- 
pipeda  QJj  T V.QjT  y V.eandc  habent  bafin  KV,  funtqj 
in  eadem  altitudine , nempe  inter  cade  plana  patallcla  K.  V, 
«TX,  & infiftentesipforum  lineae  K S,  K «T,R  T,R  >»QJT, 
(U , V X,  V collocantur  in  eildem  redis  $ T , e X } ipfa 

19.  undet.  inTcr  fc  «qualia erunt.  Eft  autc  parallclepi pedum  C^STV , 
parallclcpipcdo  E A GF.xqualc.Igitur  eidem  parallclcpipc- 
do  E A G F,  aequale  erit  parailelepipcdum  QJ'  > V . 

Q^_y  o n 1 a m vero  parallelogramma  A T,  K >,xqua 
lia  funt  inter  fe ; Sc  h T , aequale  eit  ipfi  L G , erit  St  K y , 
ipfi  L G,  hoc  eft,  ipfi  C D, aequale  j cum  bales  LG,CD, po- 
nantur «quales . Qjiare  erit , vt  C D,  ad  D R,  ita  K yt  ad 
D R: Vt  autc  CD,  bafis  ad  bafin  DR.ua eft  folidu  CH1K, 
ad  folidum  K 1 a.  R ; cum  parailelepipcdum  C H et  R , fcce 
tur  piano  1 K,  planis  oppofitis  C H,ct  R , parallelo  : Et  ea- 
dem ratione  ut  K >,  ad  D R,  ita  cll  folidum  Q,  $y  V,  ad 
folidum  I K R rtjtum  St  parallelepipcda  1 $ y #,  fecctur  pU 
no  K V,  oppofitis  planis  D et,  , paiVilido.  Igitur  «qua- 
lia  erunt  parallelepipcda  C H 1 K,  Q^<f  > V } cum  eandem 
habeant  proportionem  ad  idem  folidum  I K.  R « . Q^uare 
cum  parailelepipcdum  > V.fit  ollen  fu  m «quale  paral 

lelepipedo  A E F G>  «qualia  quoque  erunt  parallelepipcda 
AEFG.CH1K.  Q^uod  eft  propofitum . 

Sint  iam  neque  infiftentesline«  A M.G  N.L  E.B  F, 
ad  bafin  A Bj  neque  C P,  K Q^O  H,  D I,  ad  bafin  C D, 
Ii.  undte.  perpendiculares : Et  a pundis  E.F,M,N,dcmittantur  E R, 
F S,  M T,  N V,  ad  planum,  in  quo  bafis  A B.perpendtcu- 
I lares  i Item  a p undis  H,  1,  F,  Q,  ad  pianum , in  quo  bafis 
1 ^ 


3 f. primi. 


7.  quinti, 
if.  undec. 


9.  quinti. 
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]CD,  perpendiculares  H X.  I Y,P  Z,  Q_<i . Erunt  autem 
'omnes  hi  perpendiculares  .nrrT  le  aequales,  cum  lint  alritu- 
d ncsditVnum  paralickpipccorumxqualcs.  Ducanturre 
ftxRS.S  V,V  T,T  R : Item  redae  X Y , Y «t,  et  Z , Z X, 
ut  fiat  parallclepipcda  ET- 
VF,HZstI,  quae  eu  fine 
ciuide  altitudinis , habeant- 
que  jnfiftentes  lineas  per- 
pendiculares, erunt  inter  ic 

arqualia  , ut  oftenfum  eft  . $"V  &T  v* 

Sed  parallclepipedum  ET-  . , p9-  uti 3 

V F,aequalccft  par  allclcpi  pedo  A E F G.cum  hoc  eandem  undecimi 
cum  ilio  habeat  bufin  E N ,candcmque  altitudinrm  > Et  pa- 
raikrlcpi pedum  H Z a I .arqualeeftcadcm  ratione  parallele 
pipedo  CH  I K,  cum  hoc  eandem  cum  lilobafin  H Q^,ean 
demque  altitudinem  polfideat . Igitur  & inter  iczqualia 
funt  parallclepipcda  A E F G , C.HIK  . Idemquc  oltcnJe» 
tur , (i  unius  parallelcpipcdi  mfirtente s lineae  lint  perpendi- 
culare! ad  bafiu,  alterius  uero  non  • Qjiourca  lolida  paral- 
lclepipeda  luptr  arquales  bales  conftuuta > Stc»  Qjioa  dc- 
mon  itianduna  erat , 

S C H 0 L 1 0 Ti.  J. 

Toti  ST  cum  Campano  expeditius  fortafie  demonflra- 
ri,  duofaralltltpipeda  fuptr  aquales  bafts  ctnftuuta,  & in 
eadem  altitudine,  quorum  infi flentes  linea;  ad  bafts  fi*nt  per- 
pendiculares, inter  ft  ejje  aqualia  ; Hfm irum  ex  filis,  bafibut, 
fine  conflruclione  tot  paratlelrpipedorum , quamuu  eadem  Jit 
demonflratio  iUitu , qua  noflra . Sint  enim  dua  bafts  aquales t 
nempe  duo  parallelogramma.A  B, 

C D . Dico  paralleltpiptda  fuper 
ipfu  conflituta , in  eadem  altitudi- 
ne, quorum  infi  flentes  linea  ad  ba- 
fes  jl  B,CD,funt ptrfendicularesy 
inter  ft  ejje  aqualia  . 'Protrahan- 
tur enim  duo  latera  DF.,C  E,a  l par  /v . — — - - 

tes  E . Deinde  fiat  angulus  FEG,  aqualis  angulo  L}  & rtUa 
EF.rtfla LB  i & refla  E G,rt£be LU, ponatur  Aqualis  j per* 

y ficiaturque 


LC 


MH 


»u  * « 

19,  vndtc 


j j.  f r»»i» 
7.  quinti. 
a;,  undtc 


9. quinti , 


> &EZ)  CL  ID.  GSOM. ££ 


1 fici-tturijnt  ptralltUgrammum  E H,  qrn.d  .qualrtrit,  & fi. 
miU  par  alie  logrammo  jt  B . Conventat  autem  H Gtprodu(?a 
cum  O £ » produEla  in  I compleatur  parallelogrammum 
I K.  Iatn  utro  intell icantur  fuper  bafet  E H,  I F,  E K , con- 


JST 


I 


pp 


• I / — v *■  ) — 

ftit  ut  a parallelepipeda  eiufdem  al- 
titudinis cum  parallelepipedis  fu - 
per  J B,CD,con  fi  rufiis  3 fntq\  in- 
fantes linea  perpendiculares  ad 
difias  bafes. Verfpicaum  e fl  igitur, 

foltdum  fuper  E H , aquale  effe  ac 

i",-»  G,  MH  folido  fuper  ^fB, ex  defin.  10. 

huius  hb.cum  plana  illitis  aqualia  f>tt  et  fimi/ia  planis  huius , 
per  confiruffionem  : S unt  autem  & aqualia  parallelepipeda 
juptr  E H,  I F ,cum  habeant  bafin  eandem  , chiiis  infimum  la • 
tiu  E F, ere  fiam  fuper  pl.tnnm  l K ; Item  plana  baft  oppofita , 
quorum  lute ra infi ma  G HtlMfn  eodem p /ano, cuint  infimum 
latu,  I Hi  atque  infi  f entes  lineas  £ G,F  H,  E I,F  M,  &c.  i»  1 
ei  [dem  refiir  lineis  I H , cic. Igitur  aquale  erit  parallelepipedis 
fuper  I r.paraUtlepipedo  fuper  A B . Quoniam  -vero  paralle- 
lo gramma  E-HyI  F,  aqualia  (unt ; & E H,  aquale  eft  ipfi  C D: 
aqualia  erunt  I F,C  D . Erit  igimr  3m  l P ' ad  E K,  ita  C D , 
ad  EK:  Esi  autem  vt  I F,  ad  E K,  ita (Uidum  fuper  I F,  aifo 
liium  fuper  E K}£juoi folidum fuper  J K,  ftcetur  plano  fuper 
E F,ereElo  parallelo  planis  fuper  D K ,/  M,  erefits . Et  eadem 
ratione , vt  C D,ad  E K,tt  a folidum  fuper  C D,  ad  folidum  pi- 
per E K cum  f lidum  fuper  C K,fecctur  plano  fuper  D E,  ere- 
Elo  parallelo  planis  fuper  C , F K , erefiis , Quare  erit  >t 
folidum  fuper  I F,  ad  folidum  fuper  E K,  ita  folidum  fuper 
C D,  ad  folidum  fuper  £Kj^fc  proinde  aqualia  erunt  paralie 
lepipeda  fuper  IF,&CD.  Ofien/um  eft  autem  paraUelepi. 
pedum  fuper  1 Fta  quale par  allelepipedo  fuper  jlB . jt  equa/ i a 
ergo  erunt  et  parallelepipeda  fuper  jIB.CD.  Quod  eft  ppofitu. 
C onvertetyr  quoque  hac  propof  3 i .in  hunc  modum. 

Solida  parallelepipeda  aqualia, fuper  qqua 
les  bafes, in  eade  fune  altitudine . Et  parallelepi- 
peda aequalia  in  eade  altitudine,  fuper  aequales 
funt  bafes,  fi  non  habuerint  eandem  bafin : 

s 1 


IZQC 


im  E K/?.  XI. 


5*1  enim  ynum  altero  cYedamr  altius tfi  ab  eo  ab fc inda- 
tur parallelepipedum  in  eadem  cum  altero  altitudine  j fient 
eequalia  abfeiffum  f & alterum.  Cum  ergo  fr  totum  ponatur 
aquale  alteri  i aquale  eri*  abfcijjnm  toti  . jQuod  ejl  abjurdum. 

i)  v o D fbtn eadem fint  altitudine bajis  vnim  creda- 
tur maior  bafe  alterius  ,fr''ab  ea  abfcindatur  bafis  aqualis  alte 
ri  t ZT  fupet  abfciffxm  inxettigotur  farallelepipedum  elufdem 
alsitudinis\demon  flr  abimus  eodem  m odo  }p  artem  toti  ejfc  aqua 
lem.  Quodefi  abfurdum. 

^HEORJ  sy.i  R O Pd  S?  j i J 

SOLIDA  parallclepipedalub  eadem 
altitudine ; inter  fe  Cunc  » ut  bafes . • j i ii 

i < y ii . 

Sint  duoparallelepipeda  A^CD , E F G|  H,ViuIaprri 
altitudinis  fuper  bales  AB,£  F.  Dicoeflefohdum  ad  folidu» 
ut  eAbaiis  ad  bafin  . Super  re&aUi  cnimE  K , con  Amatur 
ptraUelogrammum  1 K-,  aequale  parallelogrammo  A B,  in 

aftgulo  lEK,<j.fit  £-  %, g 

«pialis  angulo  ENF. 

ConAitucnt  autem 
parallelogramaE  F, 

I V i totum  pataile 
logrammum  unum  FI, ut  in  4f.propof.l1b. i.  demon ftra- 
tum  c A.  Si  igitur  alia  plana  parillclcpipcdi  EFG  H,  prddu- 
can tur  ad  pa rtes  E G,  perficiat urque  totum  unum  paraHe- 
lcpipcdum  I F L H i ei unt  paralfelcpipeda  A BCD,  I K- 
L M,*qualia,cum  habeant  ^quales  bafes  > per  conArudio- 
nem  A B,l  K j Se  eandem  altitudinem, ex  hypothefi.  Qua- 
re erit  ut  foltdum  I K L M,  ad  (olidum  E F G H , ita  foiidu 
A BCD,ad folidum EFGH:Eft  autem  folidum IKLM, 
ad  (olidum  E F G H,  ut  bafis  I K , hoc  eft,  illi  squalis  bafis 
AB, ad  bafin  E F . Igitur  Se  (olidum  ABC  D-,  erit  id  foli- 
dum E F G H , ut  bafis  A B,  ad  bafin  E F . Solida  er- 
go parallclepipeda  fub  eadem  altitudine , 
inter  (e  funt , ut  bafes . Quod 
• ' erat  demon  Arandum.  - 
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Cottrt  * * 0 modo  %ft  folida  paralfelebipeda  inter  ft 
fint , ut  bifes  } ip/i  *r*„»  fui  eadem  altitudine . J<  *mm  non 
credatur  altitudo  ; ex  maiori abfandatur  minori  aqua. 
«>  C & duC4t"ffUn"m  b*fi  f^Uelums  eritque  ut  bafis  ad  ba- 

\ “*  l^'h'P'4'mtd  f*ralleUpipedum  abfcijjum  ; fed 

9.  quinti,  fic  quoque  erat  ad  totum . Mfcijtum  ergo  aquale  e ii  Ji. 
Quod  ab  fur  dum  . , 
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THEOR.  38.PROPOS.  3*. 

SIMILIA  Tolida  parallelcpipeda  ,'in- 
Hint  in.triplicaca  ratione  liomolo°o— 
rum  laterum . 

. f ‘ N T.  parallcltpiprda  A B C D,  EFGH*.  fuper 
baks  finailcs  A 3«  EF,w  quibus  latera  homologa  fint  A I, 
E K . Dico  proportionem  parailepip<di  ABC  U,a  i par«l 
Jepmedttm  E FG  H,cfTc  triplicaram  poporuoms  latrrum 
'fi — r>  - homologorum  A I,  E A . Prod» 

carnium  AJ.adL.Acfit  l L, 
atqua  «s  ipfi  £ a , uel  G R } Item 
D Ijad  M,  &:  fit  I M,  aequali*  ipG 
HAtucl  GO>  Ltcm  B l,ad  N, 
&fitl  N,  aequali*  ipfi  K F,  uel  GS. 
Deinde  compleris  parallelogram* 
mis  L M,LN,I  T » perficiatur  pa- 
Sw.t^ri  rallelcpipcdum  T X i V . Quo- 
niam  uero  latera  I L,I  M,  aequalia  funt  lateribus  G R,G  Oi 
& anguli  contenti  aequales,  cum  angulus  L l M,  fic  «qualia 
angu  o A I D , qui  ob  fimilitudmcm  parallelepipedorun* 
«qualis  cft  angulo  EK  H,fcu  RGO  : Erunt  parallelo 
gramma  1 X,  G F,  fimilia  & «qualia . Eadem  ratione  fimi- 
Iia  erunt  & «qualia  L N,  R S i hem  I T , G E.  Q^uarc  tria 
plana  I X,  LN, I T.parallelepipedi  T X I V .fimslia  lunt  Sc 
«qualia  tribus  planis  G F,R  S,G  E , parallelcpipcdi  EFGH: 
Sunt  autem  tria  cuiulquc  fimilia  & «qualia  tribus  reliquis 
• :,  r.  .•  <t  , r.  \ . Oppo- 


s.  gp  g 


VZffiLIt ~BE<RG).  XI.  gm  'St 

oppoflns.  Tuitur  aequalia  funt,  5c  fimilia  parailclepipeda 
T X I V,E  F G H,  ex  dcfin.ro.  huius  lib.  Rurfus  comple 
tis  parallel  g aoim  s M.  B, B L,L  M,  perficiatur  parallele pi- 
pedum  M P B L s Item  completis  parallelogrammis  1 Y, 

D L,  I Q. , perficiatur  parallelcpipedum  l Y Q^Z  . Q30- 
niam  icitur,  obfitnilitudincm  paralltlepipedorum  ABCD, 

EFG  H , eft  ut  A I,ad  E.K  r hoc eft , ad  L L,  ita  D I,  ad 
H K,hoccft,adlM;3cBI,  ad  F K,  hoc  cft,ad  IN.  Vtau 
Item  A I,  ad  I L,  ira  eft  parallclogrammum  A D ,ad  D L j 1.  fexti. 
Et  ut  D l,ad  I M.ita  parallclogrammum  D L , ad  L M j & 
ut  B I.ad  I N.ita  parallclogrammum  B L,  ad  LN.  Igitur 
erit  ut  A D,ad  D L,ita  D L ,ad  LMjficBL.ad  LN.  Sed 
ut  A D,  bafisad  DL,bafin<itaeft  paralielepipedum  A D-  ji.  undec. 
C B.ad  paralielepipedum  D L Y Qj  fit  ut  bafis-D  L,  ad  ba 
fiii  L M , ita  paralielepipedum  D L Y Q^,  ad  pavallelepipe 
dum  L M B P ; Et  ut  bafis  B L,ad  bafin  LN,tta  parallelcpi- 
pedum L M B P.ad  paralielepipedum  LNTX . Quareerit, 
ut  paralielepipedum  A DCB,  ad  paralielepipedum  DLYQ, 
ita  paralielepipedum  DLYQ^.  ad  paralielepipedum  L M- 
BP.fic  paralielepipedum  L M B P , ad  parallclcpipcdu  L N- 
TX.  Ac  proinde  quatuor  quantitates  funt  continue  pro- 
portionales A DCB,  DLY  Q^,  LMBP,  LNTX,ideeque 
proportio  primx  A DCB,  ad  quartam  LNTX  > hoc  cft  , ad 
EFGH,  erit  triplicata  proportionis  primae  A DCB, ad  fccun 
dam  DLYQ  , ex  definitione  10.  lib.  5.  Vt  autem  AD- 
CB,  adDLYQ.,  itaeft  bafis  A D ,adbafiu  D L}  Et  ut  3ZU"  'f* 
AD,  ad  DL,  ita  eft  reda  A I,ad  I L,  hoccit,ad  E K.  Icitur  *•  Jextt ' 
proportio  paralleiepipedi  A DCB,  ad  paralielepipedum  EF- 
G H,eft  triplicata  proportionis  homologorum  laterum,  ni- 
mirum A l,ad  E K.  Quapropter  fimilia  folida  parallclepi- 
peda.mter  (e  funt  in  triplicata  ratione  homologorum  late- 
rum . Quod  erat  dcmonftrandum . 


C OROLLARIVM. 

Ex  hoe  perfpicuum  «ft,  fi  fuerint  quatuor  line*  reA*  eonttnue 
proportionales,  ut  eft  prima  ad  quartam. ita  effe  paralielepipedum 
fuptr  primam  dcfcnptum  ad  paralielepipedum  fimilc,fimiliterquc 
deferipeum  fuper  fecundam  . Quia  tam  paralielepipedum  ad  pa- 
ralielepipedum, ut  dcmonllratum  cit,  quam  prima  linea  ad  quar- 
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tan> , <7 .definitione  lo.Iib.j.  habet  proportionem  triplicatam  om 
pomonrs  Pnm*l.ne*ad  fecundam,  mm.ru  laterum  homologJru. 

THEOR.  29.  PROPOS.  34. 


AE  QV. A L I V M folidorum  paralle- 
Icpipcdorum  bafes,  & altitudines  recipro- 
cantur : Et  quorum  folidorum  parallclepi- 
pedorum  bafes j & altitudines  reciprocan- 
tur; Illa  funt  aqualia. 

CJ  A rtuifc  tj’  • ibfouq  -'Ii  ci,mj-d ,J  a v i / 

l f 1 ^ Pa^[cJcP'Ma  A D C B,EHGF,fuper 
bafes  AD,EH.  Dico  bafes  AD,EH,& altitudines  paralie 
kp.pedwua,  ADCB,  EHGF,  elTc  reciprocis,  hoc  e ii , dTc 
Mt  AU,ad  EHyra  altitudinem  foJidi  EHGF,ad  altitiid.nem 
/r~ 7J  folidi  ADCB.Sinrcnim  primo  mfiften 

tcslinea:  AI,  E K , perpendiculares  ad 
D /-f-y  bafes  AD,  E H.ira  ut  AI,  E K.fincpcr 
/__\/K  denn.  4. lib,6.  altitudines  parailclcpipc- 
dotum.  Si  igitur  altitudines  A !,E  K, 
funt  aequales  s cum  & parallclepipeda  aequalia  ponantur) 
erunt  & bafes  AD,  EH, aequales, per  ea, qua:  ad  finem  pro- 
pof.  j 1. huius lib.  oftendimus.  Qjiarc  erit,  ut  bafis  A D,  ad 
bafin  E H,ita  altitudo  E K,ad  altitudinem  A I.  Ac  proin- 
de bafes  Sc  altitudines  funt  reciproci. 

Qjro  D fialritudincs  A I,  R K,  inaequales  fuerint;  fit 
E K.maior.ex  qua  abfcindatur  E L,  ipfi  A I.iqualisj  & per 
L,ducatur  planum  L M,  parallelum  bafi  E H,  per  fcholton 

propof.  tf.  huiusiib.  (Quo- 
niam igitur  aequalia  funt  foli- 
da  A DCB  , E H G F ; erit  ut 
ADCB,  ad  folidum  E H- 
M L,  ita  EHGF,  ad  idem  fo- 
lidum E H M L : Vt  autem 
folidum  ADCB,  ad  folidum 
EHML,  ira  cft bafis  AD, ad  bafin  E H,cum  aequales  ponan 
tur  altitudines  AI,EL ) £t  ut  folidum  EHGF,  ad  folidum 
i F H- 
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EHML,  ira  eft,  eadem  ratione.bafis  K N,  ad  bafin  LN  ,cum 
ha.  ratione  folida  EHGF.EHML,  eandem  habeant  al- 
titudinem , fi  nimirum  bafes  ponantur  KN;  L N ; Erunt 
crim  inter  eadem  plana  parallela  K N , G H.  Igitur  cr;t 
ut  bafis  A D , ad  bafin  E H , ita  bafis  K N , ad  bafin  L N : 

Sed  ut  K N , ad  L N , itaeft  reda  E K , ad  redam  E L, 
hoc  eft,  ad  A I.ipfi  E L, aequalem.  Q.uare  erit  ut  bafis  A D, 
ad  bafin  E H,ita  altitudo  E K,ad  altitudinem  A Ij  Ac  pro- 
pterca  reciprocat  funt  bafes, & altitudines. 

Sint  iam  bafes  fic  altitudines  reciprocae  .Dico  paralie 
lepipeda  effe  aequalia  . Si  enim  altitudines  E K , A I , Aint 
«•quales  ; cum  fit  bafis  AD, ad  bafin  E H,  ut  altitudo  E K, 
ad  altitudinem  A l,ex  hypothefi ; erunt  A:  bales  AD,  E H, 
cqualcs.Qjiarc  paralleleprpeda  A DeB.EHGE.cu  arquales 
•1  fiabcant  bafes, 8f  altitudinem  eandem, inter  Ic  gqualia  erunt. 

3 o d fi  altitudo  E K, maior  fuerit,  abfeindatur  E L, 

'ipfiA  I,  aroualis,  & per  L .ducatui  planum  L M .paralle- 
lum bafiEH.  Quia  igitur  ex  hypothrfieft , ur  bafis  A D, 
ad  bafin  E H , ita  altitudo  E K,  ad  alnrudinem  A I.hoc  eft, 
ad  E L.ipfi  A I.aequalem;  VrautcbafisA  D,ad  bafin  E H, 
ira  eftfolidum  ADCB.ad  folidum  E H M L.cum  alritudi-  31 
res  A I,  F L,  arquales  ponantur  j Et  ut  E K,ad  E L,  ita  eft 
KN.ad  LN  i Vt  aurem  bafis  K N,  ad  bafin  LN,  ira  eft  foli- 
dum  DHGF.ad  folidum  EHML, cum  folida  EHGF.EH- 
ML,  eandem  habeant  altitudinem,  fi  bafes  ponantur  K N, 

L N ; Erunt  enim  hac  ratione  inrcr  plana  parallela  K N , 

G H : Ent  ut  folidum  AD GB.ad  folidum  EHML,  ita  foli- 
dum E H G F,ad  idem  folidum  E H M L j ideoque  xqua- 
lia  erunt  folida  A D C B,  E H G F.  9. 

Sed  proponantur  iam  parallclepida  AB  CD.EFGH, 
aequalia,  quoru  infiften 
tes  linex  A I,K  D,BM, 

LC5EN,OH,FQ.,PG, 
nd  finr  perpendiculares 
ad  bales  AB, EF.  Demit 

tanturautcapunaisl,  Fyn 

D,M,C,ad  planum  ba-  * A.  i KX  O . 

fis  A B , perpendiculares  I R,  DS,  M V,C  Tj  Itera 
'a  punftis  N , H,  Q,  G , ad  planum  bafis  E F , pernen- 
■ r ‘ V 4 diculares 


.nuder. 


i , ftxti. 

) t.undec. 


lilize 
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«licui .«res  N X , H Y , Q,*  , G Z ; connefhnrurque  r c£tx 
R S,  T V,  R T,  S V i X Y,  7,  *.  X Z.  Y a : Eruntaue  per- 
pend  culares  R I,  X N , parallclcpipcdotum  altitudines , ex 


ig.  Melio.  A B C D,  xquale  folido  RVCD,eo  quod  habeant  eandem 
• undecimi.  i bafin  C.  D.eandcmque  altitudinem  R I s fle  EFGH.eadc 


ratione,  xquale  folido  X % G H : Erunt  fle  parallelcpipeda 
RVCD,X  <*G  H, aequalia  Qjiarccum  haereant  infiftrn- 
tes  lineas  perpendiculares  ad  bafes  C D,  G H ; erit,  ut  iam 
dcmonftratumeft,  ut  bafis  C D,  ad  bafin  G H.hoceft,  ue 
bafis  AB,ad  bafin  E F,ita  altitudo  X N,ad  a titudmcm  R 1. 
Ac  proptcrca  bales  fle  altitudines  funt  reciprocae. 

Sint  iam  bales  atque  altitudines  icciprocae.  Dico  pa- 
rallelcpipeda ellc  xqualia  . Coftru&aenim  figura, ut  priusj 
Cum  fit  ut  bafis  A B.ad  bafin  E F,ita  altitudo  X N.  ad  alri- 


24.  nndec.  tudinem  R I » Sitaute  A B,  ipli  C D,  fle  E F.ipfi  G H,$qua- 
■ lis  > Erit  quoque  ut  bafis  C D,  folidi  R VC  D.ad  bafin  G H, 
folidi  X 4 G H,  ira  altitudo  X N,ad  aliirudmcm  R I.  Q^ua- 
| re,cum  X N , R I,  fint  infiftcntes  linex  , perpendis  u’ares  ad 
i bafes  C D,  G H } erunt,  ut  iam  oftcnlum  cft,  xqualia  pai  al 
I lelep  peda  R V C D,  X s GH:  Sunt  autem  hxe  paralleJe- 
19.  Mei  30.  pipeda  parallelep;pedis  ABC  D,  E F G H , xqualia  . Igitur 
m ndecimi.  *qualia  quoque  erunt  parailelepipcda  ABCD,EFGH: 


Idcmque  oftendetur,  fi  infiftcntes  linex  unius parallelepii 
pedi  fuerint  perpendiculares  ad  bafin  , alterius  ucro  non. 
Q^uam ob  rem,  Aqualium  folidorum  para  Iclepipedorum 
bafes,  fle  altitudines  reciprocantur,  flec.  C^uod  erat  often- 
dendum  • 


defin.  4.  I;b  fl.Dicorur- 
fus  , ui  bafis  A B,ad  ba- 


X N,ad  altitudinem  RI. 
Cum  enim  xqualia  fint 
folida  ASCD  , EFGHj 


5 C H 0 L 1 0 V. 
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Omnia  h*c , qu*  detronftratJ  funt  in  fex  froxithte  pro 
fiJitUmlue , nimirum  tg.  jo.  5 1«  js.  & 34.  conner. iunt 

quoque 


msKAXb  mm.  *n 


19.  ;o.  uti 
)1  .undee. 


qnOcut  prifmatix,  qua  habent  dito  plana  oppofita  triangularia, 
fi  pradifla  hypotheles  feruftur  , T{am  ii  duobus  prifmatit  eiuf- 
modi  eiufitm  altitudinis  , fup er  ean  dem  bafin,  uti  fnper 

aquales  bafts  conflitittis,  apponantur  duo  alia  prifmata  iuis 
aqualia  fimilia,  conficientur  duo  parallelepipeda eiufdem 
altitudinis , & fnper  tandem  % uti  aquales  bafts  exiflentu . 

Quare  aqualia  erunt  huiufmodi parallelepipeda  j ac  proin- 
de & data  prifmata  , torum  vidrLcet  dimidia. 

|^v  l I y $ , fi  duobus  prtfmatis  pradiflis  eiufdem  altttu 
dinii,  & fnper  diuerfa t bafts  conflitutist  adijciantur  duo  alia 
pnfmata  illis  aqualia  d?  fimilia,  conficientur  iterum  duo  pa- 
rallelepiptda  eiufdem  altitudinis . Quare  erit  faraUtlepiOedu, 
ai  par  ali  eltpipedu,  ut  bafts  ad  bafin  t Mqi  adeo  prifma  adprif  i 1 .undee. 
ma, nempe  dimidium  unius  parallelepipedi,*d  dimidium  alte - if-qumtt 
rius  p ut  eadem  bafit  adbafin  ,fi  prifmatum  bafts  fuerint  pa- 
Talltlogramma,  ytl  certe  ut  triangulum  ad  triangulum,  dimt - 
dium  fciiicet  ynius  bafis  dii  difnidinf*  stlttYius^Ji  bdfes priftnd 

tum  fuerint  triangula  . , 

?,AITERE  a,  fi  dutbus prifmatit  prafxtisfimiUbiu 
addantur  alia  duo  prifmata  illis  aqualia  &■  fimilia  , confiitue 
tur  duo  parallelepipeda  fimilia,  qu*  inter  fe  habent  proportio - 
nem  triplicaram  proportionis  laterum  homologorum  , Igitur  I e • 

prifmata  , torum  nimirum  dimidia , cum  eandem  habeant-  l $•  qntnt 
proportionem  cum  pitrallelepipedis , proportionem  habebuttt  trt 
plicatam  proportionis  eorundem  laterum  homologorum  t qua 

quoque funt  Idterahomologa prtfmatum. 

I)  l n I Q.V  E fi  diSlit  duobus  prifmatit  aqualibus  aitun* 
gantur  alia  duo  prifmata  illis  annalia  & fimilia  , componen 
tur  duo  parallt lepiptda  aqualia  earundtm  altitad  num  cum 
prifmatit . Quare  cum  bafes  , & altitudines  parallelepipe . 
dorum  fint  reciproca  j & bafet  prifmatum  eadem  fi nt,yel  cer- 
te triangula  earum  dimidia  eandem  habentia  proportionem  ; 

Erant  quoque  bafts  prtfmatu  & eorum  altitudines  reciproca . 


THEOR.30.PROPOS.  35* 

S I fuerint  duo  plani  anguli  a?quales  5 
quorfi  ucrticibus  fublimes  reto  linea?  in- 

fifiantt 


4 .undee, 
15.  quinti 


3 7- 


/ 
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fiftant , quae  cum  lineis  primo  politis  angu- 
los contineant  aequales, utrumque  utrique; 
In  fublimibus  autem  lineis  quaelibet  fum- 
pta  fuerint  punda,&iab  hisad  plana,  in 
quibus  confi fiunt  anguli  primum  pofiti,du- 
dae  fuerint  perpendiculares;  a pundis  ue- 
ro,  qux  in  planis  a perpendicularibus  fiunt, 
ad  angulos  primum  politos  adiundae  fue- 
rint redae  lineae : Hae  cum  fublimibus  aequa 
les  angulos  comprehendent. 

* , j 

S fvN  t duo  anguli  plani  aequales  B A C,  EDF,  quo- 
rum uerticibus  A ,Sc  £> , infiftant  extra  ipforum  plana  , 
fublimes  redae  lineae  A G , D H , ita  ut  angulus  B A G , an- 
gulo E DH,  Se  angulus  C AG  , angulo  FDH.fit  squalis. 
A fumptis  autem  pungis  G,H,in  redis  AG.DH.dcmittan 

tur  ad  plana,  in  qui- 
bus anguli  B AC, 
EDF,  exiftunt,per- 
pcdicularesGIjHK, 
incidentes  in  punda 
J,K,Sc  adiungantur 
reda:  IA,  KO.Dico 
angulos  G AI,  HDtf.cflearqualcs  inter  (e.Nafi  A G,  D H, 
| funt  inarqualcs.aufrratur  a maiori  A G»'pfi  D H,*qual.s  li 
!nca  A L i Se  ex  L,  ad  planum  anguli  BA.C,  perpendicularis 
■ demittatur  L M . Qjjoniam  igitur  G I , L M , redae  funt 
6.  undec.  aJ  planum  anguli  B A C,  ipfx  erunt  parallelae  , atque  adeo 
in  eodem  plano,  nempe  in  plano  trianguli  AGI.  Qjiarc 
L M,  cadet  in  redam  AI.  Ducantur  iam  cx  pundis  M , 

. K , ad  redas  AB,  AC,PE,  DF,  perpendiculares  M B, 
M C,  K E , K.  F } Se  conncdantur  reda:  B C , B L , L C, 
EF.EH.HF.  Et  quia  L M , reda  eft  ad  planum  anguli 
B A C , ipfa  redum  angulum  efficiet  cum  reda  A M,  m eo- 
dem plano  duda,pcr  defin.  3.  huius  lib.  Quare  quadratum 
- 


k 


rmt  7® s.  Ks*._x t-vm"  *** 


147. primi. 
'4y.fr  imi. 


4y.fr  imi. 


47.  primi 


48. primi. 


reflx  A l ,x<Male  erat  quadraris  reflarum  AM,  ML; 

Eft  autem  quadratum  reflx  A M jxqua'e  quadratis  refla-' 
rum  A C , 'C  M ; cum  & angulus  ACM,  reflus  fit.ex  con- 
ftruflionc.  (Quadratum  ergp  refli  A L,  $qualeeft  qua- 
draris rcftaruni  A C, C M,ML : At  quadratis  reflaru  CM, 

M L.  xqualceft  quadratum  refl£  CL, cum  angulus  CML, 
reflus  fit  per  defin.;.  huius  Jib.  Igitur  quadrarum  reflx 
A L,  xqualceft  quadraris  reflarum  A C , C L j Ac  proin- 
de angulus  ACL,  reflus  erit.  Rurfus  quia  quadratum  48 .primi. 
reflat  AL,  xquale ’eft  quadratis  reflarum  A M , M L:  47. primi. 
Eft  autem  quadratum  reflat  A M , «quale  quadratis  re-  47 .primi. 
flarum  A B,BM,  eum  angiilus  A B M,  per  conftruflio- 
nrm  , fit  reflus.  lgirur  quadratum  reflat  A L,  xquale 
eft  quadrat  is' reflarum  A-B , B M , M L : At  quadratis  re* 
flarum  B M , M L>  «quale  eft  quadratum  refla:  B L.quod- 
& angulus  B M L",  fit  reflus  ex  defin.  3.  huius  lib.  Qjra- 
d ratum  eroo  reflx  A L,  xquale  eft  quadratis  reflarum 
A B , B L ) proptereaque  angulus  ABL,  erit  reflus.  Non 
aliter  oftendentur  rtfli , anguli  D F H , D E H . Q^uo- 
niam  igitur  anguli  ABL,  L|A  B,  trianguli  A B L,  xqua- 
les  funt angulis  D E H,  H D E .trianguli  DEH]  luntque  . 

latera  AL,DH,  «qualia  > Erunt  & reliqua  latera  AB.BL,  *f 
reliquis  lateribus  D E , E H,  xqual.a.  Eodem  argumen- 
to aequales  erunt  reftx  A C , C L , reflis  D F,  F H . v^ua 
re  cum  latera  A B , AC,  trianguli  ABC,  xquakafint  late- 
ribus D E , D F , trianguli  D E F 5 & anguli  cotenti  B A C, 

E D F , xquales , ex hypoth  fi ; erunt.*, bales! B _C,  E F,in- 
tcr  fe,  & anguli  ABC  , ACI’,  angulis  D B F,  D F E,  xqua- 
Irs : Sunt  aurem  Actori  anguli  A B M,  A CM,  totis  angu  is 
D E K,  D F K, «quales,  cumemnesfirit  refli  • Jg*"* 

1-qui  anguli  M B;C,!M  C B. reliquis  angulis  AEF.K  FE, 
xquales  erunt  f Acproptercacum  * latera BC  , E F ,hnt 
oftenfaxqualia  5 erunt  latera  B M,CM,  lateribus  » * 

«qualia  . Quia  igitur  latera  A C , CM,  triangu  1 A , 

«qualia  funtoftenfa  lateribus  DF,  FK, trianguli  D • F K 1 & 
i anguli  AC  M,  QFK,  funt  refli  > erunt  3c  bafes  A M,D  K, 
inter  fe  «quales . Cum  autem  xquales  fint  oltenlx  re- 
crunr  etiam  earum  quadrata  xauaha 


4.primi. 


ft.tBL.EH 


x6.fr  imi. 


4.primi. 


Qjjia  ucro  quadiatura  .reflx  B L 


xquale  eft  qua- 
M dratiil 


qj.fnm. 
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araris  redarum  6 M,M  L i & quadratum  redae  E H,  qua- 
dratis redarum  £X,KH,  quod  anguli  B M L,  E K H,rc- 
difint,ex  defin.  j.humslib.  Erum  Ce  quadrata  redarum 

BM.ML,  «qualia 
quadrst  s redarum 
EK.KH.  A Maris 
ergoquad ratis  redra 
fa'  \ rum  B M,  E K,  qu* 

I / «qualia  funr,  quod 

reda:  B M,  E K oftS 
f(fint «quales;  reliqua  quadrata  redarum  LM,H  K,«qua 
Lia  erunt, ac  proinde  red(  LM  , H K,  e |ualcs.  Qjjam  ob 
rem, cum  iarera  AL,AM,  trianguli  A L M,  (qualia  Initiare 
ribus  D H,D  K, trianguli  D H K , Ce  bafis  L M,  bafi  HK, 
«qualis ; erunt  & anguli  L A M,  HDK,  (quales.  Si  igittar 
fuerint  duoangul.  plani  «quales,  quorum  uerticibus  fubli- 
mes  rcd*iinc*  infiilant,  Cee.  Qjjod  offendendum  erae. 


COROLLA  RIVM. 


Ita  a , fi  fuerint  duo  anguli  plani  «quales , quorum  uer- 
ticibus fuMimes  rc&z  linee  «quales  infiilant,  qu*  cum  lineis  pri- 
mo pofitis  angulos  contineant  «quales, utrumque  utriquc.  brunt 
a punftis  extremi;  linearum  fublimium  ad  plana  angulorum  pri- 
mo politorum  demifi*  perpendiculares  inter  h «quales.  Nam  pro 
pcerea  quod  anguli  plani  B A C,  fcDF,ponunnr  «quales,  & fubli- 
mes  «quales  A L,  D H.conlhtuunt  angulos  «quales  LAB,H  DE; 
Ireaa  L A C,  H D F ; demoaltra'um  fuit , demilEis  perpendicula- 
res L M,  H K,  crtc  «quales. 


THEOR.  31.  PROPOS.  36. 


S I tres  re&ae  lineae  proportionales  fue- 
rint : Quod  ex  his  tribus  fit  folidum  paral- 
lelcpipedum,  aequale  cft  deferipto  a me- 
dia linea  folido  parallelcpipedo,quod  aequi 
laterum  quidem  fit  > aequiangulum  uero 
praedi&o . 

Sint 
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ftiti 

buf, 

EF 

para 

DH 


txip 

fiat: 

lisfo 

*ngi 
LK 
bus  | 


ita  u, 
«qua 
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turpi 
B.ftl 
do  1 1 
(quo 
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:xH/i 

redimi 

,rqua 

reftana 

.Atei 

imirii 

iS*f* 

r.qeci 
EK  o» 

K,*»1 

uim  <A 

i licti» 

CHK, 
SlKTtl* 
u fub 

, erat. 


rura  oi* 
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um  p* 

j»«r 

Jtfubt 

ffof; 

odlPlii' 


s.  I 
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ffilC- 

ioraI- 
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3 i n t continue  proportionales  tres  reftx  A,  B.C.Con 
ftituarurquc  angulus  fb'i(Jus  E,  ex  tribus  angui»  planis  qui 
bufeunque  D E F,DEG  , FEG,  ita  utrcfta  D E,  ipfi  A,  & 

E F,  ipfi  B ; & E G , ipfi  C,  fit  «qualis . Completis  autem 
parallelogrammis  DF,  FG,G D, perficiatur  parallelcpipedu 
D H ; quod  fubrribus  rettis  A,  dicitur  contineri,  aut 
ex  ipfis  fiert : Deinde  ad  le&ara  1 A , ciufque  punctum  K , 
fiat  folidus angulus  K,cqua  »5.  nndtc 

iis  folido  angulo  E,cx  trrbus 
angulis  planis  1 K L,  IK.M, 

LKM,  qui  «quales  fint  tn- 
bus  D E F;  D E G , F E Gj 
ira  ur  rc£be  1K,KL,KM, 
aequales  fint  mediae  ltnf{  B. 

Completis  uero  paralleiogrammis  I L,  LM,  M I,  perficia- 
tur parallelepipedum  I N j quod  contineri dkirur  fub  linea 
B,  feu  cx  jpfa  deferibi . Dico  folidum  D H,  «quale  efie  foli 
do  I N . Cum  enim  fit  ut  D E,  ad  I K , ita  K M,  ad  E G , 

(quod  DE,  ipfi  A)&IK,KM,  ipfi  B $ & E G,  ipfi  C , 
fiimpra  fit  (.qualis , ) & anguli  DEG,  IRM,  «quale' : 

Erunt  parallelogramma  D G,l  M,  aqualia, propterea  quod  «4.  fexti. 
latera  habent  circa  «quales  angulos  reciproca  . Q„uoniam 
uero  anguli  plani  D E G,  I A M,  funtequales^uorum  ucr 
ticibusinfiftuntfublimcsline*  {quales  E F,  K L,  qu{-;  qua 
les  angulos  comprehendunt  cum  lineis  primo  pofitis.ex  co 
ftrudtione, utrumque  utrique;  Erunt  perpendiculares  cx 
F,  L,ad  plana  bafium  D G,  1 M,  demifte,  nimirum  alritudi 
nes  parallelepipcdorum  D H , I N , fi  bafes  fint  D G , I M, 
inter  fc  {quales , per  coroll.  propof.  prccedentis.  Qjrare 
parallelepipcda  D H,  I N,  cQ  habeant  bafes  D G,  I M,{qua 
Jes,  & {quales  quoq  ue  altitudines,  inter  (e  {qualia  erunt.  Si  \ j 1 unitu 
tresigitur  re&{  line{  proportionales  fuerint,  &c.  Ouod 
erat  dcmoafti and um  . 

. » “ w 1 , ;#!  «V  ..i 

» ntiiii.  1 • i»t  • +** t V 1 l il  i mijtiai 

S C H 0 L l 0 

IV I C I 9 S 1 M quoque , /1  partlltlepipedum  tx  tribui  lu 
Otii  redit  de  fer ipt  umenti*  fuerit  p*raUeltfipcdo  ftbi  equi, 
engul t a medi  a linea  defefipto:  Erunt  tres  retia  continue  j>roL 
'jgy  foniona- 
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14.  fxti. 
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d _:k 


portknalet  r Sh  enim  parallele  fipedum  D Ut  defit ipturxs  ex 
rectis  A ,£,(,>*  ductum  <(l,t aquale  fibi  xquiangulo  pjratfile- 
fiptdol  2{j  dtfiripto  amtJia  B . Dico  tres  A,  B,C,  efic  con. 

tinae  proportionales . l^.amt 
yelnti  prius,  ofteqdentur  eo- 
rum altitudine)  ex  E,  L,  de- 
nnfix  e fi  e aquales  Quare 
cum  & ipfa  ponamur 
lia  , erunt  eorum  bafit  I>Gg 
l M , aquales  , p<r  »4  , ?** 
ai  finem  propof.  3 1 . lib.  detuonfirauim^f.  Qu*.  bafcs 

cuin  angulos  habeam  aquales  D EG,  l K M i ex  cqnfiruEsio* 
ne  J habebunt  latera  circa  tUos  angulos  reciproca,  j Isac  tsi.rrit 
ut  D E,  ad  I K,  ita  K M,  ad  EG  . Quapropter  eum  J>  lifipfi 
A » & l K,  K M,?pfi  P'j  &.  EG  , ipjt  C ifumpttfipaqpalu  } 
£m  quoque  ut  At*d  B,na  B+td  C.  Quod  ejl  propofuwtu 

THEOR.32.  PROPOS.  37. 

t ' ) ii  1 *j  ; M iicji , 1/  A . i '?  ( Av  i5  ;i  t 3 »"  d <>up  y 

SI  quatuor reto  linea: proportionales 
fuerint  :&  folida  parallelepipeda  , qua?  ab 
ipfis  & fimilia,  & fimiliter  defcribtmtur,pro 
portionalia  erunt.  Et  fi  folida  parailelepi- 
peda,  qucc&  fimilia, & fimiliter  dcftribun- 
tur , fuerint  proportionalia : Etipfie  rectae 
linea?  proportionales  erunt . 

Sint  quatuor  redae  proportionales  A,B,  C,  D i Vt 
quidem  A,  ad  B» ita  C .ad  D»  conitituanturque  liipcr  A , 
& B ,duo  parallclepipeda  A , <5c  B,  fimilia  fimiliterque  de. 
feripta  } Item  (uper  C,3c  D,alia  duo  C , & D,  fimilia  fimi- 
litcrquepofita , fiuc. haec  fine  illis  fimilia,  fiuenon.  D.coef- 
fc  quoque  folida  A , B,  C,  D , proportionalia  i Vt  quidem 
(olidum  A, ad  (olidum  B , ita  (olidum  C,  ad  (olidum  D:  In- 
ueniantur  enim  per  fcholio.n  propof.  1 1 . lib.  6.  duabus  re-, 
dis  A,  B , aliae dug  continue  proportionales  E , Es  Item! 

duabu^' 
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duabus  C,  D,ali£  du£  G ,H  Qjtoniara  igitur  funt  quatuor  ii 
ne$  A,B,  E,  F,  flcqua 


tuor  linee  ali$C,D,Gj 
H,  quar  binem  eadem 
ratione  fumunrurjetic 
ex$quo,  ut  A, ad  F, 
ita  C, ad  H . Vr  au- 
rem A,  ad  F,  ita  eft  fo- 
lidum  A , ad  /olidum 
B;Er  utC,  ad  H,  ita 
folidum  C,  ad  folidum 
D .cxcoroll.  propos. 

J3.huiuslib.  Igitur  erit 
ut  folidum  A,  ad  (oli- 
dum B,  ita  folidum  Q 
ad  folidum  £>.  Qaiodeftpropofitum. 

Sint  iam  e contrario  folida  A,  B,  C,  D ,proportiona 
lia.  Dico  redas  AjB.CjD.elTe  quoque  proportionales.  Tri 
busenim  redis  A, BjC,inueniatur  quarta  proportionalis  l, 
fuper  quam  deicribatur  parallelepipedum  ipfi  D^icl  C,(imi 
Icfimilirerque  pofirum.  Qjuoniam  igitur  ell,  ut  reda  A, ad 
redam  B,ita  reda  C, ad  retiam  1 j erit  quoque,  ur  iam  clt 
olkn(um,ut  folidum  A,  ad  folidum  B , ita  folidum  C,  ad 
folidum  K Vtautem  folidum  A , ad  folidum  B,  ita  poni- 
tur quoque  folidum  C,  ad  (olidum  D:  Igitur  erit  ut  foli 
dum  C,ad folidum  1 ,ira  idem  folidum  C, ad  (olidum  D 
Ac  idcirco  fqualia  erunt  folida  D.  Qjjc  cu  fint  (imilia, 
ijmiliterqj  dcfcripta,continebuntur  planis  ^qualibus  & (Ion 
Iibus,  per  defindo,  huius lib.  Sed  plana  equalia  5c  fiitfilia 
habent  latera  homologa  gquai-.a,  per  lemma  propof  it.lib; 
6.  Igitur red{  I, & D,  aquales  lunr  , Ac  propterca  erit, 
ut  reda  C , ad  f , redam  ,ira  eadem  C,  ad  redam  D.  Po- 
lita cft  autem  G , ad  l , ut  reda  A , ad  B . Q_uare  erit  ut 
reda  A,  ad  redam  B,  ita  reda  C,  ad  redam  D . Itaque  fi 

3uatuor  rectgJine^  proportionales  fuerint,  <kc.  Q^uod  erat 
emonftrandum  . 

B r e v 1 v s tota  h^c  propofirio  demon  Arabitur  cum 
Thcone^hoc modo. Ponatur  primo  ut  recta  A, ad  icctam  H, 
ita  recta  C,ad  rectam  D . Dico  cfle  quoque  ut  folidum  A , 

' ' 1 ’ ad 


r 


. fexti. 


quinti. 


VCLJD.GE 

ad  folidum  B,  itafoldum  C , ad  lolidum  D . Cum  tnun  fit , 

i i/.U D rnitlvirj  nroi)Oirtt)U’s  IC 


1 


, , unite  proportio  folidi  A,  nd  lolidum  B,  triplicata  proi>orr»ou^  ac 
,3'  ‘ "jac  A , ad  icdam  B i hem  proporuo  folidi  C , ad  lolidum 

1 ‘ ’ n rttnliLiia  urooortio- 


33«  unite 


* i 


0/ 


D,tt  ipluaia  proportio- 
nis rrdfC  , ad  redam 
D : fcrunr  proporuo- 
nc*  iolidj  A , ad  foiidu 
B, A folidi  C,  ad  foli- 
dum D,  ^quales  ; qua- 
doquidc  triplicatae  funt 

firoportionuro  $qua- 
ium,  nempe  rcd$  A, 
ad  icdam  Bj  A icdx 
C, ad  redam  D.  Q.uod 
cit  primum.  Rurlus 
ponatur  fecundo  rfle. 


£> 

*~cr  r-^ 

ut  folidum  A,  ad  foldumB,  ita  folidum  C.  ad  folidum  D. 
Deoe  (Te  quoque, ut  reda  A,ad  redam  B,  ira • 
redam  D . Cum  enim  fit  proportio  Arfd ‘ J®1 * ™ * 

ir.PJ.cata  proporti  ms  red5  A.  ad  redam  B j hem  propor- 
tio folidi  C.ad  fol.dum  D,  triplicata  propoi notus  red*  . 
ad  redam  D : erunt  proportione*  redaruin  A, ad 
ad  D,  cquales » quandoquidem  carum  proportiones  tripli- 
cate. nimirum  folidi  A,ad  folidum  B A lolidi  C,  ad  lolidu 
D,  xquales  ponuntur.  Qj$.odcft  fecundum  -' 
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£ o D l M modo,  ft  fuerint  tre*  retia  proportionales  t erut 
^ paraUelepipedaJtmilia/imiliterque  defcriptaex  e.s,propor 

tionalia , &c.  Si  enim  media  Lima, 

bie,  habebuntur  quatuorretla  proportionales  . Igitur  <&  q** 

tuor  I olida  proportionalia  , ut  de  monft  ratum  eft . Cum  iguur 
(olidum  fecunda  linea  aquale  ftt  [olido  tertia  linea  > & linea 
fecunda  aqualis  tertia  linea  j perdituum  e (i  , quo*  pro - 


po/m^r  ^ ^ ^ prtpojitio  conuenit  etiam  prifmans  , quo. 
rum  duo  plana  adutrfa  aqualia,  funt  rel  trianguUtutl  para[ 
U lo gramma,  ut  Campanus  ait  . 2*4«  addnis 


r 


e Ky.  xi-  ssus  «*« 


f*. 


1 5.  quinti. 
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tgula  fingulU  fint  aqualia  , exurgent  parallelepipeda  , qua 
hic  eft  demonftratumt  proportionalia  erunt  . Cum  igitur 
prifmata  , eorum  dimidia  , eandem  habeant  cum  ipftt propor- 
tionem -f  per  ficuum  eji , quod  proponitur . 

THEOR.  33.  PROPOS.  38. 

S I planum  ad  planum  rcdum  fuerit;  & 
ab  aliquo  puncto  eorum , quaeinvho  funt 
pIanorum5  ad  alterum  planum  perpendicu- 
laris dudta  fuerit:  in  communem  fe&ionem 
cadet  planorum  cki&a  perpendicularis . 

Planvm  AB,  redum  fit  ad  planum  A C,  fitque  eo- 
rum communis  fcdio  reda  A DjEt  ab  E.pundo  plani  AB, 
ad  planum  AC, perpendicularis  demittatur  : quam  dico  ca- 
dere in  communem  fcdiOnem  A L).  Nam  fi  fieri  poteft,ca- 
dat  extra  ad  pundum  Fi  & ab  F , in  plano  AC,  ducatur  i s.  primi , 
ad  redam  A D,  perpendicularis  F G , conncdaturqj  reda 
E G,  in  plano  A B.  Qjioniam  igitur  F G , perpendicularis 
eft  ad  communem  lectionem  A Oj  erit  quoque  pcrpcndicu 
Jaris  ad  planum  A B,  ex  defin.  4.  huius  lib.  atqj  adeo  ad  re- 
dam G E,  per  3.  defin. huius Jib.Elt  autem  & E F,  reda  ad 
FG,  per  eandem  3.  defin.  igitur  in 
triangulo  E F G , duo  anguli  £ F G, 

E G F,  icdi  funt,  quod  cit  abfurdu*  AI 
cum  duobus  tedis  fint  minores.  Per  x w 
pcndicularjscrgocx  E,  demifla  ad  ri*  C 

planum  A C , non  extra  communem  ledionem  AD,  ca~ 
det . ergo  in  ipfam  cadar , ncccfle  eft . Qjjamobrcm,  fi  pia' 
numad  planum  redum  fuerit , dtc*  C^uod  erat  demon' 
Arandum*  . 

: ij. 

, $ c h 0 uq  ; • 

Kaic  eft  demonft  ratio  T htonU . os  tamen  idem  demon 

firabtmus  breuiut  t hoc  modo  .Si  ex  punito  £,  dato  in  plano 
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s z. primi. 


40. 


• IfHVtl 


3 4. frit»  i. 
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A B,  dtmijfa  perpendicularis  ad  planum  A C , non  'cadit  in 
communem  fedionem  AD,  f'd in  pun 
dum  F,  extra  fi  dionem } ducatur  ex 
E,  ad  reflam  A D , perpendicularis 
E G;  qua  ex  q.defin.  reda  frit  ad  pia 
num  A G.  Quare ex  pundo  F.  rextra 
planum  A C,  duffa  funt  ad  ipfum  planum  A C,  dut perpen- 
diculares E f,  E G.  Quod  fieri  nequit  ,ut  in fclnlie  fropof.  1 j. 
huius  lib.  demonflrauimus . 

r f.  '*•  y.  ***  x c IQ v i4u|. 

THEOR.  34.  PROPOS.  39.  ij 

SI  folidi  parallelepipedi  eorum  , qux 
ex  aduerfo , planorum  latera  bifariam  fe&a 
fint ; per  fe&iones  autem  plana  (int  exten- 
fa : communis  feftio  planorum,  & folidi  pa 
rallel epipedi  diameter , bifariam  fe  mutuo, 
fecabunt . C' ! ‘ t ' \ 1 

Sint  parallelepipedi  AB.planaoppofita  AC,BD,quo. 
eum  omnia  latera  bifaria  fcfta  fint  in  pun&is  I,K,L,  M,  N, 
0,P,Qj  perqusc  cxrenfa  lint  duo  plana  IN,KO,  quorum 
jeftio  communis  fit  rcttaRS  : Ducatur  item  diameter  AB. 
B j p.  Dico  rc&5  R S,  & diamctru  A B, 

fc  mutuo  (ccare  bifariam . Connc 
xis  enim  reftis  RB,R  D,  S A, 

S Cj  confiderentur  duo  triangula 
A(^S,COS.  Q^uoni  im  igitur  la 
tera A trianguli  AQJ>_, 
aequalia  funtlateribus  C O,  O S, 
trianguli  COS»  (Sunt  enim  AQ^CO, dimidia  redarum  as- 
qualiu  AG,CH>  &. QS. OS, duabus xqualibus  AN  >HN, 
aequales,  cum  finfparalklogramma  A S4,  H S. ) & angulus 
A Qj^atqualis  alterno  angulo  COS.EruntScbafcs  AS.CS, 

$qualc*}&  anguli  ASQ^CSO.$quales.  Atqui  anguli  AS 

1 i. primi.  A S O, aequales  funt  duobus rtftis.Igitur  & C S O,  A S 0,s 

duobus j 


1 9.  primi, 
primi 


f 


v ; 


1 


JWW.  -*r  n 


Jti 
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l duobus  funt  re&issrqualcsj  Acproptrrca  A$,CS,  vnarcfta  14.  prtmt. 
lineam  conliituenc  E -'dem  modo  oltcndenturdlcarquales  ' 

B R,£>  R,3c  vnam  cx  eis  componi  lineam  recfca  Rurlirs  quia 
vtf  iqj  A D,BC, parallela  e ft, 6;  aequalis  rcftae  FH,  ob  paralie 
'logramma  AF,FC;  quoajintcric  prral  elaecrunt , & 9.  undec. 
aequale*. Quar  Streftae  AC,  BD,  earum  extrefha  coniun--3  3.priffj», ' 
geme>,parai!cl*  funr.A:  arquales , Ac  proinde  ipfarum  d:mi 
d 5 AS,B  * ,*quales  funt . Quia  vero  A C,  B D,  paralie!**! 

Tunt  j erunt  reftar  A B,RS,incoden  cum  iplis  plano, ideoqj  7.  undec. 
fc  muruo  (ecabunt,in  punlio  u delicet  T.  Cum  aurem  duo 
anguli  AST.XTVvrianguli  AbT,*qualesfinrduobusan->i9.  ^ r j. 
gulis  BRT.BTR,  trianguli  BRT  latus  A Ji,- lateri  B R primi. 
Erunt  rcTiqualaicra  1 A,  T S,  reliquis  lateribus  T B,  T R,  '16.  primi.' 
sequ.il. as  Acproptciea  AB,RS,fcmutuo  fccant bifariam  in 
T-  Si  ipitur  iolidi  paralldepipcdi  corii,  qua:  cx  aduerfo,  &c. 

Quod  erat  oftendendum . 

vti  • 

COROLLARIVM. 


H 1 * c cfhc  tur , in  omni  parallclepipedo  diametros  omnes  fe 
mutuo  b.fanam  fetare  in  vno  punSo  , nimirum  in  pundo.  T,  in 
quo  bifariam  diu.dunt , vt  hic  demonftracuna  e%  redam  R S.  . 


S C H 0 


L i d 2*/ 


*H 


K vic  theoremati  addi  potefl  aliud  non  difficile  illisu od<\ 
ad  propof.  3 primi tib.  demonflrauimut  ^ videlicet , 

S 1 folidum  pallelepiped,um  plano  fecetur 
per  centrum: bifariam  lccabitur  folidum  ab  ipr 
fo  plano,  fct  (i  folidum  parallelepipedum  plano 
fecetur  bifariam : per  Centrum  tranfibitipfum 
planum . 

S t.  c E T V a parallelepipedum  -4%, plano  CD,  fer  cen- 
trum , hocefl  yper  punElum  medium  diametri  A B,  quod  Jit  G. 

Dico  parallelepipedum  bifariam  fecari  . Sit  enim  primo  platiu 
CDtoppofitu  planis  A F,  C l3parallclu.Et  qui  a plana  parallela  1 

uafciiq , pport ionaliter$  fecat  ur  aiit ! j 7, 


-H  «f  S 


i 


SF^DCfEApfecat  refiasquaf 


w 


* z. 


B A. 


117.  undec. 


.. 
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»j.  undec 

/<l 


undec. 
28.  undec, 


1 4. 


i 


34.  frim. 


io.  yndec. 
1 y primi 


f.  primi. 
4.  fixti. 


B A,  bifariam  in  C i fecabnntur  quoji 
lattra  aditer firum fl anorum  A H,E  /, 
atque  adeo  &•  bafes  ^ i H,bl tbtf.tr:*.C& 
igitur  fit  yi  bafis  KC,  4<i  bafin  CH,  itet 
fitidum  A D,  ad  fo/idum  C B i erit  pa- 
raUeltpipedum  A B,  fieFlum  bifariam 
plano  C D,  fer  centrum  G,  dubio  . 
riANUAT  Jecundo  planum  /icant  A l B Hfper  dia 
meiret  B t,  A H,  planorum  oppofitorum  j quoniam  & fic  fit* 
tur  paraLltlepipedum  per  centrum  G;  inf- 
mo  per  totam  diametrum  AB j cum  A B , 
in  plano  fit  parallelarum  AH,Bl.  De. 
monfiratnm  autem  eji  antea  , parallelepi. 
pedum  fetari  plano  per  hiametros  0 ppofito 
rum  planorum  dubio  bifariam  , 

T 1 * T 1 o planumftcans  A K B Ai, neque  fit  aduerjit 
planis  parallelum  , neque  per  diametros  oppofitorum  planoru 
dubium  , fid  tantum  per  angulos  A,  & b , planorum  A H / 
B I.  Quoniam  igitur  plana  parallela  AH,  B l,  fetantur  pla- 
no A K B M ierunt  communes  fi  B tonet 
A M , B K , par allelt.  Similiter  paralie, 
la, erunt  A K,  B M,  cum  fint  commu- 
nes febliones  planorum  parallelorum 
A L,B7f,  fabl  t a plano  A K B At  i 
Quare  p arallrlogr.xmmu  efl  A K £ At  j 
idecq-y  tam  rcblaA  A,  B At , quam  re - 
bla  A M,B  K,  inter  fe  erunt  aquales  Quia  ergo  latera  B K , 
B Ly  trianguli  B K L,  aqualia  fiunt  lateribus  A At , A 7^, 
trianguli  A M 7fi  & angulus  K BL,  angulo  M A 2£,  a. 
qualis . ( Trodublit  enim  7^.A,  M A,  ad  0tV  , erunt  A 0, 
A I*,  retfts  B L,  B K, parallela  j ac  proinde  aquales  anguli 
erunt  OA'P,l.BK  . Cum  igitur  0 A V , aqualis  fit  angulo 
At  A 7{,l  aquales  quoque  erunt  anguli  K B t,  Ai  A . ) 
Erunt  bafis  K L,  M Ti^interfie , & anguli  B K.  L,  B L K, an- 
gulis A M ?i_,  A 2{.A1  yaquales  i & triangulum  triangulo 
aquale.  Qjoare  & fimilia  erunt  triangula  BKl,  A At  7(., 
cum  latera  habeant  circa  dquos  angulos  proportionalia.  Quo- 
niam uero  rebla\ K L,  recia  M 7{.i  & angulus  B K L,  angulo 
A M7C  i & angulus  K B L,  angulo  M AH.»  rfixqualis  , ut 

0 flendi. 
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offendimus  i erit  & reliqua  1 K,  reliqua  H Mt  &- reliquus  an 
tului  &K1, reliquo  A MH,&  reliquus  K.BE,rehquoM  AF, 
aqualis.  ( Efi totxLlytoti  'HJ\,*q*dK,&tx  anguli  BKL, 
B K I,qu.tm  anguli  AMV^,AM  H,dmh»s  re  fi  is  aquales^ 
kr  totus  angulus  LB  E,  toti  angulo  7fA  F,  aqualis  , obfims- 
l it  udi  nem  paraHelogrxmmorum  LE,F  ?{.■)  Sunt  aMttm  & 
latera  B E,  E I,  lateribus  AF , F‘H,aqu.tlia;& annuit  BEI, 
£ I K,  anguli*  A F HyF  H pxraUehgramma  L E,F?i, 

I oitur  quadrilaterum  E K I F,  & tquilaterum  , & aqutOs- 
\utnm  efi  quadrilatero  AMH  Fi  Ac  propterea  aquale  &fi- 
tnile  y cum  fingul  afingulis  conueniant , latera  nimirum  late- 
tibus  L & anguli  anguli t . Eodem  modo  aqualia  erunt  & fimi 
lix  triangula  B fi  M , AI  K j & quadri  later  a A K L F, 
B M7i,E  j cum  inter  fefint  & aquildtera  & aqmanguU. 
Quapropter  fblidtssh  contentum  planis  A K /.  F,  F H AI  A t 
A K B MyMHByt  K 1,’L  B H F,  aquale  eritfolido  conten 
to  planis  i Jlf  , £ I K B,  B J*  A K,1U  A ,A  M 7£, 
SV' A I £ per  io»  defiruhuius  libri,  cumbis  planis  tUa  fiftt  fi- 
ntilia  & aqualia,  ut  demmfirxtum  efi  . Varalletepipedum  er- 
go A B,  fefium  efi  plano.  A K B M , f er  centrum  G,  bt- 

t artam . . , r i 

Postrimo  planum  fecans  C D , neque  aduerftspla 

ni* parallelum  fit , neque  per  diametros  planorum  oppofito- 
rum,  ntq-y  per  ullos  angulos  eorum  dufium  , fed  utcunqUe  fecet 
planaoppofita  A H B I.  Qfiendemus  autem,ut  prius,  planum 
fecans  C D,  ejfe parall  e logrxmmum  , - 

tam  re  fias  C K,  D AI, quam  rcfias 
C M,  D K,  e jf e aquales  . Ducantur  in 
par  ali  elogr  amnio  C D,  diametri  C D, 

K M yconnefianturque refia  A M , 

B K.,  qua  parallela  erunt  , cum  fint 
communes  fefiiones  planorum  paralie 
lorum  A H,  Bl,fafia  apiano  per  re  fias  A B,  K 3f,  dufio. 
Quoniam  igitur  A F,  B E,  parallela  ipfi  L \tcbpxrxllelogram 
ma  A L,  L E,  inter  fefunt  parallela  y Erunt  A B.CD,  in  c«- 

dem  cum  illis  plano  j ac  propterea  fe  mutuo  fecabunt  in  centro 

C f In  filo  enim  centro  G,refia  A B ,per  hypotbefin , fecatpla 
num  CD,in  quoexiflit  refiaCD.Stmilt  argumentorum  AM, 
B Kyfint  ofienfx  parallela  j erunt  A B,  M.  K,"  in  'eodem  cum 

X i illu 


I 


•,» 


1 6.  undec. 


9.  undec. 
undec. 


Y * 

tf. primi. 
| 4-  fr‘mi 


i 


P&EVCLID . G KOMm 

iUis piaro  , ftqi  mutuo  fecaly.ntjh  cen-.ro  G Oun.  4lMm.nA 


f'V  »’«tuofecq/nnt  tn  cfn-.ro  G . Quate  diametri 
CD,KM  per  centrum  G,’ tranflimtfiljq/ fi  fiiutUo  Cetabunt} 
£?? acto  t»f*ria,  per  ea.quxaJ. profiqf,  J4. 1%.  , e {tendimus. 


rr.-».Wa  - ■•  . 7..  argumen 

haqfsqleserunt  refla  B AT,  A A/  . Quocirca  cum  trift  latera 

$ D, D ^,1'  B4 trianguli  g D.Ktaq^aJj4  fint, tribus  laler, 

R \D  E 


R- 

«4* 


^ , laleribtfi 

AC>QM.  \dA,  trianguli  ACM. 
Erunt , ad pr6pof.%ll%.t 
] dic wm ut, anguli  illius  angulis  huius- 
aquale* :£(i  autem  totus  D B t,  toti 
C.4?\^.  aquali*  yob  fi  miiitudmerA  pa - 
talhldgr animor  ut».  B T,  A H'. 

& rtl  nutu  K B /.,  reliquo  M A 
irit aqualia.  Quoniam  igitur  latera  HKt]ll.firianguli 
aqualia  funt  lateribus  A M ,AH  .trianguli  KMTii  & angU 
. ( /w  KBZ.  y angulo  M A 1{  » aqualis  j Urit  £r  bafis  K I , bafi 
primt.  M ?\[  ; & reliqui  anguli  reliquis  angulis  aquales  . Si  igitur 
aqualibus  angulis  B K L,  «4  A/  T/j  aquales  addantur  anguli 
BK  D,^f  A/C, yffm  tow  anguli  Dfcl.t  CA17V  .squales.  Quare 
quadril. tterum  bDKL.quadriltucro  AfA/Ty;,  & aquilateril 
*fl,& sequiangulum  ; Ac  fropterea aquale  & fimile , cumfin 

s»‘ 


. fitQuUmbi 

qua  D E,  reliqua  C F.  sequant  erit  } Ac  propterea  qkadri late 
fum  DEI  K , aquilaterum  eft  quadrilatero  C F H M ; Sei 
& aqui angulum  j cum  anguli  D E /,  £ / K, aquales  fint  an» 
gulis  CFH.FHM  . propter  /imilitudinem  parallelogram  \ 
morum  B I.  A f/  j & anguli  £Z>  K.IK  D .angulis  F C Af> 
H M C.  aquales . quod  aquales  otienfi  fint  eorum  anguli  alfer 
ni  L K D,  B £)  K, angulis  C.  A C M.  Igitur  quadri  la- 

ter a D E f K,  C F H M.  aqualia  junt  & fimi  lia.  7{on  aliter 
oflendemut . aquali.fejje  & fimilia  quadrilatera  ACK/, 
B D M H j Item  D E M.  C F £ K,  cum  gp  latera  lateri- 
bus , & anguli  angulis  co nueniant.ut  perfpicuum  efl^Quam- 
obrem  /olidum  contentum  planis  C K I F.F  H M C,C  K D M, 
Ad HB D.LKLB.BHFL.per  io.de/in.  huius lib.  aquale e[i  fo- 

hdo 


1 


l®$L.ltBEeR3‘  I<?4 

j £,i*  cc ut 0 planis  DM2&& K D.DMC. K&IAC,  C#KS> 
.AIETHicum  hifce  HU fitit  demonfirata  & aqualia  & fimiha. 
Varafielepipedum  igitur  A B,fe#um  eftfer  centrum  G,  pl 4- 

IjfclC'  JJy  blftTi&tlt  • I .i» 

Sed  fecetur  iam  parallelepiftdum  KB,plano  CD*  btfa- 

tiam.  Dkp  f Ionum  CD, per  centrum pxraUelepiptdi  tranjtrt, 

wnFlum  a. in  auc  planum  CD,  Cee*  diametrum  A B, 


t iam.  DK^planumLVtper  ceniTumYa.Tau.z^f>rr  » v » 
Jflc  efi,punfium  Gfin  quo  planum  CD,fec # diametrum  A B, 
•diuidere  Jjgtmctrnm  A B,  bfariam.  Si  enim  diameter  B»  ,n 
G,n,on  diuid>tur  bifariam^diuidatur 


■unfttr/r  a*"*  '7/-'  ” — 

G,non  dtuiftur  bifariam^diuidatur 
bifariam  in  f,W  fit  Ptcentrum  par  ai 
lelepiptdi . .Si  igitur  per  E,  ducatur 
planum  FH,  plano  C D* par.tUelumt 
fecabitur  parallelepipedum  j4B,bijx- 
■ ) EU  .. t rltmntiflraium  e/7. 


riam  p Ixho  FH , ut  demonfiratum  e/7. 
tyanitur  autt  & bifariam  fecari pla- 
no CDilgiturfolida  C- B.FB,  cumfint  dimi 

inter  fe aqualia  funttfars  & totum.i^*-*.,  ~v~; 

W?  rrpo  aliud  piSUi%pr.attr  G,diuidet  diametri  A B, bif  aria  » 
Ac  finde  G,  cetru  erit  parallelepipedi.Qi  demoftrandu  erat. 

* 4 v«  ^ ^ «j 

^THEOR.  35.  PROPOS.40. 


S I fuerint  duo  prifmata  ecqualis  altitudi 
nis  > quorum  hoc  quidem  habeat  baiin^pa-r 
rallclograrnmum ; illud  vero , triangulum ; • 
[ duplum  autem  fuerit  paral(clogramijum 
, trianguli : AEqualia  erunt  ip(a  prifmata . 

i St  nt  duo  prifmata  aequalis  altitudinis  A B C D E F, 

1 GHIKLM,  quoru illud  bafin  habcatparalldogramii  A B-J 
: ' CD.hoc  uero.tringulu  GHIjficq;  paralldogramu  A.C,tna-J 
i puli  G HI,  duplu.  Dico  haec  pnfmatacfle  aequalia.  Pcrhcian-3 
‘i  tur.n.parallclcpipcda  AN.G  Qj  QmSd quid* fi plana' 

I triangulotu  extendatur.pcrficianturqj  paralldoarama  BN,j 
i A O;  G P,  M Q^Si enim conncftantur rc&a:  NO,  P Qj* 

• conditura  crut  duo  paralldepipcda  AN.GQ^ciufdc  altitu- 
^ dtnis  cupnfmatis.Nam  plana  horum  foltdoru  oppoGta  efle- 

X 4 P«al’1 


A 


^mtVCLIT>\  GE0M.3P& 


>4. primi. 


parallela , facile  colligetur  ex  propof.-  if,  huius  lib.  Quo-\ 
— ^-allclogramm — ^ * * ' 

Ssl 


1 > k 11  ui  u)  iU7a  v^iiy 

niam  igitur  pirallclogrammum  G P,  duplum  cAJmangu 
f>  m'  r ^ hG  HIj  Ponitur  autem 


& parallelogrammu  A C, 
eiufJem  tnanquli  G H 1 , 
duplum  : aequalia  erunt 
paralielogramma  AC, 
G P.  Quare  parallclepipe 
da  A N,  G Q^ciufdem al 
fl.  undtcl  tit  udi  n is  fu  per  aequales  bales  A C,G  P,  inter  ie  funt  aequa- 
lia j Atque  propterta  eorum  ditriidia,  nimirum  prifmara 
; A B C D E F G H I K L M,  ( Nam  parallelepipeda  A N, 
G per  diametros  C F,  L>  E$  H 1,LK,  planorum  aducr 
28.  undte.  forum  fecantur  bifariam,  in  bina  Icilicec  prifmata ) aequa- 
lia quoque  funt  inter  fe  . Itaque  (i  fuerint  duo  prifmata 
aequalis  altitudinis , &c.  Qupd  erat  demon  Arandum. 

S C H 0 L I 0 71, 

• 5 ; 4 * **  *'  ' 

Pt*$  P i ctvm  autem  e FI  ex  demon  Aratione  t pro- 
pofitionem  hanc  inteUigi  de  iUts  duntaxat  prifmatit , qua  duo 
triangula  habent  oppofita ; cum  imperet  parallelepipeda  com- 
pleri s quod  fieri  non  pojfer , fi  prifma  fuper  parallelogramm A 
*4BCD  ,conflitutum  non  haberet  duo  triangula , nempe  AD  E, 
B C f.  Ejjet  enim  iam  parallelepipedurtt  completum . 
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THEOR.  i.PROPOS.i. 

CVV  AE  in  circulis  polygona  fimiliajin- 
ter  fe  lunt , vt  a diametris  quadrata . 

‘ . . f ft> . . > -r*ff  r r » 'v*r "‘i*’ 

I s t duo  polygona  fimilia  ABC- 
D E,  F G H I a , dcfcripta  in  circulis, 
quorum  diametri  A L,FM.Dico  ita 
cllc  polygonum  A B C D E,  ad  po- 
lygonum FGH1K,  ut  quadratum 
diamcrriA  L,  ad  quadratum  dmme 
tri  F M . Subtcndanturcmm  angulis 

«qualibus  A B C,  FG  H,  re&«  AC, 

F H,  & conncctantur  reft«  B L , G M . C^iuuiiam  igitur 
ob  (imilttudincm  polygonorum  cft  ut  A B,ad  B C,ita  FG, 
ad  G Hi  erunt  triangula  * 

A B C,  F G H.xquian- 
gula,  cum  circa  angulos 
«quales  A B C,  F G H, 
habeant  latera  propor- 
tionalia: Eftaucem  an- 
gulus ALB,  angulo 
A C Bj  5c  angulus  F M G,  angulo  F H G,  «qualis.  Igitur 
& anguli  A L B,  F M G,  «quales  erunt . Cum  ergo  Se  an- 
guli A BL,  F G M, «quales  finr,  nrmpereai  in  iemicircu- 
iisexiftentesj  erunt  5t  reliqui  B A L,  G F M, «quales.  Qjja 
re  em  ut  A L,  ad  A B,ita  F M,  ad  F Gj  & permutando,  vt 
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A L,ad;F  Mi  ira  A B ,id  F G . Jgirurelt  ut  quadra  um  ex 
A L,  ad&uadrarum  rx  f M , ira  polygonum  ABC  DE, 
fupcr  AB,  ad  polygonum  F G H I K,  fupcr  F Gj  cum  tam 
quadrata  ,quam  polygona  Gnt  figura:  fimilcs,  fimtlitcrque 
drfcriprx . Qji*  itaque  in  circulis  polygona  finrl  a;inter  fi: 
funt,ut  a diametris  quadrata.  Q^uod  erat  demonfti  andum. 

THEOR.  2,  PROPOS.  2. 

CIRCVLI  inter  fe  funt , quemad- 
modum a diametris  quadrata . . 

Sifft  ‘duo  circuli  A B C D,E  F G H.quorum  dfaroe- 
tri  A C,EG.Dico  efle.ut  quadratum  diametri  A C,  ad  qua- 
dratum diametri  E G,  ira  circulum  A B C D,  ad  cirnUum 
EFGH.Si  enim  res  nonira  fc habet;  Sit  ut  quadratum  dia.- 
metri  AC, ad  quadrarum  diametri  EG.ita circulas  ABGI>’ 
ad  aliquam  magnrudinem, nempe  ad  I,qux  uel  minorent) 
uel  maiorcirculo  EFGH  .Si  .n.  eflet  atqualis , haberet  circu 1 

Jus  A B C D,ad  circii- 
X lumEFGH,  &adl, 
eandem  proportione  r 
ac  proprerea  eflet  cir- 
culus A B C D , ad 
circulumE FGH,  ut 
quadratam  diametri 
A C , ad  quadrarum  diametri  E G,  quod  non  contcdi- 
rur.  Sit  ergo  primum  I,minor  quam  circulus  EFGHfma 
gnitudinefirilirct  K, ira  ut  circulus  E FGH.f  qualis  fit  magni 
rudimbus  1,&  K,fimul.In(cribatur  in  circulo EFGH.  qua- 
dratu EFGHjqir  quia  dimidiu  eft  quadrati  circa  cudc  circu 
ludelcripri,utad  jfpof.9  lib.4.oftedimus,maiuserit,gdimi 
dium  circdli  EFGH. Seccntur  bifariam  peripheri*  EF.  FG, 
GH.HE.mpunOis  L,  M»  N,  O,  adiunganturq;  rc$,T  L E,’ 
LF,M  F,MG,NG,NH,OH,OE. Ducatur  per  L,refta  T V, 
tangens  circulu  in  L,  qua:  parallela  erit  ipfi  E F.  ut  ad  pro- 
por  2 7.  lib.  B oftendimus,occurratq;  v&isHE,  G F.pro 
duft  sin  T,&  V Qjiiaerpotrianguiu  ELF,dimidiu  cft  pa- 
rallciogrammi  TEFV;maiuserir  triangulu  ELF.quadimi 
diu  fi^meti  circuli  ELF.Eadc  ratione  erunt  rdiquatrian°u 
1 • ' * Ja 
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!.i  malo  a,qunm  d njidia  fegmftoru,in  quibus  funt.  Omnia 
ig  rur  triangula  fimod  maiora  funt.qma  dimidium  omnium 
fcgmenroru  fimul . Qjiodfi  rurfusperiphcriar  EL,LF,ix  c. 
focntur  bfai  5,  fic  adiunVrantiir  rcdtaelinex  .conftirurntur 
eodem  it^odo  triangula, quae  maiora  erunt  fimul,  quS  dimi 
dium  omnium  fcgmrntoru  fimul, <n  quibus  funr } & fic  de- 
inceps. Quoniam,  uero,!!  a «.irculo  2 F G H,  auferatur  plus 
quam  dimidium,  nempe  quadratum  EFGHi&a  reliquis 
fiteroentisglus  quadimidiu.  nfpctnagub  ELF?  PM.G,  fice. 

atquein  hucmnjum  fimper  fiat  detradio  ; rrlinqu.turran 

dem  minoi  magqitudo  , quam  K , cxccilusintcr  circulum  l-artmi, 
EFGH.&  magnitudinem  I . Sint  iam circuli  fegnirnta  reli- 
flaEL.LF.FMj&c.mmjI^upta  n?inora,quam  mignitudo 
K .Cum  igitur.  < jrculus,  £FGH,*qualis  ponatur  magnitudi 
ifibus  I,&  K,ijqiu!;  fi ex  circulo  detrahantur  di£U  legmcn- 
ri,  fieexj,  &.K,  ipfa  oiagnitudo  K,  qux  maior  eft  prarfatis 
circulj  feome^tis}  eriYrcliquumpoIir-.  onu  ELFhtGN  HO  > 
maius  reliqua  magnitqdinc  1 Infcnbaturin  circulo  ABCD, 
polygonum  APPt^CHDS«  fimile  polygono  ELEMGN- 
HO.Qjmd  quidem  facile  fict,fi  icmiciruili  ABC,  A DC.bi 
farta  fetentur  i > B,  fic  Dj  & i uifuscircunfcrcntiae  AB,  liC, 

C D,  D A ,bifa  ria  in  t,  Q\  R , S *3c  fic  deinceps,  donec  m tot 
partes xquales  diujiafit^circuferetia  ABCD,.in  quotdiftri- 
butaecucuferetia  EFGH.Na  iu£Fis  reftis  A P.PB.BQjJScc. 
erit  figura  infrripta  fimihs  figura:  E LFMGNHO,  ut  paret. 

Q^uoma  igitur  eft  polygonii  APBQ^CRDS,  ad  polygonii 
ELFMGNHOjUt  quadratu  diametri  A C,  ad  quadratum 
diametri  E G ,hoce'ft,perhypothefin,  urcirculus  ABCD, 
ad  I:  Eft  aut  polygonum  A ,P,  B QjCR  DS>  minus  circulo 
ABCD.dgitur  & polygonum  ELFMGNHO,  minus  erit 
quam  I.  Oftcnfum  aut  cft  & maius.  Q^uod  eft  abfurdutn* 

Non  igirur  minor  eft  magnitudo  I , circulo  E F G H • 

Si  t fecundo  magnitudo  I,  maior  circulo  EFGH.  Cum 
I ergo  ponatur  circulus  A B C D,  ad  1,  efle  ut  quadratu  dia- 
metri A C,  ad  quadratum  diametri  E G»  erit  Sc  conucjrtedo 
1 . ad  circulum  A B C D , ut  quadratum  diametri  E G , ad 
quadratum  diametri  A C.  Ponatur  ut  I,  ad  circulum  A B- 
C D,ita circulus  EFGH, ad  magnitudine  aliqua, nepe  ad  K. 

Et  quia  1, maior  ponitur  circulo  EFGHjmaior  quoque  crir 
% __  circulus 
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circulus  A B C D,  magnlrudine  K.  Qjiareerir  ur  quadra- 
tum diametri  E G , ad  quadratum  diametri  A C,  iracircu- 
lusE  FG  H,  ad  magnitudinem  K , quat  minor  cft  circulo 
ABCD.  Qiipd  cft  abfurdum . Oftcnfum  enim  eft  iam  , 
non  poflccile  ut  quadratum  diametri  ad  quadratum  dia- 
metri , ita  circulum  ad  magnitudinem  circulo  minorem  . 
Non  ergo  maior  cft  magnitudo  I, circulo  EFGH.  Sed  neqj 
minor  cft  oftenia . sequalis  igirur  cft. Quare  cum  ponatur, 
ur  quadratum  diametn  A.Qad  quadi  itum  diametri  EG* 

ita  circulus  ABCD, 
ad  Ijfir  autem  ut  cirr 
culus  ABCD}  ad  I, 
ita  idem  circulus  A B- 
C D,ad circulum  EF- 
GH, qui  aequalis  eft 
magnitudini  1;  Erit 
quoque  ut  quadratu 
diametri  A C,  ad  qua 
dratum  diametri  E G,  ita  circulus  ABCD,  ad  circulum 
E F G H.  Circuli  igitur  inter  ic  funt  , quemadmodum  a 
diametris  quadrata . Quod  erat  oftendendum . 


I 


COROLLARIVM. 

H 1 N « fit,  ica  eile  circulum  ad  circulum, ur  polygonum  ia  il- 
lo defcnprum  ad  polygonum  fimile  in  hoc  deleri pto.  Quoniam  ta> 
circulus  ad  circulum,quam  polygonum  ad  polygonum  eil,uc  qua 
dratum  djametri  ad  quadratum  diametri , ucluti  demoa/tratu  cft. 


THEOR.  3.  PROPOS.  3. 

OMNIS  pyramis  triangularem  ha- 
bens bafim,  diuiditur  in  duas  pyramides 
aequales,  & fimiles  inter  fe, triangulares  ha- 
bentes bafes,  & fimiles  toti ; Et  in  duo  pril- 
mata  sequalia  , quae  duo  prifmata  maiora 
funt  dimidio  totius  pyramidis . 

jintwrr  n ■lua.iiim  1 — t Sit 
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'Sit  pyramis , cuius  bafis  triangulum  ABC,  ucrtcx  D. 
Scccatur  omnia  cius  latera  bifariam  in  E,F,G,H.I,K , con- 
neftanturque  re&x  EF,FG,GE , HI,IA,  AH,  HE,  EI,  1F. 
Diutfa  itaque  eft  pyramis  in  duas  pyramides  A£GH, 
HIKD,  quarum  bafes  triangula  A EG,HIK,  & ucrti- 
ces  H,  D>  nec  non  in  duo  folida  E B F G H l K,  quae  mox 
ofiendemus  efie  prifmata , quorum  illius  bafiscfi  parallc- 
logrammum  E B F G,3c  triangu-  A A 

la  oppofita  E H G , B I F 3 huius 
uero bafis  eft  triangulum  CFG, 
cui  opponitur  triangulum  K 1 H, 


%.  fextii 


--  , _ , ta  f e jv  . _ 

habcntqi  hxc  prifmata  terminum  comniuncm , parallelo* 

grammum  F G H I i & cum  duabus  illis  pyramidibus  com 
ponunt  totam  pyramidcm , vt  confiat , fi  rc&e  concipiatur 
pyramidis  ucrtcx  D,  in  iublimi  , necnon  cius  triangula  cir- 
cumiacenria.  Dico  igitur  duas  illas  pyramides  efic aequales, 

& fimrlcs  inter  fe,Se.  fimiles  roti  3 Item  duo  hxc  prdirafa  ef- 
fe  inter  fc  aequalia  , & maiora  dimidio  totius  pyramidis.  » 

Cum  enim  latera  A D,  B D,  trianguli  A D B,fe£la  fint  bi- 
fariam , ac  proinde  proportionaliter  3 erunt  H I,  A B , pa- 
rallelae . Eadem  ratione  parallclx  erunt  1 K,  B C > & H K , 

A;C  3 3c  E G,  B Ci  & E F,  A Q & 'F  G,A  B3  & E H,BDi 
& E l,  A Dj& 1 F,  D C3  &.  H G,  D C . Sunt  autem  & re- 
tix  F G,H  i, cum  parallclz  iint  ipfi  A B,  inter  (e  parallelx3  9.  unite: 
Atque  eadem  ratione  paiailclx  funt  G H , F I,  cum  fint  pa- 
rallclxipfi  D C.  Quare  parallelogramma  funt  A E 1 H , 

hebi,idh  e„ebfg,gh/cc,ckif,fgh i. 

Qu,oniam  uero  rc&Se  H E,  H G,  rc&s  D B,  D C,  funt  pa 
rallclae  erunt  anguli  E H G,B  D C,zquales  : Ac  eadem  ra- 
tione xquales  erunt  anguli  H E G,DB  C}5c  H G E,DCB. 


10.  unite. 
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Proportionalia  igitur  funt  latera  trianguli  H E G,  lateribus 
trianguli  D!iC,circa  xquales  angulos3  ac  proinde  fimilcefi 
triangulum  H E G,  triangulo  DBC  • Sunt  autem  & trian- 
gula HAE,HAG,AEG,tiungul^s  DABjDAC.ABC,  fimi 
fia  per  coroll.  propof4- Jjb.  6.  Pyramis  ergo  AEGH,  pyra- 
midi ABCD,fimiliseii,pcrdcfin.  9.  huiushb.  Rurfusquia 
re&x  H I,  H K , refiis  A B,  A C,  funt  parallclz,  erunt  an« 
guh  I H K,  B A C,  aequales.  Eadem  ratione  aequales  etunt  io.  unite. 
anguli  H 1 K,  A B Cs  & H K 1,  A C B.  Quare  Utgra  tnan 
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4.  fexti.  guli  H I K,  lateribus  trianguli  ABC,  circa  zquales  angu 
los  funr  propoportionalia  ; ac  proprerea  triangulum  H I > 
triangulo  A B C,fimilecft  : Sunt  aurem  & triangula  DH1, 
D I K,  D K H,  triangulis  D A B,  D B C,  D C A,  fimilia, 
per  idem  coroll.  propof  4.  lib.  C.  Pyramis  ergo  H 1 1C  D , 
A A (iir.iliselt  quoqt»ee:detn^pyrami- 

d>  A B C D,  per  defin.  a.  huius 
lib.  Q^uoniam  autem  triangula 
_ _ _ _ _ _ A HE,HD1,  fimilia  funt  triao 

gulo  A I)lj,  at  oftenfum  eft  ex  coroll.  propof.  4.  lib.  6.  ip- 
XX.  fexti.  Ia  quoque  inter  fe  fimilia  erunt.  Cum  igitur  fint  fuper  re- 
flas aequales  A H,  H D,  conftitutappfa  erunt  zqualia , per 
lemma  propof  xi.  lib.' 6.  Simili  argumento  zqualia  erunt 
Se  fimilia  triangula  AHG.HDK,  cum  fimilia  fint  often- 
fa  triangulo  A D C , & conftituta  fuper  aequales  reflas 
AH,  H D . Pari  ratione  aequalia , & fimili»  erunt  trian- 
gula AEG,  H I K,  ciim  fimilia  fint  oftcnfa  triangulo 
i 4. primi,  A B C , 8c  fuper  reflas  pOfita  AE,  HI,  qua:  Zquaics 
funr,  ob  parallriogrammum  A EIH.  Non  fecus  aequa- 
lia crufit  Se  fimilia  triangula  EH  G,  I D K , cum  fint 
oOenfa  fimilia  triangulo  Bl)C,  & habeant  reflas  HB, 
jf  perimi»  D 1 , quae  zquales  funt,obparallclogrammum  H E I D . 

Pyramides  igitur  A E G H,  HIA  D,  zquales  funt  Se  fimi- 
les,per  1 o defin.  huiusiib.  quandoquidem  omnia  rrianvula 
umus  arqualia  Junt  & fimilia  omnibus  triangulis  alterius  * 
ut  dcmooflratum  eft. 

R v r s vs  , quia  reflj  E H,  H G,  G E,  zquales  funt , 
14.  primi.  Se  parallclz  reflis  B 1, 1 F,  F B,  ob  paialldocramma  E H* 
I|B,F  G H i,  B F G E $ erunt  tr  angula  EHG,  BIF,  z- 
quiangula  inter  (e , 8c  zquaiia , per  coroll.  propof.  i.  lib.  t. 
if*  tendet.  Acproptcrea  & fimilia:  Suntautcm  Se  parallela ; cum  E H, 
H G , per  quas  ducitur  planum  EHG,  parallclz  fint  rc- 
ftis  B I , I F , per  quas  planum  BIF,  ducitur  • Igitur  fo- 
Iidura  B I F G H E,  contentum  duobus  triangulis  EHG, 
B l F, exadueifo zqualibus&  fimilibus  , & parallelis;  & 
tribus  paial  elogrammis  E G FB.BEHI,  I F G H,  pnf 
ma  eil , ex  definitione . Eodem  modo . prilina  oiicndetur 
34  ptrimi.  (olidum  CFGHIK.  Cum  enim  rcflac  F C , C G , G F, 
zquales  fint.  Se  parallclz  reflis  IH.HK.Kl , ob  paralie- 
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locramma  CF1K,  CGHK,  F(S  HIj  erunt  triangula 
C F G,  H 1 K,  aqualia  , &acquianguia  inter  fe  jicproptc-  j> 
reafimilia: Sunt  auccm& parallela , quod re&a:  C FjCG,  '15. 
per  quas  ducitur  planum  CFG,  parallelar  fint  rtUis  K 1 , 

K H,  per  quas  planum  K I H , ducitur . Igitur  folidum 
CFG  H I K,  contentum  duobus  triangulis  C F G ,K  1H, 
rX  aduerfo  aqualibus  & (imilibus , 3c  parallelis  5 atque  tri- 
bus parallelogrammis  C F 1 K,  K H G C,  1 FG  H.  prifma 
eft  • Qjloniam  uero  prifmata  EBFGH1,CFGHIK, 
Ibnt  eiufdem-altitudims  , nempe  inter  plana  paraliela  B C- 
G E,  H I K j & parallelogrammum  E B F'G;,  bafis  illius, 
duplum  eft  trianguli  CFG,  bafis  huius, per  fcholion  pro- 
pof  4t.  lib.  1.  Ipia  inter  fc  aqualia  erunt . 

D n n r q v e quia  prifma  F.  B F G HI,  maius  eft  py- 
ramide E B F I,  totum  parte  j Eft  autem  pyramis  E B F I , 
aqualis  Scfimihs  pyramidi  AEG  H.nccnon  pyramidi  HI- 
K D,  ut  perfpicuum  eft  ex  aequalitate  & fimiiitudine  trian* 
guloru:  Maiora  erunrpiifmata  EBFGHJ,CFGHlK,pyra 
midib*  AEG  H,  HI  K D.  Ac  proinde  illa  quidc  dimidifi  pyra 
toidis  ABCD,excedcnt,ha  uero  a dimidio  ciufdc  deficient. 
Quandoemm  totum  in  duas  partes  inaquales  (ccatur,  ma 
iordimidium  eius fuperat, minor  uero  a dimidio  deficit. 
Omnis  igitur  pyramis  triangularem  habens  bafin,3tc 
Qjrpderat  oltcndcndum  * • 
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THE0R.4.  propos.  4. 

S I fuerint  duae  pyramides  eiufdem  alti 
tudiniSjtriangiilares  habetes  bafes ; fit  aitte 
illaru  utraq;  diuifa  & in  duas  pyramidas  ae- 
quales inter  fe,&  fimiles  toti;&  in  duoprif- 
mata  aequalia;  Ac  eode  modo  diuifa  fit  utra- 
que pyramidum,  quae  ex  fuperiore  diuifio- 
.ne  natae  funt , idque  femper  fiat : Erit  ut  u- 
nius  pyramidis  bafis  ad  alterius  pyramidis 

bafim. 
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baftm , ita  & omnia , quae  in  yna  pyramide, 
prifmata  ad  omnia , qua?  in  altera  pyrami- 
de , prifmata  multitudine  aequalia. 

S i n t du*  pyramide*  A PCD.EFG  H.ciulciem  altitu 
dims, quarum  latera  bifariam  diuidantur  in  punctis  I,K,L* 
M, N,0;  P,  Q^R..S,T,  V.connc&anturque icCtue  1L.LK, 
KN,NO,OM,MN,LM,MI}  PR.RQ^iCiT.TV.VS.ST, 
RS,SP,  iu  vt  pyramis  vuaque  fcfta  £it  m binas  pyramides 
aequales  inter  fc  , & tinnies  toti  , nimirum  in  A 1 L M , 

MNODjE  PRS,  STVH  j Se  in 
bina  prifinata  cqualia  1B  h LMN, 
CK.LMNO,  PFQ£ST,  GQ  R- 
STViVt  vult  propoiitio  praecedes: 
Eodemque  modo  intell  gantur  cf- 
' fc  diutiae  pyramides fa&ar  A 1 LMt 
MNODjEPRS,  STV  H,  Sciic  deinceps.  Dico  ita  cjle 
omnia  prifmata  fada  m pyramide  AB CD,  ad  omnia  pnf- 
mata  generata  in  pyramide  E FGH.illis  multitudine  a:qua- 
lia,  vtcd  balis  ABCJ.ad  balin  £FG.  Cum  enim  lit  ur  BC.ad 
CK.ita  FG,  ad  G C^jeo  quod  utraque  linea  ludiuila  bifa- 
riam; lint  autem  tnanguia  ABC.LKC,  funilia  limiliterquc 
polita  » Irem  triangula  EFG.RQjG.cx  coroli  propof  4-  lib. 
6.  Erit  quoque  ut  triangulum  ABC,  ad  triangulum  LKC, 
ita  triangulum  EFG.ad  triangulum  RQJ3  : Et  permutati 
do,  ut  A BC.ad  EFG,ita  LKC. ad  RQG.  Vtaute  LKC, 
ad  R Q^G,  ita  clt  pnfma  CKLMNO,  ad  prilma  G C^R- 
STV,  iit  mox  oltendcmus  ; aeque  adeo  ica  prilma  1 BK.L- 
MN.ad  prilma  PFQJtST,  cum  haec  iliis  fint  aequalia : £t 
ur  unum  prifma , mdciicet  I B K L M N,  ad  unum  prifma 
PFQJLST.ua  funrduo  prifmata  IBKLMN.CKLMNO, 
ad  duo  prifmata  P F QJL  S T,G  R S T V. Igitur  erunt 
quoque,  ut  balis  ABC, ad  balin  EFG,  ita  duo  prifmata  in 
pyramide  AB CD.ad  duopnlmatain  pyramide  E F G H . 
Simili  argumento  oftenderaus,  ita  ede  bina  prifmata  in  py 
ramidibus  A1LM,  MNOD,  fadis  in  pyramide  ABCO,  id 
bina  prifmata  in  pyiamidibus  EPRS,STVH,fa&sm  pyra 
nude £F GH.ut  lunt  bales  AiL,  M.N O.iUarum  pyr amidu 
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aci  balc*  E TV  ,harum  pyramidum  j & fic  deinceps, ea 
1 dem  femper  fa£ta  dtuifionc  Sed  uc  il'x  bafes  ad  has,  ita  cft 
LA  C , bafis,qux  illiscft  arqualis  Se  finnlis  , ad  bafin  RQS, 

I quae  his  cfl  aequalis, & fimilis  , ut  in  prxcedenri  cft  demon* 
lhatum, hoceft  , ira  rli  bafis  A B C,  ad  bafin  E F G . Igitur 
I erunt  quoque , ut  bafis  A B C , ad  bafin  E F G , ita  prifma- 
ta  cuiufl.brr  pyramidis  fa&x  in  pyramide  ABCD,  ad  pnf* 

• mara  cuiullbct  pyramidis  faclx  in  pyramide  EFGHrAc 
propterca  erunt  quoque>ur  pnfmata  pyramidis  ABCD,  ad 
prifmata  pyramidis  EFGH, ita  pnfmata  tam  pyramidis  Al- 
. LM.ad  pnlmata  pyramidis  E P l'<  S,quatn  prifmata  pyra- 
midis M N O D,  ad  prilmaca  pyramidis  ST  VH  5 Se  ita  de- 
jinccps.  (Quare  cum  fint,ut  duo  prifmata  pyramidis  A B- 

• CD,ad  duo  prifmata  pyramidis  EFGH,  ira  omnia  prifma-  1 1. quinti 
tabi  pyramidibus  ABCD.  AILM.MNOD,  &c.  fimul,ad 

| omnia  prifmata  i pyramidibusEFGH.EPRS,  STVH,  & c. 
fimul.fi  h^c  illis  multitudine fint aqualia  j Erunt  quoque, 
ut  bafis  ABC.ad  bafin  EFG.ita  omnia  pnfmaca  in  pyrami- 
| de  ABCD,  ad  omnia  prilmaca  in  pyramide  EFGH.  (Quo- 
circa fi fucrintdux pyramides ciufdem  altitudinis,  rriangu- 
| lares  habentes  bafes, i3cc.  (Quod  erat  demonfirandum. 


LEMMA* 

Qv  o D autem  fit LKC*  ad  iQQG  » ita  prifina 
I C KLM  T^JO,  ad  prifma  G Q^R^ST  V ,ita  0 flende- 
\mus.  Intelligantur  ex  uertitibus  D,H,ad  bafes  ABC, 
£ F G,  demifU  perpendiculare s,qux  erunt  altitudines 
aquales  pyramidum  ABC  D,£f  GH.  Quoniam 
igitur  plana  parallela  AB  CtM  T^JO , fiant  duas 
reflas,  nempe  D C , & perpendicularem  ex  D,  demi  fi 
fiam  proportionaliter  j fetatur  autem  DC , bifariam  in 
0;  fiecabitur  quoque  perpendicularis  ex  D , demiffia 
bifariam  m punflo , cui  planum  MJJOtOCCwrrit . Ea- 
[ dem  ratione  perpendicularis  ex  H, demi  fi  a bifariam  fic 
1 cabitur  a plano  ST  V*  Quare  cum  tot  a per  pendi  i u- 

Y lares 


17.  undcc. 


5* 


. l.ditedtc. 
I. dttimi 
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lares  ponantur  aquales*  erunt  & dimidia*  nempe 
prifmatum  altitudines, aquales ; A e proinde  prifrnata 
C KLM  \p*C  LlH^STV  , cum  habeant  altitudi- 
nes aquales* inter  fe  crunt*ut  bafes  L K C,/^Q  G,per 
ea,  qu£  ad  propof.  34.  Itb.  1 1.  dtmonslraumtus . 

THEOR.  5.  PROPOS.5.  t 

SVB  eadem  altitudine  exiftentes  py- 
ramides , & triangulares  habentes  bales ; 
inter  fe  funt,  ut  bafes . 

<#’  : • * ■ , r .-  • » ;T;  • v • . . . 

S t v t pyramides  ciufdem  altitudinis  A B C D , E F- 
GH,  quarum  bafes  triangula  A B C,  E F G.  Dicocflepy 
ramidem  ad  pyramidem  ,ut  eft  bafis  ad  bafin . Si  emm  non 
ita  fit  * ponatur  ut  bafis  A B C,  ad  balin  E F G , ita  pyramis 

A B C D , ad  (olidum  X ; quod  ud 
minuserirfuel  maius  pyramide  EF- 
GH.  Sitpruno  minus , magnitu- 
dine Y . Diuidatur  pyramis  E F- 
G H , induas  pyramides  aequales, 
& duo  pnlmata  zqualia.iuxca  pro- 
pof  3.huiuslib.  Rutius  eodem  mo 
do  fattae  pyramides  in  pyramide 
EFGH  inbinas  pyramides  squales,  & in  bina  prilmara 
aequalia , & fic  deinceps.  Quoniam  igitur,  fi  a pyramide 
EFG  H,aufcraturp!usquam  dimidium,  nempe  duo  pnf- 
mataPFQRST,  G QJR.ST  V , quz  maioia  (unrdi- 
midio  pyramidis  EFGH:  Item  a reliquis  pyiamid.bus 
EPRS.ST  V H,  plus  quam  dimidium , earum  Icilicet 
prifinatj,&  fic  deinceps  j relinquetur  tandem  minoi  magni- 
tudo quam  Y.exceflus  pyramidis  EF6H,fupra  loliduX. 
Sit  ergo  iam  religa  magnitudo  minor.Cum  aurem  pyiamis 
E F <5  H,»quali>  ponatur  folidis  X,  Y } erunt  reliqua  pnf- 
matain  pyramide  EFGH,  maiora  foidoX.  Diuidatur 
1 y ramis  A B C D , in  duas  pyi  araidcs  aequales , & duo  pr  li- 
mata 

« — 
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mata  aequalia  j Se  eodem  modo  fattx  pyramidis  A I L M, 

MNOD.in  binas  pyiarmdcs  xquales.Sc  bina  prifmata  aequa 
lia  } Arque  hoc  toties  fiat , quoties  id  Mum  luitm  pyra- 
mide E F G H.  Qjiomam  i»irui  iunt  omnia  prifmata  in  py 
ramide  ABCD,a.i  omnn  pi  ilmata  numero  xqualia  in  py*  4.  duodec. 
tamide  £FGH,ur  bafis  A BC,ad  bafin  E . G,  hoc  eft,  ut  py- 
ramis A BCD.ad  folidu  X : Sunt  autem  omnia  pnfinatain 
pyramide  A BCD, minora, qua  tota  pyramis  A BCDjErunt 
quoque  omnia  prifmata  in  pyramide  E FGH.minoia,quam  1 4*  quinti 
folidum  X . Oftenfa  uero  iunt  & maiora  . Qjipd  eft  abfur 
fium.  Non  ergo  minus  eft  folidum  X , pyramide  EFGH. 

Si  t fecundo  folidu  X,  pyramide  EFGH,  maius.  Qjio- 
niam  igitur  ponitur  pyramis  ABCD,ad  folidum  X.utbafis 
ABC, ad  bafin  E F Gj  Eritconueitendu  folidum  X ,ad  py- 
ramidem  ABCD.ut  bafis  EFG.ad  bafin  A BC.  Ponatur  ut 
folidum  X,  ad  pyramidem  A BCD,  ita  pyramis  EFGH,  ad 
folidum  Y. Et  quia  folidum  X,maius  ponitur  pyramide  EF-i 
G H ; erit  & pyramis  ABC»,  maior  folido  Y . Quare  14 .quinti 
ent,ut  bafis  EFG,ad  bafin  A B C,  ita  pyramis  EFGH, ad  fo 
lidum  Y,quod  minus  cit  pyramide  ABC  D./Qjiod  eft  ab- 
furdum.  Oftenfumenim  eft  lam,  non  pofteeflc.utcft  bafis 
ab  bafin, ita  pyramidem  ad  folidum  pytamide  minus . Non. 

-ergo  maius  eft  folidum  pyramide  EFGH  jfcd  neque  minus 
eft  oftenfum.  Igitur  aequale  cli.  Qjjare  cum  ponatur  ut 
bafis  ABC, ad  bafin  EFG.ita  pyramis  ABCD,  ad  folidu  X * 

Sit  autem  pyramis  A BCD, ut  ad  folidum  X,  ita  ad  pyrami-  7.  quinti. 
dem  EFGH,folido  X,  xqualc : Erit  quoque  ut  bafis  ABC, 
ad  bafin  EFG,ita  pyramis  ABCD,  ad  pyram  dem  EFGH. 

Sub  ea  !em  ergo  altitudine  cxillcntcs  pyramides*  Stc.Qjod, 
erat  oftendendum. 

S C H 0 L I 0 *C. 

Converso  modo , fi  pyramides  triangulares  inter  fi 
fint,yt  bafis  i ipfia  erunt  fiib  eadem  altitudine.  Si  enim  y mus  al 
titudo  maior  credatur , abficindatur  ab  ea  aqualis  minor  i,  & a 
punSlo  abficiffioonn  ad  oes  angulos  bafis  ducantur  reftx  linea  , ; 

JLritqi  yt  bafis  ad  bafin, ita  pyramis  ad  pyramide  modo  coiiiu *- . 
i£:Scdfic  quoiji  erat  ad  tjfta  pyramide. Pyramis  trgo  iQjiiiuta 

Y a aqualis 
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equula  er  st  t«ti  pyramidi, pars  toti.  Quod  efl  ab  fur  dura  . 

COROLLAR1VM. 

Hinc  fit,  pyramides  eiufdem  altitudinis  lruper  eandem  , ucl 
«quales  bales  triangulare»  ctnlhtutas.efTe  tnter  (e  «qualcs,propte 
rea  quod  eandem  pioporcmnem  habeant  eum  baiibus  , qua  «qua- 
les ponuntur. ucl  certe  una  & eadem  . 

Itim  fequirur.e  conucrfn  pyramide»  triangulares  «quales  fu- 
per  eandem, lcI  «quale»  bafes, eandem  habere  altitudinem.  Et  py- 
ramides triangulares  «quales  eandemque  habentes  altitudinem,  t>a 
fes  habere  «quales, fi  non  eandem  habuerint.  Qux  quidem  duo  ex 
prima  parce  coiollaiij  eodem  argumento  oltcndcmus,quo  in  con- 
uerfo  propof.  fo..  St  ;i.  bb.  n.  dcmonlhando  Ufi  fumus : fi  tam  ia 
alutudinc.quam  in  bah  ab  farta  confltcuatur  alia  pyramis, &c. 

• THEOK.  6.  PROPOS.  6. 

S V B eadem  altitudine  exiftentes  pyra- 
mides, & polygonas habentes  bafes, inter 
fe  funt,ut  bafes. 

Sint  pyramides  ABCDEF,GHl  KLM,  quarum  ba- 
fes polygon*  ABCDE,  GH1A  L,  latera  mulrirudme 
aequalia  habentes.  Dico  dic  pyramidem  ad  pyramidem , ut 
eft  bafis  ad  bafin.  'Rcfoluris  enim  baiibus  in  triangula  nu- 
mero aequalia , erit  quaelibet  pyramis  in  totidem  pyramides 

triangulares  diuda  . C^u.ia  uero 
MA  eft, ut  bafis  A B C,  ad  bafin  ACD, 

/fj\  ita  pyramis  ABCF,ad  pyramidcm 
A C D F i Em  componendo  ut  ba 
fis  A BCD,  adbafin  ACD,  ita 
> — pyramis  A B C 13  F , ad  pyramiJe 
A C D F : Sed  rurfus  clt  ut  bafis 
A C D,  ad  bafin  A DE, ita  pyramis  ACDF,  ad  pyram.dcm 
A DE  F.  Ig  tur  ex  aequo  ut  bafis  A BCD,  ad  bafin  A DE, 
ita  pyramis  ABCDFjad  pyramidem  ADEF . Componra 
do  ergo  erit  ut  bafis  A B C D E,ad  bafin  A DE, ita  pyramis 
A B C D E F,  ad  pyramidem  ADEF.  Simi  i argumento 
erit  ut  bafis  G H 1 K L,  ad  bafin  G K L,in  py  la.nis  bHh 

K LM, 
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A B CDE  ABCDEF. 


A1>E. 
GKL. 
GHFKI: 


ADEF. 
GKXM- 
GHIKXM 


K L M,ad  pyramidcm  G K.  L M j Er  conuertcndo  ut  baGs 
G K L ad  bafin  G H I K L,  ita  pyramis  GKL  M.ad  pyra 
nrdrm  G H l K L M . Rurfus  quonia  eft,  ut  bafis  A D E, 
ad  bafin  G K L , ita  pyramis 
A DE F,  ad  pyramidcm  G A'- 
L'M  > Etut  quatuor  bafis  AB* 

cde,ade,gk.l,ghikl, 

in  eifdem  proportionibus  cum 
] quaruor  pyramidibus  ABCDEF,  ADEF,  GKLM.G  H I- 
; K L M.utin  hac  formula  uides,  mamfcftumque  elicx  dc- 
monftratione.  Quare  exaequo,  erit  utbafis  ABCDE,  ad 
bafin  G H I K L,  ita  pyramis  ABCDE  F,ad  pyramidcm 
| G H I K LMi  Ac  propterea,  fub  eadem  altitudine  cxificn* 
tes  pyramides,  Q_uod erat  demonftrandum . 

S C H 0 L I 0 * C* 

Qjf  a M v l s huiut  propofitionis  demonftratio  it  illis 
duntaxat  pyramidibus  eiufdem  altitudinis  loquatur,  fecundum 
interpretes,  quorum  bafes  polygona  latera  habent  multitudin* 
aqualia-,  facile  tamen  idem  etiam  demon  lirabimus  dt  pyrami- 
dibus eiufdem  altitudinis  , quarum  unius  bafis  plura  continet 
later  a, quam  bafis  alterius.  Sint  enim  primum  dux  pyrami- 
des eiufdem  altitudinis  ABCDEF,  K 

GHIK,  quarum  illius  bxfitfit  poly-  yyjyv 

gona,nempe  pentagona , huius  uero  -jj 
triangularis  . Dico  effe fyramidem 
ad  fyramidem, ut  eft  bai  fis  ad  bafin. 

Kjfoluto  enim  pentagono  in  triangula,  erit  & pyramis  in  py- 
ramides numero  sequales  diwfit . Quoniam  uertefl , rt  bafis 
jttiCfPrima  quantitas,  ad  bafin  G H l, fecundam  quantitate % 
ita  pyramis  A BCF, tertia  quantitas  , ad  pyramidcm  GHIK , 
quartam  quantitatem  j £r  eodem  modo,vt  bafis  st  C D,  quinta 
quantitas, ad  bafin  G H I, fecundam  quantitatem . ita  pyramis 
A C D F , fexta  quantitas  , adpyramidem  GHIK,  quartam 
quantitatem  : Erit  ut  bafis  A B C Dtprima  quantitas  cu  quin 
ta,ad  bafin  G H I,  fecundam  quantitatem, ita  pyramis  ABC- 
DF, tertia  quantitas  cum fixta,ad  pyramidem  GHIK, quartam 
quantitatem . Rjsrfus  quia  efi,rt  bafis  ABCD,  prima  quanti 

T * ,4#» 
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14  .quinti 


tat  , ad  bafin  G H I,  fecundam  quantitatem, it  a pyramis  A B-\ 
CUF,  tertia  quantitas, a l pyramidem  GHl K,  quartam  quanti-' 
tutem,  vt  modo  eft  ofienfnm  : & vt  bafis  ADR,  quinta  quan- 
titas,ai  hafin  GH  t,  fecundam  quantitatem,  ita  pyramis  A !)-. 
%V'  Ki  £F  , fixu  quantitas, ad  pyramidem 

/l i'\  A G H 1 K , quartam  quantitatem  j • 

‘ J5  /i\  Erit  etiam  rt  ^ B C D E' 

| X/L ..3/  mx  nuant  it  as  cum  quinta,  ad  bafin 

* C I>  H 1 r u t r j 7 • 

(ani,  Jt  eundam  quantitatem,  ita 

'pyramis  ABC  DET,  tertia  quantitas  cum  fexta  , ad  pyram  idem 
G H l K , quartam  quantitatem,  Quod  eft  propofitum.  £#.} 
dem  modo  fi  mper  procedendum  efi  ,fi  plura  fuerim  triangula 
jn  bafi  polygona . Cum  autem , vt  drmonf  ratum  e ft , fit  vr  ba- 
fis polygona  ABC  DE, ad  bafin  triangularem  GHl,  ita  vyra- 
inis  A B C D EF~,ad  pyramidem  G /■/  l K 5 Erit  quoque  con- 
sternendo, vt  bafis  G H Tyad  bafin  AB  CD E,  ita  pyramis  GH- 
1 K , ad  pyramidem  A BCDET » Quam  ob  rem  dua  pyramides 
qualibet ,qu arum  vnius  bafis  eft  polygona,  alterius  t>  iafrpula- 
ris , fuit  bafibus  fnnt  proportionales , undecunque  incipiat . 
iQuamuis  enim  demonfiratio  incipiat  a polygono,  eiufquc  pyrst 
pnide,  vt  ex  demonftratime  conflat , tamen  conuert endo  licebit, 
initium  quoque Jumere  a triangulo  , eiufquc  pyramide  , ut  di * 
Humeft. 

‘ ■ D iamfint  dut  pyramides  eiufdem  altitudinis  A B<- 

p E F,  G H l K L,  quarum  bafis  fint  polygona  , fintque  plura 
'latera  in  Vna  bafe , quam  in  altera  . Dico  'rurfus  tjfe  pyramide 
F 1«  ad  pyramidem,  vt  e fl  bafis  ad  va— 

fiu  . B^efoluto  enim  polygono  A B 
C D E,  in  triangula  ABC,ACDy 
A D E,  erit  pyramis  eius  in  tot  i de 
diutfa  pyramides . Quia  vero ; ut 
satu  ejl  demonftratum , eft  vt  bafis  ABC,  triangularis  prima 
quantitas,  ad  bafin  GHIK , pol ygonam,  fecundant  quantitate $ 
ita  pyramis  ABCF,  tertia  quantis  as  ad  pyramidem  G H l K L, 
quartam  quantitatem ; &vt  bafis  ACD,  quinta  quantitas,  ad 
bafin  GHlK,fecundam  quantitatem , ita  pyramis  ACDF,  fex- 
ta quantitas,  ad  pyramidem  GHIKL  , quartam  quantitatem  i 
Erit  etiam  ut  bafis  ABCD,ptima  quantitas  cum  quinta, ad  ba- 
fin GHIK  fecundam  quantitatem  , ita  pyramis  ABCUf,  ter- 
tia 
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tia  quantitas  cum  fexta , ad  pyramidem  GHIK.L  , quartam 
'quantitatem . Bjsrftu  quia  'ff,  ut  bafisABCD  , prima  quanti- 
tas,ad  bafin  GHl  K,  fecundam  quantitatem, it  a pyramis  A B. 

C D F , teri  i q quantitas  t.ad  pyramidem  G H l K L , quartam 
quantitatem  t tu  proxime  demonfratum  ejtj  F.t  e!i  , quoque  >t 
^bafisA  D E,  quinta  quantitas»  ad  bafin  GUI  K.tficundam. 
f quantitatem,  ita  pyramis  A DEF  ,fixta  quantitas, ad  pyrami- 
dem  G H IlLl,  quartam  quantitatem,  ut  ante  efi  oflenfum% 
Erit  etiam  uttbafit  AiB  C DE , prima  quantitas  cum  quinta  , 
ad  bafin  GH  Ils,  fecundam  quantitatertf,  ita  pyramis  A B C- 
D E F,  tertia  quantitas  cum  fexta  , ad  pyramidem  GHl  K L, 
quartam  quantitatem . Quod  efl  proptfitnm . I^on  atker 
procedendum  erit , fi  p/ura  triangula  fuerint  in  bafi  A B « 

COE.  • . . 

H a N C autem  propofitionem  6.  & ea  9 quam  hoc  fchcho 

demcnjlrata  fune f cor.ucrtetnut  hoc  modo  . 

Pyramides  quarumlibet bafium,quae 
inter  fe  fune , ut  bftfes;  cande  habent  altitudine. 

Qj/  o D non  fient  offendemus  ,aceat  qua  infeholio  pro - 
pof  5.  huius  lib.  diximus tofienfa  funt» 

9 ' * 

COROLLARIVM. 

PiittptcvTM  quoque  inde  efficitur , pyrtmidej  eiufJem 
altitudini»  fuper  aquale»  bafes  multangulas, uel  eandem  conllitu.* 
tas,  eilc  inter  fe  ^quales  j cum  eandem  habeant  ptoportioncin  cu 
balibus.qu*  aquales  ponuntur, uel  certe  una  St  eadem. 

K v k s v s contra  fit,  pyramides  multaogulas  aquales,»  fuper 
«quales  bafes.ucl  lupet  eandem  conttruSas,  eandem  habere  altitu 
dinem.  1 1 pyramides  multangulas  aquales,  eindemque  habentes 
altitudinem,  aquales  habere  bales, fi  non  habuerint  eandem  . Hac 

autc  duo  dem  oilrabuntur,uc  in  corolhpropof.j. huius  hb.dixiraus. 

« 

THEOR.  7.  PROPOS.  7. 

OMNE  prifma  triangularem  ha  - 
bens  bafim  , diuiditur  in  tres  pyramides 

. r 4 aquales 
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ecquales  inter  fe  , triangulares  bafes  ha-1 
bentes . 

S i T prifma  ABCDEF,  cuius  duo  triangula  oppofita, 
aequalia  , ac  flmilia  A BF,  DCE.  Dico  ipfum  pnlma  fccari  i 
intres  pyramides  triangulares  inter  ir  «quales.  Ducantur! 
in  tribus  paralielogrannis  tres  dia  metri,  nem  pe  A C,  m A B- 
CDjCF.mB  CE  Fj  FD,in  ADEF.  (Quoniam igitur5 

» triangula  A B C,  A D C, aequata 

^ funt  > eftqueutbafis  ABC, ad  bafiaj 

A DC, ita  pyramis  A BCF,  ad  pyra. 
C midem  ADCF,cum  hx  pyramide* 

eandem  habeant  altitudinem,  nempe  perpendicularem  ex  F, 
ucrtice ad  planum  ABCD.dcmiflam  j Etunt  fic  pyramides 
ABCF,  ADCF,  inter  fe  sequales.  Eadem  ratione  «quale* 
etunt  pyramides  ADFC.EFDC,  fuper  «quales  bales 
ADF.EFD,  conftituta,  & fub  eadem  altitudine  , nempe 
perpendicularia  ucrtice  C, ad  planum  ADFF  , demilTa.  Eft 
autem  pyramis  ADCF, eadem  pyramidi  A D F C.curn  jil* 
contineatur  quatuor  planis, nempe  bali  A DC,  & trianguli* 
A DF,  ACF,  DCF  } hxc  uero  eildem  quatuor  planis.nmu- 
rum  bafi  A D F,  & triangulis  A DC,  A CF,  DCF.  Igitur  tre* 
pyramides  ABCF,  A DCF,  EFDC  , fcu  CDEF  , ( qu*ea- 
dem  eft  pyramidi  E F D C,cum  tam  E F D C,  quam  C D- 
E F.contineatur  planis  C D E,  E F D,  D C F,  FCE.totum 
prifma  componentes,  ut  perfpicuum  eft)  «quales  funt  in- 
ter fe } Ac  propterea  prifma  ABCDEF  , in  tres  pyramides 
eft  diuifum . Q^upcirca  omne  prifma  triangularem  haben* 
bafim,&c.  Quod  erat  demonftiandum. 

COROLLARIVM.  I. 

Hinc  colligitur , quamlibet  pyramidem  efle  tertiam 
partem  prifmatis  quod  eandem  cum  illa  habet  & bafim  , & 
& altitudinem : Siuc  prifma  auodlibet  triplum  efle  pyrami- 
dis, qux  eandem  cum  ipfo  habet  & bafin,&  altitudinem. 

S r T enim  primum  pyrsmis  A8FC,  triangularem  babeni  bafin 
ABF  j Si  pnl'ma  ABCDbF,  fub  eadem  altitudine  eandem  haben» 
balin  triangularem  A B F.  Dico  pyramidem  ciTc  tertiana  ra^em 

p.  tfma- 
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®r'Tm»ti  j.  Nam  fi  duc»’ut  reda  D P,  erit  prif  ma  diuifum  irt  ctc* 
pyramides  «quale*  ABCF.ADCF.CDliF-,  i r dert Meatum  «U,  fjuodec. 
Ac  propterea  pyramu  aBCF,  hoc  clt.pyramij 
illi  fi:  aqualis  . immo  eadem  , quod  cildem 
piatus  rowprthcndatUr  ABF,  F C A,  A B O, 

C B F,)  terna  par*  erit  prifmatis  ABODcF. 

Cum  igitur  pyramis  ABFC  , aquati*  fit  cui- 
cunq.ie  alrcn  pyramidi  fub  eadem  altitudi- 
ne, 8 < fuper  eandem  bafin  ABF,  cnnftiiuta. 

ee  coroll.proP<>f.  f.  huius  lib.manifefttm  eft  quamlibet  pyramidi 
e(te  tertiam  partem  prifmatis,  quod  eandem  cum  illa  habet ‘bafin 
tnangulaicm,&  altitudinem  ; ac  propterea  prifma  e contrario  effe 
pyramidis  tnpliim. 

Si  t fecundo  pyramis  ABCDE,  cuius  bafis  redilineum  quod- 
cunqnc  A B C D,  quotlibet  laterOm  * 8t  prifma  ABCDEFGH,  fub 
eadem  altitudine  eandem  habens  bafim  . Dico  turiu»  pyramidem 
efle  prifmatis  partem  tertiam.  Refoluta  enim 
bafi  ABCD,  & plano  opp«fi'«  F-FGH,  in  mangu 
Ia  numerO  aqualia  ADR,  BCD;  P.HF,  FGH  \ ent 
prifroain  totidem  prifmata  bale*  habentia  trian- 

Eulares  diuifum  . Duitis  *ergo  refhs  Ali,  B H ^ 
i F,CF  ; erit, ut  dtmonflrarum  ell.pyiamis  aD- 
B H,  tertia  pars  pnf.tiatis  aBFF.HD  ; Item  pyra- 
mis BCDF,  tertia  par*  prifmati*  CDHGFB.  Qua 
te  erit, ut  pyramis  ADBH,ad  prifma  aBFEHD  , ita  pyramis  B C 
D F,ad  priima  CDHGFB  j Ac  propterea  ut  una  pyramis  ad  fuum 
prifma,  ira  omnes  pyramides  ad  omni»  prifmara,  hocell,  ad  prif-  Cl«  fUH 
m,  ABCDSFGH  . lgitar  pyramide*  aDSH,  hCDP  , fimul  tertia 
partem  conllituent  prifmatis  AhCDfiFOH.  sunt  auteoi  pyrami- 
des ADBH,BCDF,?quales  pyramuli  ABCDE  j propterea  quod  py 
ramides  ADBH,  aDBF.,  fuper  eandem  bafin  , & lub  eadem  altitu 
dine, nimirum  inter  plana  parallela,  lunt  «quales.,  ex  coroll.  pro- 
por.  f.  huius  lib.  Fademque  ratione  aquales  funt  pyramides  B C- 
D F.  BCD  fi,  fuper  eandem  bafim  , 8t  fub  eadem  altitudine . Qua- 
propter cum  pyramides  ADBb,  BCDB, componant  totam  pyrami 
dem  ABCDF.  j erit  & pyramis  ABCDB,  'Crtia  pars  pnfmatu-A  8- 
C D fi  F G H.  Cum  igitur  pyramis  ABcDfi,  squalis  fit  cuicunque 
alteripvramidi  fub  eadem  altitudine, 8f  fuper  eandem  bafin)  AB- 
Cn,con«irut*,per  coirll.prooof.5  huius  lib.perfpicuum  eft, qua- 
libet pyramidem  e(Te  tertiam  partem  prifmatis,  quod  eandem  cum 
illa  habe  bafiin  multilateram,eandetrque  altitudinem. 

Quod  fi  bafis  pyramidis,ac  prifmatis  plura  habeat  latera, eodem 
modo  ollendctur,  pyramidem  efle  pnfinstts  partem  tertiam.  Nam 
diuifis  polygonis  tn  triangula,  feSum  ent  prifma  in  totidem  prif- 
muta  bales  habentia  triangulares.  Vnde  finguls  pyramides  trian- 
gulares horum  pnfmaturn  erunt  tertia  partes  fingulofum  prifma- 
tum  . Cum  igitur  omne*  h*  pyramides  aquales  fint  pyramidi  ba- 
fim habenri  polygonum  pnlmatis  prapofiti,con(tat  propofitum. 
b o t>  t u motio  pyiamu  tertia  pais  cii  pnlmatis  habenti»  ba« 

lom 
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ftm  bafi , & altitudinem  altitudini  pyramidis  xqualem  Nam  eiuf- 
mr>di  pyramis  xqtmlis  cH  pyramidi  illi , qua  eandem  cum  pnfma- 
te  habet  & bafem,&  altitudinem,  per  comll.  propof.  <5. huius  Ub. 
Quam  quidem  um  nllcudimui  tertiam'  clfe  prifmam  partem,  f 

S C H 0 L I 0 20  I. 

Ex  diflir  facile  demonfir  abimus  hanc  propafitionem , -vi- 
delicet . * 

V •:  • *■  . - i t * . -•  • 

S v b eadem  altitudine  cxillentia  prifma- 
ta  , quafcunque  habeant  bafes } inter  Te  funt, 
ut  bafes. 

• c i.  • . 

A ti  Vi  S enim  hoc  deno  (Iratum  fit  in  lib.  Ji.de  prif. 
matisy  quorum  duo  plana  oppofita,  parallela , & aqualia,  funt 
triangula,  licet  torum  bafes  Jint  parallelogramma  , vertices 
vero  Itnex  refla  i nec  no  de.parallelepipedis , qua  nomine  prif. 
mxtum  contineri  diximus  : 2ifunc  tamen  idipfum  demonfira- 
bimus  unitterfe  de  omnibus  priftnatis , quorum  duo  plana  ad - 
uerjajtue  bafrs  , funt  polygona  , quamuis  plura  latera  feu 

anguli  in  vnius  bafe  repertantur , 
quam  in  bafe  alterius.  Sint  igi- 
tur duo  prifmata  eiufdem  altittt- 
dinis^i  BCDEFGH  IK,1  M- 
7^0  P , quorum  bafes  fint 

figura  multilatera  Dicotvt  eft 
bafis  ^4BCDF,ad  ba/im  L MTfO, 
ita  efi  e prifm a ad  prifma  . Si  enim 
ex  omnibus  angulis  utriufque  ba- 
fis ad  vnunt  punflum  fuperioris  plani,  quod  bafi  opponitur, li- 
net  refla  ducamur  , confurgtnt  dux  pyramides  fub  eadem  aU 
innat  ne  cum  priftnatis  3 habentes  eafdem  bafes:  ^4  c proinde , 
per  cproll.  prxdtfium  , qualibet,  pyramis  tertia  pars  erit  fui 
pnfmatis . ihtamob  rem  erit , ut  pyramis  ad  pyramidem,  ita 
prifma  ad  prifm d:  Sed  pyramis  ai  pyramidem  efi  , ut  bafir 
ad  baftn  , vt  oftenfum  efi  propof.  6.  eiufqtie fcholio . Igitur  erit 
quoque  vt  bafis  ad  bajin  ita  prifma  ad  prifma.  J^uod  e/i 
propofitum.  i ■ . . h, 
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C o H-V  E R s D modo^fi prifmata  quarumcunquf  bafium 
I inter  fefint,  mi  bafes  i p fa  erunt  fub  e* det»  altitudine  . Sh*od 
^ui  lem  tfdrm  modo.  ojitudiuiMs  t quo  fiholion  propof.  ^.de- 
j monjlratum  efl. 

COROLLARIVM.il. 

’ V s d p prifmaraciufdem  altitudinis  fuper  eandem  , uel 
aquales  bales  quafcimque  , mter  fe  funt  aqualia.  Quia  nimirum  , 
eandem  haber.:  ploportioncm  , quam  bales,  que  aquales  ponun- 
tur, uel  certe  i. na  St  eadem  . 

. t cos  tu  ariO)  Prilmata  aqualia  feper  aquales  bales, 
uel  candeo* , in  eadem  funt  altitudine . Et  piiimata  aqualia  ciuf- 
«l^m  altitudinis,  bales  l\abeni  aquales , fi  non  habuctint  eandem*. 
Quod  quidem  non  aliter  yltcnacs,  ac  conuerfum  propos,  }i.  lib. 
ii.  luitdcmonltratum. 
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1 % • Cs%  T 11  V M tam  ea,  qua  in  priori  corollario,  quam  il- 
ia, qua  in  fcholio  pro\imo  demonfirata  funt  , intelliguntur  tan 
tummo  io  de  prifmatis , qua  in  vertice  Labent  plana  bafi  pa- 
rallela , aqualia,  &l imilia . Quad'dixenm  >ne  hallucine- 
ris  in  prrfnate  conflante  duobui  triangulis  parallelis,  aqua- 
libus , &•  fi  milibus,  & tribus  pxrxllelogrammis  , quod  uideli-  r 
cet  Campanus  cum  altis  putat  tantummodo  pnfma  dici  ab  Eu- 
clide y vt  m defin.  prifmatis  dix<  mus  . Tfam  fi  tn  huiufmodi 
prifmate  intelligatur  quidem  bafis  unum  illorum  triangulo- 
rum, erit  nec  effatio  pyramis  eiufdem  altitudinis  , eandemque 
habens  bafim  , tertia  pars  ipfius  prifmatis  , ut  in  corollario  I. 
dentonftratum  efl.  Item  ipfum  prifma  ad  quodlibet  aliud, 
prifma  proportionem  habebit , quam  bafis  ad  bafin  , ut  in 
fcholio  oilendimus  . At  vero-  fi  in  prifmate  tali  bafis  conci « 
piatur  vnum  p ar allelogr amniorum , ita  vt  m vertice  fit  linea 
reda  , non  erit  pyramis  eandem  habens  bafim  , eandemque  al-  , 
titudinem  , tertia  eises  pars,  fed  dua  tertia  partes,  hoc  efl , frif-  . 
ma  ad  pyramidem  proportionem  habebit  fefquialteram , quam 
videlicet  habent  ).  ad  i.  Si  enim  huic  frifmati  addatur 
aliud  aquale  & fimile  , ut  parallelepiftdum  efficiatur , 
erit  pyramis  tertia  pars  conii  it  uti  parall  epiftdi  , **  corti- 
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lario  pradiftn  , cum  paraUelepipedum  fit  prifma  eandem  & 
altitudinem  , & bafin  habent  cum  pyramide.  Sanare  fi  py- 
ram:* ponatur  z.  erit paralulepipednm  6.  -Ablato  ergo  di- 
midio, erit  reliquum  prifma  propnfitum  3.  -4c  propterea  ad  py 
ramidem  ^rorortionem  habebit,  auam  ).ad  z.  nimirum  fifiui 
alteram  . quo  efficitur , pyrxmidtm  fuper  dimidium  pa 
rallrlogrammum  confiitutam  , qua  eandem  cum  tali  prifmate 
habeat  altitudinem , cum  fit  dimidium  prioris  pyramidis  , effe 
tertiam  partem  prifmatis  . Qua  eum  ita  fint , non  habebit  ta 
le  prifma  ita  conflitutum  ad  aliud  prifma  eiufdem  altitudinis , 
eandem  proportionem, quam  bafit  ad  bafin  9 nifi  hoc  aliud  prif - : 
in  a in  rertice  lineam  reEiam  habeat  quoque , & bafin  paralie-  ! 
logrammnm.  Itaque  ea, qux  offendimus  in  fiholio , inte/hgen- 
da  funt  de  prifmatis  eiufdem  altitudinis , quorum  yertices  yel  li 
ne*  refla  funt  , & bafit  parallelogramma  , yel  certe  , qua  in 
yerticijms  plana  habeant  ba/ibus  parallela  , aqualia  atque  fi- 
milia  . Hac  enim  ratione  , fi  yertices  prifmatum  fuerint  linea 
refla,crunt  pyramides  in  tifiiem  bafibus ,tiufdemque  altitudi- 
nis , tina  tertia  partes  prif matum  f vt  modo  demon flr animus  . 
Quare  eandem  habebunt  rationem,  quam  prifmata,  &c, 

THEOR.  8.  PROPOS.  8. 

SIMILES  pyramides , qux  triangu- 
lares habent  bafes,  in  triplicata  funt  homo- 
logorum laterum  ratione. 

Sint  pyramides  fimiles  triangulares  A BCD,  E FGH, 
ita  ut  bafes  A B C,E  F G , fint  fimiles , & reliqua  triangula 
unius  fimilia reliquis  triangulis  alterius.  Dico  proportio- 
nem pyramidum etfe  triplicatam  proportionis,  quam  ha- 
bent laiera  homoio- 
ga, nempe  B C,  F G. 
Extendantur  enim 
plana  triangulorum 
B c JF  G ABC,  CBD,  DAB, 

pcrficianturquc  parallelogramma  B I,BK,B  L. Deinde  du- 
cantur 


\ 


XII.  , 7 s 


canrur  L M,  I M,  redis  A 1,  AL,parallel*  & aequales,  con- 
uenientes  in  M.conncdaturquc  reda  K M . Erit  igirur  co- 
plctum  paraltekpipedum  B M,  ciuldem  cum  pyramide aJri 
tudinisjcum  plana  lolidi  B M,  lint  parallela,  ut  facile  colli- 
gitur ex  propof.  i 5.  lib.  1 1.  Rurfus  eodem  modo  pcificia- 
tur  paraiiclcpipedum  F Q^uoniam  igitur  ob  lira  luudi 
nem  pyramidum, anguli  plani  A B C,bFG,  lunt  aequales , 
eftquc  ut  AB , ad  BC,  ita  EF,  ad  F G i erunt  parallclogram 
ma  B l,FN, limma  Eodem  modo  cu  anguli  A B D , EFH, 
lint  xquales.  litque  ur  A B,ad  BD,ita  E F,ad  F FI;  Item  an- 
guli D B C,  FI  F G,  aquales , & ut  DB,  ad  B C.  ita  FlF',ad 
F G ; erunt  Sc  paralfclogramma  BL,BK,paraliclogramitois 
F P,F  O, fimilia.  ^edtamtra  B 1,  B K,  B L , paiallcicpi- 
pedi  B M, reliquis  tribus  oppofitis  D M,A  M,lMi  quam 
tria  F N,  F O,  F P,  parallele  pipedi  F reliqui»  oppolitis 

tribus  Fi  Q. , E G Q^,  funra:qualia3c  fimilia.  lgi-  24.  undec, 
tur  lex  plana  ciriuofcfibenria  folidum  B M,  fimilia  funt  lex 
planis  (olidum  F Q^,  ambientibus;  Acpropterea  exdefin. 
g.  lib.  1 1.  fimilia.lunr  parailclepipcda  B M,F  C^uonia 
uero  dudis  redis  L I,  P N,  pnfmata  D B C 1 L A , H F G- 
N PE,  habent  eandem  proportionem  ,quam  parallclepipe- 
da  BM,  F Q_  , eorum  dupla  ; & pyramides  A B C D,E  F- 
G H , eandem, quam  pnfmata  dida.earura  tripla  ; habebut 
quoque  pyramides  cande  m proportionem  , quam  paralie- 
Jepipepa . Cum  igitur  proportio  paraliclcpipcdi  B M,a.l  pa 
rallelcpipedum  F , lit  triplicata  proportionis  homolo- 
gorum lateruB  C , F G ; erit  quoque  proportio  pyramidis 
ABC  D,ad  pyiamidcm  £ FGH, proportionis  BC,ad  FG, 
triplicata.  Similes  itaque  pyiamidcs,  qua:  triangulare»  ha- 
bent bales,  flcc.  Q^uod  erat  dcmonftiandum. 

COROLLARI  YM, 

E x hoc  quoque  cft  mamfcftum,  fimiles  pyramides, qua 
rum  bales  plura  !atcra,quamtria,comincnt,  habere  piopor 
tionem  homologorum  laterum  triplicatam . 

Sint  pyramide*  , quarum  bafe»  rediline*  fiimli*  clu' 

rinm  lare  rum  AiK.Dfc,  GH1KL.  Dico  proportionem  pyramidum 
rlfc  cnp  icatam  proportionis,  quam  habent  latera  homologa  AK, 

GH. 
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C H.  Nam  (i  ex  angulis  c.I.,ducant-.irad  angulos  oppo/iros  rea*  , 
tu,  H C j L H , L i , d>qtl*  erunt  bales  liunlei  in  triangula  nu- 1 
>ntro aqualia,  & fimilia  ; nimuum  triangula  ABE,EBC,t.Dfc,fi  »ti 
lia  erunt  trianguli*  GHI,LM1,1KL.  Quoniam  ergo  o!>  py  lamdu 
(imilicudineinjtrtangula  Ar-H,  GL vT, fimilia  funr,  & angulus  FfcA, 

angulo  MLG,cq'ulu;cnc  ut  Ffc,ad  EA, 
na  M L ad  L (i:  Vc  autc  EA, ad  E £>  sta 
L G,ad  LH,proprer  limilitu Jrncm  rran 
gulorii  AEB,6LH.  Igitur  ex  aquoerit, 
ut  F F,  ad  EB,  ita  M L,  ad  L H.  Hurlm 
quia  cit-ut  E£,ad  hA,ua  LH,a^  HG,ob 
trianguto  fimilia  ABE,  GHL;fccnt  B A, 
ad  BF,ita  HG,ad  H M,cum  nb  pyraini- 
du  fimilitudinem  Grmlia  fint  triangula 
GHM  r Erit  quoque  ex  xqno  , ut  EB,ad  BF,ita  L H,ad  H vi; 

. Proprcrea  cum  fit, ut  FE,ad  EK,»ta  ML,ad  LHj  & ut  EB,ad  BF, 
*H.ad  H Mjerit  etiam  ex  *quo,ut  F3,  ad  FB,ua  M L,ad  M H. 
J*iiare  (quiangula, atque  adeo  & hmilia  funt  triangula  FhB,  MLH. 
iunt  autem  & triangula  FEA,FAB,  ABE,  triangulis  MLG,MGH, 
GHL, fimilra. Igitur  pyramides  AB6F,GHLM,ex  defin.y.  Iib.ti.fi* 
miles  funt.Fadem  ranone  fimiles  erun1- pyramides  EBCP,  LH1M; 
Ite  CDfcF.IKLM,  Quapropter, ut  demsnllracli  ell.pyramidesAB- 
FF,EBCF,CD'aF,ad  pyramides  GHLM,LH1M,IKLM,  fingulc  ad  • 
lingulas, triplicata  proportione  habebunt  latcru  homologoru  a B,  i 
EC,CD,ad  GH,HI,lK,finguloru  ad  fingula.  Cum  igitur  AB,  HC, 1 
CD,ad  GH, HI,  IK, habeant  una  ffc  cande  proportione,  ob  fimilitu 
dinem  bafium  AHCDE,GH1KL;  habebunt  quoq;  pyramides  AB- 
EF,  EBCF,CDEF,ad  pyramides  GHLM,LHlM,lKLM,  unam  ean 
demq;  proporionf, tn plicata  fdlteet  iUios  ; Atque  idcirco  erit,  ut 
una  pyramis  ABEF,ad  una  pyramidem  GHLM,ita  oes  pytamides 
nempe  pyramis  ABCDfeF,ad  oes  pyramides,  nimiru  ad  pyramide 
GHIKLM.  Quam  ob  re,cu  pyramis  ABE  F,  ad  pyramide  GHLM, 
habeat  triplicata  jpportionc  homologoru  latcru  aB,  GH;  habebit 
quoq;  pyramis  ABCDHF.ad  pyramidi  GHIKLM,  triplicata  pro- 
portione eorunde  lateto  homologoru  AB,GH.  Quod  cft  ,ppulitu. 

S C H 0 L I 0-  li, 


.Eadem  ratione  ,prifmata  fimilia  habebunt  triplicatam 
proporpionem  homologorum  laterum  . Sint  enim  duo  prifma- 
xa  fimilia  ^BCDEFGHI K , L M 2^0  V T V ; 

Dico  eorum  proportionem  efje  triplicatam  proportionis  homo/o- 
j gorum  laterum  , Tijtm  fi  ex  angulis  jf,  & L , ducantur  re - 
1 8*  A C , D i i.  T^,  L 0 , erunt , rt  de  pyramidibus  dictum 
cft  j triangula  ji  B C fC  D , D Ljt , triangulis  L M 2^, 
2iJL0 ,0'P  Ljtmilia.  Simi  liter ,fi  ex  angulis  Gt  & inducantur 

refla 
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«8*  GJ,GK;H.T,IL  trivigmU GH/,JGK,K.FG, 

; & triangulis  RJ>T,  T Kf  triangulis  antedicHt.fi 

milia,  cS  omnia  flana  prifmatum  oppofitafimilia  exifiant , fer 
' definitione prifmatis  . Quonid  ucro, 
q/>  (imilitudmem  prifmatum,  paral- 
lelogramma  CH,?^S,fimilia  funt  ; 
erit  vt  IC,  ad  CB,ita  T2{_,ad  T^Mc 
, Vt  autem  CB , ad  C A fit  a quoque  e fi 
[2{M,ad  2(L,  ol  fimilttuiine  trian-  35 
gutoru  BCA',M2{L.  Igitur  ex  xquo 
erit  vt  I C,ad  C Afita  TT^.adT^  L. 

Hjtrfus  quonix  angulus  fultdtts  2{,  aqualis  e fi  feli  do  angulo 
C , 0 b fimi  iit  uitntm  prifmatum\fi  ille  Isnic  fn  per  ponatur  , om- 
nia inter  fe  conuenient, nimirum  angulus  M 2(0,  angulo  BCD, 

& angulus  T 7(  M , angulo  IC  b , & angulus  T 2^0, angulo 
I C D : Conuenit  auie  &•  re  FI  a 2(^L,  recla  C A , eo  quod  anguli 
MI(l.,BCAtfint  aquales,! gitur anguli  UA,  T7(L,xqHales 
funt  > Ac  propterta  cu  latera  circa  ipfos  0 flenfa  fint  effe  pro- 
portionalta,eruni  parallelogramma  C G,7g^  R^,fimilia.  -Atqui 
& paralielogramma  C H,H  -A .farallelogramis  2{  S\S  L s & 
triangula  AbC,GHl,triigults  I M2(_,\ST  ,fimiliafmt.Igi 
tur  prifmata  A BCIGH,LM7(T  \Sfiim:lia  funt,ex  defin.fo- 
lidor  ii  fi  milium  . 7 Sjm  aliter  offendentur  effe  fi  milia  prifmata 
CDAGIK , 2 (Ol.hjV  i nec  non  prifmata  AEDKGF,  UPO- 
yiijQj  Qtapropter  prtfmata  A BCIGH,CDAGIK.,A  E D~ 
KGF,  ad  prifmata  LMT(1'  R.S^OLBJ'  V,  I.POV  ea, 

qttx  demonfir  animus  ad  propofl  +.ltb.il.  triplicata  habet  pro 
portione  ,fingula  ad  fingulafiaterum  homologos  is  BC,CD,  UF.,. 
ad  M TS^t  2(0,0  Pinguiorum  ad  fin^ula  . Aie  proprerea  eode 
modo  demonftr abimus,  prifmata  A BCDEFGK1K. , LM2(V- 
7P  V , proportionem  habere  homologorum  laterum  b C *. 

iM  2(,  triplicatam  , quo  paulo  ante  v fi  fumus  ad  idem  demon • 
flrandum  in  pyramidibus  multangulis . 

Ex  qbus  otbus  colligit , pyramides  multangulas  fimiles  diui- 
di  in  pyramides  tndvtilarcs  fi  miles, et  numero  aquales, et  homo 
logos  totis. Hoc  n mamfeftu  efi  cx  desr.bjhratione pcedltts  corell. 
Eo  D E M modo  inf  eri , prifmata  multangula  fimijia  diuidi  in 
prifmata  fimilia  tridgulares  bafes  habet  ia,  & numero  aqualia , 
et  homologa  totis.  Vt  apparet  ex  huius  fcholij  demonfirauone. 
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3S8f  B PrXHB  GEOM*m 

THEOR  9.  PROPOS.  9. 


AEQVALIVM  pyramidum, & trian 
gulares  bafes  habentium  , reciprocantur 
bafes  & altitudines . Et  quarum  pyrami- 
dum triangulares  bafes  habentium  reci- 
procantur bafes  & altitudines;  illae funt  ae- 
quales . 

Sint  $qualespvramides  triangulares  ABC  D,  E FGH. 
Dico  rarum  bafes  ABC,EFG,  St  altitudines  efle  reciprocas, 
boc  cft.cffc  ut  ABC,  ad  E F G , ita  altitudinem  pyramidi» 
E FGH,  ad  altitudinem  pyramidis  ABCD . Si  enim  perfi- 
ciantur, ut  in  praecedeti  pro* 
pof.  di&um  eft,  parallclcpi- 
peda  B M,  F Q_,  earunde 
altitudinum  cum  pyramidi- 
bus , conne&anturquc  rrctz 
L I,  P Nj  erunt  prifmata 
DBC1LA,  HFGN  PE,  cum 
fint  tripla  pyramidum , quz 
zquairs  ponuntur  , inter  le 
qualia  i Ac  proinde  parallelepipcda  B M,  F Q_ , cum  fint 
pnfmatum dupla, xquelia  quoque  erunt.  Quare  bales  eo 
rum  & altitudines  reciprocabuntur,  hoc  eft.ent  ut  bafis  B I, 
ad  balin  F N,ita  altitudo  lohdi  F Q^,  ad  altitudinem  (oli- 
di B M : Vt  autem  bafis  B I,ad  balin  FN,  ita  cft  triangulum 
ABC,ad  triangulu  EFG . Igitur  erit  quoque  ut  balis  A BC, 
ad  balin  EFG,  ita  altitudo  pyramidis  EFGH  , ad  altitudi- 
nem pyramidis  ABCD,  cum  altitudines  pyramidum  cae- 
dem lint  , quz  parallelepipcdorum  ; Ac  propterea  bales,  Ac 
altitudines  pyramidum  xqualium  reciprocantur . 

Sint  iam  bafes  fic  altitudines  reciprocz.  Dico  pyra- 
mides r fle  zquales.  Conlhu&a  enim  figura, ut  prius, cum 
fit  ut  A B C,ad  E F G,  ira  parallclogrammum  B 1 , ad  pa- 
tallclogrammum  F N ) fintque  czdcm  altitudines  parallele- 
pipedorum,  & pyramidum  ierunt  quoque  bafes  parallele- 
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pipedoru  & altitudines  eorundem  redprocx  ; Ac  propterea 
inter  le  £qua'ia  erunt  parallelcpipeda  B M,F  (^  (^uyrede  34.  unite . 
prifmata  DBCILA,  HFGNPE,  eorumdumdia , aequalia 
erunt : Atque  propterea  py<arnidcs  quoque,  prilinarum 
tertiae  partes.xqualeserunt.AEqualium  igitur  pyramidu,& 
trianguares  bales  habentium  , &c.  C^uod  erat  demon- 
ftrandum . 

S C U 0 L I 0 71. 

Eadem  ratione  jiEqualium pyramidum,  quarum  ba - 
fes  non  fint  triangulares  , reciprocantur  bafes  atque  altitudi- 
nes . Et  quarum  pyramidum  triangulares  bafes  non  babentiit 
reciprocantur  bafes  altitudines , illa  funt  aquales . Sint  e- 
nint  primum  dua  pyramides  aquales  , quarum  quidem  A B- 
C D,  bafin  habeat  triangularem  j at  uero  EFGHI,  non  trian- 
gularem . Fiat  bafi  non  triangulari  EFGH,  aquale  trianguli * 

K L M.  Quod  quidem  fiet,  fi  ba- 
fis  multi  later  areuocctur  ad  pa- 
rallelogrammum , per  propof.  4$. 
lib.i.Tiamhoc  parallelogram- 
mu  facile  ad  triangulum  reduce 

tur,  per  ea,qua  demonftr animus  ad  propof.  41.  lib.  1,  Deinde 
fuper  K L M , fiat  pyramis  K LAI  eiu fidem  altitudinis 

cum  pyramide  EFGHI.  Quoniam  ergo  pyramides  EFGHl, 

K L M aquales  habent  bafes  , & eandem  altitudinem  fip- 
fit  erunt  aquales , per  ea  , qua  in  ficholio  propof.  6 » huius  lib. 
ofiendimus  ; Vonitur  autem  pyramis  E F GU  I , aqualis  pyra 
midi  A BCD.  Igitur  & pyramis  KLAI2 pyramidi  ABCD^ 
aqualis  erit . Quamobrem  , cum  habeant  pyramides  A BCD, 

K L M 2N bafes  triangulares  ; erit  ut  bafis  ABC,  ad  b a fit ^ 9.  duodec. 
KLM,  hoc  efl,ad  huic  aqualem  bafinf.FGH,ita  altitudo  py 
rami  dis  K L AI  , hoc  e fi  , ah  it  udo  pyramidis  EFGH , ( po-( 

nuntur  enim  ha  altitudines  aquales  ) ad  altitudinem  pyrami- 
dis A BCD.  jic  proinde  pyramidum  A BCD,  EFGHlytquahu 
bafes  & altitudines  reciprocantur . 

Sed  reciprocentur  iam  harum  pyramidum  bafes  atque, 
altitudines  . Dico  ipfas  ejfe  aquales  . Confirufia  enim  figura 
eodem  modo  $ cum  bafis  K L M aqualis  fit  bafi  EFGH,&  alti 
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tudo  pyramida  KLM"t{  , eadem  qua  pyramidis  EFGHl,pona . 
tttr  autem  e/fe  ut  ABC, ad  EFGH,ita  altitudo  pyramida  EF- 
Gtir,ad  pyramidis  A BCD , altitudinem  * erit  quoque  ut  bafit 

ABC, ad  bafin  KLM , ua  ait  itu. 
^ do  pyramidi*  K LM  2^,  ad  al 

titudinem  pyramidis  A ii  C D . 
Qjtamobrem  aquales  funt  pyra - 
_ mides  ABCD,  KLM2^.Cumer 

go  pyramis  KLMT^,  aqualis  fit  pyramidi  E¥GHl,per  ea,qua 
ojicnfa  funt  in  fcholio  propof.6.huiu*  lib.  Erit  & pyramis  A B- 
C D,  pyramidi  EF  G HI,  aquali* . Quod  efl  propofitum . 

SlNf  fecundo  pyramides  aquales  ABCDE  ,FGHlKL, 
quarum  bafes  fint  m ultangula  . Fiat  rurfus  trianguli*  M2{0, 
aquale  bafi  ABCD, & pyramis  M2{0P  , eiufletn  altitudinis 
r E i-  cu  pyramide  ABCDE  lEritqi 

ex  fcholio  propof.  6.  huiu*  lib. 
pyramis  M tyOP , aqualis  py- 
ramidi ABCD  E:Sed  hac  st- 


qualis  ponit  pyramidi  FGHlKL.IgH  & pyramis  MTipP**- 
qualisejl pyramidi  FGHlVLL.Qnare,  ut  nue  demo ftr animus, 
erit  ut  bafis  M7{p,hec  eft, bafis  ABCUtfibi  aqualis , ad  bafin 
FGHlK,ita  altitudo  pyramidis  FGH  / K.  (.,  ai  altitudine  pyra 
midit  M2iOV,hoc  efi,ad  altitudine  J>y>  umidis  ABCDE,  (po- 
nunt ha  altitudines  aquales.) Ac  pvapterea  pyramidum  a. 

qualiit  ABCDE,FGHIKL,  bafes  & altitudines  reciprocatur. 

S id  reciprocetur  iam  bafes  harum  pyramidum  ater,  alti- 

tudines.Dico  ipfxsefie  aquales.Confiituta.it.  eode  modo  figura, 
cum  bafit  M7iO, aqualis  fit  bafi  ABCD,  & altitudo  pyrami. 
iit  MHOV  , eadem  qua  pyramidis  ABC  DE  j ponatur  aiit  ut 
ABCD, ad  FGHlK,  ita  alitudo  pyramidis  FGHIK.L,  ad  alti.  ' 
tudine pyramidis  ABCDE.\  Erit  quoq\  ut  Al?iP»*d  FGHlK, 
ita  altitudo  pyramidis  FGH  t K L,  ad  altitudine  pyramidis 
MTtyP.  Quare  ut  ante  oftedimut  ,•  aquales  erunt  pyramides 
M7ipP,FG H lKL:Efi  aut  pyramis  MHOP , pyramidi  AB - 
CDL,  aqualis,-  ex  fcholio  propof.  6.  huius  lib.  Igit  & pyramis 
ABCDE, pyramidi  FGHlKL,*qualit  erit.Quodtfi  fropofitio. 

0 M N i A hac  facile  quoqi  demonfir  abutur  couenire  pnfnta- 
tis  quibufcunq > . Tfjtm  fi prifmata  fuerint  aqualia, erut~  eo- 

tu  pyramides  earunde  a titudine  cu  ipfis,  & fuper  eafde  bafes. 


$f»L/  «B  E XII.  mg  >7» 

stqualts\cu fint  eoru  tertia panes ,**  coroll  .propofif . hutns  lib. 

Vel  certe  dua  tertia,  fi  nimtru  prifrnatu  bafes  fuerint  par  alie- 
lograma,w  eoru  uenicts, linea  recia,  ut  in  fi  Imi  io  eiufde  p ro- 
pof.  o/ienfum  tjl.  <Ju*re jut  modo  demon  firainmuiybafis  bari* 
pyramidi*  atq\  altitudines  reciprocantur  . C i*  ergo  ha  bafes  ur 
altitudines  eadem  fint  qua  pri/mati*}  reciprocabuntur  quoque 
bafes  pnfmatum  atque  altitudines  , 

/(_f  R S v s , fi  prifinatu  bafes  , altitudines  reciproci 
turtreciprocabutur  quoqi  bafes altitudines  pyramidi*  eafde 
bafes  &•  altitudines  cum  prifmatis  habentium . Quare  , ut  de- 
mon/lratu  efltpyramiles  aquales fient  i Ac  propterea  prifmata, 
cum  earum  fint  tripia  , ut l certe  fejquialttra,  aqualia  qtioqi 
fltnt . Quod  efl  propofitum . 

THEOR.  io.  PRO  POS.  io. 

OMNIS  conus  tertia  pars  cft  cylindri 
eandem  cum  ipfo  bafin  habentis,  & altitudi 
j nem  squalem. 


Habe  a nt  conus  Sc  cylindrus  bafin  cande  circulu  AB- 
CD,3c  altitudine  eande.Dicoconu  cylindri  efle  terna  parte. 

Si  .n. conus  no  credatur  clTe  tertia  pars  cylindri,  no  erit  cyii* 
drv  coni  rriplus.fcd  ucl  maior,uei  mi 
nor  triplo  coni.  Srt  primu  maior  qua  F. — * 

tripl*coni, magnitudine  E, ita  ut  cylin 
drus  fit  atquahs  triplo  coni  & magni 
tudmi  E.fimul.Infcribatur  in  circulo  jq 
quadratu  ABC D,&  circa  cudc, qua- 
dratu FGHIjintelligaturqs  fuper  hjc 
quadrata  fub  altitudine  coni,&  cylin 
dri,erc&a  duo  parallelcpipeda.  Qjtp 
nia  igitur  quadratu  ABCD.dimidiu 
cft  quadrati  FGHI , ut  ad  propof.  ). 
iib.4-oftedimus;  eftq,  ut  bafis  ad  bafin,  ita  paliclepipedu  ad  3*. 
paralielepipcdu  ciufdc  altitudinisjErit  3c  paralielepipcdu  ba- 
iis  ABCD.dimidiu  parallelcpipcdi  bafis  FGHli  Acproinde 
paralielepipcdu  bafis  ABCD.raai5  ent , <j  dirjiidiu  cylindri. 


uniet. 
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cuius  bafis  circulus  ABC  D Secerur  bifaria  pcriphcriae  A B, 
BC.CD,  DA  ,in  puntiis  K ,L,  M,  N.  adinnganturq;  retiae 
r»  A,K  B,LB,LC,MC,M  D, N D, NA  . Ducatur  quoq;  per 

K , retia  O P,  tangens  virculuro  in  K,qux  paial.claent  ipfi 

AB, ut  ad  propof.27  lib. ottendimus,  occurrarque  retiis 
DA,CB,produtiis  in  P,&  O;  de  fuper  AKB,  A BOP,  mtcl 

ligantur  priimata  fub  altitudine  co- 
ni & cylindri.  Quia  ergo  tuangulu 
AKB,  dimidium  crt  paralielogram- 
mi  ABOP  jcritquoquc  piifma  ba- 
fis A KB, dimidium  prifmaris,fcu  pa 
rallelepipedi  bafis  ABOP  :cum  iit 
prifma  ad  prifma , ut  bafis  ad  bafin» 
quemadmodum  ad  propofy. huius 
lib.  demon  ftra  uimus;  Ac  proptcrca 
prifma  bafis  A K B, imius  enr#quain 
dim  dium  fegmenti  cylindri,  cuius 
bafis  figura  contenta  linea  reda  A B,  de  pcrjpheria  AKB. 
Eadem  ratione  erunt  prifmara,  quorum  bales  reliqua  trian 
gula  BLC,CMD,  DNA.de  altitudo  eadem, qua?  coni  & cy- 
lindri, maiora,  quamdimid:a  Tegmentorum  cylmdri,  quo- 
rum bales  circuli  figmenta  . Omnia  igitur  ha? e priimata  fi- 
mul  maiora  funt,  quam  dimidia  omnium  figmentorum  cy 
jindn  fimul.  Qnod  fi  ruifus  peripheux  A K , K B , dee»  fc- 
ccntur  bifariam , de  adiungantur  retix  linex,  conlbtucntur 
eodem  modo  priimata  eiuidem  altitudinis  cum  cono  , de 
cylindro,  qux  maiora  erunt  fimul,  quam  dimidia  ommu 
Tegmentorum  cylindri  fimul,  quorum  bafiscirculi  legmen 
ta  i de  fic  deinceps . Quoniam  ucro  fi  a cylindro , cuius  ba- 
fis circulus  ABCD.aufcratur  plus  quam  dimidium  , nem- 
pe parallelepipedum  bafis  A B C D i & a iciiquis  figmentis 
plus  quam  dimidium , nimirum  prifmata  bafium  A K ii, 
B L C, Cee. atque  in  hunc  modum  femper  fiat  detratiioj  re- 
linquitur tandem  minor  magnitudo,  quam  E,  cxccfius  cy- 
lindri fupra  triplum  coni : Sint  iatn  tegmenta  cylindri  reli- 
tia  bafium  A K,  K B,  B L,&c  (aux  quidem  bafis  funt  cir- 
culi figmcnta,)fimul  fumpta, minora  quam  £.  Cum  igitur 
cylindrus  aequalis  ponatur  triplo  coni  Se  magnitudini  E , 
fimul  j Si  ex  cylindio  auferantur  figmenta  ditia , de  ex  tri- 
plo 
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plo  coni  una  cum  magnitudine  E,  ipfa  magnitudo  E,  qux 
maior  cft  diftis(.y)indri  fcgmcntis  jerit  reliquum  prifmaba 
(is  multangulae  A KBLCM.DN,  eandem  habens  altitudine 
cum  cono , dc  cylindro, maius  quam  reliquum  triplum  co- 
ni j idcoquc conus  minor  erit , quam  tmiapars  prifmatis. 
Qjtarecum  didi  prifmatis  (it  tertia  pars  pyramis,  cuius  ea- 
dem cum  ipfo  bafis  Sc  altitudo  , ex  coroll  propof.  7.  huius 
hb.  Erit  conus  minor  dida  pyram  dc , totum  parte . Qjrod 
cft  abfurdum . Non  igitur  maior  cft  cylindrus  triplo  coni . 

Sit  fecundo  cylindrus  minor  triplo  coni,  ac  proinde 
conus  maior  quam  tertia  pars  cylindri . Sit  ergo  conus  ma- 
ior quam  tertia  pars  cylindri  .magnitudine  E ira  ut  conus 
aequalis  (it  terti*  parti  cylindri|5c  magnitudini  E,  (iraul.  ln- 
feribatur  rurfus  in  circulo  quadratum  A t CD,&  circa  eun- 
dem , quadratum  F G H I ; mtclliganturqj  liiper  h*c  qua- 
drata , pyramides  lub  altitudine  coni  & cylindri. Quoniam 
igitur  quadrarum  A BC  D,  dimdium  cit  quadrati  Fi  .HI, 
ut  ad  propof  9.  lib.  4 demon  ftrauimus  , cftqj  ut  bafis  ad 
bafin  , ita  pyram  s ad  pyramidem  eiufdem  altitudin  s ; Erit  6 
quoque  pyramis  fuper  A B C D,  dimidium  pyramidis  fu- 
per  bafin  F G H Ii  ac  proinde  pyramis fupei  bafin  ABCD, 
maior  erit  dimidio  coni , cuius  bafis  circulus  ABCD.  Srcen 
tur  penphcn*  AB.BC,CD,  DA,  bifariam  in  K,  L,  M . N, 
ad.ungantqj  red*  A-\,  A B,  RL.LC.CM,  MD,  DN.NA.' 
Duratur  quoque  per  K,  reda  O P,  tangens  circulum  in  K, 
qux  parallela  criripfi  A B,  ut  ad  p:  opof.  17.  lib.  ?.  demon- 
ftrauimus,  occurrarqj  redis  D A,  C B,  produdism  P,  & 
O,  Se  fuper  A KB,  A BOP.intdligantur  pyramides  fubaltir 
tudinc  coni  & cylindri.  Q^a  ergo  triangulum  AKB.dimi 
dium  cft  parallclogrammi  ABOP,  erit  quoque  pyramis  fu- 
per bafin  AK.B,dimidium  pyramidis  fuper  bafin  A B O P., 
cum  pyramides  habeant  proportionem  eandem  , quam  ba- 
fes  i ac  proinde  pyramis  fuper  bafin  A K B,  maior  erit  dimi- 
dio fegmenti  coni , cuius  bafis  figura  contenta  linea  reda 
A B,  Se  peripheria  A K B.  Eadem  ratione  erunt  pyramides, 
quarum  bales  reliqua  triangula  BLC,CMD,DN  A, de  alti- 
tudo eadem  cum  cono  & cylindro  , maiores , quam  dimi- 
dia fegmentorum  coni,  quorum  bafes  circuli  lcgmenta  . 
Omnes  igitur  hz  pyramides  fimul  maiores  funt , quam  di- 
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ntxfta  omnium  figmentdrum  coni  fimul . Quod  fi  rurfu* 
peripherii  A K,  K B,  B L,  I.  C,  C M,  M D,  D N,  N A ,j 
ficcntur  bifariam  , & adiungantur  redi  linea*  in  eodem  ciri 
culo,  conftituenrur eodem  modo pyramidesciufdrm  alti-i 
tudinis cum  cono  & cylindro , qui  maiores  erunt  fimul, 
quam  dimidia  omnium  figmentorum  coni  fimui,quotum 
bafis circuli  figmenta  ;&  fic deinceps.  Quoniam  uero  fi 
a cono  , cuius  bafis  circulus  A B C D,  auferatur  plus  quam ; 
dimidium  , nempe  pyramis  fuperbafin  ABCD,  quam  ma- 
iorem efleoftendimus,  quam  dimidium  coni,  cuius  bafis, 
eft  circulus  A BCDj&a  reliquis  figmentis  plus  quam  di*: 
midium  , nimirum  pyramides  bafium  AKB.BLCCMD, ; 
DN  A j atque  in  hunc  modum  fim  per  fiat  detradio  j re-j 
linquitur  tandem  minor  magnitudo,  quam  E,  excdlus  co- 
ni (upra  tertiam  partem  cylindri  : Sintiam  figmenra  coni 
relida  bafium  A K,  K B,BL,  LC,  CM,  MD,  DN, 
N A,  ( qui  quidem  bafis  funt  circuli  figmenta,)  fimul  Ium 
pra  minora  , quam  E.  Cum  igitur  conus  aequalis  ponatur 
tertii  parti  cylindi  i , & magnitudini  E , fimul  j fi  ex  cono 
detrahantur  figmenta  prardi&a  , & cx  tertia  parte  cylindri 
una  cum  magnitudine  E,  ipla  magnitudo  E, qui  maior  eft 

J?rxfatis  coni  figmentis  5 erit  reliqua  py  tamis,  cuius  bafis  po 
ygonum  A A B L C M D N,  eandem  habens  altitudinem 
eum  cono  & cylindro  .maior  quam  tertia  pars  cylindri  re- 
liqua i ac  proinde  triplum  didi  pyramidis  maius  erit  cy- 
lindro . Quocirca,  cum  prifma  eandem  habens  bafim  cum 
dida  pyramide,  eandemqj  altitudinem  cum  cono  & cylin- 
dro , triplum  fit  ipfius  pyramidis,  ut  fu  pra  in  corollario  pro 
pofirionis  fiptimi  huius  libri  a nobis  eft  dcmonUratum  j 
erit  huiufcemodi  prifma  maius  cylindro , pars  toto.  Quod 
eft  abfurdum.  Non  ergo  cylindrus  minor  eft  triplo  coni: 
Sed  neque  maior  triplo  eft  oftcnfiis  . Igitur  iqualit 
eft  triplo  coni , proptereaq;  conus  rertia  pars  eft 
cylindri.  Omnis  igitur  conus  tertia  pars  eft 
cylindri , eandem  cum  ipfo  bafim  ha- 
bentis^ altitudinem  iqualcm, 

' Quod  erat  demon» 

ftrandum. 
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S^v  A M t I S propofitio  hsc  f olunt  intelligatur  ie  conii 
& cylindris  reclis  , cum  bos  duntaxat  Euclidis  definierit  lib, 
1 1,  omnibus  tamen  conis  & cylindrit  tam  reftis,  quam  fi  ale. 
his  conuenit , ut  perfricuumfji  eius  demonfiratione  diligenter 
intuenti . Itaque propofifio  uniuerfi  ita  proponi  poterit . 

Omnis  coniis  » liue  re&us,  line fcalenus, 
tertia  parseftcuiuflibet  cylindri  fiue  redi , fiue 
fcaleni,eandem  cu  ipfo  & bafim  & altitudinem 
habcntis,licet  no  fit  idem  axis  coni  & cylindri . 


THEOR.  xi.PROPOS.ii. 


IX. 


S V B eadem  altitudine  exiftentes  coni 
& cylindri , inter  fe  funt , ut  bafes . 

Sint  fub  cade  altitudine  coni  5c  cylindi  i,  quoru  bafes 
circuli  A BCD.EFGH, altitudines  ucro iqualcs  1 K,  L M. 
Dico  ut  eft  bafis  ad 
balim , ita  cfle  conii 
ad  coni,  & cylindri 
ad  cylindru.  Si.  n.  hoc 
nocredaturjfit  ut  ba 
fis  ABCD,adbafim 
E F G H , ita  conus 
ABCDK.,  ad  aliqua 
magnuudine.ncmpe 
ad  N,quae  ucl  maior 
crit.ucl  minor  cono  EFGHM.  Si  n.cflctzqu ais, haberet  co 
nus  ABCDKL.ad  conu  EFGHM, & ad  N,proportione  ean 
de,ac  propterea  cilctconusad conG.ut  bafis  ad  bafinrqi  no 
conceditur.  Sit  ergo  primuN, minor  qua  conus  EFGHM, 
magnitudine  0,ita  ut  conus  EFGHM,acquals  (it  m agnitu 
dimbus  N,&  O.fimuI.Inlcribat  in  circulo  EFGH,  quadra- 
tu EFGH,diuidaturq;  peripherix  EF,FG,GH,  HE,  bifaria 
in  P,Q>^R.,S,&adiungan<'rcft*EPJPF,FC^i(Scc.  (^faigit’ 
fi  cx  cono  EFGHM, detrahatur  pyramis  fug Xafin  EFGH, 
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ciulcicm  altitudinis  j Se  a teliquis  fcgmenrisauferantur  pyra 
midesciufdcm  altitudinis  bafium  E PF,FQ[T5,&c.atquein 
hunc  modum  temper  fiat  deiraftio,  temper  plus  dimidio 
fubtrahitur  , ut  in  pofteriore  parte  prarccdentis  propofitio- 
nis  o lien  fu  m eft  > rd  inquetur  tandem  minor  magnitudo  v 

quamO.  exceffiisco- 
* ni  EFGHM,  fuper  N. 

► ^ Sinteigoiam  tefmcn 
T,  tacom  reli&a  balium 
EP,PF,F(^,&c. 
( qu*  quidem  bafes 
funt  circuli  tegmenta) 
fimul  fumpta , mino* 
ra  quamO.  Cumigi- 
rur conus  EFGHM, 
ponatur  zqualis  ma- 
gnitudinibus N,  & O,  fimul } fi  ex  cono  derrahanrur  di&a 
coni  tegmenta , Se  ex  N,  3c  0,ipfa  magnitudo  O,  quae  prae- 
difti  coni  tegmentis  maior  eft  , ent  reliqua  pyramis , cuius 
bafis polygonum  EPFQJ3RHS,  eiuldcm  altitudinis  cum 
cono.maior  quam  N , reliqua  magnirudo.  Infcribarurm 
circulo  ABC D, polygonum  ATBVCXDY,  fimile  polygo 
no  EPFQGRHS,  utin  propofii.huiuslib.docuimus,du- 
canturquc circulorum  diametri  BD.FH  Quoniam  igitur  , 
per  coroll.  propof.  2.  huius  lib.  eft  ut  circulus  A BCD,ad 
circulum  EFGH,  ira  polygonum  ATBVCXDY,  ad  poly- 
I gonum  EPFQ^GRHS  : Vt  autem  circulus  A BCD.ad  cir- 
culum EFGH,  ira  por.itur  conus  ABCDK,ad  magnitudi- 
duodec.  nem  N ; &ut  polygonum  ad  polygonum  , ita  eft  pyramis 
ad  pyramidem  eiufdem  altitudinis  cum  conis  1 Erit  quoque 
ut  pyramis  A T B V CX  D1Y  K,ad  pyramidem  EPFC^j 
1 GRHSM, ut  conus  A BCDK,  ad  N.  Cum  igitur  pyramis 
ATBVCXDYK,  minor  fit  cono  ABCDK,  parstoroj  erit 
& pyramis  EPFQ^GRHSM, minor  quam  N:  Oftenfa  au- 
tem fuit  & maior . Quod  eft  abfurdum.Non  igitur  minor 
eft  magnitudo  N,  cono  EFGHM. 

S 1 t fecundo  N,  maior  cono  EFGHM.  Cum  igitur 
ponatur  ut  circulus  A BCD,  ad  circulum  EFGH,iia  conus 
I ABCDK.  ad  N j Erit  &conucrtendo  ut  circulus  EFGH, 
I'  SC  e 
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aci  circulum  ABCD, ita  N,  ad  conum  ABCDK . Ponatur 
ut  N,  ad  conum  ABCDK,ira  conus  EFGHM,ad  magnitu 

dinem  O.  Et  quia  N,  maior  ponirurcono  EFGHMjma  or 
quoque  erit  conus  A BCDK.,  quam  O.  (Quarcerit  uteircu  14*  ?*,B^** 
lus  EFGH, ad  circulum  ABCD,  ita  conus  E F G H M>,  ad 
magnitudinem  O,  quae  minor  eft  cono  ABCD.K.  Q^uod 
eft  abfutdum  . Oftenfum  enim  eft  :am  , non  pofle  erte  co- 
num ad  magnitudinem  minorem  alio  cono,  ut  eft  bafis  il- 
lius coni  ad  bafin  huius  coni , Non  ergo  maior  eft  N , ma- 
gnitudo cono  E F G,H  M j Sed  r.equc  mtnor  eft  oftcnla  j 
A Equalis  igitur  eft.  (Quapropter  cum  paratur  , ut  bafis 
A BCD.ad bafin  EFG  n. ita  conus  ABCDK.ad  N } Sit  au 

ut  conus'ABCDK  , ad  N,  ita  idem  conus  A BCDK.  7.  quinti. 


tem 


ad  conum  EFGHM  ; erit  quoque  ut  bafis  A BCD.ad  bafin 
E F G Hj  ita  conus  A B C D K , ad  conum  EFGHM.  j 
QJ-on.  a M autem,  urconus  A3CDK.  ad  conum  , 
EFGHM  , ita  eft  cylindrus  ABCDK,  ( qui  triplus  eft  coni  I j. 
A BCDK, ) ad  cylindrum  EFGHM  }^(  qui  triplus  eft  coni 
EFGHM  ) Eritquoquc  ut  bafis  ABCD,  ?d  bafin  EFGH, 
ita  cylindrus  ABCD  K,  ad  iy’indrum  EFGHM.  Q^uod  ta- 
men eodem  modo  confirmari  poteft,  quo  ufi  fumus  in  co- 
nis, fi  loco  conorum  , & pyramidum,  tomifianrur  cylin- 
dri , & prifmara  . Sub  eadem  ergo  altitudine  ex;ftcntcs  co 
ni  & cylindri, inter Icfunt,  uibafcs.  CQuod  erat  demon- 
ftrandum  • 

S C n 0 L I 0 

PEUMCVTM  quoque  eft  , hanc  propojttionem  , quam 
Euclides  de  conis  , &■  cylindris  folis  reEhs  Jproptfuit , ob  ratio - 

nem  fuperius  traditam , extendi  etiam  poffe  ai  conos  , & cy- 
\lindros  fcalenos  , ut  eius  demonflratio  manifefie  indicat , it 4 
1 ut  propo[itioyniucrfe  proponatur  in  hunc  modum  . 

S v B eadem  altitudine  exiftentes  coni  & cy 
lindri,  fiue  ambo  redii  fint,  fiue  fcalcni  , fiue 
vnusredlus,  & alter  fcalenus  j inter  fcpropor 
cioncm  habent,  quam  bafes . 

COH- 
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f o N v | RTBTTR  h*c  profofitio  quoq\  hoc  modo . 

S i coni  & cylindri  inter  fe  fint , ut  bafes; 
i pii  fub  eadem  altitudine  erunt. 

v o D quidem  demonfirabit  eo  modo  , quo  eonuerfum 
fropof.  Jz.  hb.  l i.c fundimur . 

COROLLARIVM. 

Hinc  fit,  conos  8f  cylindros  ciufdem  altitudinis  fu  per  ean- 
dem , ucl  aquales  bafes  coniiittitos , fiuc  ambo  (int  redi , ucl  fca- 
leni  , fiuc  unus  rc&us,  & alrer  fcalcnus,eil'c  inter  fe  aquales  i pro- 
.pterca  quod  eandem  proportionem  habeant , quam  bafes,  qua  a* 
quales  ponuntur  , ucl  certe  una  St  eadem  . 

Itim  feqmcur,  conos  & cylindros  aquales  fuper  eandem* 
nel  aquales  bafes , m eadem  file  altitudine:  Et  conos  Se  cylin- 
dros  aquales  in  eadem  altitudine , fuper  aquales  bafes  cflc,  fi  non 
habuerint  eandem  . Quod  ollendcmus  non  aliter  ac  conucrfuoa 
propol.  ji.  lib.  11.  demonltratum  fuit . 


IO. 
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SIMILES  coni , & cylindri,  in  tripli 
cata  ratione  funt  diametroru,qux  in  bafib9. 

Sint  fimiles  coni , Se.  cylindri , quorum  bafes  circuli 
A B C D,  E F G H,  axes  uero  I K,  L M,  & diametri  bafld 
BI),  F H.  Dico  conum  ad  conum  , Sc  cylindrum  ad  cylin 
drum, habere  propoi tionem  triplicatam  diametri  ad  dia- 
metrum. Si  enim  Hoc  non  credatur  , habeat  conus  A B- 
C D K,  ad  aliquam  magnitudinem  N , proportionem  tri- 
plicatam diametri  B D,addiamttrum  F H.  EritqucN,  uet 
minor, uei  maior  cono  £FGHM  . Si  enim  eflet  aequalis, ha- 
berer conus  A B C D K , ad  conum  EFGHM,  & ad  N , 
proportionem  caudemj  Ac  proinde  proportio  coni  ABC* 
D K,  ad  conum  E F G H M , eflet  quoque  triplicata  pro- 
portionis diametri  B D,ad  diametrum  F Hi  quod  non  con 
crditur.Sit  ergo  primum  N,minor,  quam  conus  EFGHM, 
magnitudine  O i Fiatqj  eadem  prorfusconftru&io  figurae  , : 
quae  in  praecedenti  propofltionc , ita  ut  rurfus  pyramis  E P 
FQGRHSM,  maior  oflendatur , quam  N . Ducantur 
deindeic&E  K B,K  T j M F,M  P,ut  habeamur  duo  trian- 
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ifuljBKT,  FMP,  pyramidum  ATBVCXDYK» 

, EPFQCRHSMj 
! 3c  cone&antur  re- 
i ftx  Tl,PL.  Qjro 
j niam  igitur  coni 
A BCI)K,EF. 

jG  HM,  fini iles  XJL 

ponunrur  , erit, 
ex  :«  dcfinlib.  1 1, 
ur  dumercr  B D> 
ad  d.amerru  F H , 

ac  propterca  ut  fe-  f f . quinti.  J 

midiameter  BI,ad  firmidiaremum  FL.it.i  axis IK.ad axem 
'LMjAcpcrmutSdo  ur  BI,ad  1 K,ita  F L,  ad  L M.  Cu  igi- 
tur anguli  B I K,  F L M,  rc£h  finr,  ex  defin.  ? .lib.  1 1 .quod 
coni  redti  ponantur,  proprereaq}axts  rc£i  ad  coruin  balerj 
Erunt  triangula  B I K.,  F L M,  arouiangula  i Ac  propterca  6.  fekti. 
ut  K B,  ad  B I,  ita  M F,  ad  F L . Vr  autem  B I,  ad  B T,  ita  4 /exis 
F L, ad  F P}  ob  fimilitudinrm  rriahguloi um  B I T,  F L P. 

( Cum  enim  anguli  B I T,  F L P,  infillcntcs  fimilibus  ar- 
ciibusBT,  F P,  fint  «quales,  ur  in  fcholio  prppofi;  J.lib.6. 
oftcnfum  elF ; fitqi  ut  B I ,ad  I T.  ita  F L,  ad  L P,  ob  as- 
qualitate  talincaiu  BI.1T,  qunm  FI,,  LP  i erunt  triangula 
BIT.FLP.fimilia.)  Igitur  cxxquo, ut  KB,  ad  BT,  ita  MF,  6 . frxt i. 
ad  FP.Rurfusquia  latera  K 1,1  B, trianguli  K.lB,xqualia  sut 
lateribus  K.1, IT, trianguli  KIT,  & anculi  di&is lateribus  co 
prehefi,rtfti,ex defin. j.lib.i  i.ciiaxts  lK,ie&us  ponatur  ad 
circulu  ABCDjcruntbalcf  K.B,KT,$quales.Eodcm  modo  U.  primi. 
squales  erunt  rc&x  MF,M  Pj  Ac  propterca  rc&xKB,  KT> 
i reftis  MF,MP, proportionales  cr ut , cu  utrobiqj  fit  propor- 
itio  squalitatis.  Q^uonia  uero.ut  KB,ad  BT,ita  KT,  adean  7.  quinti. 
s dc  BT,Ite  ut  MF,ad  FP,ita  MP,adeandc  FP:  Erataunc  ut 
j K B,ad  BT,ita  M F>ad  F P j Erit  quoque  ur  K T,ad  BT,  ita 
MP.ad  FPiEtcouertedo  urBT,ad  TK,iiaFP,ad  PM.Q^u? 
re  cu  fit  ur  TK,ad  kB.ita  PM.ad  MF;&  ut  KB,  adBT,  ita 
M F,ad  EPjEt  ur  BT,ad  TK,ita  FP,ad  PM,  uciuti  oftcsfi 
cftjhabcbut  rnagula  BK.T,FMP, latera  jpporrionaliajidco- 
que xquiagulacrut 3 Ac ^indefimilia.cx definitione.  Mon  j,  flkti. 
aliter ofiendentur reliqua  triangula  ambientia  pyramides! 

AT*  I 
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ATBVCXDYK.  , EPFQGRHSM.  intci  fcfimilia  clfc: 
Q^tc  cum  fint  multitudine  aqualia  .erunt  diftx  pyrami- 
des fimiles , ex  dertn.  9.  Iib.  1 1 • ^.uocirca  in  tiiplicata  pror 
pomonc  erunt  homologorum  laterum  B T,  F P,rx  coroll. 
piopof  8.  huius  Iib.  Vt  autem  BT,ad  FP,itaeft  Bl,ad  Fl! 
ob  iinWitudmem  rr  anguloi  um  B I T,  F P ; Et  ut  BI  ad 
15.  quinti.  F L,  ita  B D,  ad  F H.  Iguui  pyramis  ad  py,  amidem  habe- 

b.tquoqjpropor- 
F.  v»  tionem  tripheata 

- diameroru  B D, 

FHPonebatur  au 
tem  & propomo 
coni  A BCDK., ad 
N,  carundem  dia- 
metrorum tripli- 
cata . Eritirgo  ut 
pyramis  ATBV- 
CXDYK., ad  pyra 

midem  E P F Q_G  R H S M , ira  conus  ABC  DA',  ad  N. 
Qjiarecuro  pyramis  ATBVCXDY  K.minor  fircono 
>4  quinti,  a B C D X,  parstotojent  & pyramis  EPFQGRHSM, 
minor  quam  N.  oftenfa  aute  cll  3c  maior. Q^uod  Ht  ablur 
dum. Non  igitur  minor  eft  magnitudo  N,  cono  EFGHM. 

Sit  fecundo  N,  maior  cono  EFGHM.  Cum  ergo  po 
natur  conus  A BCDK,  ad  N,  habere  proportionem  tripli- 
caram diametri  B D,  ad  dimetrum  F Hi  Habeat  autem  Sc 
pyramis  ATBVCXDYK,  ad  pyramidejEPFQGRHSM, 
triplicatam  pioportionem  earundem  diametrorum,  ut  pro 
ximeo  Pendimus:  Erit  ut  conus  A BCDK,  ad  N,  itapyra- 
m s ATBVCXDYK  , ad  pyramidem  RPFQ^GRHSM  i 
& conuertendo ut  N . ad  conum  A BCDK.ita  pyramis 
EPFQJ3 RH>M,ad pyramidem  ATBVCXDYK.  Qjia- 
; re  cum  pyramis  EPFQVjRHSM.ad  pyramidem  ATBV- 
CXDY K. habear  proportionem  triplicaram  homologorum 
laterum  P F,  ad  T B,  hocelt,  diametri  F H,  ad  diametrum 
B D;  habebit  quoque  N, ad  conum  A B C D A', proportio- 
nem triplicatam  diamerri  F H,  addiatnetrum  B D . Pona- 
: wr  ut  N,  ad  conum  A BCDK,  ita  conus  EFG  HM,  ad  ma- 
I gnitudinem  O.  Habebit  igitur  & conus  £ F G H M , ad  O, 
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proporrionem  triplicatam  diametri  F H , ad  diamctru  B D. 

Et  quin  N,  maior  ponitur  qurni  conus  EFGHMjcrir  quo- 
qurconus  ABCDK,  maior  qunmO.  C^uaprotcr  conus  i ^.quinti. 
EFGHMl.ad  magnitudinem  O, minorem  cono  ABCDK, 
proportionem  habet  triplica-am  diametri  F H , ad  dia  me- 
trum fi  D.  Qjipd  cft  abfurJum  . Oft  cnfiim  enim  cft,  non 
pofle conum  ad  magnitudinem  aliocono  minorem,  pro- 
portionem habere  triplicatam  eius  , quam  habent  bafiuin 
diametri . Non  ergo  maior  ciVmagmtudo  N,  cono  E F G- 
H M : Sed  neque  minor  cll  oftenfa.  A EquaJjs  igitur  eftjac 
proinde  conus  A PC D K.,  eandem  habet  proporrionem  ad 
conum  EMGHM,  & ad  N.  Cum  ergo  ponatur  conus  A d- 
CDK.ad  N,  in  triplicata  proportione  diametrorum  fi  D, 

& F Hj  erit  quoque  conus  ABCDK.ad  conum  EFGHM, 
in  carundcm  diametrorum  proportione  triplicata  . 

o n i a m uero,  quam  proportionem  habent  co- 
ni , eandem  quoque  obtinent  cylindri , eorum  tripli » habe-  , , quinti* 
bit  quoque  cylindrus  ad  cylindrum  proportionem  diame-  *" 
trorum  in  bafibus  triplicatam  . Q^uod  tamrn  eodem  mo 
do  dcmonftrab.tur , quo  ufi  fumus  in  conis,  H modoloco 
conorum  , & pyramidum  aiTumanrur  cylindri,  atque  pnA 
mata,  bimiles  igitur  coni,  ik  cylindri  in  triplicata  latione 
funt  diametrorum , qux  in  bafibus . Q^upd  oftendendura 
erat.  .•  «h  • . 

..  • • < * . ..  . 
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H ABC  propofitio , quamuis  etiam  extendatur  ad  fii 
conos  & cylindros  fcaltno * .*  tamen  hic  d muneratur  in  fo , 

Elis  conis  & cylindris  fimilibue,  cii  in  demonfiratione  aj]l 
tur  axe j reEti  ad  bafes . 

Quocirca  eam  hac  ratio 
ne  ofiendemua  in  fimili- 
but  conis  fr  cylindris 
fcalenis.  Sint  fi  miles  co- 
ni, & cylindri  fcaleni  , 
quorum  bafes  circuli 
A BC,  DEF , axes  uero  GHt  JK , & diametri  bafium  j(C,DF 
Dico  tam  conum  ad  conum  , quam  cylindrum  ad  cylindrum 

habere 
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habere  proportionem  diametri  ad  diametrum  triplicatam.  I *- 
teUtgantur  fiuper  eafdtm  bafes  duo  coni , cylindri  recli  tat  ii- 
dem  cum  fcalenis  ait  itu  lutum, nuor  um  axes  GL , I AI.  Duc  au, 
turcji  per  rcBatGHfil  i Item  per  I K,I  AI  ,planafiecantiaba 

fis  lineis  rectis  jt  C , 
D F.  jQisoniam  igitur 
axes  G L,  l M , rcEli 
fiunt  bafibus  E C , 
D EtF  i erunt  & pia 

| X S.  undte.  V >/  naperGH,GLi& 

per  l K,l  AI,  ad  eafi- 
dem  refla  ; ^cpropterea  perpendiculares  linee  ex  H,  K,  ad 
**•  undte.  bafitt  dtmijfia  cadent  in  ~A  C, i) F, communes  feEiioncs ; & proin 
deerunt  anguli  C G H,F  I K , anguli  inclinationum , qui  *, 
quales  inter  fis  erunt , cum  coni  & cy  liniri  fic  ale  ni  fimtlts  po . 
nantur  : Sunt  autem  & anguli  CG L,F I AI , aquales nempe  re, 
I J 1.  primi,  Eli,  ex  defin.  J.  lib.  1 1 . reliqui  igitur  H G L,K  I M , aquales 
quaqi  erunt. Quoniam  ueroconi  -4BCH,ABCL,ponuntur  ejfie 
eiufidem  altitudinis\erit  refla  HL,per  axium  uertices  ducla  ip~ 
1 ty.  primi,  fi  <4  C, parallela, ideoqi  angulus  L,  reflu*  : Eodemq\  argumen 
f*  r t Eluserit  angulus  M,cum  & anguli  CGL,FlAt,refli  fint. 
1 Vpn  aliter  & reliqui  anguli  H,K, aquales  erunt,  cum  fint  ec- 
quales eorum  alterni  anguli  C G H,  F I K ,T  rt  angui  a igitur 
4.  fiexti , GHL,IKM,aqui  angnl. tfiunr,  atq;  idcirco  erit  ut  GH,ad  GLt 
ita  Ih,ad  t M\*r  per  Mutando. ut  GH,ad  lYL,ita  GL,  adi  M. 
Vt  autem  axis  GH,ad  a\em  lK,ita  e/i  AC, diameter  ad  D F , 
diametrum, quod  coni  & cylindri  fcaleni ponantur  fimiles.lgi 
tur  & Gl,axis  ad  IM,axem  erit, ut  diameter  AC, ad  DF, dia- 
metrum i Et  proinde  coni  & cylindri  rcclt  A BCL,DEFM,fi, 

1 1 X.dutdtc,  miles  erunt, ex  definitione.  Quare  proportionem  habebunt  dia, 
metroru  triplicata  . Qjfia  meto  td  conus  & cylindrus  *4BCL, 
cono  & cylindro  A BlHt(  cum  eandem  habeant  bafiim%'jr  alti 
tudine,  )quam  torus  <V  cylindrus  D EF  M , cono\&  cylindro 
DF.FK,  ( ob  eandem  rationem,)  efi  aqualis,  ut  confiat  ex  coroll. 

I 'J.quin  ti . propofi.  1 1 .huius  lib.Erit  ut  conus  & cylindrus  B C L,ad  co , 

ni  cylindri  DF.FAI,ita  cornu  cylindrus  A BCH,  ad  co- 
ni  cylindri  DF.FK ; idtoq\  proportio  coni  & cylindri  AB- 
CH,ad  coni  & cylindri  DEFK  , triplicata  quoq-,  erit  diame- 
tri ji  C,  ad  diametrum  D F.  Quod  tfi  propojitum  . 

THLOKe.i 


i$4  ’ 

THEOR.  13.  PROPOS.  15.  1 

SI  cylindrus  plano  feceturaduerfis  pia 
nis  parallelo  : Erit  ut  cylindrus  ad  cylindru, 
ita  axis  ad  axem. 
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Secitt*  cylindrus  A BCD,  plano  GH  parallelo  ad 

uerfis planis  AB, CD,quod  quidem  fccetaxem  EF.in  (.Di- 
co Ut eft cylindrus  ABHG,  ad  cylindrum  GHCD,  itaefie 
axem  E I,ad  axem  IF.lntclJigatur  cmm  cylindrus  A BCD, 
in  utramq;  partcm,una  cum  cius  axe,&  rrflangulo  EC.ad 
cuius  rcuolutione  deferiptus  eft  cylmdi  us,protfafl  us  quan- 
tumlibetjSumnturq;  in  axe  produflo  quorcijq;  reflae  E K, 
K L,aequales ipfi  EI;  Ite  quorcunq;  refla:  FM.MN.NO,* 
quales  ipfi  FI. Deinde  per  punfla  I,K,L,M,N,G, ducantur 
reflat  IH,KP,LQ^MT,N  V,  OX,  parallelar.  St  arquales  re- 
flis  E B,F  C;  quar  quidc  ad  reuolutionc  reflanguli  E C;de- 
fcribent  circulos  GH.Pft»  T et,  VZ,  XY,  parallelos  3c 
arquales  circulis  AB,  CD,  ob  aequalitatem  fcmidiamc- 
Irorum  , quae  femper  inrer 
arquidiftantes  circunferuntur . 

Ac  proptcrca  cy  indri  erunt  SP, 

PA,  AH,  H D,  D T,  T Z, 

Z X , ex  definitione  , compo- 
nentes totum  cylindrum  S Q-^ 

X Y . Qjioniam  uero  tam  cy- 
lindri SP,  PA,  AH,  fuper 
bafes aequales  C^S^PR,  B A, & fub altitudinibus  aequalibus 
KL^E  K,IE,  aequales  funt , quam  cylindri  X Z,  Z T,  -j 
T D,  D H,  fuper  arquales  bafes  X Y , V Z , T «,  C D , Sc 
fub  altitudinibus  aequalibus  NO,  M N,  FM,  I F , ex 
corolianopropof.il.  huius  Jib.  Erit  tam  multiple^  cylin- 
drus S H, cylindri  A H , quam  multiplex  eft  axis  I L,  ip- 
fius  axis  I E j Item  tam  multiplex  cylindrus  X G , cylindri 
C G,  quam  m ulriplex  eft  axis  1 O , ipfius  axis  I F . (Quo- 
niam autem  fi  axis  I L , ( multiplex  I E,  primae  magni- 
tudinisaequaliscft  axi  I O,  (multiplici  axis  IF,  fccuqda:  ina- 

gmtudi- 
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gnitudinis  ) aequalis  quoque eft  cylindrus  S H , ( multiplex 
cylindri  A H,rcrtix  magnitudinis) cylindro  X G,  ( multi-  i 
plici  cylindri  C G,  quartae  magnitudinis  ) ut  ex  coroll.  pro- ; 

pof.  1 1 . huius  lib.  liquet . Si  utro 
axis  maior  cfi  axe,cylindrus  quo- 
que cylindro  maior  efl  i Et  fi  mi- 
nor, minor,  in  quacunque  hoc 
contingat  multiplicatione : Erit, 
perdefin.  6.  lib.  ^ . ita  axis  J E, pri- 
ma magnitudo  ad  axem  1 F , fc 
eundam  magnitudinem , ut  cylindrus  AH, tertia  magnitu- 
do ad  .cylindrum  C G,  quartam  magnitudinem . Si  cylin- 
drus igitur  plano  fccetut  aduerfis  planis  parallelo  > erit  ut 
cylindrus  ad  cylindrum , ita  axis  ad  axem  • Q^uodcratdc- 
monftrandum . 

SCHOLlOTt, 

, t 

Etsi  hanc  propofitionem  Euclides  defolo  cylindro  refla 
demon  (ir  at  j tamen  eius  demwfi rationem  cylindro  fcaleno fa- 
cile accommodabis  , fi  modo  adhibeat  deferiptionem  cylindri 
s £ AGMZY  fcaleni  ,Jicut  in  demonflr a- 
* tione  Euclidis  afjumpta  fuit 

_ r it*/  m/  cylindri  re  Eli  defer  i p t ro;  ita 

[/  [/  l/  [/  ut  quemadmodum  in  conis 

jfPBH  C T VX  recits  refiangulu  circa'  qnie 

fcen  Utut  circun fertur  , fic  quoque  in  comsfcaltnis  c ircun fe- 
rant urfmidtametriLS,  K EA,  &c.femper  xquidijt an- 

tei circa  centra  L,  K,  E,  &c.  una  c»m  re  EI  a S 7',  ftnndiame - 
tros  coniungente  s hac  enim  ratione  femper  cylindri  defcnben 
tur , ut  confldt  ex  ift  , qua  feribit  btreutu  in  lib.  l.  de  feEiion t 
cylindri . 

THEOR.  14.  PROPOS.  14. 

S V P E R squalibus  bafibus  exiftentes 
coni,  & cylindri  i inter  fe  funt , vt  altitu- 
dines. ^ ‘ 

Sint 
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S i n.t  fuper  bifesarqualcs  \ B,C  D , duo  coni  A B £, 
CDFi  5c  duo  cylindri  ABGH,CDlA,quorum  axes,  (eu  al 
titudines  (Nam  in  conis  & cylindris  re&is,  axes  ipfi  funt  al 
titudines)  LE,  MF.  Dico  efle  conum  ABE,  ad  conii  CDF, 
& cylindrum  A B G H , ad  cyl.n- 
drum  C DI  KjUteft  altitudo  LE, 
ad  altitudinem  M F . Extendatur 
enim  cylindrus  A B G H,ad  partes 
G H.una  cum  eius  axe  L E , & re- 
dangulo  AE i abfcindaturque  axis 
E N,xqua!is  axi  M F , & circa  cen- 
trum Njintelligatur  circulus  OP,arqualis&  parallelus  circu- 
lo G H,  ut  fiat  cylindrus  GHOP,  ciufdem  altitudinis  cum 
cylindro  C D I K.  Q^uoniam  igitur  cylindri  H P,C  I , cum 
habeant  aequales  bafes  <3c  altitudincs,aequales  funr,cx  coroll. 
propof.t  i.  huius  l.b.proptcrcaquc  cylindrus  A G,ad  ipfos 
eandem  habet  proportionem  : Eftautem  cylindrus  A G,ad 
cylindrum  H P.utaxis.feualritudo  LE,ad  axem  fcu altitu- 
dinem EN,  hoc  cft, ad  altitudinem  MF,fibi  aequalem.  Icitur 
& cylindrus  A G,ad  cylindrum  CI,crit  quoque,  ut  altitudo 
L E, ad  altitudinem  MF  . 

Q*via  ueroconi  ABE.CDF,  funt  terrae  partes  cylindro 
rum  A G,C  I j ipfi  habebunt  eandem  cum  cylindris  propor 
tionem  j Ac  proinde  erit  quoque  conus  A B E , ad  conum 
CDF,ut  altitudo  L E, ad  altitudinem  M F . Super  «quali- 
bus igitur  bafibus  exi ftcnrcs  coni  & cylindri),  inter  fe  1'unt, 
iit  altitudines.  Q^uod  o (tendendum  erat . 

S C H 0 L 10  3^. 

Hoc  idem  conuenite  conis  fcalenis , hoc  modo  dergpnflrfl. 
bimus  . S int 
fuger  bafes  t t- 
qtules  \a  Bp 
C D , coni  ji. 

BE,  CDF,  & 
cylindri  ^4  S‘ 

GH.CDIK. 

fc alent,  quorum  al:  tudi  **  LM , t{0 • DifOconum  ji  B F t.id 

'jf  a ’’ 


7- quinti  . 
i ‘i.tduodec. 


i o.duodec. 
. quinti 


conum 
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conum  C D T,fr  cylindrum  A t G H ,ad  cylindrum  C D I K, 
efft,yt  efl  altitudo  LM,  ad  altitudinem  7(0  Super  bapn  A B , 

coflruatur  cy 
lindriit  reflue 
ABPQ^  fub 
altitudine  L 
M ; Itent,  fu- 
fer  bapn  CDt 
cylindrus  re- 
flui C D H_S,  fub.  altitudine  7\^  0 . Quoniam  igitur  efi  cylin 
drut  reflui  A B P Q , ad  cylindrum  reflum  C D S-,  rt  al- 

titudo L M,ad  altitudinem  7(^0:  Efl  autem  cylindro  A BP Qj, 
cylindrus  ABGH  } Item  cylindro  CL)RS,  cylindrus  C D I K, 
aqualis , ex  cor  oli.  propof.  1 1.  huius  lib.  Erit  quoque  cylindrus 
ABGH,  ad  cylindrum  C D I K,  ut  altitudo  L M , ad  altitudt - 
nem  7(^0 . Quod  efl  propojitum. 

Qjr  o N I a M autem  coni,  cum  ftnt  tertia  partes  cylin- 
drorum , tandem  habent  proportionem  , quam  cylindri  i Erit 
quoque  conus  ABE,ad conum  CDF,ut  altitudo  LM,ad  altitu- 
dinem 7(0.  Quod  tamen  eodem  argumento  , quo  vji  fumus  in 
cylindris  , confirmari  poteji  , yt  perfjsicuum  efi  ,Ji  fuperbafes 
A B,C  D,pant  coni  refliABM,  CDO , e ar undem  altitudinum 
cum  cylindris  A BP  Q^,  CD  RJS. 

I D 1 M concludetur, quamuis  >nus  conorum 3 cylindro 

rum,nempe  conus  ABE , & cylindrus  ABGH, fuerit  fcalenus, 
alter  ytro,nimiru  conus  CDOttt  cylindrus  CD  f{S, reflui.  7(a 
cu  cylindrus  fcalenus  ABGH,  aqualis pt  cylindro  reflo.  A B- 
P Qjpt  aute  cylindrus  reBus  ABVQ ad  cylindris  reflum 
CDRJS,  yt  altitudo  LM, ad  altitudine  7(0, vt  Euclides  demo - 
firauit:  Erit  quoq-,  cylindrus  fcalenus  ABGHrid  cylindri  re- 
flum CD  FJS,ut  altitudo  L M,ad  altitudinem  7(0  . Qupd  efl 
fropofitum . * j 

^VONI  am  vero  Coni  eande habent  proportione,  quam  cy - 
liniri, cum  iUi  horu  fint  tertia  partes}  Erit  esia{conus  fcalenus 
ABE,  ad  coni  reBu  CDOfet  altitudo  LM,  ad  altitudine  7(0. 
Quod  nihilominus  ofledetur  eaie  rasione , qua  yfi  fumus  in  cy 
liniris ,yt  manifeflum  efl  • 

£ A DI  M quoq;  hac  propoptio  conuenit  prifmatis,  parallele 
fipedis;& pyramidibus fuper aquales  \bafes  cofli tutis.  Stht.n. 

• ^ _ ^fut'r 
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fuper  bafes  aquales  ABCJ)EFGrfrifmata  ABCHIX,DEFG- 
LMHP,  & pyramides  fub  ei/de  altitudinibus . Dico  ejft  prif. 
ma  ad  prifma,  & pyramide  ad 
pyramidem,  w «/?  altitudo  ad 
altitudinem  . Sint  namcjue  in 
fifientes  linea  A I,  CH,  B X, 
prifmatis  ABCHIK , ad  bafin 
ABC,  perpendiculares  , ita  ut 
BK  fit  altitudo  prifmatis  AB- 
CHIKiVroduflis  autem  reEtis 
^ fI,C  H,B  X,  fumantur  I Q , 

H K.»  K.  P,  aquales  altitudini  prifmatis  E L } eJr  duci  is  re  EI  is 
P Qi  QK.i  K.P, compleatur  prifma  HlKPQ/{_,  eiufde  al- 
titudinis cu  prifmate  E L.  Eruntq,  prifmata  Hl&PQJf,  EL, 
cum  habeant  <&  bafej,  & altitudines  aquales,  inter  fe  aqualia, 
ex  coroll.  z.propof.j.  huius  lib.  A cpropterea  prifma  A B C- 
H I K,  ad  vtrunq\  eande  habebit  proportionem.  Quia  vero,  ex 
fcholio propofi  f. lib.  1 1 . prifma  ABCHIK  , ad  prifma  HIK- 
l3  QB^,  efi  vt  plani*  BI,  ad  planum  K Qi  Et  vtplanuB  l,ad 
planum  K Q,  ita  efi  reEla  B K ,adKV  } Erit  prifma  A B C- 
H I K, ad  prifma  HIKP  QKshoc  efl,  ad  prifma  E L,  ut  B K , 
altitudo  prifmatis  A B C H I K,adKP,  altitudinem  prifma- 
tis HIKP  QKa  hoc  efi , prifmatis  E L . Quod  efl  propofi  tu. 

Qv  o D fi  infifietes  linea  A 1,CH,B  K ,no  fint  perpendicula 
res  ad  bafin  ABC,coflitueduerit fup  bafin  ABC,aliud prifma, 
cuius  infifietes  fint  perpediculares  ad  bafin , et  aquales  altitu- 
dini prifmatis  A B CH IK  . Tfam  ct*  ex  t.coroll.propofj.  huius 
lib.  hac  duo  prifmata  eandem  habentia  altitudinem  , & bafin, 
fint  aqualia, fitqi  prifma  confiitutu  ad  prifma  E L , vt  illius  al- 
titudo ad  huius  altitudinem  j erit  & prifma  ABCHIX,  ad  prif 
tna  E L , ut  altitudo  illius, ad  altitudinem  huius . 

^voniam  vero  pyramides  eandem  habent  proportio 
nem  cu  prifmatis,  quod  illa  fint  horum  tertia  partes:  Perfii- 
cuum  efi , ita  quoque  ejfe pyramidem  ad  pyramidem  , ut  efi  al- 
titudo ad  altitudinem . 

Eadem  prorfu*  efl  ratio  habenda  de  parallelepipedis , 
cum  paralleleptpeda  comprehendantur  etiam  nomine  prifma- 
tum,vt  diElum  efi  ; atque  obii  eadem  illis  demon  flratio  poffit 
•accommodari . y 
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Haec  omnia  eodem  fere  modo  demonflrabunsur  de  conii, 

& cyiindriiynec  non  de  pyramidibus,  & pri/ matis  eandem  ha 
bentibus  bafem , 

Omnia  quoque  hac  facile  conuerti  pojfunt  hoc  modo. 

Coni  & cylindri  tam  redii,  quam  fcaleni ; '* 
Item  prifmata  , parallelepipeda,  & pyramides, 
proportionem  habentes  eandem  rquajn  altitu- 
dinesjbafes  habebunt  «quales. 

2^  A M alias  pars  aqualis  foret  toti , W in  conuerfo\propof 
3 1.  lib.  1 1 . ojlenfum  efi. 

THEOR.  15.  PROPOS.  15..  | 

AE  QV  A L I V M conorum,  & cylin- 
drorum reciprocantur  bafes  & altitudines: 
& quorum  conorum,  & cylindrorum  re- 
ciprocantur bafes  & altitudines  , illi  funt 
aequales. 

Sint  zqualesconi  A B C,  D E F,  3c  aquales  cylinJri 
ABGH,  DEIK,  quorum  bafes  AB, DE  axcs,altitudinesvc 
LC,  M F.  Dico  bales  St  altitudines  die  reciprocas,  hoc  cil, . 
efle  ut  AB, ad  DE, ita  MF,ad  LC . In  cylindris  quidem  Ite 
propofitum  o (tendetur . Si  altitudines  L C,  M F,(int  a qua- 
les,cum  cylindri  ponantur  quoque  aquales  5 erunt  & bales 
aquales,  ex  coroll.  propfi  i.huiusliK  Q_u/u  e erit  ut  ba^ 
iis  AB,adbafin  zqualcm  DE, ita  altitudo  M F,ad  altitudine 
aqualem  L C . Ac  proinde  bafes  atque  altitudines  funt  re- 
ciproca . x 

(^vod  (i  altitudines  L C , M F , inzquales  fuerint , (It 
M F, maior,cx  qua  abLmdatur  M N,  ipfi  LC, aqualis  j Sc 
per  N,  ducatur  planum  ON,bafi  DE.parailclum.ut  in  fchn 
Iiopropof.  » },  1 b.  n.  decuimus,  ut  HarduocylindriD  O, 
O K.  (Quoniam  igitur  zquaicsponuntur  cylindri  ABGH, 

. . 4 • DE- 


xti. 
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iDEIJficm  uf  cylindrus  ABGH  , ad  cylindrum  D O , ita 

| cylindrus  DElK,  nd  eundem  cylindrum  D O.  Eft  autem 

j ut  cylindrus  A B G H,  ad  cylin- 
drum D O,  ita  bafis  A B,ad  ba- 
i (In  D E, cum  «quales  fitir  altitu 
1 dines  i Ire  ut  cylindrus  DE1K, 
j ad  cylindrum  D O , ita  altitudo 

MF,  ad  altitudinem  M N,cuni 
bafes  fint  «quales,  itnmo  una  & 

eadem  D fc.loirut  erit  quoque  ut  bafis  AB,ad  bafin  DE.tta 
altitudo  M F.ad  altitudinem  MN,  hoceft,ad  hutcxqualem 
L C i Ac  propterea  reciproci  funt  bafes  & altitudines. 

I N cohis  uerb  it*  concludemus  probofitum  . Si  coni 
ABC.DEF.finr  aequales ; erunt  & cylindti  A B G!H,D  E- 
1 K ,aequalcs,cum  coni  fint  cylindrorumtcrtix  partes;  Q^ua 
re  ut  oftcnfum  eft, ex  «qualitate  cylindrorum  fequetur,  ba- 
fes & altitudines  c(le  reciprocas  j Ac  propterra,ex  «qualita- 
te conorum  etiam  confcquerur, bafes  * Altitudines  recipro- 
cas cfle.Quod  tamen  eodem  prorfus  modo  demon  ftrari  po 
teft,  quoufi  fumus  in  cylindris  , fi  modo  fub  altitudinibus 
M N, N F,con  ftiruanrui  duo  coni, utin  figura. 

Sed  iam  bales  atque  altitudines  reciprocentur.  DicO 
conos  & cylindros  efle  «quales  Q^uod  quidem  in  cylindris 
confirmabitur  hac  ratione . Si  altitudines  L C , M F , fint 
«quaies,cum  fit  ut  bafis  AB, ad  bafin  D F.ita  Altitudo  M Fi 
ad  alt.tudincm  «qualem  LCj  erunt  & bafes  A B,DE, «qua- 
les : Ac  propterea  cylindri  fuper  «quales bafes  A B , D E,  3c 
fub  altitudimbut  «qualibus  LC,M  F, «quales  erunt,  ti  co- 

roll.propof.il  huiuslib. 

Qv  od  fi  altitudines  fuerint  in*qualest  fiat  conftru- 
ftio^uTprtus.  Qjiia  igitur  ponitur , ut  bafis  A B , ad  bafin 
D E,  ira  altitudo  M F,  ad  altitudinem  L C,hoc  eft  ,ad  hui* 
«qualem  M N i Eft  autcm.ut  bafis  A B , ad  bafin  D E , ita 
cylindrus  ABGH,  ad  cylindrum  D 0,cum  altitudines  fint 
«quales:  Item  ut  altitudo  M F, ad  altitudinem  M N,ita  cy- 
lindrus D E 1 K,ad  cylindrum  DO.cutn  bafes  fint  «qiialeii 
ent  ut  cylindrus  A BGH,  ad  cylindrum  D O , ita  cylindrus 
DE1K,  ad  eundem  cylindrum  D O i ldcoque  cylindrus 
ABGH,  cylindro  DEI  K,«qualisxrit. 
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J A<t  nero  in  conis  hzc  erit  dtmonftratio.  .Si  conorum 

ABC.DEF,  bafes  8c  altitudi- 
nes reciprocatur,  reciprocabun 
tur  quoque  bales,  & altitudines 
cylindrorum  ABGH,  D.EI  K, 
cum  caedem  fint  bales , ajritudi- 
nesque  conorum , & cylindro- 
rum . Qjjam  ob  rem,  ut  often- 
fum  fuit , cylindri  , ideoque  co- 
ni , eorum  tertiae  partes , aequales  erunt . Demonftrarj  ta- 
men pote ft eodem  modo  .conos efle aequales,  quooflendi- 
mus cyli ndros aequales efle.  Aequalium  icitur  conorum  3c 
cylindrorum  reciptocaatur  bafes  & altitudines , &c.  Q^upd 
erat  demon  Arandum. 

S C H 0 L l 0 K' 

J(,ON  difficile  erit  idem  ofiendere  de  conis , & cylindris  ~ 
fcalenis . Si  enim  aquales  fint  coni  & cylindri  fcaleni,  erant 
quoque  rtEli eafdem  cum  illis  bafes  , & altitudines  habentes , 
aquales^ex  coroll,  propof.  u.  huius  lib.  Sanare  oflenfum 
efifbafes  & altitudines  reciprocabuntur  . Quod  fi  bafes al- 
titudines conorum  & cylindrorum  fcalenorum  reciprocentur f 
reciprocabuntur  quoque  bafes  & altitudines  conorum  & cy- 
lindrorum re  florum,  fieadem  fint  bafes  altudines  retlorum 
& fcalenorum . Quare,  ut  demonfiratum  tft , coni  & cylin- 
dri rtfli  aquales  erunt  } Ac  propterea  coni  & cylindri  (cale  ■ 
ni , cum  fint  reHit  aquales, ex  coroll.  propofi  1 1 . huius  lib. 
t er  fe  quoque  erunt  aquales. 

I D B M facile  concludetur  , licet  unus  conorum  & cylin- 
drorum fit  reflus,&  alter  fcalenus  , vt  per/ficuum  eft  ex  t/st 
qua  in  fcholio  propof.  1 4 .huius  lib.  docuimus . 

PROBL.  1.PROPOS.1 6. 

D V O B V S circulis  circa  idem  cen- 
trum exiftentibus,  in.  maiori  circulo  poly- 
gonum aequilaterum  , & parium  laterum 

• •*  inferi-  , 
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infcribere,  quod  non  tangat  minorem  rir- 
culnm. 

S i n t duocirculi  ABC,D  E, circa  idem  centru  F,  opor 
tcatqj  in  maiori  ABC, inlcribcrc  polygonum  xqmlatcrum, 
cuius  latera  numero  pari  co 
tinentur,non  tangens  mino 
rem  DE.  Extendatur  per  cJ 
trum  F,  reda  A C.fecant  cir 
culum  D E. in  E,  pundo,3c 
per  Ejducatur  G H,ad  A C, 
perpcdicularis,qu$  tageteir 
culum  D E,  in  E , cxcoroll. 
propof.  1 6.  lib.  j . Qjioniam 
igitur  arcus  AGC.maioreft 
1 arcu  C G.ficx  AGC,aufcra 

‘ tur  dimidiu  A B,3c  cx  refiduo  BC.dimidiu  B I,5c  ex  rciTduo 
| I C, dimidium  I K.Scfic deinceps > relinquetur tande  minor  r • dtetmi. 
arcus,qua  CG  Sic  igitur  iam  arcus  C K.arcu  CG^inor^Sf 
; fubtendatur  reda  CK.Dico  reda  C K,cflc  unum  latus  po 
t lygoni  infcribendi.  Si  enim  arcus  Bl.diuidatur  in  partes  nu- 
mero 2c  magnitudine  xqualrs  partibus  arcus  Clj5e  quadris 
A B!,  intoride  partes  aequales  dimdatur , in  quot  diuiluseft 
quadrans  BCj  nec  no  fcmicirculus  AHC,in  totidem  partes» 
quot  edeinet  fcmicirculus  ABC  > deinde  omnibus  arcubus 
redx  lineae  fubtendantur»  quae  sequales  quidem  erunt  ipfi  19.  ttrtij. 
redae  C K,co  quod  arcus  arcui  C A , squales  fubtendant : 
Dclcnptum  erit  polygonum  in  circulo  ABC,  & aequilate 
rum,&  parium  laterum . Q_uod  quidem  non  tangere  circu- 
lum minorem  D E , ita  oftendetur . Ex  K,ad  A (^demitta- 
tur perpendicularis  K L,fccansipfam  AC, in  M.Qjjpmam 
igitur  anguli  GEM,  KME,rcdi  funt,  erunt  redx  GH,K  L,  z 3. primi, 
parallclf.  Q__uarc  cu  reda  G H,  tangat  circulum  DE,  in  folo 
pundo  E;  recta  K.  L,  erit  tota  extra  didum  circulu , nec  un- 
quam ipfum  continget, quod  nunquam  cum  reda  G H,con 
ucniat . Multo  igitur  minus  reda  C K , qux  longius  a cir  - 
culo  D E , abeft  , quam  K L,  circulum  D £ , tanget . Ac 
propeerea  neque  alia  latera  polygoni  inferipti , cum  xqua- 
lia  liat  lateri  C K,  idcoquc xqualitcr cum  C K,  a ccn-  14. ttrtij. 
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tro  F.diftent , circulum  D E , contin?cht.  Duobus  ita- 
quc  circulis  circa  idem  centrum  exi  flentibus,  in  maiori  circu 
lo.ficc.  Q_uod  erat  faciendum. 

-i-  CORO  L IA  R I V Hifr.  . 

k '•  i • « f,  i j ra  * '1  1 . * . f t r • 

i 

Hiv  e fit  manifeftum , fi  ab  exfremftare  latens  potpg4n?  in- 
feripn/guod  en  diametro  conuenir,  id  diametrum  ducatur  perpen 
dicutatis,blnc  ntillomodo  circulu  minorem  polTe  contingere,  frd 
totim  extra  ipfum  cadere.  Huiufrt.o4i  enim  eli  linea  K L , qu* 
cum  ducatur  ab  extremo  pun«o  K, lateri*  C K,cum  diamttro  AC,  j 
conucnienti^,  ad  A C , dtametrum  perpendicularia,  oftcnfa  ell 
non  ungere  circulum  D P. 

PROBL.  2.  PROPOS.  17. 

» * 

• — • 4 

> 

\ > 

D V A B V S fphaeris  circa  idem  cen- 
trum exiftentibus , in  maiori  fphaera  folidu 
polycdrum  infcribere,quod  non  tangat  mi- 
noris fp  hara  fuperfidem. 

■ p « 
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16.  dttodec 

V , 

fStNT  duas  fphasnfc  ABCD.EFGH,  circa  idem  ccn 
trum  I.oporrcatqucin  maiori  ABC  D,infcnbcrefoIidum' 
poljrcdrum  , feumultilatrium,  quod  non  tangat  minorem 
Iphatram  EFGH.  Scccntur  ambi  fph*r*  plano  aliquo  per 
ccntrumjfintqtlc  communes  lediones  fadxin  fphxtis  pla- 
na ABCD, EFGH, qua:  circul  ic  r U n t , ex  d Scriptio  ri  c fynar  i 
rar, habentes  idem  centrum  fphirarumt.  Kam  fcmicircu- 
H,ad  quorum  circumuolurionem  fphxrasde/ci  ibuntur,  cir- 
eundudi congruent  fediombus  ABCD,  EFGH.  Q^uare 
didas  ftdioncs  circuli  crunr.  Vel  ccrtc,  quia  omnes  line* 
redas  cadentes  ex  I, ad  periphcriasfcdionum  funt  aequales,* 
cum  ducantur  ex  certtro  fphasfarum'  ad  carum  fupcrficiemi 
erufittpfas  (ediones,  citeuli,  cx definitione  circuli.  Ducan- 
tur in  his  circulis  diametri  A C.BD.fcle  in  centro  I,  ftcantes 
ad  angulos  redos,  ut  fint  quadrantes  AB, BC,CD.D A, 8<c. 
Deinde  in  maiori  circulo  A I>  CD  , infcnbatur  polygonum 
fiotftdhgcns  minorem  circul&m  EFG  H.  Qjipd  quidem.iit 
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facilimoitinia  dcmonftrenrur , in  hunc  modum  efficiatur * 

Ex  G,ad  E G,  ducatur  perpendicularis  G >,ad  circunfereq- 
tiam  u/gilc  circuli  ABC  D,  quxcircujum  EFGJi  , tanget  in 
G; riccoioil.  propof.  i 6 . lib  3.  Et  rrftxG>,  applicetur  in 
circulo  A B C D , reda  xqualis  A t.  Q^nia  u?ro,  fi  arcui 
C >,  mteiriofitur  fubtendi  reda,  ut  fiat  triangulum  G C y, 
latus  C >,oppofirum  maiori  angulo.ncmpe  redo,  maius  cll 
latere  G ^,quod  minoii  angulo  opponitur, nimirum  acuto; 
erit  quoque  reda  C^.maitfr  recta  A e ; ac  proinde  arcus 
Cfy,  arcu  A e,  maior  erit,  ut  conftatcx  fcholio  propof.  a 7. 

]ib.  3.  Ablqnclarurergo  arcus  C <T, arcui  A ?,xqualis.Quod 
fi  cx  quadrate  C D, dimidium  auferatur  D U,  8c  ex  reliquo 
C L.dijnidiiim  LK,  5c  fic deinceps  1 relinquetur  tandem  ar 
c(is  mihor  ar&u  C JV  (eu  arcu  A g.  Sit  ergo  i am  arcus  C K, 
minor;  Eriti^uercdta  C K,  fubtenfa minor  quam  reda  A g, 
hoc  e fi»  quam  Gy,ex  fcholio  propof.  \9.hb.  3.  Dico  igi- 
tur. redam  C K.efic  unum  larus  polygoni  xquilateri  inferi 
bend>«  Nam  cum  reda  fubtrndens  arcum  C S',  minorem  ar 
cUC>,non  tangat  circulum  EF<jH, ut  ex  demonfiratione 
prxcedent is  propof.  pater, multo  minus  icdaC  fc  , fubten- 
dens  arcum  minorem  arcu  C/,  eundem  circulum  tanget. 
RUrfasduda  diinictro  K.  N,  erigatur  cx  centro  I,  ad  plana 
circuldrum  A B C D,  E F G H, perpendicularis  I O,  occur- 
iens  fuper  ficiei  fphxr$  maioris  in  O ; Et  per  redas'  O I,  AC, 
&OI.KN,  plana  ducantur , qux  ad  circulum  A B C D,  18  .unite, 
reda  erunt , efficientquc  communes  fidione* , circulos , ut 
iamdidumeft, Quorum  fcmicirculi  fint  AOC.NOK.Q^uia 
uero  an°uli  O I C,  O I K , redi  funt.ex  defin.  3 lib.  1 1 .qua 
d rates  erunt  OC,OKj  atque  adeo,  cum  circuli  A B C D, 

XoC,N  6 KjXquales  finr,  quod  eorum  diametri  fint  & 
fphxrx  maioris  diametri  .erunt  quoque  quadrantes  C D, 

O C,  O K,xquales.  Si  igitur  arcus  D Ljin  tot  partes  $qua 
Icsdifiribuatur^in  quot  diuifus  fuit  arcus  C L;  Et  quadran 
tes0C,0  K,in  aicus  numero  & magnitudine  xquales  ar- 
‘ cubus  quadrantis  C D ; Erunt  redx  his  omnibus  arcubus 
aequalibus  fubtenfie , nimirum  C K,  KL,  L M,  M D »CP, 

PQ,  .Q.R.R  0;K  S, ST, TV.VO, aequales.  Coniun- 


i l,  unite . 


d<s  autem  reds  PS.  QJT.R  V,  demittantur  ex  P.  & S.ad 
planum  circuli  A tf  C D,  perpendiculares  P X S Y,  qu*  in 


cotnmu* 


19.  terti]. 


_ 


W®ErcLin).GeoM-%& 


j8.  & '6 
ufidec. 
X7.  iertif. 


l6.fr imi. 

3 J.  frimi 
l.Jcxti . 


9,  undec. 
J. undet. 


uundtc. 


I comunes  fcbiones  AC,NK,cadct;eruntqi  inter  fc  parallele 
I igitnrtmguloru  PCX,  $KY,  anguli  PXC, 

5YK, recti funt.cxdcfin. 3. lib.  t r.&  anguli  P CX, SK  Y, 
xqualcs.quod  & aequales  fint  peripharriae  AOP,N  O S,qui- 

bus  infiftut  i 
(Nam  fi  cx 
femicirculis 
AOC,  N O- 
K,  squalibus 
demantur  ar 
cus  aequales 
CP,KS}reli- 
qui  arcus  A? 
O P ,'N  O S, 
aequales  quo 
que  erunt.  ) 
£rut  duo  an 

fuli  PCX, 
XCjtriacu- 

b PCX,$quaIcs  duobus  angulis  SKY.SYK, trianguli  SK  Y: 
Sunt  autem  & latera  PC,SK,  redis  angulis  oppofita,arqua~ 
lia . Ioitur  reliqua  latera  PX^Qreliquis  lateribus  S Y,Y  K, 
aequalia  erunt.  Quare  cum  redae  PX,SYJsequalesfint  & pa 
rallclae  i fi  condebatur  reda  X Y j ^quales  quoque  erunt  6( 
parallelae  PS.XY.  AtquiaSetcbae  CK,XY,  parallel*  funt, 
quod  latera  IC,I  K,proportionaIiter  fida  fint.  (Si  enim  ex 
lemidiamctrisl  C,  1 K,xqualibus  demantur  squales  redje 
CX,  KY,  relinquentur  & IXjIY.jqualesj  Ac  proinde  erit,  ut 
1 X,ad  XC,ita  IY,ad  YK.)  Erunt  parallelae  quoqj  PS,CK, 
inter  fc.cum  utraqj  parallela  fit  ipfi  X Yj  ideoque  cas  coniun 
genres  rcdaeCP,  K S‘,:in  eodem  cum  ipfis  plano  exiftent. 
Totii  igitur  quadriJateru  CKS  P,in  uno  erit  plano.  Qupd 
^ «C  Q».  & T,  demittantur  ad  planum  circuli  ABCD,  per- 
pendiyulares,& connedantar  red$  QC,T  K, oftendemus. 
fimiliter  C K,QjT,cflc parallelas^  atqj adeo ipfas PS.QT, 
meer  le  parallelas  cfle, eu  eide  C K.fint  parallelae  j totumque 
quadrilaterum  PSTQ^,  in  unoeile  plano . Eadem  ratione 
in  uno  erit  plano  quadrilatcru  QT V R : Eft  aute  & trian- 
gulum B.  Y 0,in  uno  plano.Si  igitur  eadem  coltrubio  exhi- 
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beatur  fuper  reliqua  latera  KL»LM,M  D,duftis  Icilicetqua1 
drantibus  OL,OM,  ODj  necnon  in  reliquis  tribus  quartis, 
ac  reliquo  hemifphaerio  » ut  tota  fph$rj  maior  repleatur  qua 
dnlareris,&  triagulis.qug  fimilia  iint  prardidis  inter  quadra- 
res O CjOK,  fuper  latus  CK.,conftrudisi  inferiptumeririn 
fphaera  maiori  folidum  polycdrum  circunlcriptum  difbs 
quadrilateris,  atque  triangulis.  Hoc  ergo  dico  non  tangere 
fphaeram  minorem  EF  GH  . 

D v e a t v k*  ex  I»  ad  planum  CKSP , perpendicularis 
1 Z.connedanturque rcd$ ZC, ZK.  (Quoniam  igitur, ex 
defiu.3l1b.t1.  anguli  IZC.IZK,  redi  funt  terit  quadra- 
tum redae  I C,  quadraris  redat  um  1 Z,  ZC,  3c  quadratum 
redat  I K , quadratis  redarum  1 Z,Z  K , squale . Cum  er 
go  quadrata  redarum  squalium  1 C , I K , aequalia  fint » 
erunt  & quadrata  redarum  IZ,ZC, quadratis  redarii  I Z, 
ZK,  ^qualiy  Ac  proinde  dempto  comuni  quadrato  IZ,  reli 
qua  quadrata  redarii  ZC,  Z K^qualia  erunt,  idcoq,  & ipf$ 
redcZ  C,Z  K,  jqualcs.Similitcr  oftendemus  redas,  que  ex 
Z,ad  P,S,ducetur,$qualcsclTe  & inter  lc,  & redis  ZC>Z  Kj 
Quare  circulas  ex  Z,ad  interuallfl  Z C,defcriptus  per  ejua- 
tuor  punda  C,  K,  S,  P , rranfibir . Eadcmquc  ratione  circa 
reliqua  quadrilarera  P S T Q , Q_T  V R , & triangulum 
R VO.drculos  delcribi  polle,  demon  lirabimus . Qnrpniam 
uero.ut  poftcaoftendemus,  angulus  CZ  K,obtufuse(l;erit 
quadratum  redg.C  K,  maius  quadratis  redarum  ZC,ZK; 
rdeoqtoe  cum  h*c  quadrata  squalia  fint,  maius  critquadra 
tum  red*  C X., duplo  quadrati  redj  Z C. 

D v C A r v r ex  K,ad  redam  A C,  perpendicularis  K<r. 
Cum  igitur  A C , dupla  fit  ipfius  A I.  & A <r, maior  ljt,  quS 
A I,erit  A C.minor  duplo  ipfius  A <r.  Q^uam  ob  rem  cii  llt, 
ut  AC, ad  A ar,ita  redanguium  lub  A C,<x  C.adrcdangu- 
lum  fub  A ayrC.quod  bales  horum  redangulorufint  AC, 
A eadem  altitudo  * Cj  erit  quoque  redanguium  fub 
A C ,et  C, minus  duplo  redanguli  lub  A et,  et  C . Eft  autem 
redanguiu  fub  A C»  «t  C,®qualc  quadraro  rcd$  C K;  & re- 
dangulunj  fub  A C,  jquaie  quadrato  rcd$  K et  j quod 
reds  C K,  inter  A C>st  C,  fit  media  proportionalis  j 3c  re- 
da K.  At  inter  A * » 4 C , ex  coroll.  propof.  8.  lib.  6.  (fi 
enim  conncderctur  reda  A K , fieret  triangulum  redan- 
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gulum  A K C . ) Igitur  & quadratum  redae  CK , minus 
erit  duplo  quadrati  redae  K et.  Ac  proptcrca  cum  quadra 
tum  redc  C K.oftcnfum  fir  maius  cllc  duplo  quadrati  rcd^ 
Z Cient  quadratum  reda:  K 4, maius  quadrato  redae  ZC. 

Qjjpnia  ue- 
ro  quadratu 

, , „ , redae  iG.fe 

■*7 .primt.  / /y'  /W>.\  oualceftqua 

d ratis  reda- 
ru  I Z,  Z Cj 
& quadratu 
reda;  I K, 
quadraris  re- 
darum Irt, 
ce  K .Suntq; 
jqualia  qua- 
drata redaru 
xquahu  I C, 
I K j Erunt 

& quadrata  redarum  I Z,  Z C,  aequa'ia  quadraris  redaru 
j I et , t K . Siergocx  his  dematur  quadratum  maius,  nenr- 
pe  redae  a K.  j ficcx  illis  minus,  uidelicet  redae  Z C,erit  reli- 
quum  quadratum  redae  I Z,maius  quadrato  reliquo  redae 
> 1 et ; ideoque  reda  I Z , maior  quam  reda  1 a . Qjwpro- 
i pter  cum  pundum  a , noft  tangat  fphfram  minorem  E F- 
'GH,  quod  per  coroll.  propof  procedentis  reda  K t 1 , tota 
| (it  extra  didam  fphaeram } multo  minus  pundum  Z , lon 
, gius  di  dans , eandem  fphaeram  continget . Ac^proinde  eum 
' omma  alia  punda  plani  C K S P,  longius  abfint  a fphera 
EFGH,  quam  pundum  Z,  ut  mox  oftendemus.  non  tan 
; get  planum  C K S P,  fphaeram  EFGH. 

[ Sto  & expeditius  ex  ipfa  r?recdftru&ione  figuro  often 
; demus , planum  C K S P , non  tangere  fphoram  minorem 
1 E F G H,  fi  prius  ducatur  reda  I y,  hoc  modo.  Quoniam 
i ex  con  ftr udione  oiienfum  fuit,  redam  C K,  minorem  efle 
J9-trimu  | reda  G > : E d autem  C K,  maior , quam  Z C , quod  angu 
lusC  Z tf.obtufus  fitjUt  mox  demon  Arabitur;  Multo  ma 
iorent  G >,quam  Z C ; Ac  proinde  quadratum  ;edoG>» 
maius  quadrato  redae  Z C . Qjjja  liero  quadratum  "rtdg 

I 
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I y,  xquale  eft  quadratis  redarum  1 G,  G >;  & quadratum  47.  pr»»» 
reCac  I C,  quadratis  redarum  I Z , Z C j funt  autem  qua- 
drata redarum  I >,  1 C,  xqualium  aequalia; erunt  Se  qua- 
drata redarum  I G,G  >,  quadratis  redarum  1 Z,ZC»xqua 
lia.  Dempto  ergo  illinc  quadrato  redx  G y,  & hinc  quadra- 
to red*  ZCj  relinquetur  quadrarum  redx  I G,  minus 
quadrato  reda:  I Z ; Ac  propterra  reda  1 G, minor,  quam 
1 Z Quam  ob  rem , cum  I G,fic  fphxrx  minoris  EFGH, 
femidiameter  j cxiftct  pundum  Z .extra  eandem  fphxram  ; 

Et  proinde,  ut  prius  , planum  C K S P , fphxram  EFGH, 
nequaquam  continget. 

DicxrvR  rurfusex  I,  ad  planum  P S T Q^,  per- 
pendicularis Ifi,  entque  centrum  circuli  circa  P S T 
defcriptijUtdcmonrtratumeft  : Connexis  autem  redis /i  P, 

IP  ,cum  angulus  I f P,  redusfit,  ex  j.dctin.lib«i  1.  erit  qua 
dratum  redx  I P.xqualc  quadratis  rectarum  I /»,/f  P.Q^uia  primi. 
nero  St  quadratum rxd*  I C,  (quod  xqualc  clt  quadrato 
redx  1 P,ob  a qualitate  redarii  IC,  1 1 )xquale  clt  quadratis 
redarii  1Z,ZC; erunt  quadrata  redarii  I/fyfl  P, quadrari*  re 
garum  l Z,  Z C,  xqualia  : clt  uer .j  quadratum  redx  Z C, 
maius  quadrato  redg  fi  P,  quod  St  linea  Z C,  maior  lir,  qua 
lmca  fi  P,  ut  poltca  ottendemus  Reliquum  igitur  quadra 
tu  redx  I/?,  reliquo  quadrato  rcd{  1 Z,  maiusetir ; idcoq; 

& linea  1/,  maior  quam  linea  1 Z : Ac  proinde  mulio  ma- 
ris pundum  /i,  extra  lphxram  EFGH,  exiftet,  quam  pun- 
Sum  Z i proptcrcaque  multo  minus  planum  P S T , 

Suam  C K.  S P , tanget  fphxram  minorem  E F G H . Eo 
em  modo  demon  Itrabimus,  quod  neque  reliqua  plana 
Iphxrtm  didam  contingere  poiHnt . Qjiocirca  , duabus 
Iphxnsotca  idem  centrum exillcntibus , in  maiori fphxra 
iolidum  poly  edrum  infciiplunus , quod  non  tangat  mino- 
ri i Iphxrx  fuper ficicm.  C^uod  erat  faciendum. 

COROLLARIVM. 

E x ijs,qux  demJnlirara  fune , manifeftum  eft,  (i  in  quatis  alia 
fphzra  defcnbatut  foliJum  polyedrum  (imile  przdido  foltJo  po- 
ly cdro,  proportionem  polyedri  in  una  fphzra  ad  polyedrum  in  al. 
tera  fphzra  c(Te  triplicatam  cius,  quam  habent  fptizrarum  diame- 
tri . Nam  li  ex  centris  fphxrarum  ad  omnes  angulos  balium  dicto- 
rum polycdrorum  redit  iiqyca;  ducantur , dillnbuentur  polycdra 

in 


v 


■-■'■■g1 


WgEFCLM).  GEOM*sm. 


in  pyramides  numero  zquaic»,  & limiles, quarum  homologa  iatera 
lunc  feroidiametri  Iphzrarum  j ut  con(tat,li  inielligaiur  hai u Q>h* 
rarum  minor  intra  maiorem  circa  idem  centrum  dcicripra  . Con- 

{fruenc  enim  libi  mutuo  line*  rett*  dudz  a centris  ad  bilium  angu 
o.s,ob  limilitudincm  bafium  ; Ac  prnpterea  pyramides  cllicieneur 
limilei  . Quare  cum  lingula  pyiamidev  in  una  lpharaad  lingulas 
pyramides  illis  limilc.%  m altera  Iphzra  habeant  proportione  tripli 
catalatcru  homologorum,  hoc cltj,-(cmidumctroru  IphzrarG  , uc 
• . coltat  ex  coroll.propori». huius  hb.  Sint  autem, ut  una  pyramis  ad 
1 1. quinti  unam  pyramidem, ita  omnes  pyramides, id  clt,folidum  polyedrum 
ex  iphs  compo litum, ad  omnes  pyramides, hoc  ell,ad  lolidu  polye- 
drum  ex  iplis  conltitutum  : Habcbic  quoque  polycdru  unius  Iph* 
xz  ad  polyedrum  alterius  fpherz  proportionem  triplicatam  femi- 
diametrorum,  atque  adeo  diametrorum  fphzrarum,  cum  Icmidia- 
I J.  quinti  metti  aique  diametri  eandem  habeant  proportionem, 

S C H 0 L I 0 

V o N I a M y ero  ne  nimis  Jongademonfiratio]  fieret, 
nonnulli  in  en  afiumpt a fuerunt ,yr  >erat  que  tamen  nondum 
fiunt  demonftrata  Yidcirco  ea  nunc  breuiter  a nobis  Urunt  de- 
monfiranda • 

Pll  M o itaque  oflendendum  e fi, angulum  CZK,  in  que - 
drilatero  C K ST tejfie  obtufium . Quod  ut  commodius  fiat ,de feri 
batur  circa  ditfum  quadrilateruex  cetro  Z, circulus.  Quonia 
igitur  in  figura  fuperiori  , efi  uti  K,  ad 
K C,  ita  I Y,adY  X,(quod  fer  cor  oli  pro - 
fof  4 Jib,  6.  triangula  I CK,  IX  Y,  fimi, 
liafint . )Efi  autem  I K,  maior  quam  I Yi 
• erit  &KC,  maior  quam  Y X.  Cum  igi- 
tur Y X , aqualis  fttofitnfa  ipfi  ST, erit 
quoque  K C, maior  quam  ST  i jCc  gropte- 
rea  arcus  C K,  maior  erit  arcu  ST,  ex  fcholio  propof.  1 8.  lib. 
j.  Quare  cum  arcus  C T,KS,  arcui  C K,  fint  aquales,  quod 
C?  linea  C T,  K S,  ipfi  K C , linea  fint  aquales  demonflratd  ; 

( fubtenduntur  enim  arcubus  circulorum  aqualibus , yt  ex 
conftruEhone  figura  fuperioris  conflat ) erunt  quoque  arcus 
C T , K S , arcu  T S , maiores  j *Ac  idcirco  quilibet  arcuum 
C K,  C T , K.S  , quadrantem  circuli  CKJP,  excedet  j at- 
que adeo  angulus  CZK,  obtufus  erit , nempe  retlo  maior, cum 
angulo  refto  in  centro fiubtendatur  quadrans  circuli , ut  per- 
Jfiicuum  efi  ex  coroU.i.ithima propof.  lib. 6. 

S B CVNBO  demonflrandum  efi  , omnia  alia  funlia 

quadri - 


1 4. quinti 
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quadrilateri  C K.  S P , longius  a.  centro  I , abefifie  fluam  pun- 
itum Z . Sumatur  enim  quod - 
cunque  aliud  punflum  $ , in 
quadrilatero  C K S P , &•  ad~ 
iungantur  refla  I $ , Z Q . 

Quoniam  ergo  angulus  I Z 9» 
reffus  ejl  ex  defin.  3.  lib.  u. 

Erit  latus  illi  oppofitum  I Q , 

maius  lasere  I Z , quod  minori  angulo  I$Z  , nimirum  acuto, 
opponitur  ; -dc  proptcrea  punflum  Q,  longius  a centro  I,  <//- 
Jiat,  quam  punftum  Z . Simili  'argumento  concludemus  ^om- 
nia aliapunfta  longius  diflare. 

TERTIO,  ac  y It  imo  probandum  efi,  reftam  Z C,  maio- 
rem ejje  refla  ji  P . Quod  yt  aptius  fiat  , demori/,  randum 
prius  erity  reftam  P 5 , maiorem  t fie  refla  Q^T  . De  fcriba- 
tur  igitur  pars  fuperioris figura , ea  yidelioet  , qua  lontinetur 
femidiametrit  IC,IO,  & quadran 
sibus  0 C , 0 K , &c.  Demittan- 
tur deinde  ex  & T , ad  pla- 
num circuli  -d  B C D , in  quo 
i fi  triangulum  I C K , perpen- 
diculares Q^U  , T f , qua  in  com 
Munet feftiones  IC,  I K,  cadent 
erunque  inter  fe  fe  parallela  , yt 
de  reflis  T?  X , S T , dictum  efi. 

Quod  fi  adiungatur  refla  fj. 
erunt  Q^  T , , parallela  &• 

aquales , quemadmodum  ofienfum 

fuit  parallelas  ejje  & aquales  VS,XT.Quia  mero  tffipfi  C K, 

parallela  efitquod  lattra  lC,lK.,proportionaliter  fintfeflain  irj 

(Xy&  &,y eluti  diximus  de  refla  X T;  erut  quoque  u^XT,pa  - ^6 .ffii 
r alie U.Quxre  erit ,ex  coroll.propof  ^.lib.6.ut  I r,ad  Y X,ita  * 
I%iad  % (ri  efi  autem  1 T , maior  quam  1 £. Igitur  & TX, maior 
erit  quam  %[Ai*tc  proinde  &V  S,  qua  aqualis  efl  ipfi‘X  Y% 
maior  erit  quam  QT , qua  aqualis  efi  ipfit  g u. 

Hoc  ergo  demonfirato,defcribantur  ex  centris  Z,  /?,  circe t 
quadrilateraCYL  S V,  1}STQj  circuli,  egrediantur^  e cen- 
tris refla  Z Q.J&,ZStZTifiVyfiS,fiT,fi  Qj  Si  igitur  ZC, 
mott  credatur  maior, qua  fi-p,erit  yel  aqualis, yet  minor  . Sit 


38.  undec. 
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primum  aqualis.  Quia,  ergo  Liter  a 7.  K,Z  C, qualia  ponuntur 
lateribus  fi  S , fi  V } oafit  K C , tr.aior-efl  bafe  'P  S j #m 
Z^. primi,  angulus  K . Z C,  maior  angulo  SfiV  : Eadem  ratione  ma 
ior  erit  angulus  S Z 'P  , angulo  T fi  quoniam  bafes 

JkS,CP ,bajibu<  ST.PQ  ,funt  aqualis  j erunt  anguli  KZ$, 
9. primi.  C Z P,  anguli  t S /3  T , V fi  QJ,  aquales.  Igitur  quatuor  an. 

guli  ad  Z}  maiores  erunt  quatitor  angulis  ad  @ : Sunt  autem 
& aquales , cum  tam  hi,  quam  illi  quatuor  reElis  fini  aquale st 
ex  coroll.i.propnf  j 5 / ib . 1 .quod  efi  ab  fur  dii.  T^on  igitur  aqua- 
lis efl  reda  Z C , reda  fi  P . 

Sit  fecundo  Z C,minor,quam  fi  P.El  abfcindantur  fi pr, 

fip.fi*>, fiv.ipfizc.]  z^k, 

Z S,  Z P, aquales,  connetlan- 
turq,  reEla  *■  p.pm.oC.Utr.qitX 
parallela  etunt  redis  P S,ST, 
TQ_,QjP,eo<j(HOf/  teEla  ex  ce 
tris  feElafint  propprtionaliter $' 
jfc  proinde  % ex  coroll  .propof.^.lib.6,erit  ut  fi  S yad  S P,  ita  fi  p, 
1 4.  quinti,  adp*.  Cum  ergo  fi  Stmaior  fit , quam  fi  p,  erit  & SP  , maior 
‘ quam  p T.  Eademqi  ratione  maiores  erunt  S T,T  , QJP, 
re  EI  is  p u , a t i c propter  ea  c»  P S %minor  (it  qua  CK, 

CirSTjP  Q.  , aquales  reEliiK  S,C  P;^  TQ  , minor  qua 
PS,  erunt  reEla  vr p, p <»>01  9,  $ "ruminares  reflis  C K ,K  S,SP, 
P C . Quare  cu  reEla  fi 'T,  fi  p,  fi  a.  fi  f,reEtis  Z C,Z  K.,ZS, 
Z P jfint  aquales  j erunt  anguli  ad  Z,  maiores  angulis  ad  fi  .* 
Sunt  autem  & aquales, quod  tam  illi,  quam  hi  fint  quatuor  re- 
dis aqtiales ex  coroll.z.propof.  I j./ifc.  \.  Qjtodefi  abfurdum. 
Tipn  igitur  minor  efi  reEla  Z C,  quam  fi  V:  Sed  neque  aqua- 
lis  efi  ofienfa j Maior  igitur  ifi . Quod  erat  ofiindendum. 
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THEOR.  1 6.  PROPOS.  18. 

*'  I ' 

S P H AE  R AE  inter  fe  funt  in  triplica- 
ta ratione  fuarum  diametrorum . 

Sint  dux  fphjrg  ABC,  D E F , quarum  diametri 
AC,D  F.  Dico  fph$ram  ABC, ad  fph^ram  D E F,habe- 
re  pioportionem  triplicatam  diametri  A C,  ad  diametrum 
D F.  Si  enim  hec  nOn  concedatur,  habebit  fi>h$ra  A B C,ad 

aliam 


r 


^LI^RE^y^XIL 

aliam  fphxram  G H I, minorem, vel  K.LM, maiorem  quam 
DEFyiuplicatam  proportionem  diamern  AC.addiamctru 
DF.  Habeat  primum iphcra  ABC,ad  fphxram  GHI.mino 
rem  fphzra  DEF,  ^ 

proportionem  tri-  - — - — — *.i 

plicatam  diametri 
A C,  ad  diametru 
DFj  intelliaaturqi 
fphzra  GHI,  coti 
centrica  lph  arrae 
DEF . Infcnbatur 
in  fphzra  maiori 
DEF,  polycdrum 
DNEOFP  QR  t 
non  tangens  mi- 
norem fphzra  m 
G.H  Ii  Atqi  huic 
fimile  polycdrum  ASBTCVXY,  inferibatur  in  fphzra 
ABC.  Quoniam  igitur  ponitur  proportio  fphzrz  ABC, 
ad  fphxram  G H I , triplicata  proportionis  diametri  A C , 
ad  diametrum  D F:  Eli  autem,  per  coroli.  przcedentis  pro 
pof.&  proportio  polycdri  AS  B T C V X Y,ad  polycdrum 
DNEOFPQR,  triplicata  proportionis  diametri  AC,  ad 
diametrum  D Fj  Erit  ut  fphzra  A B C,ad  iphzram  GHI, 
ita  polycdru  ASBTCVXY, ad  polvcdru  DNEOFPQR . 
Quare  cum  fphzra  A B C,maior  fit  polyedro  ASBTG  V- 
X Yj  erit  & fphzra  GHI,  maior  polyedro  DNEOFPQR, 
pars  toto . Quod  cft  abfurdum  . Non  igitur  habebit  fphz- 
ra ABC.ad iphzram  GHI, minorem  fphzra  DEF.propor 
donem  tiiplicatam  diametri  A C,  ad  diametrum  D F. 

Habeat  fecundo  fphzra  ABC,ad  fphxram  K.LM, 
maiorem  fphzra  DEF,  proportionem  triplicatam  diame- 
tri A C,  ad  diametrum  D F.  Cum  igitur , ex  coroli.  przce- 
dcnris propnf.  & polycdrum  ASBTCVXY, ad  polycdrum 
DN EOF P QR.habcat  proportionem  triplicatam  diametri 
A C,ad diametrum  D Fi  Erit  ut  fphzra  ABC,  ad  fpbzram 
JCLM , itapolvcdrum  ASBTCVXY,  ad  polycdrum  DN- 
EOFPQ3:  Eteonuertendo,  ut  fphzra  KLM,  ad  fphzra 
ABC,  ita  polycdrum  DNEOFPQR,  ad  polycdrum  A S: 

Bb  BTCVXY: 
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B T C V X Y : Eft  autem  ex  dido  corcfll.  prxccdentis  pro-| 
pof  polyedrun»  DNEOFPQJ}.,ad  polyedrum  ASBTC- 
VXY, in  triplicata  proportione  diametri  DF, ad  diametrum 
AC.  Igitur  & fphacra  KLM,ad fphxram  ABC, erit  in  tripli 
_ u cata  proportione 

“ diametri  D F , ad 

diametrum  A C. 
Ponatur  ut  fpha 
ra  KLM,ad  fphs 
ram  ABC,ita  fphj 
ra  DEF,ad  altam 
fphxram  Z et  fi. 
Habebit  igitur  Ac 
Iphzra  D E F , ad 
fphxra  Z*/?,  pro- 
portionem tripli- 
cata diametri  DF, 
addiametru  AC. 
Et  quia  fphxra  KLM.maior  ponitur, quam  fphxra  D E F, 
erit  quoqj  fphxra  ABC, maior,quam  Iphzra  Zz/? . Qjia- 
propter  fphxra  DEF,ad  fphxram  Z a /A  minorem  fphxra 
ABC,proport  onem  habet  triplicatam  diametri  DF,  ad  dia 
metrum  A C.  Q^i.od  eft  abfurdum.Ollenfumenimcftnd 
polle  fphxram  ad  ipheram  alia  fphera  minorem, proportio 
nem  habere  triplicatam  diametroru.Non  ergo  habebit  fphp 
ra  ABC,ad  fphxram  KLM, maiorem  fphxra  DEF.propor 
tionem  triplicata  diametri  AC,ad  diametrum  DFjSedncq, 
ad  minorem  habet , ut  demon  liratum  eft:  Igitur  habebit 
ad  fphaeram  D E F , proportionem  triplicaram  diametri 
AC,ad  diametrum  DF.Sphxrx  itaqj  inter  fefunt  in  tripli- 
cata ratione  fuarum  diametrorum.  Q^uod  erat  oftendendu. 

COKOLLARIVM. 

H i k e fit,  ita  eflfefpharam  ad  fpheram,  ut  polyedrum  in  illa 
dclcriptum  ad  polyedrum  fimtlcln  hac  defer iptum.  Quia  t£  fphx- 
ra ad  lpharam,qiam  polyedrum  ad  p<  lycdrum  habet  triplicatam 
diametrorum  proportionem  > ut  dcmonflratum  «It . 
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Et  Solidorum  tertium. 
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THEOR.  i.  PROPOS.  i. 

SI  refla  linea  fecundum  extremam  & 
mediam  rationem  fccetur i maius  fegmen-  j 
tum  affumens  dimidiam  totius , quintuplu 
poteft  eius  5 quod  a dimidia  totius  defcribi 
tur  j quadrati . , 

I Ecirv*  reda  AB.in  C, extrema 
ac  media  ratione , fitq;  maius  fegmen 
tu  AC.ProduflaautemBA,  ad~D,fit 
A D, dimidia  totius  AB. Dico  quadratu 
redx  CD, quincuplum  eflc quadrati  re 
A D.Dcfcribatur.n.fuper  CD,  qua 
idratu  CE,in  quo  duda diametro  D F,‘ 
'ducatur  A G,  ipfi  DE,  parallela,  fecans 
diametruin  H,pudo,,p  obducatur  1 K,  parallela  ipfi  C D . 
Prcduda  deinde  G A,  .pneiatur  quadra- 
tu A M,protrahaturq;  PC,ad  N.cruntqj 
excordi,  propof. 4. hb.  a.  AI, KG, qua- 


drata redaru  AD, AC.  QjLiiaergocft  ut 
AB, ad  AC, ita  AC, ad  CBicrit  redangu 
lu  CM,fub  A B.CB, aequale  ipfi  KG.qua 
draro redae  AC.Dcindccu ponatur  AB, 
dupla  ipfi9  AD,fitqi  AL,ipti  AB;&  AH 
ipfi  A D.a:qualis jcrit  quoq;  AL;  ipfius  AH,dupla : Ift  au- 

B b 2 tem  ut 


I. 


3. defin.fex . 
17  .ftxti. 
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l.  fexti. 
43.fr/nM. 


t.  fecundi. 


1 . fexti. 


17.  fexti. 


4.  fecundi. 


tcm  ut  A L,  ad  A H,  ita  rediangulum  AN.ad  AK.redfcm- 
gulurn.  Duplum  igitur  eft  A N,ipfius  A K.  Quoniam  au- 
tem A K,  ipfi  I G,  cft  «quale;  erit  A N, 
aequale  duobus  A K,  1 G.  Additis  igitur 
«qualibus  CM.KG;  erit  quadratu  AM, 
gnomoni  O P Qjtquale.  Quare  cum 
quadratum  AM.quadiuplum  fit  quadra 
ti  AI.cx  fihoiio  propof.4.1ib  2.  quod  li- 
nea AB,  dupla  ponatur  line«  A Djcrit 
& gnomon  O P Q^,  ciuldem  quadrati 
A 1,  quadruplus  j Acproptcrca,  figno- 
lyoniO  ^ Q^^*lur  ipfum  quadrarum  A I,  quintuplum 
efficietur  quadratum  CE,  quadrati  A I. 

A l itb  r . Ex  fcholio  propof.  a.lib.  1.  quadratum  re- 
&e  A B , quadruplum  cft  quadrati  rcdfce  A D , quod  linea 
A B, dupla linc«  A D,  ponatur;  Eft  autem  quadratu  reftae 
A B,  «quale  reftangulis  fub  A B,  A C , & (ub  A B . B C, 
comprchcnfis ; Et  turfi» , quod  fub  A B,  A C , «quale  eft 
ei,  quod  fub  AD,  AC,bis;(ficut  enim  A B,  ipfius  A D,  eft 
m mm  dupla  , ita  quoq;critredangu 

— -P— | 5 lum  A B,  A C , rcdanguli 

fub  AD,  AC , duplum,  cum 


2>*- 
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•Utrimque  redtanguli  eadem  fit  altitudo  A C.  Ac  propre- 
*ea  redangulum  fub  AD,  A C,  b:s  fumptum  «quale 
erit  rc&angulo  fub  A B , AC.)  Qupd  uero  fub  AB, 
B C , «quale  eft  qi^drato  rcdbe  A C , cum  fit  ut  A B, 
ad  A C , ita  A C , ad  C B . Igitur  quadratum  rcd«  AC, 
una  cum  redangulo  fub  A D,  AC, bis, quadruplum  quoq; 
erit  quadrati  redte  ADjAc  proinde  quadrata  redlaru  A C, 
A D,  vna  cum  re&angulo  fub  AD,  AC,  bis , quintupla 
erunt  quadrati  ciufdcm  rc&x  A D.  Quo  circa  cum  quadra 
tum  redbe  C D, «quale  fit  quadratis  redtarum  A C , j\  D, 
una  cum  re&angulo  fub  A D,  A C,  bis ; Erit  & qua^: 
dratum  redfceC  D,  quadrati  redtx  A D,  quintu-  . 
pium . Si  rcdka  igitur  linea  fecundum  ex- 
tremam & mediam  rationem  fcce- 
tur,  5cc.  Quod  cratdc* 
monftran- 
dum. 

„ THEOR. 
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S I re&a  linea  Tuijpfius  Tegmenti  quintu 
piam  poflit ; Dupla?  prodidi  Tegmenti  ex* 
trema  ac  media  ratione  Te<5ta?,  maius  Teg- 
: mentum  reliqua  pars  eft  eiu$>  quae  a princi- 
cipio,  redae. 


Divisa  fit  reda  A B,  in  C,  poflitque  quintuplum 
Tegmenti  A C,  fumatur  autem  ipfius  A C, dupla  CD.quj, 
ut  poft  o (lendem  us , maior  erit  reliquo  figmento  B C.  Di- 
co fi  C D,  (ecetur  extrema  ac  media  ra- 
tione , matus  Tegmentum  efle  C B , reli- 
quam partem  prioris  linrx  . Defcribarur 
fuper  A B,  quadratum  B F,  in  quo  du- 
fta  diametro  A E,  ex  C, ducatur  ipfi  AF, 
parallela  C G,  fecans  diametrum  in  pun 
do  H,  per  quod  agatur  1 K, parallela  ip- 
fi  A B.  Produda  deinde  G C,perficiatur 
quadratum  CM.protrahaturqj  EB.ad  N.Erutq;  excoroli. 
propof.  4.  lib.a.  CI.KG,  quadrata  redarum  AC,  C B . 
Qma  igitur  quadratum  B F,  quintuplum  ponitur  quadra- 
ti C l i Si  tollatur  quadratum  C I , relinquetur  gnomon 
O P Q^eiufdcm  quadrati  C I,  quadruplus : Eft  autem  & 
quadratu  CM,  quadruplu  quadrati  C I,  ex  fcholio  pof.4. 
lib.  2.  quod  reda  C D,  dupla  fit  redae  A C.  Igitur  gnomon 
O P Q\_quadrato  CM,  zqualiserir.Rurfus  quoniam  C D, 
ponitur  ipfius  A C, dupla  ; eftq;  L C,  ipfi  C Dj&  C H, ip- 
fi A C,  aequalis ; erit  & L C, ipfius  C H, dupla . Cum  igitur 
fit  ut  L C,  ad  C H,  ita  redangulum  L B , ad  redangulum 
C Hj  erit  quoque  illud  huiusduplum : Eft  autem  C K,  ipfi 
H F,  aequale . AEquale  igitur  eft  L B,  ipfis  CK,  HFj  Ac 
proinde  & reliquum  quadratum  K G,  reliquo  redanoulo 
B M.  Qupniam  ergo  funt  tres  redae  CD,CB,BDjcftq}  re- 
dangulum BM,  fub  CD,  B D,  comprchcnfum  squale  ipfi 
KG,  quadrato  redae  C Bj  Erit  ut  C D,  ad  C B , ira  C B , ad 
B D.  Quamobrcm,  ex  definitione , reda  C D,fida  eft  in 

Bb  $ B,extre- 
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43.  trimi. 


17.  fexti. 
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B,  extrema  ac  media  ratione , eftq;  maius  (cementum  C B. 

Aiitbk.  Quopiam  quadratum  rePae  A B,  quin  tu 
pium  ponitur  quadrati  rePae  AC,  eftqj  quadrarum  reP£ 
4.  fecundi.  AB,aequaIc  quadratis  redarum  C B,  A C,  una  cum  repa- 
gulo fub  A C,  C B,  bis  i Erunt  & quadrata  reParum  C B, 
^ £ A C , una  cum  rePangulo  fub 

1—  « >]p  AC.CB,  bis,  quintuplum  qua- 
drati rePae  AC.  Dempto  igitur 
quadrato  rePae  AC.relinquetur  quadratum  reP*  C B , Sc 
rePangulum  fub  AC,  CB,  bis,  quadruplum  eiufdem  qua- 
drati rePae  A C :E(1  autem  & quadratum  rePae  C D.eiuC 
dem  quadrati  rePae  A C,  quadi  uplum,ex  fcholio  propof.4. 
lib.i.  AEquale  igirttr  cft  quadratum  rePae  CB,  & rcPan 
gulum  fub  AC,CB,bis,ouadrato  rePae  CD.  Cum' ergo  rc 
Pangulum  fub  A C,CB,bis  aequale  fit  rePangulo  fub  C D, 
CB;  ( ficutenim  rePa  CD,dupla  eft  rePae  AC,  ita  quoque 
J,fexti,  duplum  erit  rectangulum  fub  CD,CB,  rectanguli  fub  A C, 
C B 5 cum  utriufque  rectanguli  eadem  fit  altitudo  C B ; Ac 
propterea  rectangulum  fub  CD,  CB,  aequale  entrectangu 
Jo  fub  AC,CB,bis.)  Erit  & quadratum  rectae  CB,&  rectan 
i»  fecundi.  gulum  fub  CD,CB, quadraro  rectae  CD,  aequale:  Atqua- 
I dratum  rectae  C D, aequale eft  rcctangulis  fub  CD,CB,& 
fub  C D,  B D.  Igitur  quadratum  rectae  C B , & rccrangu- 
Ium  fub  CD,CB,  aequale  erit  rectangulis  fub  C D,  C B,  6c 
,fub  C D,  B D j Ac  proinde  dempto  communi  rcctangulo 
fub  CD,  CB.relinquetur  quadratum  rectae  CB,  aequale  rc- 
ij.fexti.  angulo  fubCD,BD;  ideoque  erit  ut  CD,ad  CB,ita  CB, 
ad  DB.  Q^arcex  defin.  recta  C D,  fcctaeftin  B , extrema 
ac  media  ratione,  eltq;  fegmcncum  maius  CB . Si  igitur  re- 
cta linea  fuijpfiusfcgmcnti  quintuplum pofiit,  &c.  Quod 
erat  demonArandum . 

LEMMA» 

<Qv  o d autem reftaCD,  maior  fit  necejfirio , 
quam  C B,  ita  offendemus  ex  hypothefi  . Quia  qua- 
dratum refla  C D , quadruplum  efl , ex  fcholio  pro - 
pof.  4.  Itb.  2.  quadrati  refla  A C;  Addito  quadrato 

rectae 


} 
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refl*  A C,  erimf  duo  quadrata  retiarum  C D,  A C, 
quintupla  eiufdem  quadrati  retis  AC.  £rt  <x«rem 
quadratum  retis  AD,  maius  quadratis  retiarum 
A C,  CD,  cum  aquale  fit  quadratis  retiarum  A C,  4.  fecundi. 
C D,  #»« retiangulo  fub  AC  ,C  D , bis . Igitur 
quadratum  retis  A D,  hmimj  quoque  erit  quintuplo 
quadrati  retis  AC  i Ac  propterea  maius  quadrato 
retis  AB, quod  quintuplum  ponitur  eiufdem  quadra- 
ti retis  A C.  Quare  retia  A D,  maior  erit,  quam  re 
tia  AB;  ideoque  dempta  communi  AC; maior  erit  reti 
quaCD,  quam  reliqua  C B . Quod  eft  propofitum. 

THEOR.J.  PROPOS.  3. 

SI  re&a linea  fecundum  extremam  & 
mediam  rationem  fecetur;  minus  Tegmen- 
tum affumens  dimidiam  maioris  Tegmenti, 
quintuplum  poteft  eius, quod  a dimidia  ma 
ioris  Tegmenti  deferibitur , quadrati . 

StCiTvx  recta  AB,in  C , extrema  ac  media  ratio- 
ne,cuius  maius  frgmcntu  AC, bifaria diuidatur  in  D . Dico 
quadratu  rect?  BD,quintuplu  eflfc  quadra 
ti  rectae  CD. Defcribatur  fuper  AB,  qua- 
dratu A E, in  quo  diameter  BF.  Deinde  ex 
C,  D, ducatur  ipfis  A F, RE, parallelae  CG, 

DH,feca:es  diametrG  in  I,  K,  punctis,  per 
qua:  agantur  ipfis  A B,  EF,  parallelae  LM, 

NO,quarfccct rectas  CG,DH,  in  P,  Q^.  Eruntqjex  coroll. 
propof4.1ib.i.LG,PQ>iDO,  quadrata  rcctaru  A C,  C D, 

BD.  Q^uoniam  igitur  recta  A C,dupla  cft  rcctaeCD, 
erit  ex  fcholio  eiufdem  propof.  quadrarum  L G , qua- 
druplum quadrati  P Q^.  Eft  autem  rcctangulum’CE, 
aequale  quadrato  L G . ( Nam  cum  fit  ut  A B,  ad  A C, 

. Bb  4 ita 
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ita  A C,  aJ  C B,  erit  redangulum  fub  A B , C B , nempe 
I j.fexti.  C E,  xqualequadiato  rede  A C,  nimirumipfi  L G , ) Igi- 
tur & C E,  quadruplum  erit  quadrati  P Q_uia  ucro  ae- 
qualia funt  quadrata  NH,  PQ^obxqua- 
Jitatem  redarum  AD.CD;  erunt  earum 
latera  H K,  I Q^arqualia  3 ac  proinde  re- 
dae E O,  O M ,ipfis  oppofitae  aequales  e- 
runt.  Quare  redangula  I O,  Q^E,  xqua 
lia  erunt:  E ft  autem  I O,  ipfi  I D)  aequa- 
le . Ergo  & Q3*  e’^cm  I ^ > aequale  erit  j Ac  proinde,  ad- 
dito communi  C O ; gnomon  RST,  redangulo  C E,  erit 
xqualis.  Cum  igitur  C E , oftcnfum  fit  quadruplum  qua- 
drati P Q^erit  etiam  gnomon  RST,  ciufdcm  quadrati 
p Q^quadruplus  3 Acpropterea  addito  quadraro  P Q, 
erit  quadratum  D O,  ex  reda  B D , quintuplum  quadrati 
P Q^jrx  reda  C D . 

AT  iter.  Cum  A C.diuifa  fit  bifariam  in  D,3tei  ad- 
dita C B i erit  redangulum  fub  A H,  B C.una  cum  quadra- 
ti. fecundi.  to  rc&*  C D,  aequale  quadrato  redx  B D . At  redangulii 

fub  A B,  B C,  quadruplum  eft1  qua- 
drati redx  C Dj  ( Nam  cum  fit , ut 

. „ . _ A B,  ad  A C,  ira  A C , ad  C B j erit 

17.  fexti.  redangulum  fub  A B,  B C , aequale 

quadrato  redx  A C : quod  cum,  ex  fcholio  propof  4 hb.i. 
quadruplum  fit  quadrati  red^  CD;crit&  redangulum  fub 
A B,BC,quadruplum  ciufdcm  quadrati  redj  C D.)  Ac  pro 
pterea  redangulum  fub  A B,  B C,  una  cum  quadrato  redx 
C D,  quintuplum  quadrari  redx  C D.  Igitur  & quadratu 
redx  B D,  quintuplum  ent  quadrati  redx  CD.Si  reda  er* 
go  linea  fecundum  extremam  & mediam  rationem  fccc- 
tur,&c.  Quod  erat  ofiendendum . 

SCH0L10  71. 

C ONTERSVM  huim  theoremati t demonflrabimus 
quoque  cum  Campano  ad  hunc  modum . 

S i reda  inaequaliter  fecetur,  & minus  Teg- 
mentum afiTumens  dimidium  maioris  Tegmen 

ti  quin* 
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ti  quintuplum  pofliteius  , quod  adimidia  ma- 
ioris Tegmenti  defcribitur,  quadrati;  Re&a illa 
linea  fedta  erit  excrema  & media  ratione  • 

S IT  refla  A B,  diuifa  inaqualittr  in  C,  ckiur  maius  fig- 
mentum A C,  bifariam  feflum  fit  in  D * fit  que  quadratum  re- 
fla B D,  quintuplum  quadrati  refla  C D . Dico  re  fiam  A B , 
diuifam  effe  in  C,  extrema  ac  media  ratione . Rjpetita  enim  fi- 
gura priore  huius  propof.  erit  quadratum  L G, re  fla  A C , qua 
drupluM  quadrati  P Q,  refla  C Dt  ex  fcholio propof.q.  lib.  1. 

Efi  autem  & gnomon  H^S  T,eittfilem  quadrati  P ^quadru- 
plus . ( cum  enim  quadratum  D 0,  refla  B D,  quintuplum  po- 
natur quadrati  P Q,ex  refla  C D ; dempto  quadrato  VQ,re- 
linquetur  gnomon  KjxT  ,eiufdem  quadrati  *PQ^  quadruplus.) 

Igitur  gnomon  R^ST,  aqualis  erit  quadrato  LG  : At  gno- 
moni K_STy  aquale  efi  re fl angulum  C E , ut  fupra  ofienfum 
efi  . Ergo  & quadrato  L G,  recla  AC,  aquale  erit  idem  re  fl  an 
gulum  C E,  fub  A B,  B C,  comprehtnfum  : Ac  proinde  erit  , 

Ut  A B,  ad  A C,  tta  A C,  ad  C B,  Quocirca  , ex  definitione  , j 7.  fextL 
fefla  erit  A B , in  C,  extrema  ac  media  ratione . Quod  efi  pro- 
pofitum, 

• A L I T E R.  Cum  A C,  diuifa  fit  bifariam  in  D , & ei 
suldita  C B > erit  re  fl  angulum  fub  A B,  B C,una  cum  quadra 
to  refla  C D,  aquale  quadrato  refla  B D ; Ac  propterea  cum  !&  fexti. 
quadratum  ex  refla  linea  BD,  defcriptum  quintuplu  ponatur 
quadrati  ex  refla  CD$  defcripti;  erit  & rectagulu  fub  reflis  li 
nett  AB,  B C,  defcriptum, una  cum  quadrato  refla  C D,qutn 
tuplum  eiufdem  quadrati  refla  C D.  Quare  ablato  quadrato 
refla  C D\  re  cl  angulum  fub  A B,  B C,  quadruplum  erit  qua. 
drati  refla  CD  : Efi  autem  eiufdem  quadrati  refla  C D,  qua- 
druplum quadratum  refla  AC,  ex  fcholio  propof.  4« 

Itb.  i.  Igitur  quadrato  refla  AC,  aquale  efi  re - 
fi  angulum  fub  A B,  B C,  Quamobrem  erit  $ 

ut  AB,  ad  A C,  ita  AC,  ad  CB  i AC  »7.  fexti, 

proinde  fefla  A B,  in  C,  extrema 
ac  media  ratione  , ex 
definitione , 

TUEO  Ke 
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THEOR.  4.  PROPOS. 

SI  re<5h  linea  fecundum  extremam  & 
mediam  rationem  fecctur  ; Quod  a tota, 
quodq;  a minore  fegmento,  fimul  utraque 
quadrata,  tripla funt eius,  quod  a maiore 
fegmento  deferibitur,  quadrari, 

S k c e t v r freta  AB, in  C , extrema  ac  media  ratio- 
ne , firque  Tegmentum  maius  AC,&  minus  CB.  Dico  qua 
drara rectarum  AB.BC,  fimul tripla  efle  quadrati  reet* 
A C.  Defcribatur cmm  fuper  AB,  quadrarum  AD,  in  quo 
ducra  diametro  B E , ducatur  ex  C , ipfi 
B D,  parallela  CF,  iccans  diametrum  ia 
puncro  G,  per  quod  agatur  H I,  parallela 
ipfi  A B.  Eruntque  CH,l  F, quadrata  re- 
ctarum BC,  A C,excoroll. propof. 4. 
lib.  z.  Qjuoniam  igitur  cft,  ut  A B,  ad 
A C,  ita  A C,  ad  C B , erit  rcctangulum  fub  AB,  BC, 
nempe  A H , aequale  ipfi  I F , quadrato  recta:  AC.  Cum 
ergo  A H,  arqualc  fit  ipfi  C D ; erit  gnomon  KLM,  -una 
cum  quadrato  C H , duplus  quadrati  I F j Ac  proinde,  ad- 
dito quadrato  I F , erit  quadratum  A D , rectg  A B , una 
cum  quadrato  C H,  rectae  fi  C,  ciufdem  quadrati  I F , re- 
ctae A C,  triplum . 

Anti*.  Quoniam  cft , ut  A B,  ad  A C,  ita  AC, 
ad  C B 5 erit  rcctangulum  fub  A B,  B C,  arqualc  quadrato 
recta:  A C j Atque  adeo  rcctangulum  fub  AB,  B C , bis  M 
una  cum  quadrato  rectae  A C,  triplum  quadrati  rcctx  A C. 
Sunt  autem  quadrata  rectarum  A B,  BC , fimul  aequalia 
quadrato  rcct£  A C , una  cum  recrangulo  fub  A B,  BC, 
bis  . Igitur  & quadrata  rectarum  A B,  B C , tripla  funt 
quadrati  rectae  A C . Qu,ocirea  fi  recta  linea  fecundum 
extremam  & mediam  rationem  fecctur  j Quod  a tota  , 
quodque  a minore  fegmento,  fimul  utraque  quadrata  , 
trq  la  funt  cius, quod  a maiori  fegmento  dcfcribitur,quadra 
n . Qjiod  erat  demoRftrandum . 

SCHO- 
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CoNVERSVM  etiam  huius  utrum  efl,  uidelicet . 

S i r*&a  linea  inarqualiter  fecetur  , firquc 
quadratum  totius  , unacum  quadrato  minoris 
icgmenti , triplum  quadrati  ex  maiore  fegmen- 
to  dcfcripti ; Re&a  illa  linea  extrema  ac  media 
ratione  fecabitur. 


Secta  jit  refla  A B,  inaqtialiter  in  C,  ita  ut  quadra- 
tum t»tiut  A B,  & quadratum  mineris  fegmenti  B C , utraqi 
fimul  tripla Jin  l quadrati  maior  ss  fegmcnti  A C.  D eo  reclam 
A B,  (etiam  tjjt  extrema  ac  media  ratione  . Conflrutia  enim 
figunt,  ut  prius  j cum  quadrata  A D , C H , tripi  a fint  qua- 
drati I F * Dempto  quadrato  I F, erit  gnomon  K L M,una  cum 
quadrato  C II,  duplus  eiufdem  quadrati  I F Ffl  autem  gno- 
mon K LM,  unacum  quadrato  C H , annalis  duobus  yldan- 
gulie  AH,  C D.  Igitur  & reftangula  A H,C  D , dupla  Junt 
quadrati  l F t Ac  proprerea  cvm  aqualia  ftnt  A H , & C D i 
Iri,  A H,  ifflt  U fil,  . Qsw*  tum  r, Brutum 
A H , fib  A B,  B C,  aquale  fi  quadrato  I F,  recta  A C,  ertt  - . 

ut  A B,  ad  A C,  ita  AC,  ad  C B ; Ac  proinde  AB,  dtutja  17  ' 

erit  in  C, extrema  & media  ratione . . . r 

A L ITER.  Cum  quadrata  retiarum  A B,B  C»tr,f^Mt 
quadrati  retia  A C 5 Sint  uero  quadrata  re  a™m  » . * 

aqualia  quadrato  retia  AC,&  reliangulofub  A B,B  C,bssi  7. 
erit  & quadratum  retia  AC,  u-  Q 

na  cttm  reti  angulo  fub  A B,B  C,  | — f B 

bis, triplum  quadrati  retia  A C. 

Inempto  ergo  quadrato  retia  AC, 

relinquetur  reti  angulum  fub  A B , B f j bit  duplum  quadra- 
ti retia  A C i Et  proinde  re  flangulum  fub  A B,  B C , femel , 
aquale  quadrato  refla  A C . Quare  ut  prius , erit  « AB, 
ad  AC,  ita  A C , ad  C B * » deoque  A B,  in  C , feti  a erit  ex- 
trema ac  media  ratione . 

TM0Ks 


17.  fextL 
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THEOR.  5.  PROPOS.  5. 


S I rc<5te  linea  fecundum  extremam  & 
mediam  rationem  fccetur , apponaturq;  ei 
aequalis  maiori  Tegmento : Tota  retta  linea 
fecundum  extremam  & mediam  rationem 
fecatur , & maius  Tegmentum  eft  , quae  a 
principio , reda  linea . 


Skitvr  refla  A B,in  C,  extrema  ac  media  ratio- 
ne , fitq;  maius  Tegmentum  A C,  & adijciaturci  in  reflum 
A Df  arqualis  maiori  Tegmento  A C.  Dico  reflam  B D,  fc- 
cari  in  A extrema  ac  media  ratione , efleqj  maius  feomen- 
' tum  A B.  Defaibaturenim  fuper  A B,  quadratum  B F,  in 
r quo  dufla  diametro  A E , ducatur  e* 
C,  ipfi  B E,  parallela  C G , fecans  dia- 
I metrum  in  H,  punfto,  per  quod  aga- 
tur ipfi  B D,  parallela  I K,  3c  ex  D,  du- 
catur ipfi  A F,  parallela  DL,  occur- 
rens ipfi  I K,produflx  in  L.  Eruntqj 
excoroll.propof.4.  lib.  2.C  K,  IG,  quadrata  reflarum 
A C,  B C.  Quoniam  igitur  eft  ut  A B,  ad  A C , ita  A C , 
* 7*  ]'***•  ad  C Bj  erit  rcflangulum  I F,  contentum  fub  A B , B C , 

16. fr imi.  aequale  quadrato  C K,  refla:  A C:  Eft  autem  CK,ipfi  AL, 

aquale.  Igitur  I F,  arquale  erit  ipfi  ALj  additoq*  commis 
m B K,  erit  rcflangulum  BL,  contentum  TubBD,  DA,  ae- 
quale  quadrato  B F,  refla:  A Bj  Ac  proinde  erit  ut  B D,  ad 

17.  fexti.  A B,  ita  A B,ad  DA.  Q^uarcBD,  fecatur  in  A,extrctnaac 

inedia  ratione , cftqj  maius  Tegmentum  A B. 

. 1 A l 1 t e r.  C^uoniamcftut  AB,  ad  A G>  hoc  eft, 
• ad  A D,  ita  A C,  ad  C B j Erit  conucrtcndo  ut  D A , ad 
A B,  ita  B C , ad  C A ; & componendo  ut  D B,  ad  A B.ita 
. ..  AB,  adC  A.hoceft.adA  D.  Se- 
.Pl  ; < igitur  eft  B D,in  A , extrema  ac 

media  ratione.  Itaque  fi  refla  linea 
fecundum  extremam  & mediam  rationem  Tecctur , appo- 
, _ naturqj 
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naturque  ei  aequalis  maiori  fegmento:  Tota  reda  linca,&c. 
Quod  erat  demon  ftrandum . 

SCHOLIOT^, 

•Similiter  cum  Campano  &hoc  dtmonjlrabimut . 

S i re&a  linea  fecetur  excrema  ac  media  ra- 
tione, detrahatutque  ex  maiori  fegmento  fcg- 
mentum  minus*  eric  maius  Tegmentum  fe&um 
extrema  ac  media  ratione, & maius  fegmenrum 
eft  illa  linea,  quae  prioris  lineae  minus  Tegmen- 
tum erat  • 


C T A enim  linea  B D, extrema  ac  media  ratione  fice. 
turinA,  cuius  maius  ftgmentum  A B,  minus  autem  fegmentu 
ADi&  ex  maiori  fegmento  A B,  detrahatur  refla  A C ,equa 
lia  minori  fegmento  A D . Dico  maius  fegmentum  A B,  diui - I 
fum  effe  in  C,  extrema  ac  media  ratione,  fr  maius  fegmentum  1 
effe  re  fiam  A C,  qua  aqualis  efi  minori  fegmento  A D , Fafla 
enim  prioris  figura  conflruflione  , cum  fit  ut  B D , ad  A B, 
ita  A B,  ad  A D i erit  reflangulum  B L,  contentum  fub  B D, 
A D , aquale  quadrato  BF, refla  AB}  & ablato  communi  BK, 
erit  A I,  aquale  ipfi  I F : Eft  autem  A L , ipfi  C K,  aquale . 
A Equale  igitur  efi  I F,  cotentum  fnbAB,C  B, quadrato  CK , 
refla  A C i Ac  proinde  erit  ut  AB,  ad  A C , ita  A C,  ad  C B. 
Quare  A B.fefla  efi  in  C,  extrema  ac  media  ratione. cuius  feg 
mentum  maius  efi  A C , minus  uero  fegmentu  refla  C B . Quod 
efi  propofitum . 

Aliter.  Quoniam  eft  ut  tota  B D , ad  totam  AB, 
itaA  B , de  tr  a fla  exBD,  ad  A D,hoc  eft  , ad  AC,  detra 
fiam  ex  A B } erit  quoque  itaA  D , reliqua  ipfi  us  BD,hoc 
efi , A C,ad  C B,  reliquam  ipfius  AB,  ut  tota  ED,  ad  to- 
tam A B , hoc  efi  , ut  AB,  ad  AC,  Ac  propterea  diui- 
fia  erit  A B,  in  C,  extrema  & media  ratione. 

K V a * V $ & hoc  demon  flr  abimus , quod  [equitur. 

' S I 


17.  fexti. 
36.  primi. 

17.  fexti. 


t f.  quinti. 
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1 9.  quinti, 
I 5.  quinti. 
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l.urtijdte. 


S 1 linea  Tecetur  extrema  ac  media  ratione» 
atque  ex  dimidio  illius  auferatur  dimidium  ma 
ioris  Tegmenti ; Erit  quoque  dimidia  totius  di- 
uifa  extrema  ac  media  ratione  , maiufque  Teg- 
mentum erit  dimidium  maioris  Tegmenti  to~ 
tius  lineat . 

Dividatvr  enim  A B,  extrema  ac  media,  ratione 
in  Cfjttqi  D E,  dimidium  totiut  t & D Fy  dimidium  maioris 
fegmenti  A C . Dico  D E,  in  F ,ftcari  ex - 
C ~D  tremo,  ac  media  ratione  , maiufque  fegmen 

tum  ejje  D F . Cum  enim  Jit  ut  A B , tota 
■*  **  ad  D E,  totam , ita  A C,  ablata  ad  D F, ' 
ablatam  , cum  utrobique Jit  proportio  du-'< 
plai  erit  quoque  reliqua  C B,  ad  reliquam  F E ,ut  tota  ad  to- 
tam i Ac  proinde  & C B t dupla  erit  ipJiusF  £ . Quoniam  ue- 
roeji  ut  AB  ,ad  A C,  ita  D E,  dimidia  illitu  ad  D F , dimi- 
diam hui  tu  : Item  ut  A C ,adC  B , ita  Df,  dimidia  illine 
adFEp  dimidiam  huiut ; Efl  autem  ex  dejin.  linea  fella  ex- 
trema ac  media  ratione,  A B , ad\  A Cy  ut  AC, ad  C B:Erit  quoqi 
D E,  ad  D F,ut  D F,ad  F Ei  Ac  proinde  ex  e ode  defin.  DE,fefia 
erit  in  F,  extrema  ac  media  ratione . Quodejl  propojitum  . 

THEOR.  6.  PRO P OS.  6. 

S I re&a  linea  Rationalis  extrema  ac 
media  ratione  fecetur ; Vtrunque  Tegmen- 
torum Irrationalis  linea  eft  5 quee  uocatur 
Apotome . 

SiciTU  recta  Rationalis  AB,  in  C,  extrema  8c 
media  ratione . I>ico  utr unque  Tegmentum  A C,  C B,  efle 
lineam  Irrationalem , qua:  Apotome  dicitur . Addatur  .n. 
maiori  Tegmento  A C,  tecta  AD»  atquaiis  dimidiae  totius 
AB. Q.uonia igitur  quadratQ rectae  CD,  quintupiu  cft  qua 

drati 
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6.  dee 


imt. 


g.  decimi. 


\y.  fixt  i. 


drati  rect{  ADjhabcbit  quadratum  recta:  C D,ad  quadratu 
rectae  AD5proportioncm,quanumcrusadnumeiu.  Qua- 
re commcnfurabilia  erunt  quadrata  rectaru  CD,ADjpTo- 
ptereaq;  ipfae  rectae  CD,  AD.comefurabiles  quoqj  exi  liet, 

(altem  potentia:  Eft  autem  A D,Rationalis,cum  fit  dimidia 
lineae  Rationalis  A B.Igitur  & C D, Rationalis  erit.  Quia  ue 
ro  quadrata  rectarum  CD,AD,  non  ha- 
bent proportionem, quam  numerus  qua*  ‘ r— — ? 

dratus  ad  numerum  quadratum, ( ut  con  I J 

(latex  coroll.  propof.  24. hb.  g.  Habent.n.  ^ -A.  CB 
proportionem  quam  r.ad  1. uel  2*. ad  r.)  erunt  rectae  CD, 

AD, longitudine  incommenfurab.Jesj  Ac  proinde  Rationa  • 
les  potentia  tantum  commcnfurabiles. Quare  fi  ex  CD,Ra 
tionali detrahatur  AD, Rationalis  potentia  tantum  comme  ' 

Curabilis  j erit  reliqua  A C , Irrationalis , qux appellatur  j.  dteimi 
Apotome . 

R v r s v s applicato  adj A B,  rectangulo  A E,  conten- 
to fub  A B,  C B ; cum  /it  ut  A B,ad  A C,  ita  A C,ad  C Bj 
erit rcctangulum  AE,arquale  quadrato  rec»r  AC.  Quam- 
obrem  quadratum  Apotomae  A C,  nimii  1*  rcctangulum 
A E,  applicatum  lecundum  lineam  Ratioi.  .em  A B , facit 
alterum  latus  B E,  hoc  eft,  rectam  C B,  illi  arqualem.Apo-  „ g. decimi . 
tomen  primam . Si  recta  ergo  linea  Rationalis  extrema  ac 
media  ratione  fccetur,5cc.  Quod  erat  demonftrandum . 

. S E D & hoc  theorema  cum  Campano  oflendemtu . 

SI  reda  linea  fecundum  extremam  & me- 
diam rationem  fecetur  , firque  maius  Tegmen- 
tum linea  Rationalis  3 erit  minus  Tegmentum  , 
Apotome. 

Ut  . . , - *■  '%  V 

S it  refla  AB,'  extrema  ac  media  ratione  dittifa  ipC  , 
fitqi  maiut  fegmentum  A C,  line  a Kjttionalit.Dico  minutftg 
menti*  CE,  tjje  Apotome».  Diuifx.n.  A C,  bifariam  in  D } erit 
CD, dimidia  ipjius  National u AC,l\6tionaIii,cifttipfi  AC, 


commen- 
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commenfurabilis  . Quoniam  autem  quadratum  re  EI*  BD, 
z.tertwdec.  quintUplum  efi  qu  adratireEla  C D i habebunt  quadrata  re - 
_ c Ei  arum  £ D,  C D .proportionem, 

-I — i — iB  quam  numerus  ad  numerum  , ac 

6.  decimi.  propter  ea  commenfurabilia  exi- 

fient.  Quare  & ipf*  recla  B D,C  D,commenfurabiles  erunt, 
faltem  potentia  . Cum  igitur  C D , fit  RttionaLu  , erit  quoq\ 
B D,  Rationalis  . Quia  uero  quadrata  reElarum  B D , C D 9 
non  habent  proportionem  , quam  numerus  quadratus  ad  nume 
rum  quadratum  i ( ut  conflat  ex  coroll.  propof.  14.  lib.  8.  Ha- 
bent enim  proportionem , quam  $.ad  l.  >«  15.  ad  f.  ) erunt 
reEls.  B D,  C D,  longitudine  incommenfurabiles  j Ac  proin- 
de Rationales  potentia  tantum  commenfurabiles . Quare  fi 
rxB  D , Rationali  detrahatur  C D,  Rttionalis  potentia  tan  * 
74.  decimi.  tl*m  c°mmenfurab>Uj  i erit  reliqua  C B,  Irrationalis  , qtuc 
uocatur  jfpotome, 

THEOR.  7.  PROPOS.  7 

S I pentagoni  aequilateri  tres  anguli fi- 
ue  qui  deinceps>fiue  qui  non  deinceps  fint, 
aequales  fuerint:  AEquiangulum  erit  ipfum 
pentagonum . 

Sint  in  pentagono  aequilatero  ABCDE,  tresangu-  \ 
li,  qui  primum  deinceps  fint  .xquales  A,B,C.  Dicoiplum F 
pentagonum  efie  aequiangulum . Subtendantur  enim  di&is 
angulis  aequalibus  rc&£  B E,  AC,, 
B Dj  Sc  ex  pun&o  F , ubi  fc  nycrfc. 
cantreftaeBE,  A C,  reda  ducatur 
F D . Quoniam  igitur  latera  AB, 
A E,  trianguli  ABE,  aequalia  lunt 
lateribus  C B,  C D,  trianguli  C B D j 
anguli  quoque  ipfis contenti  xqua 
lesjcx  hypothcfi ; Erunt  & bafes  B E, 
4.  frimi.  B D,  & anguli  AEB.CDB, aequales : Sunt  autem  & anguli 
<.  primi.  BED,BDE»xqualcs,  cum  aequalia  fint  oftcnfa  latera  B E, 

B Dj 


_ Xlil.  soi 

B D,  Toci>igitur  anguli  Aj  E D,C  D E.iquales  eFunr.  Rur 
fo$  fluta  latet*  A B,  A £'triangi|'i  AB  E, «qualia  funt  lateri- 
bus B A,B«C  , trianguli  BAC  i <3t  angu  i quoque  ipfis  con-r 
trnt  «quales, ex  hypothefi : Ent  Se  bafis  R E,bafi  AC,  equa-  4 .primi. 
lis,&  anguli  A REjA  EB, angulis  B AC.BCA,  «quales. Cum 
ergo  «quales  fintaaguli  ABE,BAC,  trianguli  ABF  j erunt 
quoquclateia  BF>  A F , «qualia  s Ac  proptcrca  fi  ipfadc-  6. primi . 
fnatur.ex  regiis  «qualibus  B E,  A C,erunt  reliquae  lmcar  F£, 

F C,  «quales.  Itaque  cum  latera  F £,  E D,  trianguli  FED, 
aequalia  fine  lateribus  FC,CD,tiianguli  FCD;  «Se  bafi'  com 
munis  FD  j.crunt.St  anguli di&  s lateribus  contenti  FE  D.  Z.fximi. 
FCD,$quaics:  Sunr  aurem  & anguli  AE8,  B C A , oftenfi 
asquales.  Aequales  igitur  funr  toti  angui  AED,BCOi 
Ac  proinde  cum  angulo  AED.oilenfus  fit  ^qualis  angulus 
C D E,  & angulo  B C D , ^quales  ponantur  anguli  ABC, 

B A E;  erunt  omnes  anguli  pentagoni  «quales, idcoq,  «qui- 
angulum  erit  ipiurmprnta  onum. 

Sint  detundo  tres  anguli  non  deinceps  «quales  A,  C, 

D.  Qjjpniara  igitur  latera  A B,  A Ef  trianguli  ABE,«qua- 
Jiafunt  lateribus  CB,  CD.triangqli  CBD  i & anguli  quo- 
que ipfis  cotcnti,«quales,ex  hypoihcfi  i Erunt  & bafes  BE, 

B D,&  anguli  A EB.COB, «quales } Sunt  autem  Se  angu.  4*primi, 
JiBED,BDE, ^quales,  quod?  |ualiao(lenfafintJatera  BE,  j. primi 
B D.  Igitur  tori  anguli  A EL),CDE,$qualcs  erunt.  Quare 
cum  equales ponantur  anguli  B AE.CDEjcrunt  trcsaUgu 
Ji  deinceps  $qua!es  A,  E,  Dj  Ac  pioinde  , ut  lam  demon Ura 
jum  cft.pentagonum  jqmangulum  erit . Si  pentagoni  igi- 
tur $quil«cri  tres  anguli, &c.  Qupdcrat  dcmonlhandmq. 


THEOR.  8.  PROPOSt  8. 

SI  pentagoni  sequilateri , & zequiangu- 
li  duos  angulos,  qui  deinceps  fint,  fubten- 
dant  redas  lineae : has  extrema  & inedia  ra- 
tione fe  mutuo  fccant , & maiora  iplarum 
fegmenta  aequalia  funtpentagon*  lateri. 


ii. 
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1 4.  quarti. 
18.  tertij. 


4 j 


33.  ftxti. 


6.primi. 
27.  tertij. 


32. primi. 
4. ftxti. 


Svbtendantvr  in  petsgono  xquilatcro  & $qui 
angulo  A15CDE,  duobus  angulis , qui  fu  nt  deinceps  C,  St 
D,rcflx  D B,C  E,  fe  mutuo  Iccantcs  in  F.  Dico  iplas  iccari 
* extrema  & media  ianonc,  maioraque 

carum  legmrnta  FB,F  F, aequalia  efle 
lateri  cuiTibrt  pentagoni . Ddcnpto 
enim  circulo  circa  pentagonum  ,erut 
quinque  arcus  AB,BC,CD,DE,E  A, 
aequales.  Quia  uero  latera  CD,CB, 
trianguli;C  DB, aequalia  lunt  lateribus 
DC,  DE.trianguli  D C E i & anguli  quoque  ipfis  conten- 
ti aequales, ex  hypothefi  > Erunt  & bafes  D B,  CE,  & angu- 
li C D B , D C E,  aequales  i Ac  proinde  cum  in  triangulo 
C DF,  duo  anguli  FCD,  F DCk  fint  aequales, & ipfis  aqua- 
tis fit  externus  angulus  B F C : er t angulus  B F C , duplus 
an°uli  D C E : Eli  autem  Sc  angulus  B C £ ,ciufdcm  an- 
guli D CE,  duplus,  quod  & arcus  B A E,  arcus  D E.fic  du- 
plus . luitur  anguli  B F C , B C F.  «quales  lunt  i ldcoquc 
refla  B F,  lateri  pentagoni  B C , «qualis.  (Quoniam  au- 
tem anguli  DBC,  ECD,  arcubus  aequalibus  infillcntes 
xquales  funt ; erunt  duo  anguli  DBC.CDB,  trianguli 
B C D , xquales  duobus  angulis  D C F , F D C , trianguli 
CF  D j Ac  proinde  xquiangula  erunt  triangula  B C D, 
C F D . Quare  erit  ut  B D,  ad  DC,  hoc  e It,  ad  B F,  xqua- 
lem  ipfi  D C,  ita  C D , hoc  cft,  libi  aqualis  B F , ad  F Dj 
Ac  propterea  B D,  fcfta  elt  in  F, extrema  ac  media  rauonc, 
eftque  maius  Tegmentum  B F,  lateri  pentagoni  xqualc, 
utoftenfumcft  . Simili  ratione  oftendeo  us,rcflamC  E, 
fecari  in  F,  extrema  ac  media  ratione,  maiufque  illius  ltg_^ 
mentum  E F,  xqualc  efle lateri pentagt  nt  DE  . Itaque li 
pentagoni  xquilatcri  Sc  xquiaguh  duos  angulos,  &c.  Quod 
cratoUcndcndum  • 

THEOR.  9.  PROPOS.  9. 

• 

SI  hexagoni  latus,  &decagoni,  in  co* 
dem  circulo  deferiptorum  > componantur- 
Totareita  linea  extrema  ac  media  ratione 

fecatur, 
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fecatur,  & maius  eius  fegmentum  cfl:  he- 
xagoni latus . 

I n circulo  A B C,  fit  latus  decagoni  A B,  cui  in  rcdum 

addatur  B E, aequalis  fcmidiamrtro  circuli,  ac  proinde  lateri 
hexagoni  e dem  circulo  infeript' . Dico  E A,  redam  (edam 
efle  in  B , extrema  ac  media  ratione , 
maiusque  fegmentum  efle  E B , larus 
hexagoni.  Ducatur  enim  ex  A,  per 
centrum  D,  diameter  A C , coniun- 
ganturquereda  D B,  DE.  (Rup- 
iliam igitur  A B,  arcus,  eft  decima 
pars  totius  per  phaeriae  circuli ; conti- 
nebit arcus  fcmicirculi  arcum  A B , 
quinquies j Acproinde  aicus  BC,  quadruplus  erit  arcus 
A B . (Ruare  5c  angulus  B D C , anguli  A D B , quadru- 
pluscrit . Rurfus quia  latera  B D , BE,  funtirqualia,  nem- 
pe latera  hexagoni  j ( eft  enim  B E,  latus  hexagoni  frmidia- 
metro  B D,  acqualc,cx  coroll  propof.  i f . lib.4?)  erunt  & an- 
guli B D E,  B E D,  aeciuales  : quibus  cum  aequalis  fit  exter- 
nus A B D;  erit  angulus  A B D.duplus  anguli  B E D : Eft 
autem  angulo  A B D , aequalis  angulus  B A D , ob  aequali- 
tatem laterum  DA,  D B . Igitur  3c  angulus  B A D , du- 
plus erit  anguli  BEDiAc  proinde  duo  anguli  DAB.DB  A, 
fimul  quadrupli  erunt  anguli  B E D . Cum  cigo  angulis 
DA  B , D B A , aequalis  fit  externus  BDCj  erit  angulus  3 z.  unite. 
8 D C,  quadruplus eiufdcm  anguli  B E D : Atqui  idem  an 
gulusB  D C,  oltcnfusfuit  quadruplus  anguli  A D B.  Igi- 
tur aequales  funt  anguli  A E D , A D B . CRuocirca  cum 
d uo  anguli  A E D,  D A E , trianguli  A D E , aequales  fint 
duobus  angulis  ADB.BAD,  trianguli  A BD  i erunt 
triangula  A D E , ABO,  xquiangula  . Igitur  erit  ut  EA, 
ad  A D , hoc  eft,  ad  E B , ipli  A D,  aequalem  , ita  A D,  hoc 
cft.E  B , fibi  aequalis,  ad  BA  > Ac  idcirco  reda  E A , fcdacft 
in  B, extrema  & media  ratione,  cttquc maius  Tegmentum 
E B,  latus  hexagoni . Itaque  fi  hexagoni  latus  , & dccagoni , 
in  eodem  circuiodefcriprorum  , componantur : Tota  reda 
linea  extrema  ac  media  ratione  fecatur,  & maius  eius  fegme 
tum  eft  hexagoni  latus.  (Ruodcrat  dcmonftrandum . 

C c 2 S CHO- 


35.  fexti. 


I.  primi 
Sx.primi. 

J.  f>rimi 


4.  fexti. 
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6.  fexti . 


S C H 0 L I 0 2\(.. 

i A rero  demon  flr. ruimus  ad  propof.  5.  huius  lib.  fi  mi 
nus  figmentum  linea  diutfa  extrema  ac  media  ratione  ex  majo- 
ri figmento  detrahatur i maius  figmentum  fican  quoque  extre 
ma  & media  r at  ione,etufque  figmentum  maius  efje  minus  fig- 
mentum detraEium  ; Hic  autem  oflenfum  ejl , latus  hexagoni 
campofitum  cum  latere  dec agoni , ficati  extrema  ac  media  ra- 
tione: Fit , fi  lattu  hexagoni  ficetur  extrema  & media  ratio- 
ne, maius  illius  figmentum  ejje  lattu  dacagoni . "F{am  fi  hoc 
detrahatur  ex  latere  hexagoni  s quod  efi  maius  figmentum, di - 
uifum  erit  hexagoni  latus  extrema  ac  media  ratione,  vt  ad  pro • 
pof.  huius  lib.  offendimus  . Hoc  tamen  aliter  demonHxabi- 
mus  lib.i+.propofi  c* 

CoNvtRsVM  quoque  huius  thtoremasis  facile  cum 
Campano  demon  firahimm.  Videlicet, 


S 1 lincar  diuifar  extrema  ac  media  ratione  ma 
ius  Tegmentum  fuerit  latus  hexagoni  alicuius 
circuli ; Erit  minus  fegmentum  latus  dccagoni 
eiufdem  circuli.  Quod  fi  minus  Tegmentum 
fuerit  latus  decagoni  alicuius  circuli;Erit  maius 
Tegmentum  latus  hexagoni  eiufdem  circuli. 

S 1 t enim  A B , diuifa  in  C,  extrema  & media  ratione  , 
fitque primo  A C , latus  hexagoni  circuli  B C D.  Dico  minus 

figmenti  CB,effi  eiuf- 
dem  circuli  latus  de- 
cagoni . Coaptetur  e- 
nim  BC,in  circulo,ita 
yt  C A,  extra  circulis 
cadat . Et  duHa  ex 
B,per  centrum  F,dia- 
__  % metro  BEDfCorucJan 

t ter  refla  EA,  EC  . Quiaergoefi  ut  AB,adA  C,itaA  C,ad 
CB  * «jr  efi  AC, latus  hexagoni  aquale  fimidiametro  F.  B,  ex  co- 
roll.propof,  1 c.lib.q.  Erit  quoque  yt  A B, ad  BF.fitaEB,ad  BC , 
ideo  que  triangula  ABF,  EBC , aquiangula  erunt } cum  habea  t 

latera 


xiii.  *<>> 

] latera  circa  communem  angulum  B , proportionalia  ; erit  que 
an  gulus  A , angulo  BEC , aqualit . Hjtrfus  quia  latera  C A,  _ 

C F., aqualia  funt, nempe  latera  hexagoni ; erunt  anguli  CAE,  f.frimi. 

C E A,  aquales  i quibus  cum  aqualis  fit  externus  B C F,  erit  J l.  primi 
B CE,  duplus  anguli  A \ F.fl  autem  angulo  BCE,  angulus  CBE,  f .primi, 
vb  aqualitatem  laterum  E B,  E C,  aqualis . Igitur  & C B E, 
duplus  etil  anguli  A ; Ac  proinde  duo  anguli  BCE,C  B E,fi- 
mtil  quadrupli  erunt  eiuflem  anguli.  Cum  ergo  angulis  BCE.,  < # 

CBE,  aqualis  fit  externus  C E D } erit  quoque  angulus  CF.D,  3 1.  fnmi 
etufdem  anguli  fd, pro fterea  anguli  BFC,  qui  aqualis  oflen 
fus  efi  angulo  A , quadruplus  erit  i Quare  & arcus  CD,qua-  J !•  feXti. 
druplui  erit  ar.us  B C j Ac  proinde  arcus  femicjrtttii  B i D, 
eiuflem  arcus  B~C,  quintuplus  exifiot,  ideaque  fota  fenpheria 
e incidi  de  cupi  a erit  arcus  B C.  Quapropterpefla  B C , latus 
efi  dee  agoni . " : j : „ t • J 

S i r fecundo  C B,minut  fegmentum  , latus  decagmi  circu 
li  BCD . Dico  maius  fegmentum  AC,  ejfe  eiufdem  circuli  la- 
tui hexagoni . Coaptetur  enim  rurfus  B C,  in  circulo  BCD  ,du~ 
taturoue  diameter  B F.  D.  Deinde  interuallo  A C,dejcribatur 
circulus  C F G, cultis  diameter  CAG  } er  it  que  ex  coroll.  propof. 

\t-itlib.  a,  A C,  latus  hexagoni  circuli  C F.  Quoniam  igitur 
A B,  feFla  efi  in  C, extrema  ac  media  ratione,  efique  matus  fig- 
mentum A C, latus  hexagoni  circuli  CFG',  erit , ■>»*  iam  oflen- 
fum  efi, minus  fegmentum  C B,  latus  decagoni  eiuflem  circuli 
\C  F G.  Defcribatur  ergo  in  circulo  CFG,  dec  agonum  aquila - 
\terum  & aquiangnlum  CFG  ; Item  in  circulo  B C D,  decago 
num  aquilaterum , & aquiangnlum  B C D i eruntque  latera 
B C,C  F, inter  fe  aqualia.  Quoniam  -vero, fi  connt  Flantur  re  Eia 
C D,F  G,  anguli  C DB,  FGC,funt  aquales , vtinfcholio  pro- 
pof i ) . lib.6.oflendimns,  quod  infiflant  arcubus  fimiltbu'  B C, 

C F,nempe  decimis  partibus  peripheriarunt ; & funt  quoque 
anguli  B C D,C  F G,tn  femicir culis  aquales,  nimirum  retii  i 3 *• 

Erunt  quoque  latera  B D,QG  , inter  Je  aqualia.  Quam  obre  * 

tum  diametri  B D , C G , fint  aquales,  aquales  quoque 
erunt  circuli  B C D, CF  G.  Ac  proinde,  cuntre&A 
A C,  fit  latus  hexagoni  circuli  CFG, 
erit  quoque  eadem  refla  A C,  la- 
tui hexagoni  ctrctUi  BCD. 

‘ ~ Quod  effpropofitum. 

Cc  3 THEOK 
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17.  terti]. 


4.  primi 


THEOR.to.  PROPOS.  io. 

S I in  circulo  pcntagonum  aequitate  - 
rum  dcfcribatur ; Pentagoni  latus  potcft  & 
latus  hexagoni, & latus  dccagoni,  in  eodem 
circulo  defcriptorum . 

I N circulo  A B C D E,  cuius  centrum  F,  deferiprum  fit 
pcntagonum  zquilaterum . Dico  quadratum  lateris  A B, 
zqualcelle  quadrato  lateris  hexagoni , una  cum  quadraro 
lateri;  dccagoni  ciufHcm  circuli.  Ducatur  enim  diameter 
A F G , & connedatur  reda  FB  . Diuilo  deinde  artu  AB, 
bifariam  in  H , conncdantur  redi  AH,  B H',  & F H , (c- 

cans  redam  A B,  in  I:e- 
ritquereda  A H,  larus  de 
cagoni , & B F , latus  he- 
xagoni. Kurfusdiuifoar 
eu  A H , bifariam  in  A'  , 
adiungatur  reda  F A' , fc- 
cans  rectam  AH,  in  L , 
& redam  A B , in  M.pun 
do , ad  quod  reda  duca- 
tur H M . Quon  am  igi 
tur  arcus  AH.BH,*- 
quales  funt  j erunt  Se  an- 
guli ipfis  infiftcnrcs  A FH, 
B F H , aequales . Q^ua  re 
cum  latera  AF,  FI,  trian- 
guli A F I j ecqualia  fint  lateribus  B F,  F I,  trianguli  BFI , Se 
anguli  ipfis  contenti , aequales  quoque  j erunt  & bafes  AI, 
B I,  zquales,  Se  anguli  A I F,  BI  F,  ideoque  redr : Eadem - 
que  ratione  zqualc*  erunt  redae  A L , H L , Se  anguli 
ALF,  HLF,  redi.  Deinde  fi  ex  f<  micirculis  zqualibus 
A B C G,  A E D G,  demantur  zquales  arcusA  BC,  A E D * 
relinquentur  arcus  C G,  D G,  inter  fele  aquale?, tdcoq * erit 
arcus  C G , dimidium  arcus  C D : Eli  autem  Se  arcus  A H, 
dimidium  arcus  A B.  Igitur  cum  arcus  A B , C D,  zquales 
* fint  j 


m&L'i  % e R3.  xin. 


| finr  ; erunt  quoque  eorum  dimidij  arcus  C G , A H,  «qua- 
les j Ac  proinde  cum  arcus  A H,  duplus  fit  arcus  H.  A' , erit 


3c  arcus  C G,  duplus  eiuldem  arcus  H K . Eodem  modo, 

' quia  arcus  A B,  B C,  aequales  fiint , & eft  arcus  A B,  du 
( pius  arcus  B H ,erit  etiam  arcus  B C , eiufdcm  arcus  BH, 

■ duplus . -Qt>are  arc*u«  C G,  B C,  xquemuleiplices  funt.nc- 
j pe  dupli , arcuum  HR,  BH;  Ac  proprerea  totus  arcus  j 
i B G , duplus  quoque  erit  t tius  arcus  II  K;  & idcirco  angu 


if  .quinti , 


lus  quoque  B £ G , duplus  anguli  Ii  F K : Sed  quia  (cum  an  ''jj  fexti. 


guli  F A B,  F B A,  oh  aequalitatem  laterum  F A,  FB\  $qua  1 f. primi 


32  primi. 


4.  primi 
f. primi. 


les  fint , ipfiscjue  aequalis  externus  B FG  j)v  idem  angulus  j i.primi. 
lus  B FG  , lupluseft quoqueanguli  F A B ; erunt  iifcirco 
anguli  BFM,  F A B .aequales  } Ac  proprerea  triangula 
A B F,  F B M,  cum  habeant  angulos  F A B,  M F B,  aequa 
les,  & angulum  A B F , communem  , aequiangula  erunt . 
Q^uocircacrit  ut  A B , ad  B F ,ita  B F,  ad  B M j idcoqac  4.  fexti. 
redanguium  fub  A B , B M , «rqualc  erit  quadrato  icd*  17.  fexti. 

; B F.  Rurfusqtiia  latera  A L,  LM, trianguli  A L M,scqua 
| ha  funt  lateribus  H L,  LM/nanguli  HLM.dk  anguii  quo- 
que ipfis contenti aequalcs.nrmpc  redi  :erunr  Sebales’ A M, 

H M,  &angu!i  LA  M.  L H M, aequales : Eli  autem  angu- 
lus L A M,  angulo  HB  A,  xquai.s , qued  dk  latera  HAt 
H B , arquaba  fint . Igitur  & angulus  L H M,  cidem  angu- 
lo H B A , aequalis  erit  > Ac  piopterra  triangula  A B H , 

A H M , cum  habeant  angulos  A B H , A H M. , aequales, 

& ansulum  H A M,  communem,  aequiangula  erunt.  \x.frimi. 
QjLiam  ob  rem  erit  ut  A B , ad  A H , ita  A H , ad  A M ; 4 fext *■ 
idcoque  redangulum  fub  A B,A  M .aequale  ent  quadrato  1 7.  fexti. 
reda;  A H : ollcnfum  cft  autem  & redangulum  fub  A B, 

BM,  aequale  quadraro  redae  B F . Igitur  redanguia  fub 
A B , B M , & liib  A B,  A M.fimul  a-qualia  funt  quadratis 
redarum  B F,  A H : At  ueio  redanguia  fub  A B , B M,  & 
fub  A B,  A M,  aequalia  funt  quadrato  redae  A B.  Q^uadia 
tum  ergo  icdae  A B , nempe  lateris  pentagoni , aequax  eft 
quadraris  redarum  B F,  A H,  lateris  uidelicet  hexag.  ni,  & 
lateris  dccagom  • Si  igitur  in  circulo  pentago- 
num  zquilatcrum  defcnbatur,  dkc. 

Cjuod  erat  demon  - 
lirandum  . 

Cc  4 COROL- 


x.  fecundi 
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Hinc  fequitur,  lineam  reftam  , quae  ex  centro  «luda  diuidic 
arcum  quempiam  hfftriim  ,diuidere  q"bqiie  redam' /11 i ariul  fub- 
trofam  bifariam,  te  ad  angulos  re5oi . Oltcrifum  enim  el»,  reftam 
FH,  propterea  quod  arcum  A B,  diuidir  bilaram  , diuidere  quo- 
que itfiam  A R , bifariam  in  1 , 8t  ad  angulo*  tcQos.  Radcmque 
in  esceris  eft  demonftracio  . 

COR  OLLA  R I V , 

Pih  s m fi  vt  m quoque  eft,  diametrum  circuli  ex  angulo 
quouis  pentagoni  dudam  dmiJcre  & arcum,  quem  larus  pentago- 
ni illi  angulo  oppofftum  fiibtcndit,  & lacu*  iplum  oppofrum  bifa- 
riam, & ad  angulos  rt&o».  DemonJIrmum  emm  eft  dimetrum 
A O,  ex  punSo  A,  dufiam  dmidcrc  arcum  C D,quem  latus oppe- 
cum  C O,  fubtendit,  bifariam . Quare  cx  pnefato  condi,  cum  tran 
Frac  per  centrum,  (ecabit  quoque  latus  C D,  bifariam,  & ad  angu- 
los reSos.  Eadem  demonftratioent  in  omni  polygono  xquilatcro 
in  circulo  defcnpto,  fi  numerus  laterum  tuent  impar,  ut  conitat. 

i lu  ( U /i  JX  f 7 

# - • S C H 0 L 1 0 Ti. 

Qx  o N I A M ad  finem  hb.  4.  praxin  quandam  ex  Pto- 
Ittrueo  tradidimus , qua  rna  tadtrnqne  opera  tn  dato  circulo  &• 
f ent  agonum,  dr  de  c agonum  aquiUterum  defer  ibit  ur,  eiufque 
dcmonftrationem  in  hunc  locum  diftuhmns  } paucis  nunc  a no- 
kis  ea  demonflranda  efl . Stt  *<«»**•  datus  circulus  A BC,c»* 
itis  centtuin  D.  Dubia  autem  diametro  B C .erigatur  D A ,oer 

ptnd.icularis  ad  B C.  Deinde  dtttifa 
Jemidiametro  Cl) , bifaria  in  E,  ducet 
tur  refla  E A, cui  aqualis  ab  findatur 
E F,aditwgaturque  refla  A F . Dico 
Ytflam  A F , ejje  latus  p ent  agoni % & 
DF, latus  decagoni  Cum  enim  C D, 
fefla  fit  bifariam  in  E , eique  addita 
D F i erit  re  fl  angulum  fub  CF,D  F,vna  cum  quadrato  refla 
D E,  aquale  quadrato  refla  E F,ideoque  quadrato  reflx  E A, 
qua  ipft  £ F,efl  aqualis : Eft  autem  quadratum  refla  EA  .aqua 
It  quadratis  reflatum  A D,DE.  Igitur  rtflangulum  fub  CF, 
D F,rna  cum  quadrato  refla  D E,  aquale  eft  quadratis  refla- 
tum A DyD  E i '/*c  proinde,  dempto  communi  quadrato  refla 

DE, 


II. 
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] D F.  Relinquetur  reflangulum  fub  C F,  D F>  aquale  quadrato 
i reflx  A D , hoc  efly  quadrato  refla  C D.  Qjtam  ob  rem  erit 
\*t  C F,  ad  C Oyiia  C D,  ad  D F i prdpt^reaque  refla  C Ftdi~  f <j.  fexti. 
uifa  erit  in  extrema  ac  media  ratiine  . Ottm  icitur  maius 

fevmentutn  C D ,fit  latus  hexagoni  Circuli  A B C,  ex  coroll . 

^ptopit.  i ^xlib.q.etitininus  fermentum  D F , latus  decagoiu 
eiufltih  tir cilli , ~vt  demonflrauimut  ad  propof.  9.  huius  lib. 
ftjirfits  quoniam  qHadrato  lateris  hex agoni  A D,wta  cum  qua- 
drato  later  it  det/taim  D F,  aquale  tff  quadratum  lateris  ptn~  toJertijdt  c 
tafoni  ei  undem  eirtuli ; Fit  autem  eiiirtn  quadratis  reflarum  qp. primi. 
A D,  DF,  aquale  quadratum  re  fla  A Fi  erit  quadratum  Ia - 
teris  pentagoni  aquile  quadrato  refla'  A Fi  ac  propterta  refla 
A Fjlareri peniagoni aqualis.  QiiodeH  propoli tum , 

THEOR.  11.  PROPOS.  1 r.  > 

- ■ iiKtiH  A i , .U'i  . ' J*  < ; • • 

SI  in  circulo  Rationalem  habente  dia- 
metrum vpentagonum  fcquilatcru.nl  deferi- 
batur : Pentagoni  latus  Irrationalis  eft  li- 
nea, quie  uoeatur  Minor . 

T n tirculo  A B C D E , habente  diamttrum  Rationa» 
lem.deferibarurpenrartinum^qu. latet  um  A BCDE.  Di 
eo  eius  latus  A B/fTr  lineam  Imironalem.qujcdicirui  Mi- 
nor. Ducantur  enim  per  centrum  F, 
diametri  A G , B H . fecetquc  AG, la- 
tus C D, in  I,  conncdbntutquc  te&a: 

A C,A  H quarum  A C\  fecetdiame 
trum  B U,in  K..  Abfcindatur quoque 
ex  fcmidtamtrro  F H,  quarta  ei*  piri 
F T ) Ire  ex  rcfta  A C,  quarta  eius  par* 

CM.  Qjita  igitur  diameter  B H ,po 
nitur  Rationalis ; erunt  quoque  F L, 

BF,  illi  commenfurabilcs  , cum  fint 

eius  pattes  aliquot», Rationales  > Atque  idcirco  & tota  BL,  i 

compofita  , cum  fit  commenfurabilis  urrique  F L,BFt  Ra-  16.  dteinii 
tionaliserit . Rmfiis  quoniam  refta  f B , ex  centro  du6U 
I fccat  arcum  A C,  bifariam  in  B i fecabit  quoque  reda  A C, 

bifariam 
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$ i.  primi 
fcxti. 


it.  fexti. 


8. terti  dee , 


bifariam  in  K , & ad  angulos  redos,  ex  coroll.  r . praeceden- 
tis propof.  Secat  autem  & reda  A G,  redam  CD,  in  I, bi- 
fariam, 6c  ad  angulos  redos,  ex  coroll.  a.  ciufdcm  propof. 
Triangula  ergo  A C I,  A F K,  cum  habeant  angulos  AIC, 
A K F , redos  , & angulu  m C A I , 
communem  , aequiangula  inter  Ce 
erunt.  Qusm  ob  rem  erit,  ut  C I,ad 
C A, ita  F K,  ad  F A i & permutan- 
do ut  C I , ad  F A,  ita  C A.ad  F A: 
V t autem  C A , ad  A F > ira  eft  C M, 
quarta  pais  ipfius  C A, ad  FL,  quarta 
parrem  ipfius  F A.  Ei  it  igitur  ut  C I, 
ad  F A, ita  C M ,ad  F L » & permu- 
tando,»» C I,ad  C M,  hoc eft,  ut  C D , dupla  ipfius  C I,ad 
C A,  duplam  ipfius  C M , ita  F K , ad  F L } Atque  compo- 
nendo , ut  C D,  C A.  fimul  ad  C K.,ita  F A,  F L,  fimul,  ni- 
muum  reda  K L,ad  F L}  Ac  proptcica  erit,  ut  quadratum 
redx  compofitacex  C D,  C K,  ad  quadratum  redae  C K , 
ita  quadratum  redae  K L.ad  quadratum  rede  F L.  Q^uia  ue 
rofi  A C,  fecctur  extrema  ac  media  ratione,  (duda  uideli 
cct  reda  B D,)  maius  eiusiegmentum  aequale  eft  lateri 
pentagoni,  nimirum  ipfi  CDj  Erit  quadratum  redccom- 
. ttrtijdecl  pofitj  ex  CD,  maiori  fegmento  ,&CK,  dimidia  totius , 
qutnt uplu  quadrati  redx  C K,  dimidi$fcilicct  totius.  Qua- 
re & quadratum  redjK  L,  quintuplum  erit  quadrati  re. 
6.  decimi,  de  F L,  idcoquc quadratum  rcdcK.  L , commenfurabilc 
erit  quadrato  red$  F L > Ac  proinde  rcd$  A L , F L , com. 

: meniurabiles quoque  erunt,  faltem  potentia  : Eftautc  F L, 

1 oftenfa  Rationalis . Igitur  & K L,  Rationalis  erit.  De- 
inde quia  qualium  paitium  4.  eft  IJ  F , talium  1.  eft  F L s 
ac  propterea  qualium  5.  eft  B L,  talium  t . eft  F Lj  erit  qua- 
diarum  rede  B L,  talium  partium  1 5.  qualium  f .eft  qua- 
dratum rede  F L,  ( utin  lus  numeris  patet  1.5.  xa.  habent 
enim  quadrara  proportionem  laterum  duplicatam  . ) Qua 
Ii  i’  m ucro  paitium  i.cft  quadiatum  red^FL,  talium  $. 
oftcnlumeft  quadiatum  ied^  K L.  Qualium  igitur  i$. 
eft  quadiatum  rede  BL,  talium  5.  eft  quadratum  rede 
K Liac  proinde  quadratum  rtdgBL,  quintuplum  erit 
quadrati redj  A L.  Quia  ergo  quadrata  ledarum  B L , 

A L, 
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fexti. 
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; K.  L,  proportionem  non  habent,  quam  numerus  quadra- 
mus ad  numerum  quadratum  , (ut  paret  ex  coroll.  propof. 
2 i.lib.  ?.  Eft  enim  eorum  proportio  , qui  zf.ad  5 .uri  5. ad 
r.)  Erunt  redae  BL,  K L,  longitudine  incommenfurabi- 
les  i idcoqur,cum  oftcnfe  fint  Rationales, erunt  Rationales 
l potentia  tantum  commcnfurnbilcs.  Q^uarc  fi cx  Rationali 
B L,dcrh'atur  Rationalis  K L , potentra  tantu  commenfura 
bilis j erit  reliqua  B K,  Irrationalis,  qu$ dicitur  Apotome, 
ei  ucro  congruens  erit  K L . 

I a m ucro  reda  B L.polfit  plu<,  quam  reda  K L, qua- 
draro rrdf  N.  Q^uonia  igitur  quadratum  red$  BL.jquale 
eft  quadratis  redarii  KL,Sc  N j (Qualium  aurem  parttu  5. 
fuit  quadrarum  rcd£  B L,  talium  1.  fuit  quadratum  rcd£ 
K L j Erit  reliquum  quadratum  rede  N,  talium  partiu4 
qualium  5. eft  quadratum  recta:  B L ; , Ac  propterea  qua- 
drata redarii  B L,<Sc  N.proport  onem  habebunt, quam  nu- 
merus ad  numeru.  Q^uarc  commcnfmalulia  ctunt}  propte 
reaqj  rcd$  ipfg  B L,&  N comenfurabiles  , fidrem  potentia  : 
Eft  autem  B L.oftcnfa  Rationalis.  Rationalis  igitur  erit  & 
N.  Q.uiJ  uero  quadrata  redarunii  B.L,  «St  N,  proportione 
non  habent, qua  numerus  quadratus  ad  numeru  quadratus 
(ut  perfpicuumcftex  coroll.  propofi4.1ib.8.quod  propo*- 
po  eorum  fir.que  5«ad  4.) Erunt  redi  B L,  & N,longitudi- 
ncincommcnfurabiicsj  Ac  proinde  Rationales  porentia  tan 
tumcommenfurabilcs.  Q^uaproprrr  cum  tota  reda  B L, 
Rationalis, longitudine  fit  commcnfiirabilis  Rationali  BH; 
( (Qualium  enim  partium  8.  eft  B H, talium  t.eft  BL,)  pof- 
firque  plus, quam  congi  uens  K L, quadrato  redg  N.fibi  lon- 
gitudine incommenCurabilis,  ut  oltcnfum  eft  i Erit  B K , 
Apotome  quarra,ex  definitione. 

Posjr  emo  quia  reda  A B,  eft  media  proportiona 
Iis  inter  B H , B K,  ex  coroll. propol.  8.1ib.6.  (quod  triangu» 
j lum  A B H,  habear  angulum  B A H,  redum  , a quo  duda 
eft  A K.ad  bafin  perpendicularis)  erit  quadratum  icdj  A B, 
aquale  rtdangulo  fub  B.H,  B R . Quocirca  cum  fuperfi- 
ciem  contentam  fub  Rationali  BH,  &.  Apotoma  quarta 
B K,  pollit  reda  linea  A Bj  Erit  A B,  linea  Minor.  Si  ig  tur 
in  circulo  U ationalcm  habente  diametrum,  &c.  Qjood  ciat 
demonftrandum . 
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THEOR.  12.PROPOS.  12. 

SI  incirculo  triangulum  aequilaterum 
dcfcribatnr ; Trianguli  latus,  potentia  tri- 
plum eft  eius  line# , quae  ex  centro  circuli 
•ducitur . 

I n circdlo  A B C, cuius centrum  D.triangulum  acquila 
tcrum  infcnbarur  A BC  Dico  quadratum  lateris  A B,  tri- 
plum clTc  quadrati  cx  (emidiametro . Dufta  enim  diametro 
A E,  quae  fecer,  ex  coroll.  propof.  io.  hujus 
lib.arcum  B C,  bifatiiartl  in  E , Sc  reda  B C, 
bifariam  quoque  & ad  angulos  re&os  in 
punflo  F jcum  arcus  BC,  (it  tertia  pars 
totius  pcrjpheriar ; erit  arcus  B E , eiufdem 
peripherj  (exta  pars , ideoque  coniunfta  re 
fla  B E,  latus  erit  hexagoni,  it  equalisiemi- 
diametro  circuli, ex  coroll.  pioptif  u.lib.4  X^uoniam  igi- 
tur quadratum  rtr&s  A E,  $quale  rft  quadratis  reflari  A B, 
B quod  angulus  A B E,  in  fcmicirculo  reflus  (it : eft  au- 
tem  quadratum  reflx  A E.quadiuplum  quadrati  reffcr  BE, 
ex  fcholio  propof  4.  lib.  i.quod  linea  A E,dut  Ia  fir  line^ 
B E , erunt  quadrara  rcflarum  A B,  B E.fimul,  quadrupla 
quoque  quadrati  eiufdem  reflx  BE;  Ac  propterea  qualium 
partium  4.  funt  quadrata  rcflarum  A B,  BE,  talium  partiti 
r.crirquadrarum  reflj  BE;  & idcirco  talium  partium  ?. 
erit  quadratum  refl^  A B . Q^uare  quadratum  reflj  A B, 
triplum  eft  quadrati  refl$B  fc,  qu$  aqualis  cft  femidiame- 
tro  . Si  igitur  in  circuld  triangulum  «Cquilatcrum.  dcfcriba- 
tur,  &c.  Q^uod  erat  oftendendum. 

’ -COROLLARIVM. 

Hinc  fhalecoWgi  potefl , (cmidiametrum  D E,  bifariam  fe- 
cari  in  F.  alacer*  rrianguli  BC.  Cum  enim  quadratum  red*  A B, 
triplum  fit  quadrati  redtar  B b ; (i  ponatur  quadratum  redz  A B, 
pjrriu m ir.  ert  quidra'um  redae  B E, talium  partium  4.  fili  autem 
quadiatum  red*  B E,  aquale  quadratis  redarum  BF,  F B.  Igitur 

5c  talium 
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8t  talium  partium  4.  erunt  quadiata  rettarum  B F,  F F..  fili  autem 
talium  partium  ?.  quadratum  reS*  B F , ( qund  quadratum  rcft* 

AB,  quadruplum  fit  quadrati  re#*  BF,  ex  (clrolio  propof.  4.  lib  t. 

F. (F  enim  A B,  dupla  lolius  B F.  ) Igitur  talium  1.  erit  quadratum 
rcdz  F B ; Ac  proinde  quadratum  rc$*  B E,  hoc  efi , quadratum 
reftx  Dfi,  libi  zquale , quadruplum  erit  quadrati  reftz  F E . Cum 
igitur,  ex  fcholio  propof  4.  lib.i.idem  quadratum  re&*  D fi,  qua- 
druplum lit  quadrat:  dimidi*  line*  1 pfius  DE  ; erit  F E , dimidia 
rpliu»  D fi.  Quocirca  D fi  , bifariam  fecatur  in  F.  , 

SCHOLIOTi. 

Hoc  tamen  corollarium  aliter  dtmonfir alitur  hoc  theo- 
remate propofito . 

S 1 in  circulo  triangulum  ajquilaterum  de- 
fcribatur  $ Diameter  ex  uno  angulo  du&a  diui- 
det  & angulum  bifariam,  & latus  oppofitura, 
ac  infuper  ad  angulos  re&os  ; Semidiameter 
quoque  uiciflim  bifariam»  & angulos  re&os  ie 
cabitur  a latere  oppofito  . 

I N circulo  ABC,  cuius  centrum  D ytriangulum  equi  la- 
terum infer  ibat  ttr  A B C Dico  reElam  A E,  per  centrum  D, 
duciani , hoc  ejl  3 diametrum,  fccare  bifaria  & angui u B AC, 

& latus  B C,  nec  non  ad  angulos  reflos; 

Scmidiameirum  quoque  D E,ftcari a la 
tere  B C , bifariam , ad  angulos  re- 

Elos  Dubiis  enim  re  Ei  is  BD,CD,B£j 
I cum  Utera  A tBA  D,  trianguli  BADt 
aqualia  fint  lateribus  A C,  A D,tiian- 
guli  CA  D >&  bafes  B D,CD,  aquales 

quoque  : Erunt  angui.  B A D } C A D,  S-  primi 

aquales  . Quod  efi  primum. 

D E inde,  cum  Utera  AB,  A F , trianguli  B A F, 
aqualia  fint  lateribus  A C,  A F,  trianguli  C A F,  & anguli 
ipfis  contenti  aquales  ofitnfi : Erunt  & bafes  B F , C F,  & an 
gidi  ad  F,  aquales , ideoqut  rtEls.  Quod  efi  fecuhdum. 

Postremo,  cum  anguli  B A E,  C A E,  demonfira 
W fint  ejfe  aquales  erunt  & arcus  B E,  CE,  aquales . Quare  tertij. 

cum 
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4 .primi. 


cum  B £ C, arcus  fit  terti*  pars  circunjerenun,  erit  B F,  fe\tX 
pars  eiufdem  ; Ac  propterea  refla  B E, litui  hexagoni, atque  /e 
midiametro  proinde  B D,  aqualis,  ex  coroll.  prop"f.  1 f.  lib. 4. 
Igitur  anguli  B 0 £,  HF.D,  aquales  erunt.  Quoniam  ergo  an- 
guli BDF,  BFU,  trianguli  DBF , aquales  funt  angulis  B F.  F, 
B F F,  trianguli  £ B F,&  larus  £ F , commune > Erunt  &■  la- 
tera D F,  EF , aqualia . 

PROBL.  1.  PROPOS.  13. 

PYRAMIPEM  conftituerc;  &da 
ta  fpheera  complcdti ; & demonftrarc,  quod 
fpha?rae  diameter  potentia  fit  fefquialtcra  la 
teris ipfius  pyramidis. 

S 1 r daf$  fph$r$  diameter  A B,  circa  quam  fcmicirculus 
deferibatur  A C B } & cx  A B,  auferatur  terna  pars  B D,ut 
At  A D,  ipfius  D B,  dupla  > at  uero  A B , eiufdem  D B,  tri- 
pla; & ipfius  A D, fefquialtcra  . Deinde  duda  D C,  perpen- 
diculari ad  A B,  conncdantur  red$  A C,  B C.  Ad  interual 

lum  red$  H E , que  $qua 
lis  firipfi  D C , deferibatur 
circulus  E F G , cuius  cen- 
trum H,in  quo  triangulum 
£quilaterum  inferibatur  E- 
F G , adiunganturque  rede  H F , H G , qu$  fingulg  equa- 
Jcseiunt  ipfi  D C,cum  ^quales  fint  ipfi  H E,  ad  cuius  inter 
uallum  deferiptus  cft  circulus . Erigatur  deinde  ex  H,ad  pla- 
num circuli  perpendicularis  H I,  que^qualis  ponatur  redf 
A D,  & ex  I.dcmittantur  rcd£  l E,  1 F,  1G  . Dico  folidum 
contentum  quatuor  trianguli»  F E C,  I E F,  I F G,I  E.G,  i 
ede  Pyramidcm,  fiue  Tctraedrum.  (Quoniam  lataa  D A, 
D C , trianguli  A D C ,$qualia  funt  lateribus  HI,  H E, 
trianguli  1 H E,&  anguli  ipfis  contenti,  redi,  ex  hypothcfi, 
& 3.  defin.  lib.  * i.critbafis  A C,  bafi  1 E , squalis  Non  ali 
ter  oftendemus  eandem  redam  A C,  squale  tfTc  redis  1F, 
1G.  Rurfusquia  tics  lines  AD,  D C,  D B , proportionales 

funt 


r 
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funr,excorolI.propofi  S.lib.6.  erit,  ex  coroJJ.propofzo.lib. 

6.  ut  AD, ad  DB,  ita  quadratu  refl$  AD,  ad  quadratu  refli 
DCj  & cdponcdo,ut  A P,ad  DB.ita  quadrata  rcflaruAD, 

DC.fimul  ad  quadratu  rcfl*  DCtSuntaute  quadrat?  refla 
ru  AD,  DC, aequalia  quadrato  refla:  AC.lgimr  critquoq,  47.  primi 
ut  AB,ad  Db.ita  quadratu  reflae  AC, ad  quadratum  reflx  f 
DCjAcproindc  eu  AB,finpfius  DB, tripla, erit  quoq;  qua-  j 
draru  refl$  AC.tripIum  quadrati  reflj  H E,cu  HE,  squalis 
fittpfiDC:  Atqui  & quadratum  reflx  E F,  triplum  quoque  ii.tertijdcc 
eftciufdemquadiati  reflae  HE,  Q^uadrafu erqo  refla:  AC 
quadraro  reflae  EF, atqualc entj  & propterea  refla  AC.refle 
EF.  Quare  eu  refla  A C,  oftcnfa  quoque  Ut  aequalis  reflis  ! 
1E,IF,1G;  erunt  quatuor  trianguiaEFG,EFI,rGl,:GEl , i 
aequilatera  & $qua!ia  inter  (I*.  Conflituta  igitur  lam  eft  pyra  I 
mis,  eu  Tetraedrurn, cuius  bafis  EFG,  uerrex  uero  I . Dico  I 
pyramidem  hanc  comprehendi  fphaera  dara.cuius  diameter 
AB;4c  diametrum  fphxr*  A S,porentia  lefuuiaitcram  clJe 
lateris  EF.ucl  AC 

Extbndatvr  perpendicularis  IH.ufque  ad  K,ut 
Ut  HK.ipfi  DB,dt  tota  IiC,toti  AB, aqualis.  Q^utacr^o tres 

reflx  A D,  DC,U8,pioport;onalcsftint,  quibusxqualcs  ext 

ftunt  tres  lH,HE,HKicrunr  quoqj  IH,HE,  HK,  propor 
nonales. Quare cum  HE.firad  lK,perpcdicularis,  fic media 
proportionalis  inter  1H,H  K.femicirculus  circa  I K , deferi 
ptusm  plano  reflaru  lK.,H£,tranfibit  per  E, ut  mox  oilen 
turj  Eodemq;  argumento  tam  fcmtcirculus  circa  eandem 
refla m I K,dcfcriptus  in  plano  refla rum  I K,  H F,  tranfibit 
per  F,  quam  ftmicirculus  circa  eandem  IK,  deferiptusin 
plano  reflarum  IK,HG,per  G . Igitur  quil  brt  horum  fc- 
rnicirculorum  circunduflus,  manente  fixa  diametro  , (plue- 
ram defetibet  , qua:  conftitutum  Tetraedrurn  compJtrtu 
rur,cum  per  omnes  illius  angulos  E.F,  G,l,  incedat . Cum 
ergo  hxc  fphera  deferipra  squalis  fit  fplixrs  dats,quod  dia- 
meter 1K, squalis  ponatur  diametro  A B,  comprehendetur 
idem  Tetraedrurn  fphsra  data. 

Quoniam  vero  tres  refl$  AB,  A. C,  AD,  ^portionales 
funr.ex  coroll.^pof  8 lib.6.crir  ut  A B,ad  AD,ita  quadratu 
reflf  AB.ad  quadratu  iefl£  A C,  ex  coroil.  fipof.  zo.ltb.6. 

Eft autc refla  AB.lcfquialtciareflg  AD, qdqualiu parttu  3. 


eu 


gg 7EVCLID.GE0M. 

Tft  AB.taliu  x.  fit  A D.  Igitur  & quadratu  rc8$  A E,  fifqui-  I 
i altriucrit  quadrati  rcftj  A C i Ac  proptcrca  cum  A ®>fic 
1 diameter  fpliar*,  3c  A C.rcda  lateri  pyramidis  E F,  atqua-  ' 
lis.perfpicuumeft. diametrum  fph$r$  potentia  fefquialtc- 
ramcflfe  lateris  Tetraedri , fiu  pyramidis . Pyramide»"  er- 
go conftituimus  * & dau  fpl^ra  cdplcxi  lumus , 5cc.  C^uod 
erat  faciendum . 

L E M M jt.  ‘ ‘f  . 

Qv  o d autem  femicirculus  circa  I K,  in  plano 
retiarum  \K,HE,  deferiptus , tranfeat  per  £ , facile 
demonflrabitur  hoc  propoftio  theoremate . 

S i ad  lineam  redam  perpendicularis  duca- 
tur» qu«e  fit  media  propotionalis  inter  fegrocn- 
ta  linear;  femicirculus  circa  illam  lineam  redam 
deferiptus  tranfibic  per  extremum  pundura  li- 
neae perpendicularis* 


1 7,  ftxti. 


i 

L 


fh 


S 1 T enim  ad  A B,  perpendicularis  C D,  & me„ 
dia  proportionalis  inter  AC,c^  C B * Dico  femuir- 
E culum  circa  A B,  deferiptum  tranfirc 

per  D . 7{am  ft  tranfeat  citra  D , 
uel  ultra , nimirum  per  punctum  E i 
b c a erit  quoque  C £>  media  proportiona- 
lis inter  AC,  &CE,  ex  coroll,  propof.  13. //6.6. 
Quare  tam  quadratum  retia  C D,  quam  quadratum 
retia  C E,  aquale  erit  retlangulo  lub  A C , C B j Ac 
proinde  quadrata  retiarum  C DtCE,inter  fe  aqualia, 
& ipjtc  retia  C D , C £>  aquales  erunt , pars  <&  to- 
tum. Qjiod  etl  ab  fur  dum . T ranfibit  ergo  femicir- 
culus per  D * 

Hinc  mani  felium  eSl,femicir  culum  infuperiori 

figura 


IfB  E JOs.  XIII. 


figuraAcfcriptum  circa  l K,  in  plano  retiarum  l K , 
ti  E,  iranfire  per  E,  cum  H E , jit  ad  I K , perpendi 
cularis , & media  proportionalis  inter  IH,  H K. 

COROLLARIVM  I. 

Hinc  facile  colligemur  diametrum  fphzrz  efTe  quadruplam 
defquialtcram  fcmidiamctrt  circuli  circa  bafim  pyramidis  dcicri- 
pu  . Cum  enim  diameter  fphzrz  A £ , oftenfa  lic  fcfquialtcra  la- 
teris pyramidis  E F j em  quadratum  reftx  £ F,  talium  paruum  6. 
qualium  9.  clt  quadratum  rc£tz 

AB:  Ac  qualium  partium  t>.  eft  _ ] 

quadratum  re<5t 5 E F,  talium  /'vwr' 

partium  1.  eft  quadratum  refl*  f yS  \\ 

H E,  quod  quadratum  redf  EF,  is  L I \\ 
triplum  Iit  quadrati  reftz  H E . A.  jgj 

Qualium  igitur  partium  9.  eft 
quadraturo  rc&z  A B,  talium 
paruum  z.  erit  quadratum  reSz  HBj  Ac  propterea  diameter  fph» 
« AB, potentia  clt  quadrupla  fcfquialtcra  lemidiamecri  HE,cum 
proportio  quadratorum  lic , quj  9.  ad  a. 

i 4 j * 1./  ^ ^ * j ► . , * 

COROLLARIVM  II. 

' ‘ -4  J - i • . #-  i 

R v * s v * perpendicularis  ere  centro  fphzrz  ad  planum  bafis 
pyramidis  demifla , lexta  pats  em  diametri  fphzrz,  & tertia  pars 
femidiametn . Sit  enim  L,  centrum  fcmicirculi  A C B,  eritque  L, 
centrum  quoque  fphzrz  . Dico  reftam  L D,  (q®t  nimirum  cx  ccn 
tro (phzrz ad  bafin  E F G , ducitur  perpendicularis  j cum  AD', 
(qualis  lic  iplit  1 H,  & ideo  punttum  D,  idem  quod1  H , quemad- 
modum fit  idem  elt  quod  centrum  fphzrj  ) effc  lcxcam  pariem 
diametri  fph(rz  , nempe  refiz  A B.  & tertiam  partem  fcmfdiamc 
tn  A L.  Quoniam  A D,  dupla  eft  1 piius  D Bj  Qualium  partium  4. 
elt  A D,  talium  2.  erit  D Bj  ac  proinde  talium  6.  tota  A B,  & femi 
diameter  A L,  talium  3.  Quate  fi  A D,  elt  4.  & A L,  3.  eritL  D,i. 
«r  idcirco  L D,  lexta  pars  cric rcftar  A B , qu*  luit  paitium  earun- 
dem  6.  & tertia  pars  reftz  A L,  quz  luit  carundem  partium  j, 

SiMiitTsR,  altitudo  pyramidis  H I.  duas  tertias  partes 
continebit  ipfius  diametri . Elt  enim  H I , eadem,  qu(  AD,  conti- 
nens duas  tertias  diametri  , ex  conltruftione . 


R» 


n s v s , qualium  pardum  9. ponetur  quadratum  dia- 
metri, talium  4,  erit  quadratum  altitudinis  puu  > • -*• 
nudis.  Nam  proportio  9.  ad  4.  eit  du  ‘‘ 1 

plicata  proportionis  i.nd  1.  : ■ -s;  1 - 


,4  I* 


plicata  proportionis  3.  ad  s. 
ut  lue  apparet  9. 

. • } i: 

Dd 
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O D fi  ex  materia  aliqui  conficiantur  quatuor  trian- 
gula aqui latera  aqualia  , diffomtnturque  , ut  hac  figura  indi 
n c«  , f acile  ex  ipfis  rite  inter  fe  comylL 

7\  /\  c«r*r  componetur  Tetrutdrum , fecun- 

\/  \/  \ dum  totam  foliditatcm.  Hanc  uero  pra-. 

xim , & jcqueutes  quatuor  , quibus  re* 
liqua  quatuor  f olida  regularia  in  materia  quauis  fenfibili  con 
ficiuntur,  defumpfimtu  ex  liberto  Durere  non  ignobili  feti- 
ptore . 

PROBL.  i.PROPOS.  14. 

OCTAEDRVM  conftituere  ; & 
fphaera  comple&i  > qua  & pyramidem;  & 
demonftrare,quod  fpha?ra  diameter  poten 
tia  fit  dupla  lateris  iplius  oftacdri . 


AwO|iX  ca  uimu  A'>“u  r * * 

conncctancurqj  rect$  A C,  B C,  qu$  {quales  inter  fe  erunt. 
Sumpta iam  recta  E F,  qu$  {qualis  lit  ipfi  AC,  ucl  BC,  de- 

cribat ur fuper  eam  quadra- 
tum EF  G H,  in  quo  ducan- 
H tur  diametri  EG,  FH,  femu- 
tuolecantesin  I:  eruntque  re 
^-1  ctc  1 E,  IF,IG,IH,  {quales, 

cum  fint  fcmidiamctn  circuli 
circa  quadratum  deferipti,  ut 
in.  4.  hb.  dcmonftratumclt. 
Deinde  ex  I , in  utranqac  partem  ad  planum  quadrati 
erieatur  perpendicularis  K L , ponanturque  1K,  1L, 
equales  ipfi  I E : Et  denique  cx  K , & L,  deducantur 

ad  angulos  quadrati  rcctc  K E » K F , K.  G , KH} 

'L.  F, 


z xji  x i ii. 


XIO 


LF,  LE,  L H /1 G . Dico  fotidum  contentum  octo 
triangulis  A>E  F,  K F G,  K G H,  K.  E H j L F E,  LEH-, 

L H G,  L F G,  efle  octacdrum  , quod  qu{ri:ur.QjiQniam 
iarcra  £ I-,  I K,  trianguli  E 1 K,  cqualia  fune  lateribus  EI, 

I H,  trianguli  E l H > & anguli  ipiis  contenti , recti  i ( ipfe 
quidcmElK,exdcfin.  $.  lib.  u.Atucro  ElH.eoquod 
m {.qualis  angulo  G IH,  fibi  deinceps,  ob  {qualitatem  lare-  8.  prini. 
rum  £1, 1 H,  G I,  I H,  & bafium  E H,  GH. ) Erit  de  ba  fis 
EK  , bafi  E H,  {qualis : Eodemq;  modo  eidem  E H,  {qua  4.  prini. 
lis  erit  KHj  ideoque  triangulum  {quilaterum  erit  K £ H . 

Simili  argumento  concludemus  , reliqua  tnaguia  efle  {qui- 
latera  •,  atque  adeo  {qualia  tiiangulo  A E H , cum  iliorum 
latera  {qualia  iint  lateribus  quadrati  E F G H .lingula  fin- 
gul  s . Conftitutum  igitnr  iam  cft  octacdrum  ex  octo  trian 
gulis  xquilateris  & {qualibus. Qjiod  octacdrum  dico  com- 
prehendi fphera  diametri  A B , qua  nimirum  & pyramis 
conii  ructa  comprehenditur;  & diametrum  fph{r{  AB,- po 
tentia  duplam  efle  latetis  E F,  uel  A C . 

Q^v  o n 1 a m IE,  perpendicularis  eft  ad  K L^ex  3. 
defin.  Iib.  1 1.  & media  proportionalis  inter  Tegmenta  AI, 

I L i ( quod  tres  rcct{  A 1 , 1 E , I L , {quales  flnt,  ideoq; 
eandem  habeant  proportionem . ) Semicirculus  circa  K L , 
in  plano  rectarum  A L,  1 E,  dclcriptus  tranfibit  per  pun- 
ctura E,  ex  lemmate  pr{cedcntispropof.  Eadem  ratione  (e 
fnicirculus  deferiptus arca  eandem  K L,  in  plano  recta- 
rum  K L,  I F,  incedet  per  punctum  F . Idemque  dicen- 
dum cft  de  punctis  G,  H.  Igicur  quilibet  horum  lemicircu-’ 
orum  circunducrus , manente  fixa  diametro  K L , deferi- 
• »et  fph{ram,  qu{  complectitur  octacdrum  conftitutum  , 
cum  per  omnes  illius  angulos  incedat.  Cum  ergo  hec  fph{- 
ra  {qualis  fit  dat{  fph{r{  , cuius  diameter  AB;'(  Nam 
cum  rcct{  AC,  E F,  {quales  fint  , ideoque  iplarum 
quadrata  {qualia  j Sit  autem  tam  quadratum  recte 
AC,  duplum  quadrati  rect{  A D,  quam  quadratum 
rect{  E F,  quadrati  rcct{;  E I ; Erunt  6^  rcct{  A D, 
l 1, hoc  cft,  AI,  femidia  metri  {quales.  Qjrare  & to-' 
diametri  A B,  K L.,  {quales  erunt  ; ac  proinde 
ph{r{  ipfarum  {quales  cxiitcnc.)  comprchendetut idem 
octacdrum  data  Iphera . 

D d 2 Q^v  t a 
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4.  uniec. 

1 1.  unite. 


4S.  trimi. 


|i  iJtrtijAt 
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1 A vero  quadratum  redbrAB.aequale  eft  quadra 

tis  redarum  A C,  B C.quae  xqualia  funt > eru  quadratum 
redae  AB  duplum  quadrati red*  AC.  Qiu,amobrcm  cum 
AB, fit  diameter fphaerae,&  A C, reda xqualis lateri  odae- 
dri  EF,mani(cftum  eft  , diametrum  fphxrae  potentia  du- 
plam efle  lateris  odaedri . Itaque  odaedrum  conftituimus , 

8c  fphaera  complexi  fumus , qua  & pyramidcni,&C.  Qjjod 
erat  faciendum . 

\m--j  ii  "•  'i  j 

COROLLARlVM.  I. 

1 x di  Ai»  manifeftum  eft , in  oAaedro  tres  diametros  fe  mutuo 
•d  angulos  redos  fecare  in  cenno  iphuc  : quales  funt  K L , B G» 
FH,  fccant es  fefe  ia  L Omnes  enim  anguli  ad  I,  oftenli  funt  reai. 

Atque  proinde  , cum  K I , recta 
fit  ad  lineas  B G,HF;  reda  quo- 
que erit  ad  planum  BFG  H,  per 
ipfas  dudum  ; Idcoque  & plana 
KFLH, fcLGK.per  Kl, duCta,  rc- 
Cta  erunt  ad  plannm  fcFGH.Im- 
»0  eadem  ratione  , ut  paucis  re 
compleCiar,  tria  plana  BFGH, 
KFLH,  k LGK,fe  mutuo  ad  angu 
los  reflos  fccabunt ; Qui  quidem  plana  f»nt  quadrata , cum  om- 
nia eorum  latera  lint  iphu*  o&acdti  latera , ac  proinde  ^qualia  esi 
flant  inter  'e.comprehcndamque  angulos  redos  j eo  quod  (cum 
quadratum  diametri  fphxrf  duplum  lit  quadrati  latens  oSaedn  , 
ut  oftendimus  , ) quadratum  diametri  HF,  aquale  exiltar  quadra- 
tis lacerum  o&aedxi  FK,  KH.  Ita  enim  cfhcitur,ut  angulus,  FKH, 
tc&us  fit . Eadcmquc  cit  ratio  dc  citeris  angulis . 

corollariv;m.  ii. 

(1*1  • t * • 1 ' A* 

OcTtiDitM  diuiditur  in  duas  pyramides  fipiiles  & equa 
Jci,  quarum  bafis  communis , eftquadratum  6FGH,uertices  uero 
K , & L j altitudines  denique , fcmidiametri  l K , I L : cuiulmodi 
funt  pyramides  bFGHK,  EFGHL.  Na*  plana  uhius  funt  fi 
milia  & aqualia  planis  altcnus  , ut  conftst cun*  un:  triangula  r- 
quilatera , & aqualia  , pnter  bafin  communem  , que  eft  quadra- 
tum fubduplum  quadrati  diametri  fphan , ut  eft  dcmonltratum . 

COROLLARlVM.  III. 

St  e*traednim,8t  oftaedrum  In  eadem  fphara  delctibantur , 
erit  tetraedri  Utu*  potentia  fefquiceriium  lateris  o&aedn  . Pona-, 
tur  «nim  quadratum  diameui  fphara  diuifum  in  fex  Part<*  • ^2° 
miam  igitur  diameter  fpharf  eft  potentia  lefquialtera'iater:s  tctf** 


XIII  *» 


*dn  , eri c quadratum  latgris  «etraedri  talium  paruum  4.  qualium 
6.  elt  quadratum  diametri  fph{r*  . Rurfus  quia  diameter  l>h*r* 
eft  potentia  dupla  lateri*  odaedn,  enr  quadrarum  lateris  oaaedri 
talium  partium  ?.  qualium  6.  elt  quadratum  diametri  fphfr*  . Igi 
tur  cum  talium  partium  4.(it  quadratum  lateris  terraedri.qualium 
j.  eft  quadratum  lateris  n^acdrt ; perCpicuum  eft  , latus  tetraedri 
potentia  fefqqiccttium  effe  lateris  oftacdri . , 

C6ROLL  ARIV  M.  I III. 

* / f»‘  ' . ’ ' T.  • , , 

D ■ n t'o»  r,  q«*a  in  quadrato  E F G H(  re&a  EH|  parallela 
eft  refle  F O } & in  quadrato  HLGK,  refta  E K,  reft«  G L : Erit 
planum  fc  H K , per  fcH.fiK,  duftum  plano  F G L,per  F G,G  L, 
diido  paralPelum  Cum  igitur  eadem  fit  ra  io  de  exteris  bafihus 
o&acdri , efficitur, bafes  odaedn  oppolitas  inter  fc  parallelas  e ic 


SCHOLlOTf.. 


'ait. 


Qvov  fi  ex  materia  aliqua 
confictantur  o£l»  triangula  a- 
qui  latera  inter  fit  aqualia  , di - 
jfronanturquetmhac  figura  in- 
dicat , facile  ex  iffit  rite  inter 
fefe  complicatu  coponeturottae- 
dtutn  fecundum  totam  foltdita- 
tem  , ut  ait  ^ilkertur  Durer  ut . 


PROBL.  ?.  PRO P OS.  15. 

\ | 4 **  f i 

C V B V M conftituere;  & fphm  com- 
plc&i,qua  & priores  figuras ; & demonftra 
re,  quod  fphacrae  diameter  potentia  fit  tri- 
pla lateris  ipfius  cubi . 

Si  t fphaerar.qurpratdi&as  figuras  comprehendit,  dia- 
meter AB,circa  quam  fcmicirculusdclcribarur  ACB  : &ex 
A B.auferatur  terna  pars  BD,  utfir  A B,ipliusB  D,  tripla. 
Deinde  du&a  D C , perpendiculari  ad  A Ii , connedlantur 
rcUae  AC,  BC.  Super  re&am  EF,quae  le&e BC,  fit  a?qua- 
lis,  quadratum  conftituatur  EFGH , fuper  quod  crigan  ur 

D d 3 perpen- 


1 4 tercidec 


t $ . undec . 
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6.  unite. 


3 frimi 


34  .primi. 


24 


unite. 


perpendiculares  E I,  F K , G L,  H M,  aequales  quoque  jpfi 
B C,  quarum  extrema  coniungantur  redis  ITC,  KL,LM, 
M 1 . <^uomam  ergo  anguli  I E F , K F E , rcdpunr , ex 

defin.  $.  lib.  1 1,  erunt  redx 
E l , F K. , parallela  |6 unt  au- 
tem Se  xquales , quod  utraque 
aquaiispi  fita  fitjpfi  B C , hoc 
cft , ipfi  E F . Igitur  6c  E F» 
I K.paiallei*  funt  Se  «quales* 
& ideo  parallelogrammum  cft 
E V K 1 1 In  quo  , cum  lineae 
E I , l K , /c  F.xqualcs  fintip- 
(IEF  , omnes  quatuorlinex  xquales  cxiftunc  : Sunt  au- 
tem Se  omnes quatuor angule  redi  , cum  EI  K , F K 1 , 
Xquales  fint  oppofitis  redis  K F E , 1 E F . Igitur  E F K.  I, 
quadratum  cft . Eadem  ratione  quadrata  erunt  F K L G, 
'GLMH.H^IEi  Atque  idcirco  Se  IK.  EM,  quadrarum 
erit , cum fimrlcfir &xqualc  quadi  ato oppofito  E F G H. 


t m j vuiu  iiuiiiv  m w « rr  ; 

, Eftenim  EL.folidumparallelcpipedum  .quod  cius  p, ana 
'if.  unice,  oppofita  fint  parallela, nimirum  pertineas  parallelas  le  mu- 
! tuo  tangentes  duda.  Quarccubus  cut  E L . Qjupmdico 
comprehendi  fphaera  diamrtriA  B.  Sint  enim  planorum 
oppofiiorum  L F A'  I j G H M L, diametri  E.A^F  Ij  GM, 
HL.per  qux  ducantur  plana  EKLH,  F1MG  - Qjjia  igitur 
18.  unite,  tam  planum  EKl.H.quam  Fi  MG,  cubum  bifariam  fccat  j 
utrumque  per  centrum  cubi  tranlibit,  ex  fcholio  propof. 
j^  lib.  1 1,  per  pundum  uidelicct  P,  in  quo, ex  coroll.ciuf- 
dem  propof.  (e  mutuo  quoque  bifariam  diuident  omnes 
diametri  cubi ; Ac propterca  communis  plan.  rum  fcdio, 
reda  Icilicct  N O , per  idem  pundum  P,  incedet.  Q^uia  uc- 
ro  plana  E K LH,  FlMG.rcdangula  fune,  (Cum  enim  H E, 
perpendicularis lit  duabus  rcdisELE  F,  obquadrata  E M, 
unite.  E K j perpendicularis  quoqueent  ad  planum  EK.idcoq;  ad 
reda  EK,ex  defin.  j.lib..  i.Redus ergo  angulus  cft  H&K. 

Eadem  ratione  redi  erunt  reliqui  anguli  in  plano  EALH, 

nec  no  Se  anguli  in  plano  FlMG.R>.itaogula  ergo  lunt  pla- 
na EK.LH.FIMG,)  & xqualia,  quod  latera  unius  xqualia 

fint  lateribus  alterius  > erunt  quoi)ue  eorum  diametri  E L, 

HK,  t M.Gl.xquales.ut  conitat  ex  fcoJio  piopol-34-  h®*  1 • 

Ac 


b e j(3: xm.  m »« 


Ac  proinde  fir  femidiaractri  PE,PL,  P H,  P K.  i P F,  P M, 
P G,  P I,  aquales  erunt  . -Qjjare  femicirculus  circa  E L, 
ex  centro  P.defcriptus  , & circundudus  , fixa  matlentc 
diametro  E L , fphxram  delcribet  r>er  omnes  tubi  angulos 
tranfeuntem : quam  quidem  aqualem  efle  fpharce  diame- 
tri A B , ita  deraonftrabitur . 

Cvm  quadratum  redx  E K,  aquale  Cr  quadratis  aqua 
libus  redarum  aqualium  E F,  F K . ac  proinde  duplum 
quadrati  reda  E F,hoccfl,  quadrati  reda'  X'  L : Erunt 
quadrata  redarum  E K , K L .tripla  quadrati  r?d$  K L : 
Eft  autem  quadratis  redarum  E K,  K L , aquale  quadra- 
tum reda  E L,  quod  angulus  E K L,  firredtisin  redangu 
lo  E K L H.  Igitur  & quadratum  reda  E L , triplum  exit 
quadrati  reda  K L,  hoc  e ft,  quadrati  rtdaJ^C":  At|  UCJ-Q 
eiufdem  quadrati  reda  B G , triplum  cft  quadratum  icdx 
A B . ( Nam  tres  reda  A B,  B C,  BD,  proportionales  funt/ 
cx  coroll.  propof  8.1ib.  6.  Ac  proinde  ex  cortall.^fopoC 
20.  lib.  6,  ut  cft  A B,  ad  B D, ita  erit  quadratum  reda  AB, 
ad  quadratum  reda  B C . Cum  ergo  A B , ipfius  B D , iit 
tripla,  erit  quoque  quadrarum  reda  A B,  quadrati  reda 
B C , triplum  . ) Jgitur  quadrata  redarum  E L,  A B,aqua- 
lia  funt  j Ac  propterea  ipf*  r c£be  E L,  ,A  B,  diametri 
nimirum  fphararum  , idcoquc  & ipfarum  lphaxa  , *- 
qualescxiliunr. 

; Q^vi  a ucrooftenfum  eft  quadratum  diametri  E L, 
triplum  efle  quadrari  lateris  cubi  K L j manifeflum  eft.dia 
metrum  fphara  potentia  triplum  efle  lateris  cubi . Q^uocir 
ca  cubum  conftuuimus,  & fphara  complexi  flunus, 
Q^updcrar  faciendum.  » 

• • * • 'W®  i I*.-.  » tU  ali  j ! * 

COROLIARIVM.  I. 

- Ex  demon Itratione  huius  problematis manifeflum  eft , omnes 
diametros  cubi  inter  fe  cite  xquales , fefeque  mutuo  bifariam  in 
centro  fphzrz  fccare.  Atque  eadem  ratione  reftas  lineas  , quz 
centra  quadrarorum  oppnfiturum  coniungunt , bifariam  diuidi  in 
eodem  centro  . Demon itra tum  enim  eft , diametros  cubi  E L,HK, 
F vt,GI,*quales  elTe.fcfeqj  muruo  bifaria  fccare  in  cctro  P.Quod 
vero  & iccti  NO,c6iunges  cetra  M,8 1 O.quadratoru  oppofitorum 
GHML.EFKI.in  code  cctro  P, bifaria  diuidatur,hac  rone  oitedet. 
Duo  anguli  OPP,OPF,  tfiaguli  OFP,  fquales  sut  duobus  angulis 

JDd  4 NMP, 
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19-  frimi 
l6.  unite. 


I f. primi. 


N M P»N PM,  trianguli  NM?  : ( N*.q>  *"?‘du*  OFP,  aquali»  elt  al-. 

1 ■ • _•  tetrfo  lyMTVfnter  lineas  F I,OM, 

quV  parui  iel*  f.int,  cum  fint  com 
munes  feriores  planorum  paral- 
lelorum £ F K l,  G H M Lj  & an 
gulus  0p£,  aqualis  eft  oppolico 


I 


aduerticem  N P M ) Sunt  aurem 
& latcrt-P  F»  P M , qiubus  adia- 
cent>  squali* . cum  fint  femidla- 
. v metri . Igitur &. later*  P O.P  N, 

«quali» eruat : ac  proinde  refia  N O.  bifariam, fecabitur  in  P.  Ea- 
demque  elt  ratio  <|e  citeris  linei*  coniungcnabus  centra  aliorum 

quadratorum  oppofitorum . _ • < , 

. i.  , . A.  .•!  a.:-  i 1 • 1 

COROLLA:  RJ  V M . | l.Pf 
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: *n  viiyi  potentia  diametri  Tbhirar,  fcu  cubi,  squalis  efl  po 
tentijs  laterum  retraedri  8e  cubi  i Nam  qualium  par 

1 t. tertii  de.  tiovn  elt  quadratum  diametris  talium  quadratum  lateris 
tetraedri : Qualium  uero  partium  9-  e<t,ide.Ti  quadratum  dtame- 
. *ri>  talium  t . efi  quadrarum  lateri*  o>b'  . Igitur  qtfadrawm  late- 

I J.rmyac.  rij  tetraedr/  j & quadratum  latens  cut;  fimul  «unt  partium  p.quC- 
admodum  & quadratum  diametri^  AC  pminde  quadrarum  dia. 
metri  iqualeefi  quadratis  di<9o*om  laterum  . Hoc  etiam  mani». 
Ihim  elt  e*  femicirculo  circa  diametrum  (phirac  defcnpto,  in  quo 
latus  tecrae-iri  ell  A C,  cubi  uero  B C.  PeiCpicuum  autem  elt,dta- 
• metrum  fphir*  A B,  pofle  8 1 reflam  A C,  & reftam  B C,  cum  an. 
l’  gulus  A C B,  fit  reftus . 

S C H 0 L J 0 -v.:.-  ire.-. 


4 7.  frimt, 


1 6. 


ur-mrDrr.c 

ii  s!  iit'» 

J r - . ^ 

Qjr  n d fi  *x  nliqua  materia- . 

conficiantur  fex  quadrata  inter  fe 
aqualia,  difponanturque  , ut  hae 
figura  indicat  , facile  componetur 
cubus  p eundum  totam  folidita- 
tem  , fi  diEla  quadrata  rite  com~ 
plicentur  inter  fe  . Efficietur  enim 
ex  illis  figura  quadam  folida  0EI0  angulos  folidos  continens  in - 
fiar  teffara  cutuffiam , ut  confiat . 

PROBL.  4.PROPOS.  16. 
ICOSAEDRVM  conftituere  i & 

fjhaera 


fphoeracompledi, qua&aritc  di&as  figu- 
ras; &demonftrare,  quod  Icofaedri  latus 
Irrationalis efHinea,  quaeuocatur  Minor. 


S ir  fphsrae,  quae  pnedidas  figuras  comprehendit, dia 
meter  AB, circa  quam  femicirculus  deferibatur  ACB:  Etcx 
AB.abfcindatur  quinta  pars  BD, ut  A-B,ip'fius  BD,  fit  quin 
tupla  > & ipfius  A D.fefquiquarra  > At  uero  A D,ipfius  BD, 
quadrupla  . Deindeduda  DC.pcrperdicitlari  ad  A B,  con- 
ticeantur ree*  AC,  B C.  Ad  mteruallum  red*  EF,  qu* 
ipfi  BC.fir  squalis, circulus  deferibatur  cx  centro  E 5 in  quo 
pentagonum  xquilatcrum  infcnbarlir  FGHIK.  Poft  h^c 
diuifis  arcubus  F G,  G H,  H I,  I K,  K F , bifariam  in  pun- 
dis  L,  M,  N,  O,  P ,<onnedamur  ree*  FX , L G , G M , 
MH,&c.  nempe  latejadccagoni  . Deinde  cx  centro  E , 5c 
pundis  L,  M,  N,  O,  P,ad  planum  circuli  FGHIK,  per- 
pendicularescrigantur  E Q^_L  R,MS,  N T,  O V,  PX,qu« 
aequales  ponautur  femidiametro  EF,  /eu  red*  BC.  Ei  utq* 
omnes  inter  fe  aequales  j fcd  3c  parallelae  furt . Igitur  ree*, 
qu*  illas  coniungunr, nempe  EL,  QJl;EM,  QJii  EN, 

EO.Q  VjEP,  QJ£.  (quas  tamen  omnes,  ufuitaremuscon- 
fufionein,non  duximus. ) bin* inter  fc  squales  cfunt ; Ac 
proinde, cum  xquflcs  fint  EL.EM.5ec.  femidiametro  E F j 
aequales  quoq*  erunt  QjT,C^V,Q>X,5c  inter  fe, 

& femidiametro  EF,fcuiee*  BC.  Q_uiaucto  planum  per 
redas  Q_R,Qj£,dudum  parallelum clt  plano  FGf-UK,per 
redas  EL,E.Vl,dudo : Eademq*  ratione  planum  per  rectas 
QJ^,  QJ  .ductum  parallelum  eft  plano  eidem  FGHIK, 
per  rectas  EM, EN,  ducto  : conuenit  autem  planum  per  re* 
cras  QJt.QS^cum  plano  per  QS,  QT,  in  recta  Q.S,  Igi- 
tur efficient  h*c  duo  plana  unum  planum,  per  ea  ,qu*ad 
propofii  6.1ib.t  1 oftendimus . Non  aliter  oftendemuspla- 
j num  per  QT,  QV  ,cum  hoc  plano  efficere  unum  planum* 
nec  non  planum  per  QV,  QJ£  * 5c  planum  per  Qj£,  QJC 
Sunt  ergo  quinque  line*  QJ^QSjQJ^Q^»  Q^»  'n*0' 
dem  plano  j A c proinde  fi  cx  Q^ad  intci  uallum  QJf,in  eo 
plano  circulus  deferibatur,  is  per  reliqua  puncta  S,T,V,X, 
tranfibit , eritq*  aequalis  circulo  FGHIK.  Coniungantur 

puncta 


II  .quarti 


6.  undec. 


j 3.  ftimr 


1 5.  undec. 


m®Ev<jLi<v:Ggm%%f 


V 


6.  undec. 

$ 1. primi, 
kijertyde. 


punfta  R,  S,  T,  V,  X,  redis  RS,ST,TV,VX(  XR. 
Qjiia  igitur  L R,  P X,  aequales  funt  Sc  parallel*  j fi  conci- 
piatur duci  reda  L P,  erunrquoquc  L P,  R X , «quales  8c 
& parallel*  j Ac  proinde  ex  circulis  «qualibus  «quale*  ar- 
cus auferent : Aufert  aurem  L P,  quintam  partem  circuli 
F G H I K,  nempeduas  decimas  par  tes-F  L.  F P . ]°itur  & 
R X,  quintam  partem  auferet  circuli  R ST  VX.Simifi  pror 

ft*s  argumento  con- 
cludemus, reliquas  re 
: das  RS.ST.TV, 

V X , quintas  partes 
au  ferae  . Qjuamob- 
rem  penragonum  ae- 
quilaterumeft  RST- 

V X,  omnia  latera 
qualia  habens  lateri- 
bus pentagoni  F G- 
H I K . Demittantur 
ex  angulis  pentagoni 
RSTVX,ad  angulos 
pentagon  FG  H IK, 
redi  RF  , RG  , SG, 
S H,T  H,  TI»,  V I, 
VK ,XK,X  F.Quia 
igitur  peipendicula- 

risLR,  «qualis  ponitur  femidiametro  £ F,  hoceft,  lateri 
hexagoni  circuli  FGHIK;  & eft  L F , latus  decagoni ; 
xo.tfrtifde'  crjt  quadratum  lateris  pentagoni  eiufdcm  circuli  «quale 
1 quadraris  redarum  LR,  LF : Eft  autem  eifdem  quadratis 
47 .primi,  arquale  quadratum  rrdar  FR,quod  angulus  FLR,rcdusfit 
ex  3.  denn.lib.  11  Igitur  quadratum  redxFR,  «quale  cflr 
quadrato  lateris  pentagoni , ideoque  reda  FR,lareri  penta 
gbniLP,fcuFG,hoccft,ipfiRX,  «qualis erit  . Eademque 
ratione  erunt  reliqux  linc«  RG,SG,SH,&c.  reliquis  lateri- 
bus urriufque  pentagoni  «quales  j j^c  propterea  decem  tri* 
gula  RFX , RFG , RGS,  SGH,  SHT,  TH’,  TIV,  VIK, 
V K X,XK  F,«quilatcra  erunt,  & inter  fc  «qualia  , cum  eo 
tum  omnia  latera  ^qualia  fint  lateribus  pentagoni  xquilate 
ri . Poft  hcc,  perpendicularis  E Q^in  utramque  partem  ex- 
tendatur. 


'Ll  B e*RJ).  XIII. 


tedatur,fintq;  rc£t§  QY.EZ  aquales  finguLc,  lateri  dccago 
r»i  circuli  FGH  IK  , ud  R.  S T V X";  & connc&antur  re£t  e 
VQ^VYjXQ^XYjGE.GZ.HE.HZ.  Qjuonia ergo QX, 
femidiameter  eft  circuli  RSTVX , hoc cft, latus  hexagoni  $ 
de  Q y » latus  eft.dccagoni  ciuldcm  circuli  ; erit  quadra- 
rum lateris  pentagoni , XV,  «quale  quadratis  re&arum  IO  tertlMe 
| Q^_X  , Q^Y  : Eft  autem  cifdrm  quadraris  zquaic  qua-,' c ]L  * 
! d ratum  rr&x  XY  rquod angulus  X Qjf , redus  fit  , ex  *7'  * 

! defin.  3*  i*b-  r i%  (Nam  cum  plana  circulorum  FGH* 

I X , R S T YI  vparallcia  finr  oftenfa  , fitque  E (^  ad 
illius  pianum>rc£ta , , ex  conftruftione  s erit  quoque 
E ad  hUi.ui  planum  refta  , ex  fiholio  propof.  14. 
lib.  if.  ideo^uc '.perpendicularis  ad  redam  QOC,  in 
eodem  plano,»  ) Igitur  quadratum  rect«  X Y,  «quale 
eft  quadrato  .rect*  X V,  proptereaque  recta  X Y , re- 
cte X Y aequali*  ifEodcmquc  modo  eidem  X V , ae- 
qualis oftendecur . .Y.  Y > Ac  proinde , triangulum  V Y X, 
«quilatcrunq  cft  >r:Non  aliter  demonftrabimus  , fi  du- 
cantur rfccta;  RtY  t S Y,TY,(  quas  tamen  , ut  ui- 
taremus  confufionem  linearum  , non  duximus.)  qua- 
tuor  triangula  R Y X , RYS,  SYT,  TYV, 
atquilatera  .efic?  ^ ,5c  «qualia  triangulo  V Y X , hoc 
eft,  prioribus  decem  , cum  omnium  latera  aqualia 
fi  ut  lateribus  .pentagoni  . Simili  argumento  «quila- 
terum  erit  triangulum  G Z H , ( cum  E G , fit  la- 
tus hexagoni  /nempe  fcmidiametcr  E Z , -latus 
dccagoni  angui ufque  G £ Z , ircflus  , ex  j.  defin, 
lib.  it.  ). neci  non  quatuor  tnangula  H Z I,  12  K, 

KZF,  F Z G , ( quorum  tamen  lineas  ^ ne  pareremus 
coniufioncm.non  duximus ) quae  omnia  prioribus  quinde- 
cim «qualia  erunt , eandem  obeaulam.  Cura  igitur  omnia 
h«c  triangula  uiginti  aequi  atera  fint , & «qualia  t copuien- 
turqifingula  fingulis  per  lineas  rectas, nempe  per  eorum  la 
trra  f conftitutumentex  ipfis  Icofacdtum  . Qjioddico  co- 
prebendi  fphxra  diametri  A B. 

Divi  %,k  recta  E Q^Jbifariam  in«t,  ducantur  rect« 

«F,4  X,  «t  V . (Quoniam  igitur  latera  et  Q,,  Qy  , trian- 
guli a.  (±V  , «qualia  lunt  lateribus  <r  Qy  t trianguli 
e OX , cum  V,  QX»  fint  fimidiaractn  circuli  R ST- 
. VX: 


V 
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VX  : Sunt  autem  & anf  uli  j QV,  «r  Q.X.  atqualta,  nempe 
rectt.exdefin.  . lib.  i i/Eiunt&Wcs  a V,<*  X,  aequales. 
Eadimque  ratione,fi  ducantur  lectarex  *,  Q^ad  R,  S,  T> 
oltendcntur  rectae  a R,  a S,  a T,  aequale:  3c  inter  ic,&  ipH* 
i a V,  r X . Rurfus  qu  a latera  a Q^QJ£, trianguli  a Q,  X, 
.[aequalia  funt  lateribus*  E,  E F, trianguli  a E F,cum  Q^X» 
EF,  iinc  iermdiametri  circulorum  aequalium, & EQ^_diui- 

fa  fit  bifariam  in' «e  • 
Sunt  autem  & anguli 
tt  Q.X,  a E F aqua- 
les, nimirum  rrcti,  ex 
debn.3.1>b  ii.  Erunt 
quoqi  bafes  aX,  a F, 
aequales  : Eodem  que 
modofiexrt.E.ad  G, 
H,I,  K,  rect*  ducan- 
tur, oftendentur  a G, 
etH,  * lf  * K , «qua- 
les ipiitrX)  Ac  proin 
de  decem  line*  ductae  1 
ad  decem  angulos  F , 
G,  H » I , K ? R . S» 
T,V,X.$qualcs  funr. 
Q^upn  a nero  Q^_E  > 
icmHiamerercft,  hoc 
eft,  latus  hexagoni  circuli  F G H I Kj  & E Z,  larus  decago- 
f.nrtijdic.  ni  eiufdem  circuli , erit  Q^Z.diuiiair  E,  extrema  ac  media 
i ratione’,  maiuique  (egmentum  erit  QJ!  . Q^uaie  minus 
fegmenrum  ZF,a  (Tumens  E «r,  dimidium  maioris  fegmen- 
j .tertijiec.  ti , hoccft,  recta  a Z.quintuplum  porefteius,  quodex  E«, 
dcfcribitur,qnadrati:Poteft  aurem  & recta  a F.quintupium 
j eiufdem  quadrati  rect*  E <r . ( Nam  cum  quadratum  rectae 
E F,  quadruplum  iit  quadrati  rect«  a E,exfcholio  propof 
4.likt  . quod  recta  E F, dupla  (it  ipiius  E a } erum  quadrata 
i rectaru  E K.E  r.fimul  quintupla  quadiati  rect*  Ear.Cu  ergo 
quadratis  rectaru  R r,E*,*uuale  (it  quadiarii  rect*  a Fjerit 
quoq»  quadratu  rect£  rF,quintuplu  quadrati  rect£Ear.)lgiC* 
aqualia  sut  quadrata  rectaiu  « Z # F,ac piomdcirr*  ip(ic 
tfZj^F^quaics  cruf.Cii  igif  ZY, bifaria  (ccc( in  ff^^pteiea 
w V . , , , ^ .....  quod 


47.  fumi, 


•K 


QZfrL I B & K3.  Xm.  ^£-9  »«r 

quo  I flat  qualibus  <t  B,  * Q^acqualcs  recrar  addantur  E 2 , ,j 
QJ£.  rotae  Z*,Y  a,  actuales  fiant.)  Erunt  omnes  rectxdu 
erae  ex  ar,  ad  omnes  angulos  Icoiaedri  aequales  . Quocirca  j 

fph^ra  deicripta  circa  diametrum  ZY,  ex  centro  tt,  per  om- j . 

nes  angulos  Icoltcdri  confiituti  tranfibir . Hanc  ergo  fphae-  j 
ram  dicoatqualcm  efle  f;  herae diametii  A B-  . 

Cvm  fit  ut  cr  Z,  ad  <r  E,  ita  Y Z,dtyla  ipfius  <r  Z , ad 
QJj  duplam  ipfius  i E;  Ac  propterea  ut  quadratum  re-  ij.  quinti, 
ctx  * Z,ad  quadratum  rectae  <rE,ita  quadratum  reet*  1 Z,  n.  fexti.  ( 
ad  quadrarum  recta?  QJJ}  fit  autem  quadratum  recta:  <tL, 
oftenfum  quintuplum  quadrari  rcctsc  <t  E : Ent  quoq  uc 
quadratum  reet*  Y Z, quintuplum  quadrati  rectae  C^E.hoc  ] 
cft.quadrati  reet*  8 C } quod  recta  Q_E,  aequalis  fit  pofita  i 
{em  id  ia  metro  E F,  hoc  eft  , rectae  B C : Eft  autem  & eiuf- 
dem  quadrati  rectae  BC.quinruplum  quadratum  rect$  AB. 

( Nam  cum,ex  coroll.propof  tf.lib  6 fit  ut  A B,  ad  B c,  ita ; 

BC.a  i BD  j erit  ut  A B,  ad  B D,  ita  quadratum  rectae  A B, 
ad  quadratum  recte  BC,  excoroll  propofi  to  lib.6.Ac  pro- 
inde exifiente  AB,  quintupla  ipfius  B D,  ent  etiam  qu  idra- 
tum  rCct£  AB,quintuplum  quadrati  rect£  B C.  ) Quidrata  ; 
gitur  rectarum  Y Z,  AB,  ^qualia  funt,  idcoqj  5c  rect£  Y Z> 

ABj  Ac  propterea  &fph£i£  circa  ipfi»s,$quales  erunt. 

Qjj  o n i a m denique  diameter  fphg.  e AB,  Rationa- 
lis ponitur'}  ( Nam  comparatione  ipfius  oiiendendum  efi , j 
latus  Icofaedri  efle lineam  Irrarionalem , qu$  Minor  uoca- 
fur. ) poreftque  quintuplum  quadrari  rect$  BC,  hoc  cft,rc- ; 
ctjilli  ^qualis  E F } erit  quoque  femidiameter  E F , circuli 

-FoHtK,  Rationalis.(  Namquadrara  rectarum  A B,E  F, 

cum  habeat  proportionem,  quam  numerus  ad  numerum, 
nempe  quam  5 ad  1 . ucl  10.  ad  1.  erunt  cqfnroenfmabilia } f iteimi 
Ac  propterea  & rect$  A B,  E F,  commenfurabilcs  erunt , 

{altem  potentia  . Cum  ergo  AB, fit  Rationalis  ,errt&  E F,  j 
Rationalis.)  Q^uaredcrora  diameter  circuli  FGHIA,  Ra-j 
tionaliscrit } Ac  propterea  F G , latus  pentagoni , hoc  elt , 
latus  Icofoedri , I rranonalis  ent  linea , que  uocatur  M: nor. 
Ico'acdrum  igitur  confticuitnus,dc  fph^ra  fumus  complexi, 
qua  dcantediccas  figuras } dc  dcmonlttauimus,  quod  Ico- 
lacdri  latus  Irrationalis  cit  linea , quf  uocatur  Minor . 
quod  erat  faciendum . 

COROL- 
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COROLLARIVM  i. 


H x di Sis  infertur , fphxrx  diametrum  efle  potentia  quintupld 

femidiametri  circuli  quinque  Utera  leofaedri  ambientis  , ex  quo 

fcilicet  Icofaedrum  cnnltitutumdl,  & qui  per  quinque  lcofac  ri 
angulo*  incedit . OHenfum  emm  elt,  quadratum  diametri  A B , 
quin  tu  pium  efle  quadrati  rccut  B C,  hoc  elt,  femidiamccri  Er. 


-u:- 


COROLLARIVM.  II. 


• ••  _ * 

1 T i M manifeltum  eft,fphxrx  diametrum  efle  compofitam  ex 
latere  hexagoni , hoc  elt , ex  femidiametro , 8 1 duobus  lateribus 
decagoni  eiufdem  circuli. Nam  VZ,?diameter  fphxrx  componitu* 
ex  EO,  latere  hexagoni, St  ex  QX>£  2»  lateribus  decagoni  arcuh 
FGH1K. 

COROLLARIVM..  III. 

Constat  denique  latera  Ico&edri  oppolita  , qualia  funt 
RX, HI, efle  parallela.  Na  reda  RX.oltenfa  elt  parallela  reSx.quat 
ex  L,in  P, duceretur . Cum  igitur  eidem  rectx  L P,  lit  quoque  pa- 
rallela recta  H I.iii  in  fcholio  propof.17.  lib.  demonltrauimus  j 
( eo  quod  aquales  lint  arcus  HL,  I P > continet  enim  uterque  tres 
decimas  partes  totius  circunferentix,  ) pcrlpicuum  elt,  rectas  RX, 
HI, efle  parallelas . Eadeq;  elt  ratio  de  exteris  lateribus  oppofan*. 

SCH0L10  21. 

Qv  o D fi  ex  ali- 
qua materia  confician- 
tur uiginti  triangula 
quilattrainter  fe  aqua- 
lia 3 dt  (fanantur  que  y ut 
hac  figura  indicat , com- 
ponetur Icofaedrum  f e- 
cundum  totam  fafiditatem  ,fi  rite  inter fefe  aptentur» 

K'  ' ,«  • • I - » I v ^ ^ **  W 

PROBL.  5.  PROPOS.  17. 

DODECAEDR  VM  conftituere; 
& fphsra comple£ti>qua & praedictas  figu- 
ras; & degioftrarc,  q£  Dodecaedri  latus  Ir 
rationalis  eft  liriea,quae  uocatur  Apotome. 

S I T j 

• - *'  _ _ J 
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Sit  una  bafis  cubi  data  fph«cra  comprchenfi , quadra- 
tum A B C D , cui  infiltataliud  aquale  ad  rectus  angulo* 

ADEF,ut  fit  communis  horum  fectio  recta  A D.  (Inii It  ut 
enim  omnes  bales  cubi  fibi  mutuo  ad  angulos  rectos . Nam 
in  pnccdcn tibiis  , ut  cubus  conftitucrerur  , erecte  funt 
ex  angulis  bafis  E FG  H.quatuor  linex  E1,FA  ,GL,HM,ip- 
fi  bafi  EFGH  perpendiculares . Id  quod  facile  apparere  po- 
tcft  ex  figura  propofitionis  1 5 .huius  lib.  Qjiarc  & bales  cu- 
bi per  lpias  duct  i , recta:  erunt  ad  eandem  bafin  E F G H.) 

Diuifis  itaque  cuneis  F £1 . g unite 

lateribus  bitaria  in  pun 
ctis  G,H,1,K,L,M,N, 
qux  rectis  connectan- 
tur  fecatibus  fefe  in  O , 

P,cctris  quadratorum, 
ut  confiat  ex  demon- 
ftrationc  ofiaui  pro- 
blematis lib.  4.  Sccen. 
tur  OK,  PL,PN,  extte 

ma  ac  media  ratione  -•*»«.»-.  1 

in  puctisOIR,S,ex  quibus  ad  plana  quadratoru  educantur  * 

extra  cubu  perpedicu  lares  QT, R V.SX.atqualcs  fcgmenns 
maioribus OQ^PR^P  ■>.Comuncrisdcindc  rectis  AT.AX. 
DT,DV,VX>Lnco  ATDVX  ,c{fc  unu  ex  duodecim  peta- 
goms  iquilateris,&  * quiagulis  Dodccaedri  coftitucdi.Q  * 
enim  pentagonu  ATDVX, fitin  uno  plano.ira  ottendetur. 

1 ■ ‘1  clua^rat^  A D£F,rccta*,ipfaeeruc  paral  6. unite. 

cl^iACjpitidc.cu  fint  a:qualc:s,(  quia  fcgrr.eta  maier%PR  t 
PS, quibus  aequales  funt  pofitx, aequalia  funr,  cum  & lines 

|CCc*xr  y*  P N'  ,a:cl“alcs ) crQt  clUOfl>  coiungetes  recta:  j 3.  primi, 
R S,  V X,  rquaics  ic  parallelx  : E fi  aut  Sc  AD, eidem  RS,  « 2 pri»,  ■ 
i iue  LNjparallela,  eo  qfr  AN,  DL,  parallelx  fint  & 3 qua- 1 . ..  ! 

C-S*  ^ & AD.VX,  paralltixsur  ■,  Ac^ptcrea  recte  coiun  o .unite. 
>ctes  AX.DV,  in  eode  cu  ipfis  erut  plano  j idcoqj  trapeziu  7 unite 
ADVX,inunqtxilletplano:Efiaut  dc  triagulu  ATD.in 

uno  plano . Dico  qJ  & in  eode  {Mano  cu  trapezio  A DVX . 

Ex  P,  ducat"  PY,  parallela  ipfi  RV,q  erit  recta  ad  quadratu  » unite 
ADEF.qd- adidc  recta  fit  RV.Et  conectant' recte  K.T.AY. 

QA.igmreft  ut  OK,adOQJta  OC^.ad  C*JC,ob  Pectione 

recta: 


6.  undtc . 

L 

J J.  fexti. 
, ttndec. 


4.  frinti. 


4«  frinti. 


4.  ttrtjcUc. 
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fectaO  K:  Eft  autem  K P,ipfiO  K,  aequalis  ;((untenim  ■ 
dimidia  latera  cubi ; ) & PY,  ipti  OQ^Jcum  aqualis  fit  ipli  | 
1 RV.quj  potita  fuit  ^qualis  ipli  OQ^maion  fcgmcntoiEnt 
quoque  ut  KP, ad  P Y, ita  OQjioc  cd,QJT,  illi  xqualis,ad 
QK.Qjiarc cum  triangula  P K Y,  T K,  duo  latera  ha- 
beant duobus  lateribus  proportionalia, (intque  ad  unum  an 
gulum  K,  compotita , ita  ut  homologa  latera  tint  paralleia, 
nempe  PK,3c  QJT,  ipter  fc,  quod  utrumque  redum  (it  ad 
quadratum  A BCD,  & PY,  QJC, inter  (c,quod  utrunquere 
dum  fit  ad  quadi atum  AUEF  : Eiunt  reliqua  latera  K Y, 
KT,m  redam  lineam  collocata j Ac  propterea  reda  T Y,in 
uno  erit  plano,  idcoqj  planum  ATD,  & planum  ADVX, 
unum  planum  continuent , perrepas  T Y, A D,  dudum . 
Quocirca  pentagonum  ATDVX,  in  uno  exi  Ait  plano. 

o d vero  tit  ^quilaterum , ita  docebitur  . Cum  la- 
tera A N,  N S,  trianguli  ANS , aequalia  tint  lateribus  A K, 
K Q,  trianguli  A K Qj  (Sunt  enim  A N,  A K,  dimidia  la 

tera  cubi,&  NS, 
Tegmenta  minora  re- 
darum aqualium  le- 
darum . ) & anguli 
ANS.AKQ^rediifi 
ducatur  reda  A Q^e- 
runt  bales  A S , A 
aquales.  Rur fuscum 
latera  ASjSX,  triangu 
li  A SX,tint  aequalia  la- 
teribus A Q^QTitna 
ulig  AQ^Tj  ( Nam  redas  AS,  A Q^,  oftcnfat  funt  aquales, 
& SX,  C^T,  funtlegmenra  maiora  r*edarum aqualium  (e- 
darum)fic  anguli  ASX,  A QT,rcdi,exdcfin.j  lib.i  1.  Erut 
quoqj  bafes  AX, AT, aquales. Q^uod  li  ducatur  reda  DQ. 
otiendemus  eodem  argumento  , redam  DT,  reda  ATjh 
ucroJucatur  reda  DR,  redam  DV,rcda  DT,ttie  aquale. 
Sunt  igitur  pentagoni  quatuor  latera  X A,  AT,  TD,  D V, 
fqualia  5 quibus  etiam  aquale  otiendemus  reliquum  V , 
hac  ratione.  Q_uadrata  redarum  PN,NS,timul  tripla  funt 
quadrati  reda  i*S,hoc  eti,  quadrati  reda  S X : E ft  autem 
quadrato  reda  PN^aqualc  quadratum  recta  AN.  Igitur  Sc 

quadra- 


xi ii.  ^ 

quadrata  rectarum  AN;  4VSYl3r$6l  tripIvfantquaJ  rati  re- 
ctae S X.  Cum  ergo  quadrans  rectarum  AN.NS.aequale  fit 
quadrarum  reetas  A-S-Tetif  quoque  ^uadrarllmfrecta:*  A $ , 
triplum  quadrati  rectae  S Xj-Ae  proinde  quadrata  rectarum 
AS.SX,  fimulyfjuadtupliremfdtfm  quadrati  rectae  SX:  E It 
autem  quadrat# rt&arum-A^S,SX,aequafc  qiiadrattfm  ro- 
da: A X.  QjjjtUratutnfcrgo  r<sd*  AX,  quadruplum  quo 
que  erit  quadrati  X,  hoctft,  quadrati  reda:  P s,hoc 

C fi,  quadrati  redieXYj  Suntemm  redae  P S,X  Y, aequales. 
Cumigituj-  fifiquddfamrnredaj  VX,  quadruplum  fiteiuf 
dem  qmdiati  reda:  X Y jex  jcfiblto  propol  4-iib  2. quod  VX, 
dupla  fit  ipfiusX  Y 5 Eriintquadrara  redarum  A X V X, 
aequalia  i Ac  proinde  rCd-t  iplae  aequales  Qjiarecu  & X A, 
A T.,T  DtD  Vrtiftenfad  lintefle  aequales } aequilatcrum  cft 
pancagonuiltA  T D VX. 

. Q^j'  o d autem  & aequiangulufit.ita  perfpicuum  fiet . 
t)udis  redisA  R,A  V j cum  P N,  feda  fit  in  S,  extrema  ac 
media  ratione.  Vciqueaddita-P  R,  aequa!»»  .fnaiori  figmento 
P^jeritquoquc  N R,  feda  in  P,  extrema;  ac  media  ratione, 
tnatufque  (pgmcntumerir  X.P  . Qjtad^ea  igitur  redarum 
NR.K  P, fintiul tripla  funtquadrati red$  NP,hoeeft, qua- 
drati redae  A N :-Efi  autem  quadratum  t<d»  R-V,  aequale 
qpadraro  rcdgR  P.  ErgoSc.quadxata  redarum  N R*R  V, 
tripla  funt  quadrati  redg  A Ni  Ac  proinde  quadrata  reda- 
rum NR,RV,A  N, quadrupla  funteiuldcm  quadrati  redae 
AN:  Suntautcmquadrata  redaru  N R*  AN  (aequalia  qua-, 
drato  redae  A R . Igitur  & quadrata  redarum  R.  V,  A R, 
quadrupla  funt  quadrati  redae  A N.  Cum  ergo  quadratis 
redaru  A R , R V,  arqnalcfic  quadratum  red$  A V j Erit 
quoque  quadratum  redae  AV,ciufdcm  quadrati  jcdf: AN, 
quadruplum . At  uero  ctuldem  quadrati  redae  A N,  qua- 
druplum cft  quadratu  redae  A D,cx  fcholio  propof.  4 lib. 
2.  quod  A Dj dupla  fit  ipfius  AN.  Aequalia  igitur  funt 
quadrata  redarum  AV,  AD,ideoq;  Scredg  AV,AD,?qua 
les . Simili  argumento , dudis  redis  D S,  D X , oftendernus 
DX,  D A^q uales  dTe j ac  proptcrca  tres  redf  AD,Ay,-DXj 
inter  (e  efle  aequales . Q^uoniam  igitqrlatera  T A,  T D,tria; 
orati  TAD,aequalia  funt  lateribus  DVjVX-.trianguli  DXV» 
& bales  AD,DX,aequales  quoque : Erunt  St  anguti  ATD, 
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f .terti}  dee, 
4. tertijd.ee , 

47  .primi. 
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pVX,  «quales  Non  fccus  oftendeturqngulus  DVX,  jqua 
J«s  angulo  A X V ; Acproinde,cum  in  pentagono  scqmla. 
tero  A TDVX,rrcs  habeantur  a ngulucqjaalcs  ATD,DVX 
A X Vi  ipfumcritatquiangulum. 

Q^vou  fi  fumantur  alia  duo  cubi  qqadrata  Crr/7D 
B Vf  A,rcfta  ad  quadratum  ABCD  i in  somunibus  fodio 

£ • i-mbus  QD, AB,  quoru 
- -d  ‘ Ungula  Jatera  bifariam 
?».  fteenturin  t, 9,A,i,u, 
£-,3YG.,pjindi$,  quas 
y •ce^h^Uftgaomr(ci»tt 
,,  tu°  Necantibus  in  qua- 
& dratorum  centris?,*, 
9>'  ’■  Sccentuc  drfhdc  O Ht 
O K,f>  1 .f.Q  , extrema 
ac  media  ratione  in  pii 
d,v'.Q  , 3 . 4,  ex  qui- 
bus ad  plana  quadratorum  educantur  ad  partes  cubi  exterio 
rcs,perpendiculares'e  t,  QjT,r7,4S,*qual«fegmentisma 
«oribus  p O.QO  i p,4*,coiuungaturq;  rcd£  Tt, i C* C7, 
7D,DT,TA, A8,gB,Bz,demonftrabimus  eadem  rationej 
pentagonaTaG7D,TZBsA,atquilarcracfle&  equiangu- 
Ja,  & aequalia  priori  A T D V X,  ob  communia  latera  T D, 
TA.  Conftruda  igitur  iam  funrrrw  pentagona  tangentia 
cubi  tria  latera  ADjDC,AB,&fibimutuo  cohcrenria  late 
nbuscomunibusTD.TA  . Si  igitur  eadem  methodo  fabri- 
centur alia  nouem  fimilia  pentagona  tangetii  reliqua  noue 
cubi  laterajconftitutum erit  Dodecaedrum  C^uod  quidem,  1 
fphxra  comprehendi, qua  & cubum, & prasccdentcs  nguras, 

hac  arte  demonftrabimus.  r <■-•...• 

Intelli  gantvr  plana  cubi  oppofitafecariplanis,qu£ 
per  redas  planoru  latera  bifaria  fecantes  ducuntur , nempe 
planu  ADEF,&  eius  oppofitu, planis  d udis  per  redas  KM,. 
L Nj Ite  planu  A BC  D,  Accius oppofitu , planis  perrodas' 
GI,H  K,  dudis,&c.  Qjjpnia  igitur  plana  lecatiareda  funt 
ad  dida  plana  cubi,quod  parallela  fint  bafib9  cubi,  qu£  redg. 
funt  ad  plana  A D E F,  ABCD-:  Erunt  & communes  corii 
fcdiones  ad  rade  cubi  plana  re d$.  Q_uare  cu  Y P,rcda  fit  ad 
planu  ADEF,ipfa  produda  uerlusZ,  eriteommunis  fcdio 

plano- 


. 


21« 


3 undee. 


6.  undee. 


fmLirB  E Bu^i  Xlil. 

planomm  per  reflas  KM,  LNjftuflorum.  Eode  paflo.fi cx' 

O,  ad  planum  ABCD  , erigatur  perpendicularis  90.Zserit , 
ipfa,com  mimis feflio planorum qugper  reflas  G I, HK.du' 
cuntur.  Qjua  uero  dlctce  cocnuuesfefliones,  & diametri  cu 
bi  fe  muruoijifaria  fecantj  frcqitie  mutuo  b.tarfa  in  Z : Se- 
cant autem  (cfe  diametri  cubi  bifariam  in  centro  fpharra:  cut 
bum  complectentis.ex  coroll.i.propof.i  5. huius  lib.Punflu 
igitur  Z centrum  erit  faligr^circa  cubum  deferipte,  Ac  pro- 
inde omnes  rectae  ex  Z^ad  omnes  angulos  cubi,  duflx  inter 
fcjcqualesej  unt:.C£  uibus  omi^bfas  ^quales  quoque  efic  om 
nes  recfas  ex'  £,ad  omnes  angulosi  Dodecaedri  ductas>llc  fiet 
perfpicuum.&ucta  recta  Z X.  Quon  am  .paralie' 9 fiint  KP, 

OZ.quod  utiaque  recta  fit  ad  planum  ABCDj  item  paral 
lelf  funt  O K,  ZP,  quod  utraque  recta  fit  ad  planum  A D- 
E Fi-ent  PKOZ,  ("debent  enim  duo  puncta  Z,  intelligi  cfle 
coniuncta)  paralle/ogramum.ac  propterea  P Z,  $quali>cnt 
ipfi  K O.hoc  cft,  ipfi  N P.dimidio  laeri  cubi:  Eli  autem  & 

P, Y,  ipfi  P R.  .aequalis . Tota  ergo  Z Y , toti  N R,  $qua- 
lis  erit.  .Qjtare  cum  quadrata  rectarum  NRyPRjfimql  $ri 
pia  lint  quadrati  recta:  NJ*,quod  NR,  in  P,  Tecta  fit 'excrema 
& media  ratione  ; erunt  quoque  quadrata  rectarum  Z Y, 

P Y,  hoc  eft.quadrata  rectarum  Z Y,Y  X.fimul  tripla  qua 
drati  iect£  P Z : ( Eli  enim  Y X,  ^qualis ipfi  P S , hoc  cft  , 
ipfi  P Y t)  Eft autem  quadratis  rectarum  Z Y,  Y X» jqui-  47.gr;»*, 
le quadratum rectj  ZX.  Igitur  5c  quadratu  recte  ZX, tri- 
plum erit  quadrati  rect£  ZP.hOccft.quadratidimidlj  laleris 
cubi  At  quia  ciufdcm  quadrati  dimidij  fateris  cubi  triplurtl 
eft  quoque  quadratum  femidiamctri  fphazrae  cubum  coprd- 
henderis.  (Nam  ut  diameter  ad  latus  cubi.ita  cft  /emidianie- 
ter  ad  dimidium  lateris  j Ac  proinde  ut  quadratum  diamc- 
tri/ad  quadratum  lateris.ita  quadratu  icmidiametri  ad  qua-^i-  'fati'. 
dratum  dimidij  latens . Cum  ergo  quadratum  dfanjetri  tfl-  iy  .tertijdec. 
pium  fit  quadrati  latcris.erit  quoque  quadratum  fcmidlatae 
tri  triplum  quadrati  dimidij  lateris. ) Aequale  igitur  eft  qua-, 
dratum  recte  Z X,  quadrato  femidiamctri  fph$r$,  fcu  cubi  j 
Ac  propteiea  ZX  , squalis  femidiametro  . Eade  ratione  erit 
ducta  recta  Z V,  femidiametro  squalis.  Vel  certe,  qd ia  cum* 
farera  ZY, YX,ttiaguli  ZYX.^qualia  fint lateribus  ZY,YV, 
tria^uli  ZY  V,3t  anguli  edtenti  rcctj.  (cum.n.  PY,fit  perpen- 

■ ' Ee  z i'  ‘'-dieufaris 
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4-  tertijdec, 
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dicularis  ad  L N,  erit  quoque  caderrt  ad  fibi  parallelam  ^X, 

■ 4 .primi,  perpendicularis . ) Erunt  bafes  ZX.ZV,  srqualeszEademq; 

ratione  femidiamctrofphsr$$quales  erunt  reCtc  dud$  Z A, 

ZD.  Sunt  ergo  iam  quatuor  re^aeduftj  ex  z/centro  fphg- 
r?  ad  quatuor  angulos  pentagoni  A,  D,V,  X,  aequales  (emi- 
diametro  fph$r$.  Vt  autem  odendatuf  & rcCft  cfutfa  ZT, 
ad  quintum  angulum  T,fcmidiametro  *qualis,dcfcri6atur 
circapentagonum,  cum  fit  aequilaterum  Sc  arquiangulum, 
citcillus  ATDVX,  & in  planum  ipfius  ex  Z,  centro  fph*r* 
pcrpCdicularist&hittatur  Z»»co- 

neaaritUrque  >ea^>A,  wT,a,D. 

a V,  v X.  Quoniam  igitur  qua- 
drat Qreftg  Z A , jquafecft  qua- 
dratis rectarum  Z o/,aiA>  & qua- 
dratum tc£t£  ZX,quadratis  rcCta 
ru.m  Z it,  at  X:  Sunt  autem  qua- 
drata ustarum  Z A,Z  X,  ^qua- 
lia,  quod  rc(Cl£  ZA;ZX,  ottenfte 

'fint  iqualesjTgitur& quadrata rcftarum  Zo>,  a A,  qua- 
dratis rcCtarum  Z a,  st  X,cquali.i  j Ac  proinde  dempto  co- 
nium quadrato  rc£t£  Z ^qualia  relinquentur  quadrata  re- 
darum « A,  a»  X»idcoque  reda:  ipfarotA,  «>X,xqualcs  erut. 
.Non  aliter  oftqndcntur  rc&xa  V,«  D,  inter  fe,  dc  ipfis 
Aj^X, squales, quod  & red$  Z V,ZD,cqualcsfint  ofte 
, fat  redis  Z A,  ZX.  Quare  cum  ex <«, cadant  in  circunfcren- 
9.  terti jf  • | tiam  plures  rcd$  linej  aquales,  quam  du^ipundumwa  cen- 
trum erit.circuli } Ac  proinde  w T,reliquisex  centro  dudis 
a:quali;sidcoquc  quadrata  redarum  Zw  ,«*»  A, aequalia  erut 
quadratis  redarum  Zt>,ui  T.Cum  ergo  illis  duobus  aequa- 
47.  primi  le  fit  quadratum  rcd$  Z A 3 his  ucro  quadratum  rcd$  Z Tj 
Erunt  xqualia  quadrata  redarum  ZA,Z  Tj  proptereaqj  & 
rcdfZ  A,ZT,$qualcs . Quare  fph^ra  complectens  cubum 
ex  centro  2,dcfcripta  comprehendet  pentagonum  quoque 
ATDVXfEcdcmqj  modo  & reliqua  pentagona  Dodccae 
dn  i Ac  ptopterea  eadem  fphgra  comprehendetur  Dodccae 
drum, qua  cubus. 

P o s t r e mo  cumfitutN  P.adP  S,itaPS,adS  N: 
tf.  quinti,  erit  quoque  ut  N L,duplaipfiusNP,ad  RS  duplam  ipfius 
I PSjita  RS, dupla  ipfius  PS,  ad  redam  compofitam  ex  S N, 

' , — l . ; ’ _ : r l. 
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I RL,nimirum  ad  duplam  ipfius  SN.Si  igitur  cubi  latus  NL,- 
] fecetur  extrema  ac  media  ratione,  ma.us  fegmemu  em  S K. 
Sed  NL.tota  ita  ferta,  Rationalis  cft .(  Nam  eius  quadratu 
commenfurabilecft  quadrato  diametri  fphaefe  qu$  Ratro- 
nalis  ponitur;  cum  fit  illud  tertia  pars  huius . ) Igitur  maius 
Tegmentum  S R, hoc  eft,  dodecaedri  latus  X V,  i h 
Irrationalis  eft  linea,quS  uocatur  Apotome. 
ergo.conftituimus,  & fphxra  complexi  fumifc,3cc.  Q.«od 
erat  faciendum . ^ 

V i 

>.  tertijiec. 

COROLLARI  VM  I. 

Cvm  ereo  demonflratum  fit;  refla  LN,  extrema  ac  media  ra- 
tionc  fefla,  maius  fegmentum  e fle  reflam  R S:  Sit  autem  ^N, «qua 
lis  lateri  cubi,  8r  RS,  later.  Dodecaedri  ; Perfpicuum  cR.fi  Ut« 
cubi  fecetur  extrema  ac  media  tatione, mauTs  iegmecum  e c 
Dodccaedn  ui-cadem  fph*ra  dcfcnpti. 

' * ' T ‘J  1 
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; 

; . ■ 

S i c quoque  larus  cubi  «quale  efl  line*  refl*  fubtendenti  angui 
lum  pentagoni  Dodecaedri  eadem  fphxra  comprchenfi.  Nam  AD, 
latus  cubifubtcndit  angulum  T, pentagoni , eitque  oftenfuin  $qua 
lereftisA  V,DX,fubtedcntibus  angulos  X,&  V,eiufdc  pentagoni. 

Q v oniam  nero  refla  fubtendens  diflum  angulum  pentago- 
ni fcfla  extrema  ac  media  ratione, facit  maius  fegmentum  lacus  pt- 
caeoni ; ac  propterea  refla  compofita  ex  difla  tefl»  fubtendente 
an  culum  pentagoni, hoc  elt.ex  latere  cubi,  & tx  maiori  fegmento, 

id  cit.ex  latere  Dodecaedri, fimiliterdiuiditur.facitqucjninus  feg- 

mentum  latus  Dodecaedri, & maius  fegmentum  latus  cubi : ERict- 
tur.fi  refla  linea  fecetur  extrema  ac  media  fationc, cuius  minus  Tee 
mentum  fircus  Dodecaedri.,  maius  fegmentum  effe  latus  cubi 
ciufdem  fpnznc. 

8.  tertijdec, 
tertijdec 

\' 

C O R O t L A R I V M III. 

Constat  etiam  cxdiflis,in  Dodecaedro  eflfc  fex^tera,quo 
rum  bina  oppolita  funt  parallela,  bifariamque  fccantur,*  ad  aneu 
losreflos  a tribus  lineis  reflissrquafibus  ftfe  in  centro  Dodeca*- 
dri  bitariam  quoque,  & ad  angulos  reflosiecantibus.  Nam  duoex 
diflis  lateribus  funt  V *,T2,qu*  uidelicef  parallcla^nc  lateribus 
cubi  E F,  A Bjaliaque  quatuoT  reperiuntnr  fuper  reliquas  quatuot 
bafes  cubi , quorum,  qu*  fuper  bafes  cubi  oppoficas  exiitunt , pa- 
rallela funt , cu  parallela  fint  cubi  lateribus  parallelis  * °PPRht^ 
fecanturque,ex  demonliratis, bifariam  & ad  reflos  angulos,  ' 

* Ec  $ rcctiSj 
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redis,  q»*  cettria-bifiu  cubi  oppofirarum  conjungunt;  quales  futii" 
9ls<  qu*  ucdemooliramm  efl,  Je  ntutiio  mlcrl^cant 
in  centro  Z.Dicofe  mutuo  fccare  bifariam  1' ad  angulos  red*  : 
•.b.fariam  qniJem.quomam  cum  refti  PZ,OZ,*qu*ICs  hrtt  dimidio 
Jaterr  cnbr;  & Y P,  9 O,  aquales  maioribus  fegmenMs  cquafibus 
;PS,OQ^;  firunt  tota  YZ.,oZ, aquales  ; Eademque  ratione  reliqua 
linea  ex  Z,ad  fcdioncs  oppofiroru/n  laterum  duttaaquale^  erunt. 
Quare  tota  tres  linea  aquales  funr/eq;  bifariam  In  centro  Z,mu- 
tuo  fccant:  Ad  fngulos  redos  vero.quia  in  paralIdo?rammo*KO- 
z P’»anfiu,DS  07.  P,  redas  c(t,cum  opponatur  redo  OKP  Non  ali- 
ter oltcndentur  reliqua  linea  reda  ctnrra  bafium.  conjungentes  et 
ficere  angulos  redos.  Oes  enim  parallela  funt  lateribus  cubi 
rallclis  redos  angulos  conltituequbus.m  perfpicuum  eft. 

COROLLA  R I V M. 

- 

D ■ t»  a qjm  conflat, fi  reda  diuidens  oppofia  latera  Dodccae 
dn  bifariam,  & ad  angnlos  redos,  ut  didum  eft , fecetur  extrema 
at  media  ratione,  maiu»  fegmentum  e(Tc  latus  cubi , minus  uero, 
latus  Dodecaedn  eadem  fphara  comprehcnli.Cum  enim  quadrata 
redarum  Z Y,YP,tripIa  oftenfa  fint  quadrati  reda  pz- erit  Z Y 
feda  in  P,  extrema  ac  media  ratione,  maiufquc  fegmentfi  erit  P zl 
ex  fcholio  propof.4. huius  lib.Ac  proinde  erit  ut  Z Y,  ad  Z P na 
ZP,ad  PY;  idcoque  ut  dupla  ipfius  ZY, nempe  reda  diuidens  late 
ra  nppofita  Dodecaedri  bifana.ad  dupla  ipfius  Z P, nimirum  ad  ia 
tus  cubica  eadem  dupla  ipfius  ZP.ad  duplam  ipfius  PY  , hoc  eft, 
ad  latus  Dodecaedri . Quare  reda  diuidens  latera  oppotica  Dode- 
caedri  bifana,(cda  excrema  ac  media  ratione,  facit  maius  fegmen- 
tum.latui  cubi, minus  ucro.latus  Dodecaedri  ciufdem  fphaene 


^ V O D fi  ex  aliqua 
materia  coficiant  duode 
cim  pentagona  aquilate- 
aquiangtla,  mter 
fe  *qualia9iifponanturqi 
Ut  hac  figura  indicatae* 
fonetur  Dodecaedrum  fe 
eundum  totam  folidita- 
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nere,&  inter  fe  comparare.  ^V. 

S t t fph$rj  diameter  A B;qu£  in  C,fecchir bifariam» 
InD,urroita  , ut  B D,  fit  ipfius  pars  tertia  3 In  E,  denique 
ita,  ut  B E fit  quinta  pars  ciufdcm . Deferipto  deinde  circa 
A Bjfcmicirculo.ducanturad  eius  circunferentiam  ex  C,D, 
E.ipft  AB, perpendiculares  CF.DG,  EH3  connectanturque 
recte  AF,BFvAG,BG,  AH,BH.  Poft  h?cex  HA.abfcinda- 
tur  H I,«qualis: lateri  Decagont  in  eo  circulo  dcfcnpti,  cuius 
femid;ametcr  , feu  latus  Hexagoni  cft  B H;  connectaturque 
recta  B 1.  Poftiemo  B G.ftcetur  extrema  ac  mcd.a  ratione 

in  K,  fitque maius  fegmentum  B K.  ^ _ 

Qvod  igitur  attinet  ad  expofitionem  latera  prardictaru 
fiourarum.dico  AG.eiTe  latus  Pyramidis.fcu  Tetraedri;  AF, 
lamsOctacdr.iBG, larus cubii  Bl.htuslcofiedrij  BK.deqi 
que  latus  Dodecaedri.  Q^uoniam  AG,  media  proportiona- 
lis cft  inter  B A,  A D,excoroll.propof.8.bb.t\  Ent  ex  coroll. 
propof.  2o.eiuidc  hb.ut  BA.ad  A D.ita  quadraturectc  B A, 
ad  quadratu  recte  A G:  Eft  autem  BA,.pfius  AD,Tefquial- 
terajeum  talium  partium  x fit  A D,  qualium  ?.clt  B A.  Ig#. 
tur  & quadratum  rect5  B A,  fefquialterum  cft  quadrati  rc- 
ct*  AGj  Ac  proinde  cum  diameter  fphei  $ fit  potentia  Icfqui, 
altera  lateris  Tetraedri  3 Erit  A G, latus  Tetraedri . 

R v ksvs  quonia  AF,eft  media  propiortionaltsinter  B A, 
A C,cx  eode  coroll . .ppof.8  .lib.  <5.  Ac  proinde  ut  B A, ad  AC, 
ita  quadratu  rect?  B‘  A, ad  quadratu  rect$  A F,ex adducto co 
roll.propof.io.hb.6.Eft  autc  BA, ipfius  AC,dupla:Erit  qua 
dratu  recte  B A ,duplu  quadrati  redae  A F.Q^rc  ciim  dia- 
meter fph^re  potentia  fit  dupla  latens  Octaedrt  3 Erit  AF, 
latusOctacdri.Eodem  modoeriiB  F, latus  Octaedri. 

Dt  1 nd  e cuBG.fit  media  proportionalis  inter  AB, 
BD,idcoqu'e  ut  AB  ad  B D.ita  quadratu  rccrc  AB,ad  qua- 
dratum recte  BG.ex  profatis  duobus corollarijs  hb.tf.  Sit  aic- 
em  A B,ipfiusBD,tripla,exconftructione:  Erit  quadra- 
tum recte  AB, triplum  quadrati  rectj  B G.  Qjtocirca  cima 
fpherj diameter  potentia  fit  tripla  lateris  cubi  3 Ent  B G , 

latus  cubi.  .. 

Praeterea  quia, ex  eidem  corollarijs,  BH,  eft  media 
proportionalis  inter  AB,  B E,  atque  idcirco  ot  A B,ad  BE, 

Ec  4 »» 
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ita  quadratum  redi*  A B,ad  quadratum  rcd$  B H:Eftau- 
;tcm,cx  conftrudionc  A B , ipfius  B E ; quintupla:  Ent  qua 

dratum  rcdj  AB,qu;nruplum 
quadrati  rcdc  B H.  Cum  igi- 
tur diameter  fphgra:  potentia 
fit  quintupla  fimidiamctri  cr- 
culi  quinque  latera  Icofiaedri 

^ ^ ^ ambientis,  ex  coroil  i propofi 

~ ~ ~ i,£. hmus  lib.  £ritB  H , fimi- 

diamerer,  hoc  eft , latus  hexagoni  didi  cirquli : ECt  autem 
HI,latjusdccagoni  eiuldem  circuli , rxconftructione.  Igitur 
io .terti/iec.  jatus  pentagoni  poreiit&  B H,  & HI,  fimul ; Ac  proinde 
47 .primi,  i CU1T1  quadratum  redg  B I,gqualc  fit  quadratis  redarii  B H, 
H 1-,  ent  B I.j  Jqtus  pentagoni  circuli  ciufdem.  Ouam  ob 
1 6.ttrtijdec.  rem  B [ , latus eft  Icofiaedri.  • 

Deni  qjt  e , cum  B d,  latus  cubi  fidum  fit  in  K,ex- 
trema  & media  ratione, erit  B K , maius  figmentum , Jatus 
Dodecaedri  in  eadem  fphsra  dc£ripti,.fx  coroil.  i . propofi 
17-  huius  lib.  Expofitaergo  fiunt  latera  quinque  figurarum 
regularium  in  eadem  fpb^ra  dcficriptarum. 

Q_y  o d ucro  ad  comparationem  laterum  i.im  inuento 
rum  fipedatj  cum  demonftratum  fit, diametrum  fiphjrc  efle 
potentia  fifiquialteram  lateiis  pyramidis  $ potentia  irero 
duplam  lateris  Odaedri  , Sc  porcntia  triplam  lateris  ciibi, 
pcrfipkuumcft,  qualium  partium  6, 
Diamet.  . 6 . fuerit  quadratum  diametri,  talium  4.cfle 

Tettacd.  , , 4»  quadratum  lateris  Terraedri}  talium  uc- 

Odacd.  j.  ro  3. quadratum  latcrius  Odaedrl;  & de- 
...  , Cub.  . ..  2.  niquequadiatum lateris  cubi,  talium  2. 

Ac  propte  rei  latus  pyram  id;s,fiu  Tctrae 
dri , efle  potentia  fefiquirerrium  lateris  Odaedri,  potentia  ue 
ro  duplum  lateris  cubi . Item  Jatus  Odaedri  potentia  efle 
ficfquialterum  lateris  cubi . Quapropter  quadrata  ex  lateri- 
bus harum  trium  figurarum  , Tetraedri  nimirum,  Octac- 
dn,& cubi,nccnon  ex fiph$r£  diametro dcficripta,proportio 
_ nem  inter  fe  habent, quam  numerus  ad  numerum  j Ac  pro 
6.  decimi.]  pterca  diameter  fiph^re,  & latera  dictarum  figurarum  lirc§ 
fiunt  commenfiurabilesi  atque  adeo  cum  diameter  fipheig 
ponatur  efle  Rationalis,  erunt  quoque  pradicta  latera  Ra- 
L ;•  * ' ‘ ' ’ • " tionaJia. 
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tionaba  : Qjjj^  vjcro  dicta  quadrarq  .non  habent  proportio- 
nem, quam  numci  us  quadratus  ad  numerum  quadratum, 
ut  conflate*  coroli,ptopof24.Iib.8.Erunthuiufmodiline£, 
nimii um diameter  fphjrj,  latus  Tetraedri  f latus  Octaedri, 

3e  latus  cubi1,  longitudine  incommenfurabiles , ac  proinde  9. decimi. 
Rationales  potentia  tantum  commenfurabilcs  . 

A T uero  latera  Icofaedri  & Dodecacdri, quoniam  funt 
ljne£  Irrationales,  illud  quidem.  Minor  j hoc  uero , A poro- 
mc.ut  demon Aratum  efl  j nullo  modo,  hof  cft,nec  longitu 
dine,nec  potentia  commenfurabi  ia  funt  lateribus  praedictis. 

Si  enim  pQmmclifurabiliafcflent  latera  harum  pofleriorum 
figurarum  lateribus  priorum,  cum  larera  priorum  fint  dia- 
metro fph£'  5 commeniui  abiiia  j r flent  quoque  latera  pofte 
riorum  eidem  diametro  commcnfurabilia  * Ac  proinde,exi 
ftentedjaraetro  Rationali,  forent  quoque  ipfa  latera  Ratio 
nalia.  Quoicft  abfurdum . oftcnfura  enimcll  , ipfa c fle 
Irrationalia,  ..  . 1 \'  * . . 

Sed  neque  inter  ie  ullo  pacto  commeafurabilia  funt 
dicta  latera  Icofaedri , & Dodecacdri,  Si  namque  credantur 
eflecommenfurabilia  longitudine  inter  ic,cum  latus  Dode- 
caedrifit  Apotome,crit  quoque  latus  Icofaedri , Apotome.  104 .decimi 

Item  cum  latuslcofacdri  fit  linea  Minor,erit  & latus  Dode- 

caedti  linea  Minor . Q_uod  fi  dicantur  commenlurabilia  106.  decimi 
efle  potentia  «ntym.fequcturcodcm  medo, latus  Dodccae 
driefle  lineam  Minorem, exeo,  quod  latus  Icofaedri  Mi-  \o6.decimi 
nor  fit.  Qjiod  eft  abfurdum , Na  ex  fcholio  propof  1 1 2. 
lib.  10  Apotome , & Minor  funt  linr£  Irrationales  prorfus 
inter  fe  dinercntcs.ita  ut  neutra  fit  eadem  alteri. 

Ita  qjr  e quamuis  ex  lateribus  expofitis  quinque  fi- 

f u rarum  regularium,  tria  quidem  priora  finteommenfura 
ilia  & inter  fe,  & diametro  fpherg.ideoque  Rationalia  exi- 
ftantj duo  uero  pofleriora  incommcnfurabilia  & inter  fc, 

& diametro,  reliquifque  lateribus  j ac  proinde  Irrationalia 
fint  ••  Cernitur  tamen  inter  omnia  latera  pratdida  hic  ordo, 
ut  latus  Tetraedri  maius  fit  latere  Octaedri  5 Octaedri  latus 
maiuslatere cubi  * Larus  cubi  maius  latere  IcofacdrijLa- 
tus  denique  Icofaedri  maius  latere  Dodecacdri  j Hoc  eft,  co 
ordine  fc  mutuo  excedunt  dicta  latera,  quo  pratfatas  figu- 
ras conftruximus  . Qu£ forte caufa fuir, cur  Euclides  non 

eodem 
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eodem  ordine  huiufmodi  fisuras  fuerit  fabricatus,  quocas 
defimuir. 

Nam  larus  Tetraedri  maius  e(Te  latere  Octaedri,  perfpi- 
cuum  eft.  Cum  enim  A G, latus  Tetraedri  fubtendat  maio- 
rem arcum, quam  AF,latus  Octaedri  3 maior  erit  recta  AG, 
quam  AF}cx  fcholio  propof.2?  Jib.3. 

Eod  em  modo  oftendemus  latus  Octaedri  maius  effe 
latere  cubi . Nam  BF,  latus  Octaedri  maiorem  arcum  fub- 
rendit,  quam  B G,  cubi  latus . 

L a t v s autem  cubiB  G , maius  efle  latere  Icofaedri 


' tio  fit  duplicata  proportionis  tripl£  ut  hic  apparet  1.  3.9.  Ac 
propterea  qualium  partium  9.  ponetur  quadratum  rectle 
AB,ralium  1. erit  quadratum  rectx  B D.  Qjualium  autem 
partium  9 eft  quadratum  recte  A B,  taliG  3 eft  quadratum 


rect£  B G,  quod  illud  huius  triplum  fit  5 Ac  proinde  ta- 
lium quoque  3.  funt  quadrata  rectarum  GD,BD,  cu  ^qua- 
lia finr  quadraro  recte  B G.  Igitur  fiaufeiatur  quadratum 
recte  B D , talium  partium  1. relinquetur  talium  partium 
i.quadratum  rectf  G D.  Qjuoniam  uero  quadratum  re- 
ctx AB,quinrup!um  eft  quadrati rectx  B H,crit  quadratum 
rectx  B H, minus  quam  talium  partium  2.  Nam  cum  9.  ad 
8.  quinti,  2. minorem  habeant  proportionem  quincupla,  quod  1 o.  ad 


2.  quir.tuplam  proportionem  habeant  j erit  numerus,  ad 


1 o.  q*inti  quem  9.habent  proportionem  quintuplam, minor  quam  2. 


Q^uare  quadratu  rectx  G D,maius  eft  quadrato  rectx  B H, 
i ideoque  recta  GD,maior,quam  recta  BH.  Rurfus  quia  dia 
! meter  f hxrx  AB.coroponrturex  B H,  femidiametro  circu- 
j li.quo  Icofaedrumconftiruitur,  &tx  linea  dupla  lateris  de- 
cagoni  H I , riutdem  circuli,  per  coroil.2.  propof  16  huius 
lib  conftat  latus  decagoni  H I , minus  efje  tertia  parte  re- 
ctx A B,  hoc  eft  minus  recta  B D.  Nam  fi  H I,  recta  xqua 
lis  credatur  terrix  parti  rectx  AB  j erit  dupla  illius,  xquaiis 


G 


B I, hac  arte  demonftrabimus. 
Qjroniam  AB,  tripla  ponitur 
ipfius  B D,&  quadrata  habenc 
proportionem  laterum  dupli- 
catam ; erit  quadratum  recr$ 
AB.noncuplum  quadrati  re- 
ctx BD,cum  nocupla  propor- 


duabus 


xm. 


i a 


i duabus tcrtijs partibus, ncftipeipfi  ADj  Acpropterea  BH, 
j reliquae  tertiae  parti  erit  aequalis,  nimirum  ipfi  B D ; Arque 
: adeo,  cum  quadVdrum  recrae  AB,  noncuplum  fit  oftcnfum 
' quadrati  recta:  B D.eritidem  quadiatum  rectae  AB,  noncu 
plurh  quadrari  rectae  B H.  Quod  eft  abfurdum  . quintuplu 
ctiim  eft  dcmonftratu  . Non  ergoH  I,  tertia parseft  ipfius 
AB:  Scd  nequc  maior  tertia  parte.Si  enim  recta  HI,  dicatur 
maior  tertia  parte  recrae  A B,5c  proinde  dupla  ipfius  HI, ma 
ior  quam  duae  terti  r, hoc  eft,  quam  A D j eritBH,  minor 
quam  tertia  pars  B D . Quare  quadratum  rectae  AB,  ma- 
iuserit, ‘ quam  noncuplum  quadrati  rectae  B D.  Qjiod  ma- 
gis eftaBfurdum.  Non  igitur  maior  eft  H I,  tertia  [parte  ip- 
fius AB  : $cd  neque  .fqualis  tertiae  parti,'Ut  oftendimus.  Mi 
nor  ergo  eft  quam  tertia  pars,  hoc  eft ; quam  B D . Itaque 
cum  recta:  G D , D B , maiores  fint  rectis  B H , H I,  ut  dc- 
monftratum  eft , erunt  quoque  quadrata  illarum  quadra- 
tis harum  maiora-:  Eft  autem  quadratum  rect?  BG,x- 
quale  quadratis  rectarum  GD,l)B;  Sc  quadratum  rcctx 
B I , quadratis  rectarum  B H , HI.  Quadratum  ergo  re- 
ctr  B G,  maius  quoqueerit  quadrato  rcctx  B Ij  Ac  proin- 
de recta  B G,  nempe  latus  cubi , maior  erit  quam  recta  B I, 
latus  fcilicet  Icofaedri. 

M a r v s denique  efle  latus  Icofaedri  B I,  latere  Dode- 
caedri  B R,hac  ratione  patefiet.  Cum  recta*  B G,  diuifx  ex- 
trema ac  media  rarione,  maius  fcgmcnrum  fit  B K , Sc  mi- 
nus G K ; erit  rectangulum  fub B G,  BK, maius rcctangulo 
fubB  G,G  K;  atque  adeo  recta ngula  fub  B G , BK,  & fub 
B G , G K , fimul  maiora  duplo  rectanguli  fub  B G,G  K : 
Eft  autem  rectangulis  fub  B G , B K , & fub  B G , G K , 
arquale  quadratum  recte  B G>  Et  duobus  rectangulis  fub 
BG,G  K, aqualia  funt  duo  quadrata  rcctx  B K (Nacufit, 
utBG,  ad  BK.itaBK.ad  G Ki  erit  quadratu  rcct^BK,  ae- 
quale rcctangulo  fub  BG.GKjideoque  duo  quadrata  rcctx 
BK  .aequalia  duobus  rectangulis  fub  BG,GK.)  Maius  igitur 
quoqj  eft  quadratu  rectae  BG,  duobus  quadratis  recta*  B K ; 
Atque  idcirco  maiora  erunt  tria  quadrata  recta:  B G , fex 
quadratis  rectae  B K : Atqui  tribus  quadratis  rectas  BG, 
aequalia  funr quinque  quadrata  tc&x  BH.  (Cum  enim 
quadratum  rectae  A B , triplum  fit  quadrati  recte  B G, 

& quiit- 
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l.  fecundi 
7.  fixti. 
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& quint  uplum  quadrati  rectae  B H i erunt  tam  tria  quadra- 
ta rcct£  B G,  quam  quinque  quadrata  rectg  BH,cqua!ia  ei- 
dem quadrato  reet  £ A B.ideoquc  tt  ia  illa  his  quinque  £qua- 
Jia . ) Igitur  quinque  quadrata  rect£  B H,  maiora  erunt 
fex  quadratis  rcct£  B K ; Ac  pi  oinde  unum  quadratum  re- 
ct£  B H,  maius  ent  uno  quadrato  rcct£  B K . ( fi  namque 
aquale  eflet  quadrarum  rect^B  H,  quadatorectj  BK  , uel 
minus;  forent  quinque  quadrata  rcct£  B H, minora  fex  qua 

dratis  rect£  B K . quod  eit  abfurdu  ,cum  illa  quinque  hifce 
fex  maiora  fint  demonftrata . ) Quam  ob  rem  & recta  BH, 
maior  erit  quam  recta  B K ; Ac  proprerra  cum  B I , maior 
fit  qua  B H,multo  maior  erit  B I,  latus  uidciicct  Icofaedri , 
quam  B K;  latus  Dodecaedri.  Latera  igitur  quinque  figu-, 
rarum  expofuimus,  Sc  inter  fc  comparauimus  . Q^upd 
erat  faciendum . 

S C H 0 L I 0 Tt» 

Interpretes  hoc  loco  demon  flrant,prater  di  flas 
quinque  figuras, non  poffe  aliam  conflitui  figuram  [olidam , qua 
planis  & aquilateris  & aquiangulit  co  tineatur, inter  fe  aqua 
libus  -,hacfere  ratione . 

Ex  duobus  triangulis, yel  ex  duabus  figuris  alijs, (olidus  an 
gulus  conflitui  nonpotefl,cum  f ait  em  tres  anguli  plani  requi- 
rantur ai  [olidi  anguli  conflitutionem. 

E x tribus  autem  triangulis  equi  later  is, confiat  pyramidis 
angulus j 

E X quatitor,  Oflaedri  angulus  j 
E x quinque  angulus  Icofaedri  j 

E x fex  autem  huiufmodi  triangulis  ad  ide  punitum  coeun 
tibus  fieri  non  potefi  angulus  [olidus.  Cum  enim  trianguli 

11.  unite. 

equi lateri  angulus  contineat  duat  tertiat  partes  unius  refti, 
ex  coro/1.3,  propof.  32.  lib.i.  Erunt  ciufmodi  anguli  fex, duo- 
decim tertia  partet  unius  relti , hoc  efi,quatuor  reflis  aquales. 
Quare  ex  ipfis  nullus  angulus  [olidus  confiituetur  . 7 \am  f 'oli 
dus  omnis  angulus  , minoribus  quam  quatuor  reflis  angulis 

continetur . M ulto  ergo  minus  ex  pluribus , quam  fex  planis 
eiufmpdi  angulis, [olidus angulus  conflabit. 

E x tribus  deinde  quadratis  , cubi  angulus  conficitur  • Ex 

\ _ 

quatuor 
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quatuor  autem  quadrat  it  nullus  angulus  folidus  conflitui  po- 
te ft.  Hjtrfus  enim  reSli  quatitor  erit.  Multo  ergo  minus  explu 
r ibus, qua  quatitor  eiuf  modi  angulis , folidus  angulus  cofiabit  . 

E X tribus  denique  pentagonis  xquilateri4i&  aqui  angulis, 
Dodecaedri  angulus  componitur , Cum  enim  quinque  anguli 
pentagoni  aquales  fint  fex  reSlis  , yt  oflendimus  ad  propof.gt. 
lib.l.  jtc  proinde  vnus  angulus  contineat  ynu  reSlnm,ac  pro- 
pterea  quintam  partem  ynius  reSli  j continebunt  tres  eiufmo- 
di  anguli  tres  reSlot , &•  infuper  tret  quintas  partes  ynius  re - ’ 
Sii  . Quare  minores  erunt  quatuor  re  Si  is,  ideoque  ex  ipfts  angu 
lus  folidus  conflituerur . Sed  ex  quatuor  huiufmodi  angulis  , 
nullus  folidus  angulut  confici potejl . Cum  enim  ynns  , yt  di- 
Sium  eftymaior  fit  reSloteo  quod  contineat  rnum  reSlnmtZT  in- 
fuper reSli  quintam  partem ; erunt  quatuor  maiores  quatuor 
reSlis  . Quare  nullus  angulus  folidus  ex  ip/is  conflituetur j jf  c 
prcpterea  multo  minus  ex  pluribtis ,qliam  quatuor  eiufmodi  an 
gulis , folidus  angulus  conflabit . Tdjc  fane  ex  aiijs  figuris  a qui 
later  is,  & equhngul  is  conflitui  poterit  angulus  folidus.  7{am 
cum  fex  anguli  hexagoni  aquales  fint  oSlo  retiis , yt  ad  propof. 
3 1,  lib.  i.efl  demon firatum  ; proinde  •vnus  angulus  conti- 

neat unum  reSlumtac  prooterea  duas  partes  fextas  unius  reSli} 
continebunt  tres  anguli  eiufmodi  tres  reSlos,  & fex  fextas  par 
tes  reSli, hoc  eff , quatuor  reSlos  . Quare  ex  ipfts  nullo  modo  co- 
ponetur  angulus  folidus  j ./ It  que  idcirco  multo  minus  ex  pluri, 
bus  eiufmodi  angulis ,quam  tribus,  angulus  folidus  conficietur; 
neque  propterea  ex  alijs  polygonis , Quilibet  enim  tres  maiores 
funt  quatuor  reSlis  . Quam  ob  rem  perfficuum  e fi , p reter  di- 
Slas  quinque  figuras,  aliam  figuram  /olidam  nonpoffe  confti- 
tui  , qua  planis  equilateris,  & equi  angulis  inter  fe  aqualibus 
contineatur . 

2^am  ft  tria  triangula  equilatera  & aqualia  coeant  in 
ynum  puntlum  ad  confiitutionem  anguli folidi , conflituetur 
"Pyramis  contenta  quatuor  huiufmodi  triangulis. 

S f yero  quatuor  eiufmodi  triangula  conueniant  ad  angu- 
lum (olidum  componendum, efficietur  Oflaedrum  oSlo  triangu 
lis  eiufmodi  comprehenfum. 

S t denique  affumantur  quinque  talia  triangula  ad  e /for- 
mandum angulum  folidum,conficietitr  IcofaedrU  uiginti  trian 
gulis  eiufmodi  contentum  .* 

I ...  ^VOD 
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Qjr  o D fi  tria  quadrata  aqualia  coeant  in  vnum  punflii, 
ut  conflituant  angulum  folidum, fabricabitur  cubui  ex  fex  hu  - 
iufmodt  quadratis . 

’P  o s T R e M o ,fitria  pentagona  *quilatera,&  aquian 
gula, inter  fe  aqualia, conucniant  ad  confiitutionem  anguli  f>lit 
di,  componetur  Dodecaedrum  duodecim  eiufmodi  pentagona 
(ontinent. 

Hoc  etiam  loco  apponere  libet  modum  quendam  ex  Uyp- 
ficle  Alexandrino  , quo  expedite  numerus  laterum  , & angu- 
lorum cuiuslibet  figura  regularis  habeatur. 

S i enim  quis  interrogauerit,  quot  nam  latera  quoduis  Rje- 
gularittm  Solidorum  habeat ; Multiplicanda  funt  omnes  ba. - 
fes  in  vnius  bafis  latera , vt  habeantur  omnium  bafium  latera’: 
Quiq  vero  bina  femper  Utera  bafium  in  vnum  conueniunt ,ad 
conflit  utionem  vnius  Uteris  Regularis  [olidi  , [umendum  efi 
dimidium  omnium  laterum  , vt  numerus  laterum  Regularis 
[olidi  appareat . \ 

£xbmplvm.  Si  quatuor  triangula  Tyramidis  ,fiue 
Tetraedri,  multiplicentur  in  numerum  Uterum  vnius  trian- 
guli,vt  in  3 fiunt  12. quorum  dimidium  efi  6.numerus  fcilicet 
Uterum  Tyramidis . Ad  eundem  modii  & in  reliquis.  Si  etiim 
fex  quadrata  cubum  coponentia  multiplicentur  in  vnius  qua- 
drati latera, nempe  in  q.fiunt  14. quorum  dimidium  efi  I2.nu 
merus  videlicet  laterum  cubi.  Si  autem  0 Flo  triangula  OBae- 
dri  multiplicentur  in  3.  numerum  Uterum  vnius  trianguli, 
fiunt  14.  quorum  dimidium  efi  rurfus  11.  numerus  laterum 
OBaedri  Si  rurfus  20.  triangula  Icofaedri  multiplicemur  in 
3 .numerum  Uterum  vnius  trianguli,  fiunt  60.  quorum  dimi- 
dium efi  30.  numerus  laterum  Icofaedri • Si  denique  t pen- 
tagona Dodecaedrum  confiituentia  multiplicentur  in  %.nume 
rum  Uterum  vnius  pentagonifiunt  60 .quorum  dimidium  efi 
rurfus  $0.  numerus  laterum  Dodecaedn  . 

Qy  o D fi  quis  rurfus  interrogauerit ,quotnam  angulos  fo 
lidos  qttoduis  Regularium  Solidorum  habeat  j Multiplicanda 
funt  omnes  bafes  in  vnius  bafis  angulos ,vt  habeantur  omnium 
bafium  anguli  : Quia  vero  tres,  quatuor  , vel  qtfinque  femper 
anguli  bafium  in  vnum  conueniunt , ad  confiitutionem  unius 
anguli  folidifiiuidendi  funt  omnes  anguli  in  numerum  angu- 
lorum , qui fimul  coeunt  angulum  j olidum  confiituendum , vt 

numerus 


b & R3.  xrn- 

numerus  angulorum  fslidfrum  Hjgularit  folidi  appareat . , * 

Ex  F M p L'vft  . SigttatHQr  triangjtlaTyramidis miflti 
f licemur  in  $ . numerum  angulorum  unius  trianguli,  fiunt  i i. 
anguli,  (jit  i fi  ritui  dentur  in  j«  (Tot  enim  anguli  confiituunt 
i mum  foliium  angulum  'Pyramidis)  faciunt  4. angulos folidos 
pyramidis.  Si  vert/  6.  quadrat  a cubi  multiplicentur  in  4.  nu- 
merum angulorum  v/tius  quadrati,  fiunt  14. anguli, qui  diuifi 
in  5 ■ (Tot  enim  anguli  conficiunt  vnum  angulum  folidi*  cubi) 
facium  8.  angulos  folidos  cubi . Si  quoque  0EI0  tria  gula  O&ae 
dri  multiplicantur  in  numerum  angulorum  >nius  fringuli, 
fiunt  14.  anguli, qui  diuifi  in  4.  (T ot  enim  anguli  componunt  j 
folidi*  angulum  Otide  dri. ) conficiunt  6.  angulos  folidos  Otlae 
dri.  rurfus  xo.tnangula  Icofaedri  multiplicentur  in  $.nu  1 1 
merum  angiflyruvf  vjjiutyr singuli,  fiunffiokanguhi,  qui  diui  J 
fi  in  5.  (Tot  enim  anguli  confiituunt  angulum  foliium  Icofae- 
dri. ) producunt  1 1,  angulos  folidos Jcoffedri.S i denique  11.  ; 
pentagona  Dodecaedri  multiplicentur  in  t. numerum  angulari 
lenius  pentagoni , fiunt  60.  anguli , qui  diuifi  in  3 . ( T ot  enim 
anguli  lonueuiilni  <td  eonfiuueninrq  angufqm  fdfdnfUiD^de^ 
caedri.  ) efficiunt  10,  angulos  folidos  Dodecaedri . 
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PRO OEMI  VM  HYPSlCLIS  ALE* 
* xandrini  ad  Prot&rchirrti ; v ' 


As  i l i ires  Tyritk 'i  Vrotar- 
che , Alexandriani  profeflus , pa- 
trique  nofiro  obdifciplinx  Societa- 
tem commendatus  Jongtffimo  pere - 
grinatioms  umpore  cum  eo  uer fa- 
tus efl.  Cumq;  difjererent  aliquan 
do  d/e  [cripta  ab  Apollonio  comparatione  Dodecaedri 
& Ico faedri  eidem  Jpbtera  mfcriptorumyquam  hac  in- 
ter fe  habeant  rationem  > cenfuerunt  ea  non  re  fle  tra- 
didi f e Apollonium ; quaafe  emendat  a,ut  pater  meus 
dicebatyliteris  prodiderunt  . Ego  autem  poflea  incidi 
in  alterum  librum  ab  Apollonio  editum  > qui  demon- 
firationem  accurate  comple  flebatur  de  re  propojita» 
ex  ciufque  problematis  indagatione  magnam  equidem 


‘s  £•  x-mi. 

capi  uoluptatem .*•  Illud  certe  ab  omtubus  perjpiu 
potesl  \ quod  fcripjit  * Apollonius , rwm  ftt  m omnium 
manibus , Quod  autem  diligenti,  quantum  conijcerc 
licet , Hid/o  «o*  poftea  fctipftfie  uidcmur  , jd  monu 
mentis  conft gnatum  tibi  dedicandum  duximusiut  qui 
feliciter  cum  in  omnibus  dtfciphws,  tum  uti  maxime 
in  Geometria  uerfatus , fi.  ite  ac  prudenter  iudices  ea, 
quae  difturi  fumus : Obeam  uero , qux  tibi  cutn  patre 
fuit,  uitxconfuetudmem , quaque  nos  compleberis , 
beneuolentiam , trabationem  ipfam  libenter  audias • 
Sediam  tempus  cfl  ,ut  prooemio  finem  imponentes 
id , quod  propofitum  eft , aggrediamur . 

T % EDE  C IM  libri  haflenus  expojiti  ab  omnibus  Eucll 
di  afcribuntur Duo  uero  fubfequentts  a fler ifqtte  Hypficli 
Alexandrino  rtfle , meo  iudicio  , tribui  filent  ; in  quorum  qui 
dem  priori  inter  fi  comparantur  Icofaedrum , &Dod*caedru, 
tam  fecundum  fuperficies  , quam  folidixates  S Inpbfieriori  su- 
ro  exponuntur  dtfiriptionei  aliquot  figurarum  regularium  u. 
nittr  intra  aliam  ; ut  hi  duo  libri  fint  inflor  appendicis  cuiufi 
dam  elementorum  Euclidis  . Verum  quia  plurima  omit- 
tuntur ab  Hypficle  fci*u  non  iniucunda  3 qua  fpeBant  ai 
(omparationes  di  florum  quinque  corporum  regularium  , to- 
rumque mutuas  infcriptionts  unius  in  alio ; quatuor  enim  pro 
po/ifiopibus  duntaxat  liber  hic  quartusdecimus , quinque  ue- 
ro problematibus  decimusquintus  abfiluitur  : Vifum  «fi , ut 
aliquam  lucem  huic  traflathni  afferremus , 'paulo  uberius  de 
diflis  figuris  regularibus  inuniuerfum  differ  ere.  proponendo 
Uaria  theoremata, atque  froblemata,quibus  (y  prodi  fla  corpo- 
ra regularia  imerfi  comparantur > &fib*  mutuo  infiribun- 
tur . jQua  in  re  maximo  nobis  ad  t amem  o fuiffe  Campanum, &; 
franafium  Flujfatem  Candallam , qui  diligentem  operam,& 
edulam  in  hoc  negotio  collocauit , non  negamus. Hic  enim  no u 
filum  infiquentes  duos  libros  quam  plurimis  theorematibus 
problematibusque  locupletabit.,  uerumetiam  integrum  Ijbru, 
qui  decmusfixtus  efl  orsline  adiumitfln  quo  proprietates  iUu- 
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firet  de  diflis  corpOribht  proponit  ■.  Ceterum- praeipnum  fuiffe 
Hyffidi*  inffttM&um+inhof  lib.n  4,  jiijpOftare  de  comparatio- 
ne mtuualcpfaedu  $->  Dodecaedri , ^ facjle  Uftteiligi  ffitejl  e* , 
ex  eius procrmio  ad  Proiarchum  , quod,  fuperius  eh  poftum  . 

QJe  0"  W in  bifie  duobks  libris  .Hypficles  , & 

Cdpifantii  tdrh  irttinmero  propofitionum  ‘quum  m earundetn 
t rdine-  inter  fe\fr  a Francifco  F Inflate,  idetqne  a nobis  di 

fcrtpant  yxnnotauimus  in  margine  ordinem  utriufquc  duolftts 


numeris , t juoruin  fuperior  ordinem  Hypjiclu^  inferior  uero 
Campani  feriam  indicat'.  "Quando  autem  in  margine  unitur 
taixtum  numerus  iepiritur , nuUxtneffe  tunc  differentiam  in- 
ter Camf*numfr\H.ypficlem , /tgnificatur„  Quod  f •siliquan- 
do loco  fuperior  is  nssnxeri  apponatur  hac  pota  O,  inteUigedum 
e fl, in  Hypftcle  dictam  propo/itionem  defler  ari . \demque  in 
Campano  intelligt,  fi  forte  loco  rhimtri  inferioris  eadem . nota 


p.ofita fuerit . Quando  denique  nibfl  ip  jnargine  deprehendi- 
tur , indicio  efl , tam  apud  Hypftclem quam  apyd  Canihahu, 
illam  propofittcrUin  deejfe . 3-'^  • t***y'H 
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THEOR.  1.  PROPOS.  1. 

• K i"*  *•  1 < «•  I < » «tt  «C  « .«  v , . ’ * 1 # 

Q V AE  ex  centro  circuli  cuiufpiam  in 
pentagoni  eidcrti  dirciilo jnfcripti  latus 
perpendicularis  ducitur,  dimidia  efi  utriuf- 
i^ue  lincr  fimul , & lateris  hexagoni, & late 
ris  decagbni  eidem  circulo  inferipti . 

E x centro  A-,  circuli  BCD.ducatur  A E,  perpendicula- 
ris ad  BC,  latus  pentagoni  in  difto  circulo  defcnpti  . Dico 
AE,dimidium  efle  Jine£compofir$  e*  latere  hex.igoni.flc  dc 
cagonr  eroldem  circuli . E*renfa  eiiim  A E,  in  utramq,- parf 
trtr»  ;*ur  perficiatur  tota  diameter  DF,fumptaque  EG.^qua 
liipfiBFjCohncftanturreftj  AC,CG,CF,  BF.  Quoniam 
igitur  pcpendicUlaris  AE,fccat  trftam  BC.bifariam  $ erunt 
latera  BE.E  F,fri*nguli  BE  F.arqunlia  lateribus  C E , E F,  t ri  3- 
guli  CEF;  Cum  igitur  & anguli  contenti  fint^quales.nem. 
percfti^rtmebiles  C F,  B F y $ quales ;v ideoque  'Cc  arcus 
O CJ, 
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! c F B F,  fcqiiilw  rlft phSfTdg tWfVcntc arct^ 6XS ^/-quinta;  23.  ttrtij 

parte  totius  qrfrunf^rcptji^qitjCjF^ciufdci^  pars  decima  j 
I a« cjj  adeo  icda  CF.larus  erit  dcca-  rr 

.^onj.vRUrfus.  quiai  ateu  Cli.»;fc*F*  i 
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4.  primi. 


Erit  talium  partium  i . aicua  ^r^judiium  * 

hoc  eft,axeu^,qpadf)ip^sc¥t  artus  Cf^Qjarc  & an*.  % 
culus  DAC,quadiupIus  erit  anguli  C A Eli  autem  an-jjjj./eyr*. 
culus  CFD,dimidium  anguli  D AC,  cumilliua:idctf$unfe-«io.  tmjf. 
£ekM,ikMmi^^hVrdmta<iemCt  baW:D-CJ  Igitur? 

cm  anguli  C A#:  Atqui  angulis  CG  F,cxtcrnus, squalis  eft  3 r.  pr,mh 
internis  GAC;GG&vWiahgotoiGAC.CttnrfigKt»r  G 
.iittdi^jdium  anguli-, C.G  f,  qc-o£qnfum  ctf.a  l^GCA.tcli; 
dimidium  ciu.rd.cn>  aivgujvP  G F>  idcoqtie  ■«  WFf.fi 
G A^CjC-A*  acpipindc  & latera  A 
^qualiac  Xft  autem  Cq^cOa  o limia ^quali^rqct^C  F. 

•tur  & A G , rcda-aequalisci  it  9\d«p  C F /Q^uare  addit, s ae- 
*qp^bus  GEjEF.ifict  AE.jp?qufilis^uaF«s  Ef,  F C»fimuT : 

Ac  proiode  t res  fimul,  A F»EF,FC,  hoc  elt,  duaF  HmuTA  Jr, 

,FC, duplae  crunt  iplius  A E tatqycidc.rco^onfrario  erft 
^^d.4fta,uidp)i?ctpqrpcndicqlarisin  pentagoni  latus,  d.mi 
diaduarum  timtf.  A*, FC,u.cmpe Jacpusiicxagotn, 

;goqi.  Quas:ergo  ex  centro  circuli  cumi^m  >n.  pc.pta- 
goni  eidem  circulo  infciipp,  ljit#s  , &c*  ct^  $?*> 

monilrandum . : , -h • , ' r 


6.  primi. 
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_ it  hisdequicur,\incarh  perpendicularem  dii&ani  it  e£iltfj>  ciV 
cWfad  lineatn  rettam  in  ebdtfti  ciWtflo  aptatam  ( fecate  arctlmV 
quem  - di&a  <h*c  linea  rcfta , futftendic  ,.biianams  Demon-i 

•liratum  enim  eft  ici3am;  A E «ri.quft  ‘•R.  CeACrP.  P5!r5A?in  I 

t:  f z culans  i| 
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17.  fextu 
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'uUim  cftati B C,  duuderc arcam B C,  bifariam  wi  Jr ,, 
COROLLAXlVM.il 


'l  O 


H m e.  quoque  fit , perpendicularem  ex  centro  ad  latas  pmt* 
goni  ductam , aqualem  efTc  mriquc  linca.ftmul , ic  ei.qmr  tx  ccp 
tro  ad  latus  trianguli  fquilateri  eidem  , circula  infcnpu  ducitur, 
perpendiculari , & dimidia  lateris  decagbni'.  Q^joniaa  iit  m bqc 
pmpoC  oltenfum  eft , perpendiculari»  ad  firroi  pentagoni  /aqua- 
lis eft  dimidio  lateris  hexagoni, it  dimidio  latens  dccagoni 
E(i  autem  perpendicularis  ad  lacus  mjnguh  «qui  lateri , ex  co- 
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THEOR.i.  PROPOS.  2. 

i >r ’*  rJTm’ 

S I bin«  re^oe  lineae  extrema  ac  inedik 
ratione  fecentur  j ipfae  fimilireriecabuntur* 
in  eafdcm  fcilicet  proportiones . 

S ■ c E n r V R bina:  rcCtx  A B,  C D,  extrema  dc  tn*- 
dii  rarione  in  E, &:  F.  Dico  iplas  in  rafiicm  proportiones  (e- 
carj , Hoc  eft  s efleutAB.ad  CD,ita  A B,  ad  C F.  & EB,  ad 
FD  i Irem  ut  AE,ad  EB.ita  CF,  ad  F D,  &e:  Cum  emi»  fit 

ut  AB,ad  A E, ita  AE.ad  EB  j & ut 

Au y B CD,acTCF,ita  CF.ad  F D j erit  re- 

f ftang^ila  fub  AB.EB,  «quale  qua- 


drato reftae  A E ; & redt  angulum 
\ fubCD.FD,arquale quadrato  rc» 

CtxCV  QjLjamobrement  ut  retongulum  /ub  AB,  fi  B, 
ad  quadratum  tedap  A E, ita  redhmgohimfub  CD,i  D,  ad 
quadratum  reda:  C F i ( eft  enim  utrobique  A Equalitatis 
proportio)  Acproptcrea,  per  ea  , qux  demon ftra umius  m 
lcholio  propof.  4.Jib.  c-  ut  quadruplum  redangulifub  A B, 
£•  B,  ad  quadritum  redhe  A E,  ita  qliad  rupium  rcdianguU 
fub  CD, FP,  ad  quadratuq»  K#*  Cf  : fit  componendo,, 
quadmplumrc&anguh  fub  AB.EJ.y  quadratum  rc<i* 


ut 


AE.ad  quadratum  rectae  A E ,ica  quadruplum  rcPanguli 
lbbCD,FD,&  quadratum  rctlx  CF,  ad  qUadramm  ied* 

C h : 
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^ . «r_  quod()natcr  continetur  fub.A  B,  EB;  Ufiacum; 

quadraid  re Ax  A E , xqualccftquadrato  linclecornpdfit*- 
cx  AB,e£*  Et  quod  quater  coattncturlub  C D,  F.  D,  una 
cum  quadraro  nfor  CEi*quaic«>ft  quadratofinc*  compo 
fit*  ex  CDJD;  Igitur  ctit.fltidque,  Irt  quadratum  Imtae 

kHili^.^foropoftxexCilFlDjad  quadratum  retiae  CF» 
lAc-ptOmdc,  utfrettacoiupofirawc.AB.EB.adTe&am  A E, 
irtVe&acom  polita  ex  CD,FO,ad  ttftam  C F jEteompo- 

* A fc;  £ VA  ttf&i  K?  <?<*» 

d,up!f  ij^fius  AXadreflam  AB.ka  i(eciacompo|iwcx  CJ^ 
FD^c  rcfta  GE^idcft, dupla  ipfiusCD,  ad  rectam  CF  » Et 
ori mutatidw.crt du^iripfius  AB^d  duplam ipfius  Ci>,  ita 
A JJ^ad  t F : ^ t, autem  dupla  ipHu^.  A B.aid^ladiiffiu» 
:CQ,ita  cft  A B,aJ  C D-  £nt  ergo  ut  A B,ad  CD,jta  AE,  ad 
GE».’ Actprdpterca^tKftfiruftotdrA^B , ad  totanvC  D*  ita 
AE.ablata  ad  CF  ablatamjrtilSffldqufrrcliqAaEB.drf  reli- 
quam FD,  ut  tota  ad  totam.  Quare  ut  A E, ad  C f , ita  erit 
EB.ad  FD , cum  utriqurpjOporQocatdtm  Iit  proportioni 
ABtad  C D : Et  pcrmutando.erit  ut  AE,ad  £8,fic  C F ,ad 
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eo tfle  propOrtiOnalc* ihtJ  JHH  . 

trtma  ac  media  lation^tqwr;,  &c.  erat  oAcp- 
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Ex  hae  propofirione  A fraeedeuti  inferemus  hoi.Jieo^a^-. 


• ••%  ««  _ -i  ••  ■«  * ■ — — 

u4fridriguM*qUilatcridu«d^ 
oero  squale  ert  dimidio  latens  dctdgftu  cidapTeU^hUMa 
fchptOrtimV xatniu? Jqio  ab  -jff  y 

o <q . ■ .UonottSoq  sup.Di  mu  n iv  -j  \ jj 

(3  5 «(U)tw  eaim  Ajckculi  &C,ducr*  perpendJduMi  AT^- 
fatus  b C, ip«iyago»i  eidem  circulo  infcnpti,  fccetOt  ihjl , e«re 
mj  ac  rrcdi 4 ra  ione  . Dito  maiui  regmentum  A fc , efl£  arqnale 
>etpeidh^ittri  d*  AidtfWo^mXnguti  jtqadatcri  eiuidcm  circuli 
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i itf  \iWWfR^tr.«^ru*i  »|i  FlfM,*3 

.quartide.  (riiW&fctfwarora  * £^uion^tA'Dt>dln>Wiluta><M3nro»i^<7  : 

WMii*tfrg4*nttl»;A£ , ttqA^taafltalQftjn^jcftodwuUrii,^  Ai/fiii) 
Wp; %fc>, fn G,fc Vc  VJ)  bt  suldr ,U 
Jir-ili  1')  b(y3A  i>iyittiO  XpRloibBElo:  >U  .vH/riituu 
}poilW$I  bB.a? 

t*»T3  >il  «dbl  bf.,3  A ju  )ny,obii£?urii  tiiq  33  : (.i Z)  br.»cl  A 

t V^T*1 ^ J>?»»lwr*£!P 

laeierjhaturjqi 

|fubtenditur , reda  line  a,  utra  que  fimuloua 
jjdr  ata^uintttpTaTiM  ditW^iocfcx  femidia 

! 4r?oXjR*«iW«lllOv^5^  r<M*u*  <3tn- 

•fMm  E,#«ftWgOAi*n*  A E6P  6 . Ji^eudarqiirrcfU  • A.G» 
rttiu;:ua^v»'|  fi  > Jvi^acrtrai&Bu  B C*  Dico  quadrati 
2« r»«m  r&i . *ib . . 1 «! iK^MO),(i  X)  * A C , fimul quifttttpift 
|oLm  i i dk.flMfaft  cx  rfcmiduaicwq  <jrc*i» 

IC  dcTcripti . D uda  eniracx  A;».  ffit.  wi} 
trumrc&a  AFG,quae  pcrcorolJ.i.  pro 


r$s%  xbbsx 


ut 


rpntis,ril  coque  tt&&  fubtenfa  C <3  datus  <kcajonv.Q^uni«o 
fciturnffta; eftred?  FGjcrrrcx'  f^iiiapropoMl 
ll>.*  qu^rartt  rt«&*'AG,  quadruplum  «foadrati  tcO$  FG_: 
fcmt  «iwrmqiiadraloWa^AG,  xqual«:qwdr*taretiaru 
•AfG.GGf.ls^tttir^  qU&drita  rt&arum  AC,CGj  quadrupla 
lunt  quadrati*  rra*  FQ  > Atq5  adeotria  quadrata  retarum 
AC^CGvFG.qdrntUpltt  quadrati  eiufdei&jKa*  FS : A-**1 
^o  cwr^^aarum  FG.  CG,  nempe  latens  hexagoni, 

I *dat&fc  deca^onti  fcqfualeflt  quadratum  redae  C D,  latens 
uidritcW  peqtagodi  r Btunt  quoqiifc  .qnadrwanWJ?1*!?1 
% ©yjC^^uinruplaqliadrati  retaftfiGii^lH^^^r 
Utimcril . Si  in  <ircUlrfigiiUr^n«gonu».ae^d>tftHPwc- 

I (Iribarwr  j’quod#x  litem  ^eritogoiitfcfaeilFiodi?*) 

Qoj, oderat  dtfnonAfuhdum  ^r.x.ri  , i!un  a<ctl 

1 . J^rrjjt/ab  ^ms!  ’li!.:n 

IA  rt>  >t  :ejuv>^i  ^SFAWtiA  R^Vi^tA  . a -a  r i .1  A 

i^oiv  hc;  «v**tf* 

aifriTi  .-d  A iuii’.,i  mu  i . irv-  iar  s.bin:  :z  srrr  j ? :*  1 , K r 

f .i  S i*  fphaera  eadem  cubus , Cc  dodrcaoArpn*  infatbgAt 
tur  i quudraftim  later»  cubi  j & quadratu m fateris  >t)ode«f 
caed  ri  y utraquediinuli 'q  UiUrtipla’  funt  q uaa  ratiiftmidtamC: 
circuli  pentagonum  Dodecaedri  circun&i.&dtlsi  v>  ■*<■*; 
ovtst-f . ••■•f.o-j  /•  -.u  u»*  11711^  ibotu>ii) 

- nC*iiiLlor»»ctjO£^k  t5»*qim.circuiu?  Afl€P 
unum  Dodecaedri  in  quapiam  fphatra  defcripti ; erirq;  ex  c&qUj 
i.propof.  17.l1b.15.rcda  AC,fubtendens  pentagoni  anguluift-F.W 
tus  cubi  in  eadem  (phera  defcripti  • Perfp^uumeft  autem, quadra 

tupla  e fle  quadrati  remidiametri  F GS  &c. 

-oa  i>#0>i«!ivpR  4? 1 

S I latirs  hexagon i alicuius  cir$2u&  C?fi€rt 
«uf  eixtreiwa  3GtnQ<iia  rationed  ,pacuusi  ill»MS 

deoteontriuftle 

■j:  O y 03'M  ! f;  llrlll  1 i • U ibit ftllAiU  s T I' 

c latus  bexagpoj 

maac  media  <4W>qe  in  Q fitque  mm.u^gmcptuiji,  Afe* 

DicDyi.C>cflciatus.decigoni  A” 

•Cj  >■.  - , ^ 
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.iiVijmuf 

47.  ^riro» 
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i O .tertijde. 


iqudhide. 
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heus ddeasoni  ei  uidem  circuli  i adtangarurq}  m rntumip-i 
i A8^ritqu*to«_«>nipofiii^p.40;  latere  hrxagon/,^  lai* 

' te  deengont  jdiuda  in  A extrema  acmedwtatioue,.  cuius 


?/  A’-8'?  -i  *«M  «wjmMui  Tegmentum  A C : 

: ' ‘ ' Scdclt  qupqqf  ut  * D^owatHn#. 

. i i iUfcfm^onatflMjm  Aftjua  Afi.fna- 
(Usfc^rt-enftfnnldd  AXJ^tfgwrn/wmaiinus,  pe*  tkfimiio 
n<^  lmeat'<etrjccxrtcmaac  mtda  r*t<one  < Igitur  ierit  ut 
/l%7ad; A-CiKjK-adrnKA^»**  A<#>J opter»  AC» A D, 

sritfWeiicf&At  .Cucnrrgo  A D, ponatur  latus  de.  agoni  il- 
lius c rculi , cuius  latus  hixagomttf >A#*er»t  & AC„ciufdc 
circuli  latus  decagoni>  ! ^ 

Aliter.  Adiungatuf  ipfi' ABjin  rectum  recta  A Dt 
arqualis  maiori  Tegmento  A C j eritej}  tota,r<jcra  B,p.  d,jivfa 
m A , extrema  ac  media  ratione  , C um  igitur  AB,  maius 
it^metitum  ipfius , ponam  r ^toslux^>oniaxuius  cyeuli; 
emi  ficr  ra , <ju e demon  it raui m«s  ad  propoT^.l.b^  a Q, 
murus  Tegmentum; cinidem  arcui*  latus ddcagmu  j /^c  pro- 
pterea  Se  A Coaequalis  ipfi:  A P»larus  <nj  decagoni  ih  eodem 
circulo  deicripti , cuius  A b, latus  hexagont  ponitur « Si  ergo 
latus  hexagoni  alicuius  arcuii , &c.  Quod  erat  ofltndtn- 
diutt V*  ; 1 '*  ; ’* K l . >* 

r '.«lifi-tniiiir;  11'.  -wi-.  - . 

THEOR.  5.  PROPOS.  5. 

ovi  *D  -J  iicsfi;i.p>ifniri  ncjfcitJp  j£ 

I D E M wailns  comprehendit  & Do- 
decaedri  pentagonum,  & Iccifaedri  triangti 
him'j  eidem  fphacrarinferiptofum-  ? <? 


I W ^iera’/ cuius  diameter  A , inrcl ligatur  deTeriptum 
& Dodccacdrum , cuius  unum  pentagotium  B C D £ F,Sc 
IcoTaedrum , cuius  unum  triangulum  G H I Dico  eunde 
rircttfnm  circttrtftrfbcre  & pemagonum  BCDEF,  Se  trum 
gulum  GHI,  hace(T, circulos BCDEFi<5«l,  ipla  Citcuiw- 
icribctitcs  «Ile  aequale® i Circunkninr eitun  cuculus  KLM 
1 - • iq  * *HO, 


. 


I 


110 


O,  pentagonum  KLMtfO, c*  quo  tcpfaedrum  fpjiaer*  i^ttrtijtlc 
infcnbitur.,ita  ut  quinque  Utera huius  pcntagorti  fint  late- , 
ra  Icofaedri}  ideoqucqtiodlibctipforumtfqualecuiHislate 
ri  trianguli -GHI.  Deinde ex  rerttm  P.C^  R, ducantur  rect$ 
PE,QJ1,R.M*  Sccrturqi  U.M, extrema  acmedia  ratione  in 
.5  i emquemams  tegmentum  RS,  latus  deponi  ift  circulo  ^quattide. 
K LMNOiin  quo  R;M,eft  latus  hexagoni.  Subtendat  quo-  . ^.z: 
duc  recta  CFvangulum  B .pentagoni  UQdecaedn,  quierit,  i 
per  cordU.fl.  propof  b i * /latus  cubi  jo  eadem  iphira  | 


>\x 


| ■ | I | f--  — y -*  * 

deteripti . -Quoaiam  igitufex  coroll.  <*  eiufdem  propof  ( 
fi  F,  lar  us  Itodccaedri  cft.  maius  legipentjMq  latcris-pubi 
-CF,  tecti  eXtre«qara-  mediiiXnone  t entrit  tota  CF,ad  tota  i,qudttide . 
RM.ita  B^iqaais  reorttencuad  RS*maiu*  tegmentum}  Ac 
propter  eant  quadrarum  recta;  CF, 
ad  quadratum  recta  RM  * ita  qua-  1 
dratumrettarBFi  «dquadracum  re 
<nt  K.  Sj  Atqueudeo  ,£*  ca , qu* 
demonftrata  funt  in  (eho  io  pio- 
pof.  4.  ib,  vp*  triplum  quadrati  rc 
cta;  CF.  ad  quintuplum  quadrati  re 
ct*  RM,  ita  triplum  quadrati  recta: 

F^adquirtttiplum  quad*ati  teette 

RS:  Ertaujemtriplum  quadrari  fC 
ctarCF,  squale  qUiotuplo  quadrati  t • 

tecr*  RM,  ( quia  tamtripitim  quadratilafetiiichDi  C F,  et 
propof.  clib.  r^.quam  qu  ntuplum quadrati temidia me 
tri  RM;cx  corolLt . propof  1 6.  lib.  i ) irqualeeO  quadra- 
to ex  A,  diametro  IpWat.)  Igitur  & triplum  quadrati  re- 
•ctae  BF,  stqttileeut  qtiinrupio quad.ati iccri  RS:  Qjiia  ue 
to  quadratum  recta;  M Njatcrispenragoniiiqualeelt  qua 
drato  lateris  RM  hexagoni, & quadrato  tecti  RS,  latens  de 
«agor*  i erunt  quoque  quinque  quadrata  rect*  Mtf,  arqua 
ba quinque  quadratis  recti:  R M , dc  quinque  quadratis  re* 

' crse  RS  Igutirdc  qumque  quadrata  rectae  M Ji  , *qdalia 
funt  robus  quadratu  tccrc  C F , ( >umh*c<*fteitfa  fint  *- 
«jualia  ouioque quadratis  reets  R M ,)  6c  robus  quadratis 
tcctx  BF,qu*«qaal»afuctunt  quinq;  quadoturceMfe  R v.i 
-Sed  quoniam  , < c«m  quadrata  rectarum  -CF,  B F,  quinque 
quadrausfcmidiamcttiFE/uU  ^qualia  i)  tria  quadrata  te- 


6<  ttttijdti 


iflUdHidt' 


Digrtized  l 


m$E  VCL  ItVtfFBM.®!® 
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1 n.ttrtijdt. 
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Qx  CF.iSc  tria  quadrata  rc&$  BF,  aequali*  fijnt  qumdecim' 
quadraris  reda-  PE;&  ouinque  quadrata  reda:  MN,a:qua-: 
lia  funt  quindecim  quadratis  femidiamerri  QH  j ( Nam  cu! 

• ' y M N ,a:qualis  fit aften?a>'ipfi  GH,  ]*- 
■&  • 'J9y  teri  Icafardn  ^ icu  trianguli  *quila-; 
f/ToVN  terij  fitautem  quadratu  jpfius  G H, 

acqti ale tribusiquad ratis  femidiame-j 

j<hN — Sl  tn  Qjd",  P.  rtmt  quinque  quadrata  rei 
'l&-  GH.iioreftv  teftas AtNiarqu^..:i 
O iia  quindecim  quadraturede 
*'  E ru  n t q u oque  q uindeci nx  q uad rata  i 
reftat  P fi.arqu.ilia  quindecim  qua- i 
dratisrecbe.QJJ  j ac  prdpterea  unG 
quadratum  redtePE,  om  quadrato 


reft*  QH,3c  idcirco  fcmidiamrtavPE/cmdiamctroO  hk 
aequatis  Q^Uare  cfrdili  BCDEFy  GHI,  aequales  funt  . Idem 
ergo  circulus  corti  pre hendit.&c.Qjiod  erat  demon ftrand u. 

• *X  ■ 1 « •*»  £7 r.\i. 

THEOR.  6.  P R O P G S.  6.  ;otj 

*k“sif)  V.>t-ji*}dlfltUp  f»1:  .*f  'V-rta 

■iJ-.  UiiiidH»  *,,i 


/jlk 


ift' 


S I ex  centro  cirfuli^ienragonum  Do- 
decaedrictfcumfcribenris  V perpendicula- 
ris.dpcatur  ad.urium  ^ju^e^agoni ; Erit  , 
quodfub  difto  latere  > & perpendiculari 
comprehnidinir  , frigefies 

fumptuin ■*  Dodecaedri  tiuperficiei  asqua^ 

le . ' ■ : • ■ ■My  • ,u./i 


-I 


2 H . 1 T 7»  • ,•••.*  '/  i.  :.,a 

E x centro  F .circuli  circumfcribentis  pentagonum  Da- 
decicdri  AB  CDEK  ducatur  ad  latus  CD, perpendicularis 
FG,pico  recranguium  contentum  fub.FG>&  CD,.trigefies 
fumptum , eilc  arq  itale  toti  iuperficiei  Dodecaedri  . Dudis 
enim  redis  ex  F , ad  omnes  angulos  pentagoni,  rrfoluctur 
penragonum  in  quinque  triangula  aequalia  ,ex  coroll.  pro- 
)of.  8.  Jip.  i.  eum  bina  latera  unius  aequalia  fint  binis  latd- 
nbus  aliorum  ,-,3f  bafis  quoque  unius  bafibus  aliorum  ac. 

• qualis.  * 
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occurtcus  duabus  perpendicularibus  C H,  D I,  dijtfcs  ex  C, 
D/«dO»7lii>'4*aisWY&«- •■ Btftqitfidftrtgultim  C 1 , 
:onrentum  fub  H C,  lioceft,  fub  F G,  ..  'JT^Tj 

ScCD.  (Quoniam  ucrorc&angulum 

.CT 

; "*?Wi  dSH!9*°w“Vl<WW8,p*  - ,,B 

* ■ w4*'8wu..wmc»«i» 


$£^q^*uie*^prt  i pitpirum  rc- 
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,-cacdsi . ~ . juubni^roiio  inr»  ho^P /j>6  . '.ilv  f 

f nuo  «fjugft  ^fittit<inHnoi  mjbt*i  entd  . u « i 1 j 1 
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ducatur  ad  unum  latus  trianguli  ^Eric 
quod  fub  didV  latere  V&  perpendicu- 

bs  hJ>*>jl"’0  ?v  ; •«*»*  t vt».  .-,  1 f ’-- ! liiri 
\ -ttuiluuQ  . 
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lari  comprehenditur  vrettangulum  tri- 
gefies  'fump&im  Jcofaedri  fupcrficiei  ae- 
quale . 

■ ’,A 


» v 

•nu.u: 


5 JOU  i Uor  <rptgnyQ 
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E x centro  D,  circli  oVc Unfer&emi*  Madjjtrkim  Tro- 
facdri  ABC.ducatur  adfahWpeipend  culanS  D E.  Dico  te  , 
ttangulum  contentum  fub  DE,  & BC; rt 


eqbhkTflctb»  luticrirci  Dttf 


URI, 


guh angueos,  rdoliicrii^  trian^ttliiiiri  <n 
tria  rriangula  icjiialia',  c*  «for^Lf^opofl^ 
8.  lib  1.  Sunt  enim  bina  farcta  Unius  bi- 

_ | nii  lateribus alibrum  sequaci  /tCd‘ ba5k 

^ uniusbalibtis  altorum  ^djualiis.  Ducatur 
quoqneper  D,  recta  FG,  parallela  ipfi  &C;  kXcurtciiiin  Fi 
& G,  duabuspicrpendicularibus  B F/CG^fciB, C.ttoctii *<J 
BCj  eritq$  reerangulum  BG,  contentum  fub  F i 

fub  p Ejiic  BC  QjJbriiahi  tierb  irdjibgtHqro  BG,  duplum 
eft  rectanguli  B DC;  dtqUe  ddcb  bHFuslibet  j-dlquorom  duit 
rum  rectangulorum  ipfiHDBC.iqualiurfii  Eftte&tinguftl 
BG.iter  iurrtptum  aquale  fex  huufmodifriangbJis.Fioccft, 
duobus  triangulis  lcofaetfrf cum  tria  tdlii  triangula  .r  qui 
lia  fiht  u n i r r 1 a ngu  Io' Icofaed ri ; A rque  adeo  idem  rrthhgur 
lum  tnge/ies fumptdm , ncmjxf decuplum  rectangtrfi  BG» 


ter  fu mpri, sequi le  erit  uiginti  triangulis  Icotaedri  jHdtrtft  , 
roti  Tuperficiei  fcoftedri , nirnirumdecupfoduorumrrian- 


S 


oti  luper  hcjei  Icoiaedn , nmurum  decuplo  duorum  Prun- 
ulorum fcbfiredri.Si  ergo  cx  ccntrbciri^ttiartgUlumitd 
aedri , ficc.  Qjuod  erat  ollendend um . * * 1 

Alite  n,  Facta  eadem  conii  ructione  figurr,  cum 
rectangdutfLBGjdaprfqmfarrianguftpBGfi^eltyarquale 
dicto  triangulo  ois  lumpto  j Erit  iccrangulum  BG,trigefic< 
fumptum  , srquale  triangulo  DBC,fumpto  Icxagefies:  At- 
qui iexagmta  huiuftnod:  triangula  consciunt  uiginti  trian- 
gula Icofatdri , eo  quod  tria  conficiunt  unum  . Igitur  re, 
«anguini  BG,  trigdie*  fumptum  arquale  eft  toti  fupctiiciei 

|co<aedri^' r ;”7 -srn;;!  m«n»«  hlT  •> 

COROLLARIVM.  - 

. ■ - i,.:.  CpiD  Giii  DC 

I » xQjr»  fopeificie» cuiuslibet  Dodectedri  ad  fiiperfidern 

TrWrrrrrfrr4^^  . r - cuiulcun- 
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cuiufcunque  Icofaedri  4 etiamfi  non  defendantur  amb*  figur*  <n 
eadem  fphera  , elt  ficuc  rectangulum  conte. itum  fub  U. ere  D de 
caedri , St  perpendiculari  ducta  ex  centro  pmeagom  Dodciacdrt 
in  latu*'  diuamiad  rccrmgulum  contentum  «un  Utere  Icucdri  , 

Se  perpendiculari  ducta  et  centro  trianguli  Icofacdri  in  dictum  la 
tus.€um  enim  fupcrticiej  Dodecaedri  aqualis  fit  ilh  re&angulo  tn  6 .quarti  /e. 
gefiei  funpto  i Item  fupetficies  icofacdri  aqualis  huic  reccangu.  quartide 
lo  rrigefies  quoque  fumpto  : brie  tam  illud  rectangulum  trigefwna  ' 1 
pars  ri  perfici  ei  Dodecaedri  , quam  hoc  rectangulum  , fqpcrficiei  , 

Icofacdri . Quare *nt  fuperficies  dodecaedri  ad~fiipericieai  Ico-  | 

faedri  , ur  iccunguium  illud , trigefima  uidvhccc  pat»  Dodecae-  t j.  quinti. 

dri  , ad  rectangulum  hoc  t trigefimam  fciljcct  pattem  Icofacdri. 

Quod  cft  prppoluum . 

V ‘ •».-.!>  • » S.  • . .1  *'  * * 
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, 7{,0  H diffimili  argumento  indagabimus  fuptrfides  rtli- 
quorum  trium  corporis  regularium , T ttr^edri  uid«licet,otlee 
dri , & cubi.  7{*m  fi  ex  centro  circuli  triangulum  Vetraedri, 
uel  O&aedri  , fine  quadratum  cubi.,  circunfiribentjs  ferpen - 
dicuUr  ia  ducatur,  adunum  aliauod  eorum  latus  t Er.if  , quod 
fjtb  diRo  latere  perpendiculari  continetur  , reRae*gulum , 
in  Tesraedro  qu  idem  fumatum  fixies  , fuptrficiti  Tftraedri  i 
In  OReedro  u*ro,&  cubo duodecies  fumptum  fuperficiei  ORae 
dri  » & cubi  aquate . Stt  e tum  primo  triangulum  Jetraedri 
BCtcircu»fci  ipsum  4 circie» 
lo, cuius  centrum  D ia  quo  fer» 
fendicular  it  ducatur  D E,  ad 
latus  BC,  & reliqua  fiant , ut 
de  triangulo  Icofacdri  diRum  jT"  jf  j/c  7. quartide 

'e fi.  Dico  reRxngulum  BG  ,fe~  ^ i 

xies fumptum , equule efft  fuperfioiei  Tttraidri.  Junoniam  re  | 

& angulum  BG,  duplum  cjl  trianguli  D BC  , hoc  efl , aquale  +i  .frimi, 
dttobus  eiufmodi  triangulit  ',erit  ipfinn  fixies  fumptum  equa-  , * 1 

lc  duodecim  talibus  triangulis . Cum  igitur  duodecim  talia 
triangula  cwftituxntosemfuptrficiem  Tetraedri,nempe  qua 
tuor  triangule  xqui  latera  ipjt  AbC,equaha, eo  quod  tria  coa» 
ficiunt  unum  j Eris  ytR  angulum  B G.fexits  fumptum  t fu  per 
ficieiTetraedri yfiu  Pyramidis equale , ' 

Sn  ficundo. ide.mjriattgulum  ABC&Elaxdri,  &c.  Dic* 
Tfpqngulum  MG, duodecies fumptum  , aquale  efe  fitferfiftei  _ 

Oclatdrt . Cum  entm  rectangulum  BG  , duplum  fit  trianguli  4 t ,f  rimi. 

r ..  , />  « r. 
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‘J5  B Cyhotefl,  x oh. ile  duoBUs  eiufirtdi  ttixhgtiksy  triti  idem'  > 

' ' 1 ; rs£:  ' 

T>yu  pttttn  aqual i jtLg£ nt*fi uatu or 1 < 

\ huiufrncdittiMngnldn  Sed  ui  i 
P)  giniiqtiiRMir tdCA  rrifrtguU'  I 
/ cbnflifMUni&i\>  tdianguia  0-}) 
%*<■  £Ue4ri,i<lf&,tuw.  juperfi. 


ir*ku>.<V 

,>i^V‘  '>  ii 


' . , , . «.«Illiti  iiujr.  Fl>  pu,.  \J 

S IT  tertio  quadratum  cubi  HIKL,circa  qucd  circulus  ex 
cctro  M,defcribjtnf,'iy3ieii{£faiMTi^,pfrp/ndicu/ari  ad  l Kt\ 
ducantur  i 

ugatur-O-V  ,ipfi'  Itfjpdr  SUela.Dico  r e£{angidu*U'lj\  comet* ; 
I tum  fub-Ol  Jsotefi thtfumpiit  duodecie* , aquale 
41.  primi,  ejje  fuperfieiei^bhJQnnLim  rt  Si  anguli  IPyisqrlunrtp  tr fa- 
gui i AllKyhtc  tftp  quale  duobustahbki  trianguli*  i firit  iderit 
duodecies  fumptum  sequat*  uigimiquatuor  eiufmodi  t riagulst. 
iduare- cum  nigrtiriquasker  talia  triangula  ctnHituantifex 
t}u<idratatid  *Jl>totam  fiepirficie  cubi, quod  qaatuor-iahd  triic> 
gula  unum  quadratum  conjiciant  gEtit  reliahgulum  FPydub 
decies  fumptum  aquale  fu  perficiet  cubi*  tfnodcfl  propofiium^ 
*~jl  c LT  KR.'  Cumrduo  re  Ei  anguludT^etnfitiant  quadra 
tum  HIKLi(f»rit,U,lhii>M,*qUaLiaJ'eii  re£t*t)Irfit dimidii* 
lateris  HJ , /tepe  aqualis  iyfi  AI  ?V\ ) coffitufi  duodecim  talia 
refldgulafex, quadrata.  t)t£ 'modiyboc  ejtpoeamfuperfigri-cubi.. 

* ^ - *i  1 OlLm iviu v,- » »4^  * 1 v vi  • A$ 
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tribus  quartis,  parnbus  diametri  ahcuius;cir 
euli^  quinq;  fextispartibus  linea?- fubren-- 
detis  angulu  fifcrtt^gohi  xquilateV^^^ode 
eireuio  ddcriptiixquale  eftdi&o  petagono.  , 

I' V 'tfteuio,  Vfthis1  cc  t r u F.defarbaturpefitaeonu^qiii  ! 
laterum  ABGDEjSj  duAa  diameter1  ASjdWfdata^n^ua  ! 

tuor 

— 
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KN\l 

A K 

M 1 

F lA 
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•‘tuor  .Tqualcs  pattcs,quavum  tres  fint  A H;  Angulum  uero 
A,fubtendens  recta  BE.fceetur  in  fex  partes  aequales.quaru 
quinqj  fint  BI>&  Una  iE,  ita  ut  BI,  fit  quintupla  ipfius  1 E. 

Dico  rectancuium  comptehenfum  fi>b  AH,BI,aequalceflc 

pefiragono  A B’CJ3E.P.ufra  enim  recta  - , a VA 

B^i  quontam  AH,  continet  tres  quar- 
tas partes  diametri,  5t  AF,duas,cum  fit 
fcmidiarqctctjerSc  AH,  ipfius  A I,  (c <r 
. quialrcra  . Q^uia  uero  recta  F A ,diui- 

dens  aroun  aAEibifariflm.diuidit  qup 

| que  rectam £E,  bifariam,  per  coroll.  i. 
propof.  ib.lib.:i3*inptthttoK}ContinC“  - -- 
1 bittam  KB,qua}tt  K.E.ttcsfrxrasircctac  £ E*  atqj  adeo  cum 
Bl.coiintat  quinqj, continebit  K.I,auasj  Ac  proinde  3c  K B* 
ipfius  KI,critfefquia'KTa.<^uan>obre<rit  ur  A H,  ad  A F, 
ita  KB,ad  Kljatqj  idcirco  rcctangulum  fub  extremis  AH,  j 6.  fati. 
K i,*qualfcerit  rfctaftgulo  fub  mtdiji  A F,  K B.  Eft  autfera 

rectanculumfub'AF.K'B;dupiuirtrriangnii  A EF.cumre-  4,.  frimi. 
ctangulum,&  triangulum  eandem  habeant  bafin  AF.Scea-  .. 
dem  altitudinem  Bk,i»oceft,intercafdem  fint  paralklas  c5  ’e 

ftituta.Igitur  6t  reeiagulum  fub  AH,  K I,  duplum rrit  eiuf- 
d€  uiagvIiABF.Eft  au f&  tectSsjaltt  fub  A H.  K I,dug!«»  re  • , t fextu 
ctasuli  fub  AH.lE^roptcrea  qff  & bafis  Khdtfpla  (itbalis 
IE^c6*in«t.n.K;l,dil&6fc>t'as  parrts  ipfius  BE,5cXE,  uni) 
cadcqjfemp altitudo  A H.Igitequaliafiuntrriagulu  ABF,  jj 
& rectagulu  fub  AH,  II;  ideoq;  & eoru  qumtu^la  aequalia 
erut-At  uero  petagonu*  ABCDE,  quituplu  c triaguli  ABF,  i; 
qff  petaso»  ii  in  quinqj  huiufmodi  triagula  refolW,  ductis  i 
rectis  e cerro  F,ut  /ppof.6.huis>  lib  docuim,;Rcctagulu  uero  « 
fub  AH,Bl>quinrupiu eft  rectagultfub  AH,IB,qd' & bafis  ufntU 
BI,quintupla  fit  bafis  lE.cadcqjfemj  altitudo  AH.Igif' pen  • 
tagonft  ABCDE,&  rectagulu  fubAHjBIjaeqtiaha  sur.  Re  ; 
ctigulu  ergo  cotetfi  fub  uib9,&c,Qm>d  erat  dcmonftradQ; ' 

n's  3 ua  , Jt.i'  »r*',  . i 1 

; :•  COR  0,1,.  LARI  VM. 


<iy  o n i a m uer^.fi  petagonum  ABCDE, ftatuater  bafis  0o- 
decafctfri  in  aliqua  fphera  defcripti;BB,eft  latus  cubi  fu  cade  fph* 

, xa  defcripti,ex  coroU.24rtopot.17.lib.rj.  & unu  latus  triaguli  Ico. 
,1  ia  cade  (phxra  co Itiiuiij  (comprehenfi  uidclicet  eodeqt  at- 

'IVulo,  quo  A penugonu  t)’odecacdri,)fecat  diametrum  AG,  in  tt, 

115:171 Ccui» 
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Ceum  ex  coroll  propof  n.  IiS.  fecet fcroidiimetruin  P G,  bi-  , 
er^V  Sucmadmo<,um  * poncsum  H ; eandem  femidiamecrum  j ' 
FG, bifariam  dimdK)  ManifeMum  cft,  rectangulum  cumprchcnJ 
Ium  fub  perpepdictdart  ab  angulo  tnang.il,  Jr»f*fcd  i -ad  vnum/ 
kdl,!iU^  ?*mPe.(ub  AH1  * ruoquiflqueiexn* panjbu* 
fub  R f ± rPh*«.«"  Ic«.fae  Irum,  micnk,  nimirfi 

/Iituti  ’ e e^e  Pcnu6on«>  Dodccaedri  iq  eadem  fphxra  coa- j 

THEOR.  9:  PRO P OS.  9. 

S VP,ER  FJCIES  Dodccaedri  ad fui 
peinciem  Icofaedri  in  eadem  fphxra  deleri 
pti , eandem  proportionem  habet,  quam, 
latus  cubi  ad  latus  Ipofacdri . 

^ I r '1‘t*  * I 1 !j|W  ..  L | ( ( ’ f j 

j,qudrtide,  J N circulo  A BCD,  circunfcribrme&  pentagonum  Da 
1 accHdri,  & triangulum  icofaedri,  fit  Ltus  pentagoni  BD, 

Pt  trianguli  A JDj  & ex  tentio  E,  ducamur  ad  A D.BD,  per 
pendicplarcs  EF/  <j,(cc«bunturque  AD, BD .bifariam 
tv»*prQtracw  foabit  quoque  arcum  F D,btfar  am  in  C.  c* 
coioll.i  propof.  i .huius  ub  atque  adeo 
connexa  recta  C D,  latus enc  dc».  agoni 
^iu(d'm  circuli.  Sirdenique  H .larus  cu 
bi  in  eadem  fph ' ra  cum  Dodccatdro, 

& Uofaedrodcfcripp  . Dicocilt  ut  H# 

, latus  cubi , ad  A D, latus  Icolacdri , ira 
fupctficiem  Dodccaedri  ad  fupcrficiem 

A Icofaedri.  (Quoniam  latei;iscubiH,(c» 

pti(Xtremaacrofdiaratione,maiusfi;!memuqj  cii  B D, 
latus  Dodccaedri  * ex  coroll.  1.  proppf  »7.1ib  t jj^cct . au 
tem  EG.fectar  quoque  extrema  ac  media  ratione,  maius  feg 
mentum  cfi  E F,cx  corojl  propof.  a.  hutus.hh.  a6vt..ut  H, 
tpta  ad  BD, maius  fui  Ggmctum,  ita  EG.tota  acf  E F,  maius 
fui  fegmemum  j Acpromde  rectangulum  fub  extremis  H , 
£F,*qualcerit  rcctangulo  fub  medijs  BD,  EQ.  Quia  ucro 
ell,  ut  H,ad  AD.itarectangnJum  fubH,EF,  ad  rectangu* 

Ium  fub  A D,E  F,cum  bafesfint  H,  AD, altitudo  uciotcm 
per  eadem  6F1  $rif  quoque  ut  H,  ad  AD,  ita  rectangulum 

* •* * **  ■■  i» 


l.tjwtnide, 
t 6.  fexti. 
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fub  B Di,  E G,  (quod  ollenfura  eil  aequale  trtfblrjgulo  fub 
IJ*  EF,  )ad  idem  rcfkangulunsfsib  AD*  E F.Quaiccunri 
cx cOHoii.  propoi.7.  hiMtt  libi  ikvPt  re&anguium  1'ubGD, 

E Q,  ad  retia  egui  um  fub  AD,  £F,ita  fupcrtiocs  Dodecae 
driadiupcrHcwm  Uoiaodri  j Infquoque tift  H^atu»eubi, 
ad  A Djlatus  Lcoiacdfi.jta  fupci  fioes  Dodtcaccki  ad.fupet- 
^aecn  Icoiacdri  . Superficies  itaque  Dodecacdri  ad  iuper- 
ha<imJc6lacdrr,acc.  Quod  oiicndefidumeiar. 
wi  Ai,;.  xiti  H.i  -Circunicnbat  pentagotforn  Dodetaedri , 
ABCI>E,tk  iriaugulumicofaedi  j AFG,  cm.uius.Hkro,  at-  f.qutrtide. 
itot  ccmruitf  Hj 'Ducat urdcmdccx  A,pcr  centrum  H.rc&a  ; i •»  j| 
A-l,  qu*  per  corolla.  propoC  «o.lrb.  t^diuidttjfttws  F G,  i 
kwfarjaaft,&ad  angtdos  reflo*  , CtrontfUfur  dcnrque  »*fU  j 
B E, qua?  Jatus  cnc  cabi^ex  edroJi.  a.propul  1 ?,  iib.  • i.duittf 
quinque  Texta;  partes  iint  B K . Dico  rurfus  eflc,ut  B E,  la- 
tus cubiad  FG.lasus  Icofrttiti^uafu-  J| 
perficicm  Dodecacdn  ad  fuperficicm 
Icofacdri . Quoniam  lc&angulum 
/nb  A f,'  & R , aequale  e' ft  peiitagono 
A(BC:pE,ex  cordif.  propoli  q.  himr* 
lib.  Item  reftangulum  lub  A I,  I F, 
rriaf^dfo  AFG.fx  fcWito; 

jropol.+i  Jji,  t.cum  FG.baiistrituigulidupia  frf  «piius,  ip, 
MfisrrfbnsulKErk  ut  rcftapguJmj,  fub  A UB,K,ad  jc-  .< 
ftJhgufum  lub  A I,  IF,ita  pemagonum  ABCDE,ad  man 
gulum  A F.G;  Eft  autdmut  ifaaibguUim  fub  A 4 B KjA  ' 

redangulum  fub  Ai,  IF, ita  B K,ad  lF,cumbaies  iint  BK,  *•  /***». 

1 F,.&  altitudo  eadem  icuipcr  A i.  • Eiit  igitur  quoque  ut 
pcruago&um  A BCDE,ad  triangulum  A FG*ua  BK.,ad  JJ, 

Ac  pr^tnde  , ( £L  primum  , & tertium  j nimirum  pentaga. 


xr 

* 


» 
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num  ABCD,Erdc refla  BiQaqucmultiplicentur  pc  rnumc- 
jiumi»..  IttmfccuAdwm,  & quartum,  herope  tmngplu 
‘AEG,  &reda  l¥,  aqucmulupliccmtu  per  numerum  i o. ) 

.ent  quoque  yepentagonum  ABCDEj  duodecies  fumptu, 
mocc  it,  iuperficus  Dodecacdri, ad  triangulum  AFG,  urg$- 
j fies  furijptumrnempe liipcrficic  Ico/acdri , nxrrtta BK,  4.  quinti. 
duodecies  lumpta  ad  redam  I F,  «igefies  fumptam:  Atqui 
reda  B K,  duodecies  iumpta*qmuaktlatcri  eiibi  B I , <fcu 
ctes  iumproj  ^ Fsam  cum  B A,  coBtsneat  quinque  IrytstMt ' 

Eft  Gg  tes) 
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tes  ipfius  BE  } continebit  eadem  B K,  duodecies  fumpta  fe» 
xaginta  partes  fcxtasciufdem  B E.quat  efficiunt  decem  inte 
gras  ncftas  BE.)  Rcfta  uero  1 F.ui- 
gefies  fumpta  iqualiscft  Iaten  Ico- 
faedrt  F G , decies  fompto(.eo  quod 
FGifir  ipfiusl.F.dupla. ) E*it  igitur 
fupei  Heres  Dodec^edri  ad  fupe*fici€ 
Icofaedri, ut  latus  cubi  BB, decies  fum 
ptum  ad  larus  Icofaedri  F G , decies 
furaptum;  Acproprer«a,cum  eandem  proportionem  ha» 
beant  decem  larcra  cubi  ad  decem  latera  Icofaedri , qua  unu 
latus  *ubi  ad  unum  latus  Icofaedri  jperfpicuum  cft,itacir« 
fuperHciem  Dodecacdri  ad  fuperficiem  Icofacdn,ut  lacus cu 
biad latus lcdfacdri>  Qjiodeft  propofitum;  -i  ‘■o-j.H  U 

THEOR.to.  PROPOS.  io. 

rt  1 1 ..'Iit  ti:  : : ' " : 

S I reda  linea  fecetur  extrema  ac  media 
ratione  i Erit  ut  reda  potens  id, quod  a to- 
ta^ id  quod  a maiori  |egi)>ento,  ad  redam 
potente  id,quoda  tota, & id  quod  a minori 
fegmento,  ita  latus  cubi  ad  latus  Ico  faceti 
eidem  fphaerae  cum  cubo  mferipti.  ■ • 

f M i.:  -1  - i 

SiciTTR  refta  AB, in  C.extrema  acmedia  ratione, 
{itque  maius  ieomcntutn  A G. : Sit  quoque  D, 'larus  cubi,Sc 
£ .iatus  Icofaedri  ih  fphaera  eadem  cum  ctibo  deferipri . E* 

; A ,centro,ad-i]rtterb'allum  A B,circulus 
defcnbatur , in  quo  confirmatur  Scpen 
tagonum  sequilarerurtv  BFGHI,i&  tria 
gulum  jquilaterum  BKL« Si  igitur  B F, 
ponatur  iatus  Dodccacdri  alicuius  fph^ 
f>ne,er«  dufta  refta  B G.latus  cubi  ih  ea- 
dem fphaera  dcfcnpti  ,ex  coroll.  2.  pro- 
poli I7.1ib.  1 1 . t^uoniam  uero  A C, 
maius  legmentum  femidiamecri  A B,  fcftae  extrema  ac  me* 
*• dia 


'1*1*  E H /&.  X1IIL  {gg?  m 


a.- 


dia  ratione, cftlatus  Decagoniin  circulo  B F G H Iyin  quo  4 .quartide. 
nimirum  A B, latus  eft  Hexagoni  j poterit  BF,  latus penta-  j 
goni  3c  totam  A B, latus  iiiddidrt  hexagoni , & maius  feg-  10 .tertijdec, 
mentum  A C,latus  fctlicet  Decagoni  in  eodem  circulo.  Pof- 
■fit  ians  & reda  M , totam  A B , & minus  f gmentum  B C, 

•per  e*,  quae  ad  piopol.  47.1ib.t.  demonftrauitmis.  Dicri 
nceflc  D,l.itusprOpofitumcubi  ad  Edatus  propositum  Ico 
latdri , ut  eft  B F,potcns  totam  A B , & maius  Segmentum 
A G'*  ad  M , potentem  rotam  A B , & minus^  Segmentum 
.B  :C  ri.Qjjpniam  quadratum  lateris  trianguli  xq utia teri 
B K, triplum  eft  quadrati  fcmidiametii  A B;  Item  quadrata  li.tertijdee. 
redarum  A>fe  , B C,  tripla 'funt  quadiati  trd*  A C >*  Erl^  4 .tertijdec. 
ut  quadratum  red*  B K , ad  quadratum  red*  A B;ita 
quadrata  redarum  A B,B  C, hoc  eft,  quadratum  redae  M, 
ipfis aequale  , ad  quadrarum  redae  A C . Vttobtque  knim 
proportio  eft  tripla.  Permutando  ergo  erit,  ut  quadratum 
redee  B K j ad  quadratum  reda:  M , ira  quadrarum  redae 
A B,  ad  quadratu  rcd^AC:  Eft  aurem  ut  quadratum  red* 

A B,ad  quadratum  reda;  A C,ica  quadrarum  redx  B G,  ad 
quadratum  redae  B F . ( Nam  cum  redae  B G,  Sed*  ciftrc- 
maac  media  ratione,  matus  tegmentum  fit  B F.excoroll. 

1 yppoCiy.lib.i  3 .eo  quod  BG, eft  latus  cubi.de  BF  larus  Do 
dccacdriciufdcm  fphaerari  Erit  ut  tota  A B , ad  maius  Scg- 
mentum  A C,  ira  tota  B G,  ad  maius  Segmentum  B F : Ac 
proinde  ut  quadrarum  red*  A B, ad  quadrarum  redae  AC,  ** . fixu.\ 
ita  quadratum  red*  BG,ad  quadratum  icd*  B F.  ) luirai* 
erit  quoque  , ut  quadratum  reda:  BG,ad  quadratum  red* 

B F,tta  quadratum  red*  B K ,ad  quadratum  rrd*M  i Et 
permutando, ut  quadratu  redeBG, ad  quadiatu  red*  B K, 
ita  quadratum  red*  BF,  ad  quadrarii  red*  M } Ac  propte- 
rva erit  ut  reda  B G,ad  redam  B K,ira  re&a  BF,  potens  to-  i*,  fexri. 
eam  AB,&  maius  fegmentum  AC, ad  redam  M, potentem 
totam  AB|&  minus  (cgmentum  BC.  Cum  igitur  propoli 
ta  latera  D,E,cubi,  & IcoSaedrj , eandem  habeant  ptopor- 
tionem.quam  ted*  B G,  BK, ut  mox  oftendemus;  perfpi- 
cuum  eftjut  fe  habet  reda  B F, potens  rotam  A B,  5c  maius 
Segmentum  AC,ad  redam  M,  potentem  totam  A B,&  mi- 
nus I eomentum  B C.ita  It  habere  propositum  cubi  larus  U, 
ad  Icofacdri  propolnum  latus  £.  Sircdaitaqj  luica  Creetur 
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e*ucjnaac  media  ratione,  3cc.  C^uod  erat  crflcadcaduai. 
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Qjt-.o  D >«*o  propofita  later*  «ubi  & Ifofttdri  E , 

eiufiem  ffhara  eandem  habeat  proportionem,  quam  retia  BG, 
U K i dtmoMfir  abintus  Ixk  prtpcjsto  theoremate , J . 

?escm  'j  , t;  .*■  r'"3!r.i  't, 4 .r  v.  . 

M».,Qjr  kJvl  proportionem  habent  latera<cubi> 
8c icofiredri  einfdem  fpharr*,  eandem  habent la- 
fer^cubi  & icofaedri  in  quauis  aliafphafta  de- 
(criptorara . . ^ rni 

• 1 J » , *■  ' «r»  . fv<j  A ^ r A «i  ; Iflbr 

•»i  /.i j j #v ij  yt*“ t *♦  • . T t < • -*  "*•*  — * < ►>  * - (Miaji  i» • * v»  w j 

«S*  I Jrenim  jf,  latus  cubi,  & B C,  latus  Icafatdri  eiufdem 
jubara  : Item  D , cubi,  cr  i;  f,  Artu*  Icofaedrp  in  quaesis 

alia  Jfhara  . ejfe  ut  ji,*d  B C,  ita  D ,ad  EF  *.  b**rfe&it 

fl.T  namque  tnahanUs  Icpfat- 
; .)  drerutn  BCG,EfH*&  circa 
rt  r./ipfa  drfc  rdfrua  otrculxi,  de - 
0 Jcn6antur.in.hif  ttrcuhs  pe 
[■  agina  aqtnlaiera  EI  K LAI, 
H.  • E2iOPi*eceemefiastturque 
[>..  . fecis  b it,  (i  K f h.  Q j F(/  i 
£sttoniam  ergo  idestr cirem- 
f.quartide,  lus  comprihirubt & Dttdeeaedri  peni  agonum,  & Ico faedri 
triangulam  eiufdem  fplura^  ponitur  BCG  * tnangubuuilco 
faedri  ineadem  ffhara  dafcrtpti,  iu  qua  cubus  latera  *A  : Erts 
B IK  L M , pentapnum  Dtdecaednsn eadem  cumip/i»  ffhu. 


j n 
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MiU  argumento  aquali 
quia  arcus  BIK,E  ^0,firtriles  Jiat*  met  que  ceu  sinet 

dnai  qnijitaf  fortes  fisa  arcanferentia  ).  Ium  arcus  B Ai* 
GK,  E.QjP  O t (rterqtse  enim-tres  quimus  partes  to<iks  ver* 
cun ferinus  <«mprehendit  .fErunt  tam  anguli  B C AyiJO^x 
definitione  figmentorum  ftmUiuen , aquato  quam  ana 

guli  BK  C,FOFtinter  fr,  cum  tam  Uli,  quaUsb.in Jegtnetuit 
circulorum  ftniihbut  ex  i jiant ; jic  promae,  *V  coroii.l.prepef. 


t *. 
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lj..lib.i  .reliquus  angulus  C tS  K,  trianguli  BCK f reliquo  an- 
gulo  F fi  6, trianguli  EFO, aqualis  erit , &•  totum  triangulum 
B C K , mi  triangulo  EPO,  aquianfkUtm.  Quare  eth,  ut  BK 
‘.httrflf  reOStjf,  illi  *<]ual(s , nempe  latus  cubi,  ad  BC,  latus 
Icofaylr^ , itft  E 0,  hoc  efi,refia  D , illi  ecqualis,  latus  fcilicet 
alterius  cubi , ad£Fp  latus  hofivedri . Quod  efi  pteff^tum. 

'PEjlSPi  C V,  V M eft  tgitttr  id,4jHvd-in  detnonftratio- 
ni  affnmeP-attir,bimirum  eandem  habere  proportionem  D ,^r 
E,  latera  ckbi  c^Teofatdri  in  unafphara,qHa>n  habent  B G, 
B K , lateratt^bi  dT:  Icofaedri  in  aha  ff>hara  i. 

E.X  hoc  quotfuealicitur , Superficiem  Dodecaedri  ai fuper 
fidem  Icofaedri  Honjbl/tm  habere  eandem  proportionem , nuam 
latus  culi  ai  lat  us  Ictifatdri  in  radent  fjihira  cum  ipfts  , iit 
yiilt  propof.  $ ihuiitt  tib.  Sed  etiam  , (jHaMwbtinet.  latus  ckbi 
ad  latus  Icofaedri  in  cfit^cunq,u,cfifhtJ}h^  ^>A  : 


Ium 


LEMMA  I. 
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k-  S r fpharra  plano  quopiam  fecetur»  commii 
nis  lcdho  circulus  erit . 


iv». 


.urvi 


• *.  £ e e i T V r ffihttra  AB  C,  cuius  c&itrumV,pla 
no  aliquo  f aiiente  cammumm iettioriem planutnli  E» 
E C (r«  Dico  B EFC  Git fle  circulum . Tranfeat  enim 
primo  planum  fc- 
cans  per  centrum 
jpbcer£,ita  ut  cen- 
trum D,  fit  m pia  - , 
no  , !cu  communi 
fcfhque  BEfCGf 
ducantur  que  ex  Q * centro  jfibctrs  ai  extremitatem 
communis  fefitomsMn&rcZij:  quotcuiiquc  D £,D  F, 
DG,  Quoniam  igitm  orjiqes.  b#  ltnc$  du  fi  x,  quot  cun- 
que fuerint,  aquales  funt , ex  definitione  (phxrx,  cum 
ex  eius  centro  ad  fuperficicm  cadant  ierit  figura  pivia 

Cg  3 


8 E F- 


- t i 

••  V 


/- 


1 • 1 


m 


•1 


m-  cM.tr  nowm 


47.fr/rn>. 


B £ F C G»  unica  tinca  comcnU^cir culus ,m[qne  eat 
trun  D,ideni  cum  centto  Jphtcrs . 1 

T .n  a h.s  i a t fec unito  planum  [ec&nsnon  per 

centrum  jpbsrs: 

‘ Diirafur  aUte  etf 
Dxcentro  jpbsrs 
adflanum  fecans 
perpendicularis  ■ 
Dti , mittatur  qi 
ex  U,retls  utcunque  H E,  H F,ad  extremitatem  ufq$  j 
communi  sfetlionis ; & connetlantur  retis.  D £,Df. 
Quoniam  igitur  anguli  D H E % D H F » ek  dejin. 
lib.  1 1 .reth  funt ; erit  tam  quadratum  retia  D E, qua 
dratis  retiarum  b H,  H E,  quam  quadratum  reti * 
D F , quadratis  retiarum  D.ff , H F % squale : Sunt 
autem  quadrata  retiarum  D .£*  D F 7 , squalium  ex. 
centro  fphsrs  ad  eius  fuperficiem  cadentium » squa- 
lia . Igitur  & quadrata  retiarum  D H,  H E , qua- 
dratis retiarum  D f/,  H F,  squalia  erunt  i & pro_ 
indet  dempto  communi  quadrato  retis  DH,rehqnum 
quadratum  retis  A £,  reliquo  quadrato  retis- H F* 
squale  erit . Quare  & retis  H E t H F » aquales 
erunt . Eodem  argumento  oftendemus , omnes  lineas 
ex  H,  ad  extremitatem  communis  fethonis  cadentes 
efie  squales  & inter  fe,&  ditiis  duabus  HE,HF.  F i* 
gura  igitur  plana  BFFCG , unica  linea  contenta , cir- 
culus erit ; eiufque  centrum^  puntlum  Hiin  quod  per- 
pendi  cularis  D H » cadit ♦ Quod  e fl  propofitum « 

CORO  tt  A r 1 v M. 

I t a <^y  t fi  ptanum  Ce cans  tranfierit  per  centrum  lpfi*t*,efh 
cietur  cituilus  idem  centrum  habens)  quod  fphsrra . $i  ucro  plani} 

fccan* 


KiW  xuir. 


if<s 


fccan»  per  iphcrf  centrum  non  tranftcTit^fficiCtur  arculu*  haben* 
al«ud-centrum,quam  tpfixra  j illudi  infelicet  punflumyn  quod  ca 
di  i ‘pei  pendicutaris  e*  ccntro.Jpljzr*  ad  planum -fecancduOaV 
'Nam  femper  demonltrabunrpr,  Imcc  re&z  extien  tes  cx  hoc  pun&o 
in  circuotcreiuiam  circuli  cite  zqualc»,uc  pcrfpicuum  elt. 

1 i » v v^i  ^ u * V*V'  P (J  \ 


LEMMA  II. 


* Cljt.cvt.tin  fphaera  squales  » arqiialiter 
di  liant  a centro  fphxrx : 8c  circuli  xquaiiter  di- 

ftantes  a centro  fphxrx,xquaUs  (unt . 

|r‘'  ',v*  , i v w.-r 

I U 'jpbsra  A B C D,  cuius  tmtrtm  E,ftnt  circuli 
aquales  A B,DC  . Dico  ipfos  <c  qualiter  a centro  E, 
dtftare . Ducantur  enim  ex  E,  ad  eorum  plana  per- 
pendiculares E F t E G , qua  per  coroll.  prxceden^ 
tis  lemmatis  m ip forum  centra  ca- 
dent , cx  quibus  ducantur  refla 
F B , G.C , ad  circunferentias  cir 
culorum  utcunque' t conneffan 
turque  refla  E B , E C • jQ^O-  - 
niam  igitur  anguli  E F E,  E G C » 
re  fit  funt , ex  defin.  3 .lib.  1 1 . Eht 
tam  quadratum  reflsEB,  quadra 
tis  reflarum  EF,  E B,  quam  quadratum  refla  EC,qua  47,  primi 
dratis  reflarum  &Gy  G C , aquale : Sunt  autem  qua - 
irata  rcclarum  EB,EC, squalium,  cum  cadant  ex  cen 
tro  jphsrs  ad  eius  fuperficiem , squalta . Igitur  & 
quadrata  reflarum  E ¥ * F B , quadratis  reflarum 
E G , G C , a qualia  erunt . Et  proinde  demptis  qua- 
dratis squalibus  reflarum  squalium  F B,  GC , cum 
fint  femidtametri  circulorum  squalium  , erit  re- 
liquum quadratum  refls  E F , reliquo  quadrato 

Gg  4 refla 


: . VSgB  VCLTT».  GZm.SPZi  ~ 

reft.t  E G, xquale  i At  que  adeo  xquaUs  erunt  reft* 
ferpendtcuUref  £ F,  E 6«  Q.«4»#  akttfn  circuli  AB. 
P C, /(qualiter  dittant  a centro 

Sed  um  xqua  liter  dtfient  circuli  A B , D C , d 
■centro  {phxnx  £ . .Dico  ipfos  e fle 
aquales . Coiiflrutta  enim  figurat 
ut  prwt  fitoidanifs  eodem  modo , 
quadratu  r^arurn  EF,F  $rxqt<a- 
M ej/fi  q ludrMis  refluru  E G,G  Ci 
Ijc  promdetjerhptis  quadratis  x- 
qualibus  re&arum  xquahw;  filf  G ^ cum  ci^uli 
aq:uhter  ponantur  diitart'  a untro  t reiiqiu-m  qua- 
dratum reftx  F B, reliquo  quadrata  retis  G C,  - que 
adeo  squalet  erunt  reBx  FB >_  GC/t-nu^atneirjyiitcci 
*circulorum  A B,  D C.  Circuli  jgi.tur  A B.  DCtX  qua- 
lesfuntj^Quod  esljrropofitm  > 

THEOR.  u.  PROPOS.  n. 

DO  DE  CAEDRVM  ad  Icofacdru 
in  eadem  cum  ipipTph^ra  deferiptum,  cfl 
ut  cubi  latus  ad  latus,  jeQfacdri  3 in  uoa  ea 
demque  fphaera . * 

• ' \t  4 » > r ,*'>  « *J  «•  j i • 

I v rphatcaABCD.cuiusccntrJwn  E,  inferiptum  fit  Do 
decaedrum  , 'cuius  unum  poitagonum  F G H I K : Irem 
Icofaedrum,  cunis  unum  triangulum  L M N . Dico  e fle 
Dodccacdruno  ad  lcofaodruoi,ue.l«u»  cubi  ad  latus  ico  lac 
dri , in  unacademquc  fpba?ra  , (jiuc  Ijeccadcm  fit,  qua:  fph^ 
ra  A B C D,fiuc«on . (Quoniam  omnes  aoguli.tam  pen- 
ragoni,quam  trianguli,  fupcrficiem  fphira:  tangunt  j fi  per 
pentagohum,  Setriangutamplatia  ducantur,  eif?c;entur4 
per  i .lemma  prarccdcns,  du,o  «rculi  m fphara  fGhU', 

’ LMN,1 


fm-L-T  R 6 'XJU1- 


*)7 


... 


L M SiCO*apnrhai«lcntes  pcntagonum».  & triangulum* 

Q_u  aticro  vcUrin  cuculus  compubctidrt  -&  Dodccacdupca 
taoonwn^lcplaedn  tria  "§><>'»• » ' •!>>•*':  T id 

gulum  $ atquaks  et unt  id- • /,,»*«  u*l.  • ■ A '•-> 

circo  circuli  ¥ G H I K , 

L M-Nj  Ac  plOptrtci  per 
lemma  ? .prscedens,  equa 
lirer  al>  E ',  cemro  fphsrs 
diflabunt ;;  idroque  ptrpc 
dicujajxs  ex  £,in.  pjanacir 
culor  qm  drduiif,5w  m eo 
rum  ccnna,per  coroll.irm 
mairi*  re  cadetjfrs , quales 

. .....  

KonoJiw  ofteudciupr  perpendiculares  cx-  P.*d  omnia  pe  i 
tagona.  Dodecacdn,<Jc  ad  omnia  triangula  Jcofiedri  dedu-  j 
£he  squales;  Qoarcdiex  omnibus  'ititruli  Dodecaedriad 
E,duVanturic&.t  lnvrx,  rcfol.uetur  DcdccaYdnim  in  >2  py 
ramidcssqua'ium  altitudinum  ; Ac  proinde  cum  & bales 
ipfarum  squales  fint,ncmpc  pentagona  ©odccaccbi,  fqua- 
les inter le, ex cbroll.propof  ~lib' r i.  Eodcmqtie  modo,  fi 
ex  omnibusanpuJis  Icofacdri  ad  EJincx  ic£bt  ducantur, ic 
(olucrur' Ico/aVdrurti  ih  lOrpyrarfildestmerfesquales,  qua 
rum  altiaidirxs  ^quales  rfunc*iii!ud)»ib*.pytam'dum  $o 
dccatdn.  Quoniam  autem  *A,  ut  fiafis  FG  H I/f  , ad  balinl 
LMN.ita  pycanii^GHlK  Ejiid  pyram&^^MNE,cum  6.duodec, 
utriulquc  eadem  fit  altitudo;  Ei  unt  quoque,  perca  ,qi;x;tQ 
fcholio  piopof.  .Iib  } demon  It  ia  uimus,  ut  duodecim  bafes' 

D ode  caedo , tpta^tdflicot  flqprf^i^i-.^odccaedji , adbjfin  j 
XMN,txadundfcim  pyra  trude*  Podccatjd.ri , hoc.ed^otirtn 
iblidum  Uodccardti,  ad  pyr*t»idcm,lfM$B>‘K  urfiusqm* 
cft.ot  tptafupc»fi*aci>  OodcGaediM.d  lool^-dii  bafin  LMN, 
ita  iAodeeapdt-um  ,ad  p^ram.ckm  t MJH£j  erit , per  idem 
fcholjQn#u*tou fi^ahete* Pqckcawliiad  *o.  bafes  Icolae- 
dri, id  <£,»d  totam  luperficicro  Icoiaedri  ,jta  Dod^catcdru 
ac}  aOffyi  nempe  ad  totum  foti  dum  ko- 

faedri : Ar qui  i u cft  -Podccaedri  frpcrfkirs  ad  hofatdrfui  ( 
per  ficte.,  ttt.tmbi  jyUps  ad  loofaedniaaisciufdj  di  ipCsiph*^  $.qn4rt)di 
rsjatquc adeo, ex kboiio  propofi  »o.  huius lib. ut  latus <U' 

bi  ad 


vcl  isd.o&6m%m:  t 


bi  ad  latus  Icofacdri  cuiufcunque  alterius  fphzra:  unius . Igi 
tur.erit  quoque  Dodecacdrum  ad  Icofacdrum  , ut  latus  cu- 
bi ad  latus  Icofacdri  cuiufcunqucfpharrai.  Qjjapropter  Do 
dccacdrum  ad  Icofacdrum^&c.  Qjiod  erae  demon Rratuiu» 


COROLLA  R I V M. 


» i < i j 1 1 ' 

Qjr  oniam  uero  oftenfum  elt  quoque , ira.  effe  Aiperficicm 
q.quxrtide.  Dodecaedri  ad  fnperficicm  Icofacdri  eiufdem  fphzrz,  uria  rus  cubi 
ad  latus  Icofaedn  in  eadem  cum  iofis  fphzra  : Item  ita  ede  cubi 
quarti-1  latus  ad  ,a:us  ,c°faedr*  unius  eiufdcmquc  iphxrx,  ut  eft  linea  po- 


. (]•* 
decimi. 


t t.  quarti- 
decimi. 


O. 

I &. 


' .0 


J. primi. 


1 6:frimi 


tens  totam  diuifam  quamcunque  extrCma  ac  media  ratione, & ma- 
ius fegmentum  illius, ad  lineam  potentem  totam  diuifam  eandem, 
& minus  illius  fecmentum  : Item  ita  dic  Dodecacdrum  ad  Icolae- 
drum  eiufdem  fphzrz,  ut  latus  cubi  ad  latus  Icofacdri  in  una  e*- 
demque  fphzraj  Perfpicuum  cU,has  quatuor  proportiones’,  ni  mi', 
rum  lateris  cubi  ad  latus  Icofacdri  • & fuperfictei  Dodecaedri,  ad 
fupcrricicm  IcofaedrijSi  l>nez  potentis  totam  quamcumquc  fedi  ) 
excrema  ac  media  ratione,  & cius  fegmentum  maius,  ad  potentem  ' 
totam  eandem , & minus  fegmentum  illius  j & Dodecaedri  ad  Ico  I 
faedrum  eiufdem  fphzre,e(Ie  inter  fe  zquajes  . 


THEOR.  if.  PROPOS.  n. 


> t i T.  . 

L A T V S trianguli  acquilatcri  poten- 
tia fefquitertium  eft  linea?  perpendicula- 
ris ab  uno  apgulo  ad  l^tus  oppofitum  2e- 
du<5te. 


4 - ' r . . * 

r I * triangulo atquilatero  A BC,  ducatur  ex- Angulo  A, 
ad  latus  oppofirum  B C, perpendicularis  A D . Dico  quadra 
tum  lateris  AB.fcfquitCrtium  ellc  quadrati  perpendicularis 
A D.  Qjuoniam  ob  «qualitatem  la rerum 
A B,  A C, Anguli  B,  & C,  «quales  ftmt * 
& anguliad  D.rcfti  : Erunt  duo  anguli  B, 
6c  D,  trianguli  A'D  B,  aequales  duobus  an- 
gulis G,&  D, trianguli  A L)  C 5 habent  aute 
5c  latus  A D,commune,uei  AB,  AC,xqua 
lia.  Igitur  & reliqua  latera  BD*C  D,  aequalia  funt  j ac  pro 
ptcrca  latus  BC, hoc rft,latus  AB,duplum  re&*  B Di  & id- 
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tircft  'qtiadrafum  lartris  A B»  qnsldrUplutn  Quadrati  rc£he 
B D,e<  frhoiiO  propof  4.l{b  i.  Cum  icfirur  quadrato  re£he 
AB,  aequalia  ffnt  quadrata  re&afum  A D>B  D } crUnt  quo- 
'qUr  quadrata  rc&arUm  AD.B  D.qUadrupla  quadrati  red* 
B D j'A  c proinde,  qualium  partium  43 eft  quadratum  re- 
AB, uelquadrara  redarum  AD,B  D,talium  i.eritqua 
dratum  rc&ar  B O,  i deoque  tali  urii  ) . quadratum  reliquum 
raedae  AD  . Quare  quadratum  reftae  A B,  partium  4.(c(l 
q internum  eft  quadrati  reftae  A D,  partium  3.  Latus  igitur 
ftiangub acquildreti  potentia (cfquitertium eft , Ccc.  Quod 
oftcndcmhim  eiat . 


'V 
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Hinc  manifelium  elt.lmeim  perpendicularem  effulto  angu- 
lo trianguli  arquilateri  ad  lacus  oppc.luuih  demittam,  fecart  & an- 
gulunTo?  larus  bifariam  Demonllratum  enim  tH  B-0,  & C D,tt- 
Sai  *qu4le*  clTe,  hoc  ell, latus  B C, fetari  bifariam  » perpendicula 
ri  AD.  Quate  cum  latera  AB,  AD,triangu'i  AliO,  aqualia  fint  lare 
ribui  AC,  AD,  trianguli  aCDj  & ba(i»  liD.bafi  CD,  aquabij f*tui 
& anguli  B ADjCAD, «quales, id  ell,  angulus  BAC,bitariatt  Iccabi 
tut  ab  eadem  perpendiculari  A Di 

. THEOR.  kjfc  PROPOS.tj. 

.Xlup  -A  , v ; 

SI  fphtfra? diameter  fiitrit  Rationalis j 
Erit  tam  Tuperficles  Tctrlcdri,  quam  O&ae 
dri  in  ea  (pnata, Media . 

S r t Tph#r* diameter  Rationalis  A > Dfct)  tafti  fuperfi- 
dem  IVrraedrt*  quam  Oiftaedri  in  (fida  fphsrra*  efle  Medii. 

Sit  enim  BCD.  udum  triangulo 
i ’fVtraed'ri,AcEFG,Oftacdri illius 
| rphaere.ducdrurqjex  ahgulfs  B 
1 E, ad  Ltcraorrofira  CD,FG,pet 
, pcndicularesBH,El-Quoni3  igi ' 
tur  quadratfi  diametri  A,fc-fquial 
jrerQ  eft  quadrati  lateri*  Terraedri  t+.ttrttidrc 

1 BC,5c  duplfl  quadrati  lateris  Oftaedri  E E5  habebut  quadra  \\.ttnijdic 
Ita  icdaiu  A,BC, E F, proportioni, qui  numeri  6.4.  J.tdeoqi  1 
• commenta- 1 


'6.  ([rei; 


vcLim.Gsm^ 


tcimi. 


1 1 quarti- 
decimi. 


6.  decimi. 


1 i. decimi 


i. decimi: 


cqmrrcnforabilia «ruat.  Qua-cCc  !ineaejipj&:;A,  BC,EP,c6 
nj*rfiir,d>ilfs  exi  flent,  faltem  potentia  } AtqucatU^  > 

A ,|*yvatur  Rationalis^crunt  quoque  Rationales  B£,  £?i& 
idcirco  .&  earum  dimidia;  Rationales  erunt  CH.F  I. . , 

R y k s v v,  quiataa>qua4r»tP<Tif^*,BC>quadraMre: 
&e  B H , quam  quadratum  r«9f  b F , quadrati  redhe  E 1 

Wquiqnuuqi  eft;jibaJb|c.buo^;ain 
, quadrata  redarum  BQRH,  qua 
t qqadiaca  rcftarum  £ FrE  I,  pro. 
i poytgntm  inter  fc,quam  numeri 
4,3-idcoque  tam  ijla  , quam  harc 
inter  fe  commcnfurabilia  erunt. 

I ’ Quare  $t  tara  linecipfeBC.BH, 

Suam  linc^ E:F,E  ,commenfurahilcsiixi{lenr.  Eflaurem 
: tam  C H.ipfi  BC,quam  FI , tffi  E^F.dimidia  iridelicetto-, 
ti^commerifurabJis.  Igitur  & tam  B H , C H , quam  E I, 
F l.commenfurabilcs  inrer  fc  erunt  i Ac  proinde,cum.C  H, 
& F I , oftenfe  fint  Rationales . crunr  quoque  B H , Ei, 
Ratipnalcs . Qjioniam  uero  tam  C H,B  H,  quam  FI, E , 
longitudine  Tunt  incommcnfiiral?iics>qu°dea/utn  quadra- 
ta non  habeant  propoitionem  , quam  numerus  quadratus 
ad  numerum  quadratum,  (ut  conflat  cx  cojqII.  propoli 
24.lib.s!riabent  enim propoitionem, q«3  t.ad  S.cum  ollen 
ii.qttarfiJe  fum  fit  talium  partium  i.clTc  tam  C H,  quam  FI,qualium 
j .eft  tam  B H.quam  E I.)  Erunt  tam  C H,B  H,qua'mF  I, 
E I,  Rationales  potentia  tantum  commenfurabiles: \c  pro- 
12. decimi,  jnde  tam  refrangulutnfub  C H,  B H,  Rationalibus  poten- 
tia tantum  commenfurabilibus.qMain  re&angulum  fub  FI, 
E I,  Rariooabbuspoientia  tantufn  conorocnlurabiJib,us  con 
tentum*  Medium  crd?.  Sunt  autem  triangula  BCP,  EFG,  j 
aequalia  redangulis  fub  C H,BH,  & fub  F J,  E l,ex  (cholio. 
propof 41.  l.b.iAum  bales,  tiiangulorum  CD,F  (3,  duplae 
fintbafium  rc&arguloruni  C H,  FI  » Igitur  dt  tranguia.j 
BCD,  £FG,  Mcdta  erunt.  QjJ.oqrcacum  tota  jfupcr  facie*  i 
Tctrardri  triangulo  £C  D,fit  commenluiaqilis  i ( ei}  emovi 
triangulqmp  C P.tpcius  lupcrbciei  quarta  paw,.)  Jtero  to; 
ta  lupei  ficics  Odacdri  rnangulo  E F G, , commeo  fu  rabilis  j 
( Ed.cnumriiangulu  E F G,  totius fupafidcfqiiaritt  pars  ) 
Eiunt  quoque,  cx  coroll.  propcl.  i4.lib»  le.fupcrfki 
U,,.  - tracciri,  j 

•Nf  . .’k.  < i * ^ F 
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tricdriySc  Ottacdri,Medue . Si  igitur  fphapr^  diameter  tuc~ 
ut  Rationali», ik<.  C^upd  erae  ofWdcridum.  ■»  > „•  • i .‘ 

.v>"<  h riiuimiiiipoi  i’-*-  fv*'  1 nani  ar. 

•■•  -!to  > ••  COR  OLLARI  VM. 

1 r.  o/i#l,C'je  «i#*h ‘i o f; •>  *» «A  , • _ i • « 

S«  njr»  JS  jbX  Ueroonltrationr  huiias  proyofitioniy  < omne 
triangulum  aquilawum,  fcmus  latus  luent  Rationale,  elTc  fuperT 
fidem  lyledjani'  faam  e\  Cfsquo J Jjtera  BC,  B F,  St  ob  ul  e&iuni 
din-mlii  £*f!,  fcfj‘f(itf!i>»ialhr  Itirtlr  riflcnfa,  demon Ri  a tum  e*l , tam 
re&*s  G-H,  BH,  qu**rp  l ^ « L,  dfle  Kafr>nales'|V.tdi:ia  rannli^ 
l/CqmiacnforiUilevj.At  p»«*t»icr*«  f^ftangtila  (ub  CH,  B H , St  Iu* 

; F I,  t l,  hoc elt,  travgala  «tripli'  «Mu-h*  , uVc  M»}:*. 

• Cum  jci.cur  eadem  (»t  ratio  'ue  mittgum  #qtirlsrer* , ccibs 

_ A.  —L.'  t A«||  4 f»»  P M r4  4lt/  • |4Uf/* a M - rt  Jki  j»rrita>lV.  U 


unfcirtUtUlft  RirtWiiiUt';  f^if£K'AiiiliVeiF , ql&tf  Ailertur  ■.  ‘ 1 * 

'biefci-J  nr.il ; ainl  en.'  *•  > tnr.ti  ^}  -,v*i  miirs7r.c  nr.  1 E» 

* 'Ttheoil  ..^'tPRO p o s.  i4. 

. rculmbnjjlo  jcw bouj,!  ; 

S I Tctracdrum , atque  O&acdrum  ei-j 
] dem  fpbtfrte  li»fltil>Jihtur  ;erit.feafis  Tetrad 
: dri  fdquitertia  bafis  Odaedri : Superficies; 
1 autem  Odaedri  lHiadialtefi  ftipefficiei  Te.-; 
traedri . 
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Sit  (phxraediametct  A,inquadc(crif>ti  Tctracdri  ba- 
fis fit  triangulum  B C D } daatiJii  ucro  bafis  ttianguiui^ 

E F G . Dico  triangulum  BCD,  fcfquittrtiuro  efle  triangu- 
li E F <H  Asuerofuperficrttfi  QiUcdii  t£k  fcfquiakeiairi 
iuperhclci  Tciracdu  • Qjionia  J -x^l 

: «quodtatiim  diamem  A^itlqua^i  mi'  • .? 

lerunsett  quadrati  latrrrs  Terne  'i’ »'« u/\  Ej 

: dri  CD } duplum  ucro  quadrati  / \ / \ 1 

labris  Oaaedn  F G i fit,  Ui  qu*.  Z< \ / \ I «j. 

bum  partium  6. iucm  quadratu  c > JD  F <r 

A a metri  A,  talium +.  fit  quadri-  f 
iun>  latens  C D,d<  talium  i.quadraiutti  lateris  F G.  Q«a- 
re  quadratum  rc&$  C D , fefqu^rmrrfi  cll  quadrati  rcU« 

EG-t  Vr»Utcm  quadrarum  reftx  C D,ttd quadratum  ititie 
f G,iweft  tnanguium  B C D,ad  iriiiUgtfluto  EPO:-!  q^ 

tam!  j 


i’.o.  '&  i9' 
ftxti. 


,i.  I 

I 


O. 

i 5« 


■iViU.  (4 


ggg?E  VCL  ID.GEOMXm  ? 

tam  quadrata  , quam  triangula  propcrrionem4ntcr  fc  ha- 
bent laterum  CD,  FG,  duplicatam, cum  Gnt  fimiiia.).  Igitur 
& triangulum  BCD,  fefquitertium  cft  trianguli  E F Gi 

. R v R s v s »>quonii  often- 
fum  cft  rrianoulu  BC  D.fdqutter 
• «iu  trianguli  SFG  j Ac  propter  ea 
qualium  partift  4-furrit  triangu- 
lum BCD,  talium  J clTc  criangu 
luEFGj  Effiqitur  , ut.  trianguli 
E FG, odies  futpptu, hoc  cft, tot* 
fuperficies  O&afdri.fir earundem  partium  14*  A t tnangulu 
BCD.quatcrfuinptuiSjidcft,  tota  fuperficies  Tepaedu,ra- 
rundem  parrium  1 6.  C^uam  ob  rem  fuperficies  O&aedri 
fcfquialtera  cii  fuperficiei  Tctracdri  eiufdcm  fphaerae.  Si  ici- 
tur Tetraedrum , atque  Odardrura  cidem  fphaerae  infen* 
bantur , &c.  Quod  erat  oftendcndutn  > 

. • 

THEOR.  »*,■  PROPOS.  15. 

• * * r*f  fy  \ * ’ / r \ r*  * * » ■ t - - ; L 

RECTA  linea  ex  angulo  quouis 
Tetracdri  in  fphsra  deferipti  per  centrum 
fphaerse  du<fta>  cadit  in  centrum  bafis  op* 
po(kr  j cft  que  perpendicularis  ad  dictam 
bafiru . 

Sit  Tetraedrum  ABC  D,  contentum  quatuor  triangu 
Jissequilatens,&  aequalibus  ABC,D  A B,D  BC,D  C A,in 
fphaera, cuius  centrum  E;  ducatorque  ex  angulo  D,  per  E, 
centrum  fphaerae  reda  D E F , incidens  in 
bafim  ABC, circulo  infcriptam,  ad pun- 
dum  F.  Dico  F, dic  centrum  bafis  ABC, 
& D F,  perpendicularem  cfte  ad  eandem 
bafin  , Dudis  enim  ex  E,  & F,  ad  angu- 
los didat  bafis  redis  E A,  EB,ECjF  A,FB, 
FC  5 quoniam  redae  E A ,E  B,  E C,dudae 
ex  centro  fpharrac  ad  eius  fupcrficicm,  squales  Junt  3 erunt 
duo  latera  E A,  £ D,tnanguh  EA  D,  aequalia  duobus  lateri- 
bus 


C^fL  J B & R3.  XUII. 


Z40 


, J bus  E C , E D , trianguli  C E D ; Sunt  autem  & bafes  A D, 
C D .squales , cum  fine  latera  triangulorum  squilarero- 
rum  squalium . Igitur  anguli  A E D,CE  D .squales  erunt; 
Ac  proinde  & reliqui  A EF,CE  F, squales  erunr , eo  quod  ta 
AEG),  AEF.quam  CE D,CEF, duobus redis  squiualcanr. 
Eadem  ratione  squales  erunt  anguli  BBF.CEF,  G con 
fideremur triangula  BED.CED.  (Quoniam  igitur  la- 
tcraEA.EF.tnartgult  EAF,  cqualia  funt  lateribus  E C,EF, 
trianguli  E C F ; 5c  anguli  ipfis  contenti , ofienfi  aequales ; 
Erunt  bales  F A, F C, squales.  Sic  quoque  squales  erunt 
FB,  FCjfi  confidcrcotur  triangula  fcBf,  ECF.  Quare  cum 
tres  rtds  F A,F  B,  F C.cx  F , in  citcunferetui.im  circuli  ca 
dentes fint  squales  ; erit  F,  centrum  bafis  A B C,  feu  circuli 
eam cncunicribcntis.  < 

Q-_v  i -A  uCto  > cJt  corolK  lemmatis  r . propof. > 10.  huibs 
lib.  linea  perpendicularis  e*  E,  centrofphcrsad  planum  cir- 
culi -ABC,  demiffa  incentrumcirculkadit,’  cffiitur.ut  r edi 
DE^ct  centrum  d uda,  & in  Centrum  circuli  F,cadens,per 
pendicu  laris  (it  ad  planum  circuli»  leu  bafis  Tetracdri  ABC. 
Nam  fi  aliaducerctur  perpendicularis, caderet  ea  in  ccnrrum 
circuli,  perdicum  coroll.  Qmirtcum  F,  quoque  fit  demon 
lirarum  centrum  eiuldcm  circuli, haberet  unus  idemqueert 
culus  duoccntra.  quod  cll  abfurdum.  Reda  igitur  linea  e* 
angulo  quouis,&c.  Quod  demon  lirandum  erat. 

• lw  * m *u  • J ! * T; .1  ^ mi?  >1  'r* 

THEOR.  1 6.  PROPOS.  16. 

_ ' M * . ‘«i . IC7  Mf  iO  l)il  > 1 [ s)««  i*  M ] , . £ .in fi 03  * U 1 J * \ ? »1 

O CTAEDRVM  in  fphara  deferi- 
ptum>diuidirtir  in  duas  pyramides  arquales, 
& fimiles  sequalium  altitudinumjbafis  ucro 
utriiifque  cft  quadratum  fubduplum  qua- 
drati diametri  ipha?nr . 

Sit  Odaedtum  ABC  DE  F,  contentu  odo  trianguli 
^quilatcris  fic^qualib*  EA  D,F.AB,EBG,ECD,F8C,FB  A, 
FAD,FDC,& in fph^ra  dr(criptu,cuius centrum  G,  Dico 
Ipfum  diuidi  in  duas  pyramides  ^quales  & fimile*  $quaf- 
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1,'utn  altuudinutti,quairmvbafis  commorat  ei)  cpipd^jf  una 
tuinlu  plura  quadrat;  dumqtii  f <4 

rfmro  Iphjj^.id  omnes  angulos  Kdtslufcn.  Q G, 

,<3  L>,GE,  GI*que  eqirafo  lunt.cura  fintdemidiamstia  iuh e 
. rf.dud^ujdchvct  « centro  ad  lupa  *jphe 
A[Ct7tv^l>  'Vas : quoniam  quadratura  diametn-dpl^  gd* 

plu.j!c::  q'.i  ulrsri  :.i:c!isOd^.dii  Ai/.jo»  Ijua 
c drupltim  qqqdiatpfcraidiamrm  A.  G-y  tx 
lchoijp.p«vpot  4 Jjb.i.  Qualium  paiiuuw^; 
ponetur  qua^r^wwdrarietntpbsr^takqropqiimm  a.em 
quadratum  rrftj.A  B , & ralium  puuuun  4,  quadraCM»  «* 
a^-^Gi  AcproifKk.qM^d-tatura  re&$  £ B vdppl.iMW  er« 
quadrati  rc6c  A'G;,  Gom  ngo.qoadratuaucaf  AG*gqu* 
Ic  fir  quadrato  red$  B G i erit  quadratum  reii^  A.Byf  quale 
duobus  quadrata  redarum  A6,H  Q»  Ac ptoptesca  qncu 
Ius  AGB,rcdus<ru.  Noualitci  ofttndcncur  reliqui  aii^«Ij 
AGD.DGC  C G B,  redi»  Qjiamob  rem  A G. oC ,G,  <5c 
BG,  DG,  in  tcdii«AUWi*;o»uund?  } atque  adeo  wd$  A C, 
BI>,fcle  lccaiKcs  uvG.ifl  MkpexolciHpUao  j Ac  propterea 
icd<j'  earum  cMrrm«.<;oiMKdq)(c&  A i>,  B G\C . Js) JD  A .in  ccr- 
dem  plano  gru^cwnuip/ifc*  C^uarc  quadi ihtcrun)  A B- 
Cl),in  uno  plarvoeft  litum.  Diuduoiclfc  orgoOdacdium 
10  duas  pyiamidts  AliC  DE,  A BC  DE,  quarum  bafiscom- 
munis  ABCJJ,ucib«.es  utro  E,  de  F>  qu$  pyramides  £qua- 
ies  funt  Se  iimiiVs, ex  defin.  io.lib.  ri.cuni  qualibet  conftct 
exquatuor  tTiangulu  jquildicio  Odtacdri,.qucequa|ia  funt 
& fimi)ur  &rbafreorar»<iiAi  AHCl*.  -Dkb laraVaii  i«tn  alti- 
tudines dTe  jqualcs  , & fcalin  A BCD.clfc  quadrarum  fub- 
duplum  quadrat»  diaBktr>/ptK:ijg  . Quoldam  oierflfum 
eft, quadratum lattus Odaedn  A fi.^qualccflcdqobus  qua 
dratisfcmidiamrtrorum-AG,  ! Gi  eiu  quoque  quadrarum 
lateris  A E,$quaic  duobus  quadraris  (cn»hd>amrtioni  A G, 
qS.primi.  E G , Ac piopterca  aji»julu.sA  G E,i<  ttys  erit . Eadem  ra- 
tione rectus  erit  afrjhi Itis  VQ£.  Qjrottif, m ,^i rtir  tttffa  EG, 
duabuMedis  AG,DG,  (c  mutuo ircarit ibus. «i  G^d  neitoj 
4 nndec.  ‘aogulosiuiiBit.iplarcda.caitad  plamira  AUGD^cp  redas 
A,  G,  I>  G^dtt&umsncmpaad  balmpyrarciidum ..  Qjiare 
£ G,  altitudo, ctt  pj^^jonidis,  A JS  C JD  :E,. . ‘ Sinui  jcro  wtten- 
demus  F G^aiqtudjpcm.  cllt  pyramidis  A B C XXJF . ’ Cum 


4$. primi. 

i 4. primi, 
%.  nndec. 
■'*!.  nndec. 


ergo 
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ergo  £G,FG>  fint  femidia metri  fphatra- aquales,  pcrfpicuu 


eft,diftas  pyramidesefle  aequalium  altitudinum.  Rurfus 
quia  A C,eft  diameter  fphzt  s j erit  cius  quadratum  duplu  14 .tertijde. 


quadrari  lateris  A Dj  Ac  propterca  aquale  duobus  quadra- 
tis laterum  AD,DC.  Qjtarc angulus  ADC.rc&useft: Eo-  48 .primi. 
idem  inodo  refti  erufit  arigiiliDABjA  BC,H  C D . Qjuart 
quadrilatetum  A B CD.rc&angulumeft  :Sed  ficarquilatc- 
rum.cum  cius  latera  fint  latera.  Oftaedri.  Igitur  quadratum 
eftjquod  cum  fit  deferiptum  ex  latere  odacdri  AB, confiat, 
ipfum  e fle  fubduplum  quadrati  diametri  fphaerari  O&acdru 
ergo  in  fphzia  deferiptum,  & e,  Qjtod  erat  ofiendendum., 


S C H 0 V l 0 T-* 


railrai 


- M v t T o breuint  hanc  propofitiobem  dentotiflrammut 
in  coiroll.  %.  propof.  1 4.  lib.  1 3,  ex  ipfa  uidelitef  confirufiionC 
oSlaerlri . V erunt amen  ejuia  hic  demonjiratur  a Campano,  non 
Irabiia  ratione  conftrulhonia  OEtaedn , uifnm  efi  eiut  demon- 
flrdtionem hoc etiamloc&confcrtbere . • /,j\ 

H>,wban  1 * ruii  : 3.1  xri  A • v ! *V_  j • -\fi! 
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TETRAEDRVM  fphaerae  impoli- 
tum ad  Odaedrum  in  eadem  fphsera  deferi 
ptum  fe  habetjUt  redangulum  fub  linea  po 
tente  uigintifepte  fexagefimas  quartas  par^ 
tes  quadratrlateris  Tetraedri , & fub  linea; < 
continente  odo  nonas  partes  eiufdem  late 
ris  V comprehenfum  ad  quadratum  diame- 
tri fphara? . 

. . ; 1 . ‘ ' 

V * u **  Campannt loquittir»  vt.a.« 

TETRAEDRVM  fphaeroe  impofi- 
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tum  ad  o&aedrum  in  eadem  fpharra  deferi- 
ptum.fe  habet  3 ut  re&angulum  fub  linea , 
<juae  potentia  eft  fubfcfquitcrtiatriu  quar- 
tarum partium  lateris  tetraedri  5 & fub  li- 
nea fuperquiniuparticnte  uigeiimas  fepti- 
mas  partes  earundem  trium  quartarum  par 
tium  lateris  tetraedri  contentum,  ad  qua- 
dratum diametri  fphxra;  . 1 ’ 

Sit  Tctracdrmu  ABCD,&  d&acdrum  E FGHl£,in 
unacadcmquc  fphxra,  cuius  centrum  L.  Ducatur  ex  an* 
gulo  D,  per  centrum  L,  diameter  fphacra;  D M , incidens  in 
oailn  ABC.ad  pu&um  N.Eut  jgityr  N.centru  bafis  A B C, 

& DK,pcrpendicularisad  ea 
dembaun.  Q^uiauero  pars 
diametri  LN  , inter  centrum 
fphxrx  5c  bafin  tetraedri,  eft 
lexta  pars  diametri , & tertia 
pars  Tcmidnmctri  , per  co- 
rolL1.propof.13d1b.13.  Brit 
DjLf  lcniidiamctcrtaliu  par- 
tium 3.  qualium  t.eft  L N» 
Ac  propterea  DN,  talium  4. 
Ducatur  deinde,ex  fcholio  propof.  1 \ ■ hb.  1 1.  per  centrum. 
L, planum  OP  parallelum  plano  A BC  i cruntquc  redx 

Q^OjOP, Pq^parallclx  redis  AB,BC,  CA  ; Ac  proprcr<a 
triangulum  QjJP,xquiangulum  erit  triangulo  xquila  tero 
ABC  3 cutp  anguli  illius  xquales  fint  angulis  huius , /inguli 
fingulis  i At  ABC.cft  xquiangufurt.ex  coroll.propof.c  .hb. 
l.IgiWt  8t’  QjpP.xquiangulum  eritjAcpropterca  & $qui 
laterum, ex  coroll.propof.S.lib.  1 .idcoquc  limileipfi  A b C : 
Sunt  autem  & triangula  DqO,DOP,  b <^P,  triangulis 
DAB.D  BC,D  A C,xquilatcns  fimilia,  ex  coroll.  propoi  4* 
lib.d.Igitur  pyrathidcsABCD,Qi>PD,  funiles  funt.tx  de- 
fin-9.1ib.  1 1 .Rurfus  quia  plana  parallela  ABC,  CMI>P » 
redas  DN,  DC,  propoi  ttohalitcr  > erit  ut  D N,ad  D L,  ita 
r, . ‘ i -r  dc, 

i*  j i . ..  . 
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DC:?ad  QP':  Eratdqtem  PN^ad  DL,ut4ad  j,(cumoft^ 
lUm  fii  DN.tfre.ra) forti  paltfuteV  qualium  j.cd  DL  ;I”i- 
tur  <5c  DC.id  DP.enrut  4. ad  j.  Acprorndc , cum  pyrami- 
des fimilcsifobfant  proportionem  laterum  triplicatam  > erit  l.dtttdtc. 
pyramis  AlfCD, ad  pyramidcm  Q^OPD,  ut  6*.  ad  27.  hax 


t*  i% 

» liiti.  J 


enim  proportio  triplicata  cft  proportionis  4.ad  . ut  condat 
•ih  his  ntunetfs  $4.4%'.  $ 6.  2 7.  N am  hi  numeri  lunt  minimi 
inpropoitione^.ad  j.ut  condat  ex  2.propof  iib.  8.  Rurfus 
quia  quadrata  habent  larcrum  proportionem  duplicatam  i 10.  ftXti. 
erit  qniadratum  rddx  D C , ad  quadratum  rc&ae  D P , ut 
<4.ad  j6. urrn  ijfdem  numeris condac. 

■S'i  It  iaiiPtrianguium arquilaterum RST,xquale trian- 
gulo DQJ^dcmittarurqj  oc  R,ad  ST.perpedJcularisTvV.  . 

Enrq;  latus  fi. T, hoc  cft,Dfi,  illi  aequale,  potentia  icfquiter-  1 u 
tium  perpcn^i/uUris  R V.  Ac  proinde  qualium  partium  5 6.  decimi . 
fuit  qi/adratiim  redae  DP,  talium  27-erit  quadrarum  redsfe*}] 
fCV : ^ratiuicmcarundcm  partium  64.  quadratum  reda: 

T)C  Igitur  linea  R V,  cd  potent  uigintifcptcm  iexagefimas 
quartas partesquadrati  lateris  tetraedn  . 

{R  vrsvs  extcnfaTS,£at  TX,adTS,ut64.adi7.ex" 
Ctotoll.propdf.6.1ib.io.diuidaTtirqi  TX.biiariam  in  V,ut  fir 
T Y,taliu  parriu  5 x.qualiu  i7.eft  T S , icu  illi  aequalis  DP. 

"Qjuonia  uero  proportio  DC, ad  1>P  erat, ut «?  .ad  j.ncmpi' 
fciquiteirtiajdit  DC,taliu  partiu  ^.qualiu  DP,ed:  iy.  (pro 
portio  enim  :•  <S.ad  i7.elt  fefquitertia  ) Ac  proptcrca  quairu 
partu  TY,ed  52.  Qjaarcljnea  TY,  cotrnet  odo  nonas  par- 
tes lateris  tetrardtt  D C . Oico  igitur  ita  cflctetraedru  A B- 
CD.ad  odaedru  EFGHIK.utrcctangulu  contcmu  fub  re- 
da R V,(qu*  potcd  uigintiicpre  fexagefimas  quartas  partes 
quadrati  lateris  DC)  8c  fub  redaTY,  (qua;  cotiner  odo  no 
nas partcsciuiHe lateris  )ad  quadratu  diametri  fphfrg  DM. 

C v m enim  dudis  redis  RX,RY,triangtrlum  RTX^dtf 
pium  fit  trianguli  R T Y,  quod  & bafis  T X,  dupla  fit  bafis 
T Y : Ed  autem  & rcctangulum  fub  R V , T Y , duplum  4**  f*‘*w*» 
ei u idem  trianguli  R T Y i Erit  triangulum  R T X,  aqua  | 

]e  rectansulo  lub  R V , T Y . Ac  proptcrca  erit  ut  trian-  ! 
gulum  R I X,ad  triangulum  RST.ita  rcdangulu  fub  R V*  7-  snintu 
XY,ad  idem  tiiangulu  RST:Ed  autem  triangulum  RTi,  I 
ad  triangulum  RST , ut  bafis  TX,  ad  bafin  ST,  nimirum  i . (tuti. 

Hh  x ut 64.  j . 


1.  ftxti. 


♦< 


m&EZTCLm.  Cr€OM.gg® 


\ .0«  ; jC 


r« 

»yn 

iY 

ut  6 4. ad  17.  Igitur  & refla  ngulum  fub^RV,  T,Y,admap 
gulum  RST  i h oc eftJad  triangulum  QjQP,  fi- 

Si  xquale.cnt.ut  64. ad  27.  f uit  autem  & pyrqpns  AtfCD, 
ad  pyramidcm  Q^OPDjUt  64.adi7.Erit  cigqut  recUngu 

lum  fub  R \\Tfy  ad  triangu 

CD,  ad  ^ramfdcQJ^P J}r 
,,  , At  ucro  ut  t^ian^ulu  (^Op, 

, . ,.jid  quadratum  diametri  fpb5 
^ ,;r.f  DM  itaxftpyta^  Qp, 

.2 CUIP  D N>.  refla 
^ 'i  Ct  ad  pianum  A B Cj  reda 

. ,_t  JL~ V quoque cru ad Rlanu  QjOP* 

cjfdlholio  propof 14. 1 b.  1 i.  idcoqucfphxrj  lcmidiamctc* 
£)L,aJtit;udo  erit  pyramidis, (eu  tetrapdrj  QpifD  : Oflae- 
drumautem  EFGHIK,diuiditurin  duaspyraroidcsxqna 
16. quarti lcsEFGHJ.EFGHA.quarum  bafiscommunrs  quadratryu 
dteimi • EFGH,dimidium  quad  rati  diametri  fpnxrxjdcalqtudincs^ 

xquales  fcmidiaraetri  fph^cLI,LK. Pyramides  ergo  (^O- 
fu,EFGHI, xquales habent  altitudines.  Q^uarcc^Ichpli^ 
propof  6.  )ib.  12. erit  ut  bafis  Qi^P.ad  balTn  EEGH,ita  py  ; 
ramis  Q^OP  D,ad  pyramidcm  EF (iH I > A e propterta,  per 
ea,  qux  in  fcholio  propof  4.  Jib.  5.  oi)cndimu$  , ut  batis 
QOP,ad  duplum  bafisEFGJ4,hbccft>  ad  quadratum  dia 
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metri  fphxrx  DM,ita  pyramis  QC>PD , ad  duplum  pyra- 
midis E FG HI,  hoc eft , ad  Oflacdru  SFGtflK.j.&t  £quo 
igitur  cm,ut  rcflangulum  fub  R V , potente  uiginti  Feptem 
iexagefimas  quartas  partes  quadrati  lateris  tetraedri  DC,Sc 
fub  TY,oflo  nonis  eiufdem  lateris  DC,comcntum,  ad  qua 
dratum  diametri  fphxrx  DM,  ita  pyramis , 1'eu  tetratdrum 
- ABCD,ad oflaedrum EFGHIK . Tetraedrum eigo Iph^- 
rx  impolitum  ad  Oflaedrum  , &c.  C^uod  erat  dempn.  [ • 
.. Hiandum.  . ..  ' j 
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■Q  ▼ o K I A M uer$  D C , talium  partium  4.  fuit , qua- 
lium 3.  D V i continebit  J 0 V ffuiUiaqualu  K.T  t trtt  quar - 
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) f.-w  partes  lateris  tetraedri  "DC  : jic  proinde  , cum  reda  T, 

I fit  potentia' feftfuitert is  refla  f^P7  ,erit  F^P7,  potentiafubfef- 
quiiertia  ipfius  R^T,  nempe  trium  quartarum  partium  late, 
ris  T-etraedti  . Fjtrfut  quia  T Tf  fuit  talium  partium  $l.qua 
liiim  ly.  ST,feu  D"P j ( tres  uidelicet  quarta  partes  lateris  st- 
traedri.)  erit  TT,fupetquintupartient  uipefimis feptimaspar 
tes  ipfius  S T,  nirbirum  trium  quartarum  partium  lateris  :e~ 
traedri . Quare  arftflat , ejje  quoque  tetxaedrumji  B CD,  ad 
otlatdrum  I FGHlK,ut  reEtangulum  fub  F^  V , ana  potentia 
Cubfefquitertia  eji  trium  quartarum  partium  lateris  tetraedri , 
& [ub  T T ,'qut  fuperqumtup  artiens  e fi  tuqyfimas  feptimaa 
partes  eorundem  trium  quartarum  partium  lateris  tetraedri  , 
ut  nolebat  Campanus . 

THEOR.  18.  PROPOSv  18.' 


1 1.  qui 

decimi 


LINEA  perpendicularis  ex  quolibet 
angulo  trianguli  a?qui!ateri  adbafin  oppo- 
fitam  demifTa ; tripla  cft  eius  perpendicula- 
‘ xis  , quae  ex  cenaro  trianguli  ad  eandem  ba- 
fin  deducitur . 


Sit  triangulum  zquilaterum  AB  C,cuius  centrum  D. 
Ducatur  cx  A,  per  D,rc<3a  A E,qur  perpendicularis  erit  ad 
BC.eamq;  bifariam  diuider.ex  coroll.z.propol.  io.  lib.  13’. 
Dico  A E, triplam  efle  rc£be  D E,  qux  fcili. 
cct  perpendicularis  cft  c centro  ad  bafindu- 
CU . Duttis  enim  reftis  BI),CD,  cum  late- 
ra  DA ,DB,trianguli  A DB, aequalia  fint  la 
tcnbus  D B,  D C, trianguli  B DC;  e centro  e- 
mm ducuntur jfit autem Sebalis  A B,bafi 
BC.acqualis : Erunt  triangula  A DB,  B DC,  aequalia  ex  co- 
roll.  propof.  8.  lib.  i.  Atque  eadem  ratione  «qualia  erunt 
triangula  A D B,  A DC.  Ctuare,ob  aequalitatem  trium  tt  ian 
gulorum  ADB.BDC.CDA.tnangulum  ABC,tripiumeft 
trianguli  BDC.  Qjioniam  uero  rcftangulum  fub  A E,  E\j  , 

Hh  j triangulo- 
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triangulo  ABC}&  rectangulii  fub  DE,  EB,  triagulo  BDC/ 
aiquale  eft,cx  fcholio  propor.41.hl).  1 . <;u  bafis  triaguh  BC, 
dupla  fit  bafis  BE.utriufqj  recta  nguli : Erit  quoq;  rectangu 

Ium  fub  AE,EB,tripIum  rcctanguhfub  DE,  EB  ; Eftauie  j 
ut  rectangulum fub  A E,EB,ad  rmangulum  fub  DE,  EB, 
eiufdcm  altitudinis  EB.ira  bafis  AE,ad  bafin  DE  . Igirur  6c 
A E, tripla  eft  ipfius  DE.  Linea  ergo  perpendicularis  cx  quo 
libet  angulo,&c.  Qjiod  erat  oftendendum . ■ 

COROLLARt V M. 


.Ita  qjr  a eadem  perpendicularis  AE,fefqur*ltera  eft  reliquar ; 
reft*  AD,  inter  angulum, & cetrum  comprehenfz.  Cum  enim  A fi,  i 
tripla  fit  ipfius  DE;qualium  partium  j.  ponetur  AB,  talium  1.  erit 
D E;  Reliqua  igitur  AD,earundem  partium  J. continebit  : Ac  pro 
ptetea  AE,fefqmalccra  erit  ipfius  A D. 

£ x quibus  turfus  fit, redam  A D,  it&x  D E, duplam  efie . 

THEOR.  19.  PROPOS.  19. 

S I odaedrum  fphsere  inferibatur  ; eri z 
femidiameter  fpharae  potentia  tripla  eius 
perpendicularis , quae  ex  ccntnPfphserse  in 
bafin  quamcunqi  odaedri  deducitur. 


$ l t bafis  aliqua  octaedri  in  fpharra,  cuius  centrunr  D, 
deferipri, triangulum  arquilatcrum  ABC,  in  quod  c centro 
fpharrx  D .perpendicularis  demittatur  DEjducaturqj  fcmi- 
diameter  fphxrxDB.Dicoicmidiametrum  DB.potetia  tri 
A piam  eflcpcrpedicularisDE.Cum  enim 

cxcoroll.  lemmatis  1.  propof.  1 o.  huius 
lib.  perpendicularis  D E,  in  centrum  cir« 
culi  fphaerat,  qui  triangulum  ABC.circA 
_ ^ feribit , cadat.crit  E , centrum  tr.anguli ; 

C Ducta  igitur  recta  B E ; quoniam  qua» 
d ratum  diametri  Iphxrst  duplum  eft  quadrati  la  terisoctae- 
dri  A H}&  quadruplum  quadrati  femidiametri  fphxrx  DB, 
cx  fchoiio  propof.  4.1ib.  2.  Si  ponatur  quadratum  diametri 
partium  1 2.  erit  quadratum  latcm  AB,c,3c  quadratum  fc- 

midiamc 
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j midia  metri fpheere  DB, j.Quja  ucro quadratulatcris  Ai£y 
j- triplum  cft  quadrati  lemidiametri  circuli  triagulutn  ambieh 
I tis.rettx  fctlicet  B B j Erit  quadratum  rectae  'B£,talium  par 
♦ rium  i.  qualium  6.  fuit  quadratum  lateri* AB. Quare  cum 
i quadratum  recte  D B,*quak  fir  quadratis  rectaru  BE,DE; 
r fit  autem  quadratum  rectae  DB,  oftenfum  partium  $ . Erit 
i reliquum  quadratum  perpendicularis  DE;  talium  partium 
j i . Ac  proinde  quadratum  recta:  D B,.  triplum  eft.  quadrati 
; rectx  D E . Siisitur  octacdrum  fpb^rae  infcnbattir,  &c. 

Qjjod  demonftrandumcrtati  ' / •..  i 

TH  E O R.  20.  P RO P O S.  20. 


D V P L V M quadrati  ex  diametro  cur 
iuslibet  lpha.Ta?  deferipti,  «quale  eft  fuper- 
'J  ficiei  cubi  in  illa  fphara  collocati : Perpen- 
] dicularis  autem  a centro  fphscrae' iri  aliquam 
ibafin  cubi  demifla>  «qualis  eft  dimidia  late 
riscubi. 

‘ » • 

S t T cubus  ABC  DE FG  H,in  fphaera  defiriptus,  cuiu* 
centrum  I,  ex  quo  I K,  perpendicularis  ducatur  ad  unam 
bafin  cubi , nempe  ad  ADEF . Dico  duplum  quadrati  dia- 
metri fphxrxxqualceflc  fuperficici  cubi; 

& perpendicularem  l K,  aequalem  cfledimi 
dio  lateris  cubi . Cum  emm  quadratum  dia 
metri  fphxrx  triplum  iit  quadrati  lateris  cu 
bi , hoc  eft , aequale  tribus  quadratis  cubi ; . 

Erit  duplum  ciufdem  quadrati  ex  diame- 
tro fphaerae  deferipti  x quale  fex  quadratis cubi^id  eft,  toti  fu 
per  ficiei  cubi . 

Prodvcta  autem  Hil,  ad  bafin  eppofitam  B C- 
H G , vfque  in  punaum  L ; cum  K L,  recta  fit  ad  ‘pla- 
num AE,  recta  quoque  erit  ad  planum  B H , illi  pa- 
raUclum , per  fcholion  propof.  14.  lib.  1 t.  Rurfus.quia 
A B,  K L , parallclx  funt , quod  rctrx  fint  ad  planum  AE  j 

H h 4 ducatur 
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duratur  peripfas  planum  faciens  in  planis  oppofiris  paralle- 
lis A E,B  H,  communes  fefiiones  , irneas  reflas  A X.,  BL, 
16.  undec!  quas  para  Uda:  quoque  erunt  inter  fe  j Ac  proptetea  paralie- 

logrammum  cnt  A BLKj  atque  adeo  refla 
K L,a qualis  lateri  cubi  A B.  C^uoniam  uc-  11 
; ro  perpendicularis  K L,  e centro  fp  harae  I, 
caditinbafes  AE,BH.ad  pun&a  K,  & L; 
ierunt  K,  & L,  centra  circulorum  di&as  ba. 
fes  ambientium  in  fpharra,  per  coroll.  lem- 
matis i.  propof.  'O.  huius  hb.  QjiareK  L,  in  centro  I,  bi- 
faria m fecabii  ur  a difla  diametro  CF,ut  in  coroll. i . propof 
i s .lib.i  j.oftcndimus  j Ac  proprcrca , cum  K L,  ollrn  ia  fie 
xqualis  lateri  cubi.erit  I K , dimidium  eiufdem  lateris  cubi. 
Pupium  igitur  quadrati  exdiametro  cuiuslibet  iphaerat  dc- 
fcripti , flcc.  Quod  oftendendum  erat . 

CROLLARIVM 

, , • V * • . • f r - - , - r - * -4  9 , " . . ^ 

1 x didis  colligitur , folidum  , quod  fir  ex  dimidio  lateris  cubi 
in  duas  tertias  patres  quadrati  diametri  fpbxrx  ditium  cubum  co 
...  prehendentis , «quale  clTc  cubo  . Cum  enim  quadratum  diametri 
I f .ttrtijde.  fphfrz  triplum  fit  quadrati  lateris  cubi ; erunt  duo  quadrata  A H, 
BH, dux  tertix  partes  quadrati  diametri  fphfrf  : Pcrfpiruum  au- 
tem clt,folidum,quodficex  IK,  dimidio  latcnv  cubi  in  AE,  tertia 
|I.  undec,  partem  quadrati  diametri  fphxrf , zqua!e  efle  folido  , quod  fit  ex 
i L,' dimidio  lateris  cubi  in  B H, tertiam  partem  quadrati  diametri 
fphxrx,  co  quod  difia  folida  habeant  & ba  fes,  & altitudines  arqua 
les . Itaque  cum  difla  duo  (olida  compleant  cotum  cubum, manifc 
Itum  efl,  id,  quod  fit  cx  dimidio  lateri  j cubi  m duas  tertias  partes 

2uadrati  diametri  fphxrx,  {quale  efle  toti  cubo  • Quod  e(t  propo 
tum.  i » 

Alitu  proponi  potell  hoc  corollarium,  ut  dicamus,  folidu, 
quod  fic  cx  laccrc  cubi  in  tertia  partem  quadrati  diametri  fphjrj '9 
•quale  efle  cubo.  Nam  cubus  B 6,  producitur  cx  B A,  latere  cubi  in 
quadratum  AB,  quod  cft  tertia  pars  quadrati  diametri  fphse»  : 

V t pcrfpicuutn  elt  • 

• ••  ,r;;  c : 

SCHOLIOH. 

f Nlvmi  dutem  S olidum , quod  fit  ex  perpendicu 
ri  e centro  cuiufcunque  corporis  regularis  ad  aliquam  eius  ba 
fim  duci  a in  tertiam  partem  fuptrfi  citi  ipfius  corporis , xqua- 
/r  efipropofito  corpori  regulari-,  Sit  enm  corpus  regulare 

^ quod - 


V 
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quodcunque  ^4  BCD  (contentum  planis  s i B C,  sf  B Dt  AC  D> 
bCDiJolidum  autem  RFGH, contentum fub  EJ,  tertiaparie 
Juperficiei  corporirsiBCl),  &■  fub  altitudine  FGtquaaqualis 
fit  perpendiculari  K L,  duEla  ex 
! centro  K.,  ad  bafin  ABC  . Dico  fo- 
j iulum  F.EGH , aquale  ejje  dato  COTr- 
fori  regulari  si  BC  D.T^ani  duci  is 
ex  centro  K,  rectis  KB,  KC, 

K D , ad  omnes  angelos  corporis  , 
refoluetur  corpus  regulare  in  pyramides  aquales  , cum  aqua- 
les habeant  bafts  & altitudines  . Cum  enim  circuli  di  Et  as  ba. 
fes  ambientes , aquales  fint  ; ipfi  aqualiter  a centro  diflabunt , 
fer  lemma  x.  propof.  t o huius  hb.  sic  propterea  perpendicu- 
lares ex  K,  centro  ad  ipforum  plana  du£l*,  nempe  altitudines 
pyramidum  t aquales  erunt,  Qieoniam  nero  ptifma  contentum 
fub  bafi  si, BC , & altitudine  KL,trtplum  ejl  pyramidis  A B- 
C K,  percoro.li,  l.  propof.  7.  Hb  12.  Atque  eadem  ratione  prif. 
mata  contenta  fub  reliquis  bafibus  , gr  eadem  altitudine  K Lf 
tripla [untfuarum  pyramidum Erit  prifma  contentum  fub 
tot  a ft  perfide  corporis  regularis , altitudine  KL,(  mmirB 

compofitum  ex  omnibus  illis  prif  matis  ) triplum  corporis  regu 
laris  ^ iBCD . Quawobrem,cum  idem  prifma  triplum  fit  prif. 
matis  EFGH,quod  & illius  bafit tripla  ponatur  bafis  huius  t , 
fer  ea,  qua  ad  propof.  7.  lib.  1 x.  demonflrauimus  j erunt  fili- 
da  EFGH,slBCD aqualia  . Quod  efi  pro pofi tum . 

. THEOR.  21.  PROPOS.  21. 

t • 1 / >*  * • • ■ , * ■ ’ < Vi*  . Zj  ,.i. , 

I D E M circulus  comprehendit  & cubi 
quadratum , & ottaedri  triangulum  5 eiuf- 
dem  fphara? . 

I n fyhxra, cuius  diameter  A,inrdligarur  deferiptus  cu* 
bus , cuius  unum  quadrarum  BCD  E,  <3c  oftacdrum  , cum* 
unum  rriangulum  FGH.  Dico  eundem  circulum  circun 
feribereie  qu::dratum  BCXE,  .&  rriangulum  FGH,  hoc 
cft  , circulos  BGDE,FGH,  ipht  circuaiciibcntcs,eilc  arqua-i 
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! Irs . Sint  enim  redae  e centris  I B,  K F.Q^fia  igitur  quadratfi 
ij.tertifd*.  jiamctri  A.triplumcft  quadrati  latcriscubi  BG;  Sc  quadra- 
I tum  lateris  BC.duplum  quadrati  redae  BIj  ( Namduda  re 
da  IC,  fiet  angulus  BIC,rcdus, cum  fubtcndar  quadrante; 
47 .primi.  Ac  proinde  quadratum  rcdc  B C , aequale  erit  quadratis  re- 
darum Bi,IC.  Q_uarccu  redarum  equalium  BI,IC,  £qua 
lia  fint  quadrata  ; duplum  erit  quadratum  redae  B C,  qua- 
drati rcdc  B I.  ) qualium  par 
tium  6.  ponetur  quadratum 
diametri  A,talium  2. ent  qua 
dratum  lateris  B C,  Sc  talium 
1.  quadratum  rcd£  Bl.Rur- 
fusquia  quadratum  diame- 
1 4 .tertifde.  tri  A, duplum  eft  quadrati  lateiis  odaedri  FG;  & quadratu 
1 %jcrtijde.[  lateris  FG,  triplum  quadrati  redae  FK,ex  centro  dudae*,qua 
lium  partium  6.  ponetur  quadrarum  diametri  A,  talium  3. 
erit  quadratum  lateris  F G , & talium  t . quadrarum  redae 
FK.  Cum  igitur  & talium  partium  1.  oftcnfum  fit  quadra- 
tum redae  Bl;xqualia  erunt  quadrata  redarum  BI, FK;  Ac 
propterea  & redxipfae.Sc  circuli  ex  ipfis  dcfcripti  BCUE, 
FGH,xqualcs  erunt.  Idem  ergo  circulus  comprehendit,  &c. 
Q uod  erat  oftendendum . 

COROILUIVM 
. * . ; ; -a  t.li 

Hinc  fit, lineas  perpendiculares  conjungentes  centra  circulo- 
rum,  qui  bafes  oppofitas  tam  cubi  quam  o&acdrf  circunfcnbunc, 
«quales  e fle.  Si  enim  ex  cetro  fp harae  ad  bafes  cubi  &:  odaedri  per 
pcndxulares  ducamur,  cadent  hac  in  centra  circulorum  ipfas  cin- 
cunfcnbencium  , ex  coroll.  lemmatis  r.  propoCio.  huius  lib.* qui 
1 I.  quarti  cum  fint  aequales  oitenii , «qualiter  diftabunt  a centro  fph«r«  , ex 
decimi . 1 lemmate  1.  eiufdem  propoC  Ac  proinde  «quales  erunc  di  et*  per- 

| pcndiculares.Qu*  cum  fint  dimidiat*  partes  rcftarum,qu«  centra 
oppoHcarum  bafium  connexum  ( Nam  (i  producantur,  perpendi- 
culares quoque  erunt  ad  oppofitas  bales , ex  fcholio  propoli  14. 
lib.  n.)  «quales  erunt  perpendiculares  centra  oppofitarum  bafiti 
coniuugentcs  tam  in  cubo, quam  in  ottaedro.  Quod  elt  propofitu. 

THEOR.  22.  PROPOS.  22. 

i 

S I o&aedrum , atque  tetraedrum  eide 
fyhxrx  inferibantur ; Erit  o&aedrum  ad  tri 

pliim' 


I 


m&i  n>£*R3.xt  m * m« 


tJSS£Z*r'  ■-'*  Jtn*"  "5  * jr^ST-  J^T  .jmg  ’ , Ij 

/ pium  tetracdri , ut  latus  odfocdri  ad  latus 
tetracdri.  djfij&fl 

1m  eadem  fphatra  infcriptum  fit  ocoflaedium  ABCD- 
jfiF,  & tetraedrum  GH1K . Dico  ira  dic  otfaedi  ii  ad  rnplu 
rcrracdri.ut  larus  BF,ad  latus  H 1.  Dufta  enim  in  o&acdro 
diametre  AD.diuiderur  o&acdru  in  quaruor  pyramides, 

1 ejuarum  latus  idmunecftipfa  diame- 
ter AD,&  uertex  communis  A,  nem- 
pe in  BCD  A.cuiusbafis  BCDjin  BD- 
FA.cuiusbafis  BDF}  in  CDEA, cuius 
bafisGDA;&  in  D E-F  A ,cuius  bafis 
DE F j qua: quidem  omnts bafes  infra 
«quadratu  BCEF,  cxillunt  continentes 
cum  ipfo  dimidiatam  partem  o&acdri. 

Qjioniam  ueroqudibct  harum  pyra. 
midu  conftat  duobus  triangulis  xqui- 
Jareris  o&acdri,5c  duobus  alijsrriaguiis,  que  qm  latus  ipfbrti 
communccft  AD,diamerer , & reliqua  latera  ipfiuso&ae- 
dri  latera  exiftunt , inter  fc qualia  funt  $ efficitur  has  qua-  frimi. 
tuor  pyramides  aequales  efle  inter  le,  cum  contineantur  pia 
nis&  multitudme,-^  magnitudine  sequalibils  Conftipua- 
tur  fuper  G Hl,bafin  tetracdri , pnfma  G H I X LM  .eiufdcm 
cu  tetraedro  altitudinis  5 quod  ipiius  retraedri  triplum  erit , 
prrcoroll.i.  propof7.hb.  1 z.  Rudus  , Aipcr  bahn  odaedti 
NOP.&  TVX,bafi  tetracdri  aequalem,  conltiruamur  duo 
pnfmata  NOPQj^-S.TVXYZ*,  eiufdcm  cum  otfaedro, 
feu  pyramide  A CD  E, altitudinis. Qjn  igitur  GHl.hoccft, , 

TVX.bafis tetracdri  fcfquitcrtia  cltipfius  NO Pjbafiso&ae  »4»  quarti 
! dri:  Eritquoqj  pnfma  TVXYZor.prifmatis  NOPQRS,fcMfC,»«* 
<]uirertiu,cu  pnfmata  eiufdcm  altitudinis  fint,utba(es>exijs,  j 
tjugad  ptopof.^  Iib.i  i.dcmoflrauirtius.Eftaut&odacdiu  ] 

ABCDEF,  ciuldcm  pnfmatisNOPQJ*  S,  (iiquitertium  j 
j (Na  prifmaa:qualeclltribuspyramidibus,cxcorolJ.!.pro 
j pof  7-lib.t  z.qualiu  quatuoi  coiinere  dixim*  o fla  editi  )lgif*  ; 

! aequale  eft  oSaedrum  prifmariT  V X Y Zet  C^uia  uero 
j pi  ifma  T V X Y Z et,  ad  piilma  G H 1 K.  L M , proportio- 
| ne  habet,  qua  altitudo  illius  ad  altitudine  hm*, ex  f holio  ^p» 
i pof.i4.hb.12.Eft  aut  altitudo  prifmatuTVX  Y Zct»quod 
i-,.  Oftafdr#J':  • •< 
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oflacdro  trqualceft  ,cadtm  qu£odaedri , ex  conftru&io* 
ne  : Erit  qnoque  o&aedrum  ad  prilma  G H 1 K L M, 
hoc  eft , ad  triplum  tctracdri  G H I K,  ut  altitudo  oftacdri 
ad  altitudinem  tctracdri : E it  autem  altitudo  odaedri,  nem 

pe  perpendicularis  centra  bafium  op 
i’  politarum  coni  ungens,  cquatis  late- 
ruubi,  n mirum  perpendiculari  cen 
rrabalium  oppofirarum  connc&en 
ti , per  coroll.  propof.  21.  huius  lib. 
Atque  ut  latus  cubi  ad  altitudinem 
tctracdri , ita  eft  latus  o&acdri  ad  la- 
tus tctracdri.  ( Nam  tam  quadratu 
lateris  cubi  ad  quadratu  altitudinis 
tctracdri , quam  quadratum  larens 
ottaedri  ad  quadratum  lateris  terrae 
dri,  eft, ut  3 .ad  4.Pofitocmm  quadrato  diametri  fpb^rar  9. 
erit  quadratum  Jatcriscubi  3.  ex  propof.  I $.lib.  1 3.  & qua 
dratum  altitudinis  tctracdri  4.  ex  coroll.  a.  propof.  ij.hb. 

1 3.  idcoque  quadratum  lateris.cubi  ad  quadratum  altitudi- 
nis tctracdri, eft  ut  3 . ad  4 Rurfus  pofiro  quadrato  diame- 
1 1 .tcrtijdr}  rn  fphxrae  6.  erit  quadratum  lateris  o&acdri  j.  $c  quadratu 
' lateris  tctracdri  4.  &c. ) Eft  igirur  oaaedrum  ad  triplum 
tctracdri , ut  latus  o&aedri  ad  latus  tctracdri*  Si  itaque  o- 
ftaedrum  , atque  tetraedrum  eidem  fphf  rx  infcnbantur  , 
6c c.  Q^upd  dcmonftrandumerat. 

..  COROLLARIVM. 

Ex  di&is  iofimur,  ita  efle  altitudinem  o&aedri  ad  altitudinem 
tetrae  iri , ut  latus  odaedri  ad  latus  tctracdri.  Oitcnfum  enim  eft, 
ita  e fle  latus  cubi , quod  quidem  zqualc  eft  altitudini  ndaedri,  ad 
alntudinem  tetraedri  , ut  latus  ottaedri  ad  latus  tctracdri  . Item 
colligitur,  ita  t fle  diametrum  fphxiar  ad  latus  terraedri , ut  latus 
oftaedri  ad  larus  cubi.  Nam  &.quadi acum  diametri  ad  quadratum 
j'8 .tertijde,  lateris  tetraedri , & quadratum  latens  oftacdti  ad  quadratum  late 
ris  cubi , proportionem  habet  fefquialteram . 

?•  .*  '-‘f  *•*. -L.-  .,.. 

THEOR.23.PROPOS.23. 

■ /’»  ‘ .•  ’ 1*  J vl-  * *r**'la«  L'*  r'  ~r>  ’ 1* 

S I.re&a  Unca  propofita  potuerit  totam 

c ....  .j  j , aliquam 
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aliquam  lineam  fertam  extrema  ac  media 
ratione,  & maitis  eius  iegmaitum  Jtcm  tQ 
tam-aliain  ijiniiirer  feftam  & minus  eius 
fegirtentum : Erit  maius  Tegmentum  prio- 
ris lineae  Latus  Icofaedri ; minus  autem  fc<>- 
mehtum  porteriorisjinea? /latus  Dodccae- 
dri  eiu$  fplteta; , cuiusreda  Irnea  propbfi- 
ta  diameter  fckiftit.  •»  o'*&  '* 

' 1 -iiO  ■ A J (UM  4 

* ° X L 1 v ^ G D f Se  eius  tegmentum 

teWljSLs minus  H G> 

ij?£?  M la^lJ£?lafdr1^  HGJ^nsDodccaoia.am 
4ph*r* , cums  A B . diameter  cjciftjr.  Inigatur  enim  m 
|Tph^oum*4|aiWter  AB,  deleat  fi  I^drumAIBA  , 

Ac  Oodccacdrum  ANBO  . I.arcra  HrmA.  /v 
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ter  inaequales  , Dutfa  enim . 
alia  diametro  I K / cum  latera  , 

Al,lB,tjiangjili  Aequalia 
Cnt  bafca . 1,  „!^si, 

quoque  AB,IJc,£i]ualc3j  Erut  * K *«0 
anguli  AI B,lbk, a. quaics  ) rc  • 

ft‘^u"V:^“c.')uidra>u”.™a» ptopolirat  AB, aquale  *. 1 l'"L 
!fl,1“rn  A l’1?' Era' au,CI”  <*•  quadram  ,7'  f 

redt*  AB,oquaJc,cx  hypothcii,quadratisreUoru  CD.  CJE  .* 'l 

Lgal!l,™r?Vi^,Um  *E'1A'rPujl|a  b.fl.  quadratu  rc 
aa'“m  CD.CH,  Ac  proptc.ca  cum  C£„fi.  ma.ua  fcgmco 

cum  ipfiua  CO,  Jiuilccxircma  ac  media  ratioaci  Ium  IA 

mfmtgmmfm  .pi.ua  1 B limita,  d.u.f*  ,• , Nlm , B’ 

;ubgnf11  ?l||-  f^agon.,  cu.ua  la.ua  cft,  IA, latui 
Icoficdc, . Conltacamcm,  tcftj  fubt.ndcnt,a  angu  im  “l 

— < — ■£ 'J:r ...  ragoni. 
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8 .ttrtijdec. 
z.quartide. 
12.  fexti. 


• • • 


14.  quinti 


1 Intimi. 
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47. primi 
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tagoni , fi  fccetur  extrema  ac  media ratione , maius  Tegmen  j 
tum  cflejqualc  lateri  ciuiHcm  pentagoni ) «quale  cnt  CE,  f 
maius  Tegmentum  ipfil‘  A,  lateri  IcoTacdri.'  Cum.cnim  fit 
utCD,adCE  ,'ita  1 B».ad  1 A ierit  quoque  iit  quadratum 
C T » F H G , red*  C D , ad  quadratam  re- 

d c C E , ita  quadratum  redae 
M B,ad  quadratum  redee  1 A j 
Ac  componendo , ut  quadiata 
redarum  C D , C E , ad  qua- 
dratum redae  C E ,ira'quadra- 
ta  redarum  I 3*  I A,ad  quadra 
tum  redae  L A : Oftcnia  funt 

quadratum  reftaff A«/idbdque  red*  C fe  , I AY  «quales 
Tunt.  Q^uod  ett^rqpdfitum . • ; • 

. R v k S t s lateri  Dodecaedri  oppofita  A N,  B O,  Teccn 
tui  bifariam  i n L,  & M,  pundis,  quae  reda  1/M,  $ ipTa  la 
tcra  reda  N BVeoniuhgintiir . Quoniam  igitur  N.L,  BM 
«quales vparatfWaeTuntV  ^t  cortllri.  proDofi  17. lib:  1 3 


Jmq 


'Vio.  t.  i»  • iivina  M u 

autem  quadratis  redaruriTC  D,  C E,  iquilia  qijadrdta  1 
darum  I Bj  I-A'.  Igitur  &r  quadrato  r^aae  C E,  «quale  ■ 


ipTa  latera  oppofita v per  idem  coroil.  Igitur 
ad  eadem  perpendicularis  erit  5 Ac  proinde  quadtatQm  re- 
da: propofit«  A B , aquale  erit  quadratis  redarum  'N  R , 
N A . Q^uaie  cum  idem  quadratum  red*  AB,  aequale 
fitpofitum  quid  ratis  redarum  F G,  14  G j aequafii  erunt 
quadrata  iedaruni.N^i-,  NA,  quadratis  redarum  F G , 
H G.  Ac  propterea  ,<?um  H C,  fit  niinus Tegmentum  ipfius 
F G»Tcdaeext1itma  i^media  ratione } Iterta  N A , minus 
Tegmentum  ipfius  N B,  hoccll,  ipfiusX  MVfi^illttr  diui- 
iae,  per  coroil.  ^ piopof  17  lib.  1 j.  «quale  erit  H G , mi- 
nusicgmtntum  ipfi  N A , latcn  Dodecaedri  . Qjiod  qui- 
dem non  aliter  dfrcndemus,ac  ftipra  demonftrauimus  CB, 
maius  Tegmemuiti  «quale  dic  ip/i  I A,  lateu!<'6la<dlil . Si 
reda  ergo  linea  piopofita  potuerit  totam  ili  quam'  lineam 
Tectam  extrema  ac  media  ratione  & maius  eiUs  Tegmen- 
tum j ltcna  totaimSliam  fimilitcr  Tedam,  3c  minus  eius  feg 
mentum;  Erit  maius  fegmentum  prioris  lincz  latus  Ico- 
il  i-*-',  m r'-Pl  ; ’ : ' * ' Tacdri , 

- 


V*  * 


^ LIB  S . X ium 


s® 

tC 

LS 

II 

ii\ 

tl> 

Ili 

d* 

* 

t 

* 

ai' 

«? 

)> 

d 


1«5 

iili 

u 

09' 

il' 

id« 

ifS 

if 

f> 

5* 

I.; 

i* 

V 

$ 

0 


(aedrij  minus  autem  Tegmentum  pofterioris,  &c . Quod 
erat  oliendendum; 

THEOR.  24.  PROPOS.  24. 

S I latus  o&aedr i potuerit  maius  & mi- 
nus Tegmentum  re<5t  x lirjex  extrema  ac  me 
dia  ratione  fedx : Potcrfr  htuslcofaedri  in 
eadem  Tphxra  deferiptj  diipkim  minoris 
fegmenti. 

P © ssj  t,  Jatus  A B,  o&aedri  ABC,  £c  maius  Tegmen-, 
tum  DE,5c  minus  EF,rccrxDF3fe«*cxtrema,acmcd«a  ra 
tionc.Sit  quoq;  eidem  Tphaerx  inlcriptum  IcoTaedru  GHl, 
cuius  latu$  GH,&  Tubtendcns  anguium  pentagoni  ex  lateri 
tus  Icofaedricoitfpofitt  Gl.Scdiameter  H I.  -Dico  quadra- 
tum lateris  GH, duplum  efle  quadrati  minoris  Tegmen  E F. 
Cum  enim  GH,1k  latus  pen 
tagoni,  emus  unum  angulu 
fubtrndir  recta  GljerirGH, 
maius  Tcgmetum  iplius  G I , 
diuiti*  excrema  ac  media  ra- 
tione f Ac  proinde  compofi' 
ta  recta  cx  Gi,GH>Tccabitur 
Timiiitcr  in  G,puncto,  extre- 
ma ac  media  ratione.  Qma  ucro quadratu  diametri  H I,x- 
quale  eft  quadratis  rectarum  GI.GH,  quod  anoulu* 
1GH,  rectus  fit  , ut  in  praecedenti  propofi  oftcnfum 
cll  i dc  quadratum  latens  A B , aequale  quadratis  re- 
ctarum D E,  E F , ponitur  } Erunt  , ut  quadratum 
diametri  H l , ad  quadrarum  lateris  A B , ira  quadrata 
rectarum  G I,  GH,  ad  quadrata  rectarum  DE,  EF: 
F ft  lautem  quadratum  diametri  HI,  duplam  quadra- 
ti lateris  octacdri  AB.IgiturSc  quadrata  rectarum  G I,G& 
dupla  Tunt  quadratorum  rectarum  D E,EF.  Atqui  ut  qua- 
drata rectarum  G I,  G H,  ad  quadrata  rectarum  D g^g  F, 
ita  eft  quadratum  reet*  G H , ad  quadratum  rectae  E F . 
( Nam  cum  fit  ut  G l,.ad  G H,ita  D £,ad£F;  Er*t  quoq; 
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ut  quadratum  rc&r  G l,ad  quadratum  rc&ae-GH,  ita  qua 
dratum  retiae  DE,  ad  quadratum  re  de  EF>3r  componcn- 
do,uc  quadrata  rectarum  GI,G  H,ad  quadratu  rectae  G H, 

ira  quadrata  rectarum  DE, 
E F,ad  quadratu  rectae  E F. 
Et  permutando , ut  quadra- 
ta rectarum G[,GH,  ad  qua 
drata  rectarum  D E,  E F,  ita 
quadratum  rectae  G H,  ad 
quadratum  recta;  E F.)Q3? 
dratum  igitur  rectae  G H,du 
pium  quoque  eft  quadrati  rcctx  E F.  Qjaare  fi  latui  Oetae 
dn  potuerit  maius > Ac  minus  firgmentum , &c.  Q^uod  erat 
oftendendum  . • r 

. ii  UMji  jn^;  t : i - ! - 

THEOR. 25.  PROPOS.25. 

S I reda  linea  diuila  extremi  at  media 
ratione  cum  miriore  Tegmento  angulum  re 
dum  confHtuat,ctii  reda  fubtendatur:  Erit 
reda  linea , qijaj  potentia  fit’  fubdupla  ip- 
fius  redde  fobanfetatusodaedrieius  fphje 
rae , in  qua  di£hpn  minus  Tegmentuni  latus 
exiftit  Dodecaedri . 

'1  1»  ^ * • • 1 i 

1.-4  wJ  • ' * * | * J J '•  / m * 

Linia  recta  A B,fccta  in  C,  «tremit  ac  media  ratio- 
ncconftiruauum  recta  A D,quae  aequalis  fit  minori  fegme 
to  AGjangulum  rectum  A,  cui  recra  fubtenda 
tur  BDj  fitq;  recta  E,  potent^  fubdupla  ipfius 
B D.  Dico  E,  latus  efle  octaedri  illius  fphzrar , 

. in  qua  AD,uel  AC,  latus  eft  Dodecaedri . Gu 
enim  per  coroll.i.propof.i7.1ib.  1 3. maius  fcg- 
mentum  BCJatus  fit  cubi  illius  fphxrae , cuius 
minus  Tegmentum  AC,ucl  AD,  latus  eft  Do-  j 
(fecaedri ; erit  di&mcter  iliius  fphxr*  potentia  tripla  maio- 1 
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' rwfepmentiBC,nompeJatcnYcubi);Suntautcm&  quadra. 

; ta  rcflarum  AB,  A D^nrmpe  rotius  linea:, & minoris  fcpmc-  | \ 

ti.tnpla  etsfdcm  quadrari  maioris  tegmenti  B C.Qjiadracu  4.  terttidec, 
igirur  diametri  iplueta:  aequale  erit  quadratis  redarum  A B* 
AD,hoccft,quadraco  refla:  BD;  Ac  proinde  refla  B, D, dia- 
meter cil/phar*.  Qjtarccum  dianieter  fpharr*  potentia  fit 
dupjalatdrts  Oflaedri  ; Pollit  autem  refla  B D,  duplum  rc- 
fle  E, quod  refla  E.pQnarurpotcntia  fubdupla  i prius  BD? 
EatElatUsOfla.driciufdcm  fphxrar, cuius  A O larns  Uo- 
decaedn  ponirlir Si  igitur  refla  linea  dimla.dcc.Q^uod  erit 
4r:monftiiaadum . ! 1 ..  • •*  -••-T  . '■ 


H.  terti/ de  e. 


.Hi  1 

bj  .‘T 

» . L 

COROHARIVM. 


1 ?•; 


..ierit  iuU1  D cuius  maius  tegmentum  eit  AU, larus  Dodccacdrf; 
ur'conftat  er  ijs,qu*  oltendirnus  ad  propof.  4'  cum  B C,fl* 

maius  fcgmentum.  it  aD, minus  r ed*  A 8, extrema  ac  media  rario 
Pcrlpicuum  ejll, fi  Irnea  «puruu  reda  fecetur  extrema  ac 
media  ratione, & alia  linea  potentia  huius  fefquralrcra  iit  latus  O- 
Caedri, maius  (egmentum  cltc  latus  DoJecaedri  ciufdem  fphaA, 
in  qua  Odacdrum  dclcriptum  tucrie. 

^ ^ T 1 * ; 7*  'i  rf  v t , , - 1 

t*  C f t / *•«  A t M _»  % »1  v • • « • 

* * «*  *vj  v'  71  /j  1 fr^  ,/]  { / j-j 

THEOR.26.PROPOS.  26.  ’ 

S I latus  Tetracdri  ,poflit  maius  & mi- 
nus Tegmentum  linex  retfa?  extrema  ac  me 
dia  ratione  fe<5te  : latus  Icofaedri  eidem 

fphxrx  mferipti  feTquialterum  eft  jniiwis 
Tegmenti. 

Possit.  Tetracdri  A BCD,latu$BC, maius  fegmen- 
tum  E F,dc  minus  F G, refla:  E G,  diuifie  extrema  ac  media 
ratione;  Sit  quoque  HI,latus  Icofaedri  H I K.ciufdem  fpha 
rat-  Dico  H I.reflam  potentia  cflcielquialtcramjninorisieg 
menti  FG-  Subtendat  enim  refla  HK.,unum  angulum  pen 
tagomex  Icofaedri  lateribus  compofiti , conneflaturque  re- 
i fla  I/K , diameter.  Qjiia  igitur  HJ,cft  maius  figmentum  re- 
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Ctx  H K.diuife  extrema  ac  media  rationes  Erit  quoque 
, tmiltc ! compofta  K H I.diuifa eodem  modo  m H ,maiusque  ieg- 
rr  trimi,  mentum  HK,&  minus  H l.  Fiat  ex  redis  BC.fc  F,  F G , 
a8  trimi,  uiangulum  BCL,ita  ut  B L,  reda  ipfi  EF,&  C L,ipfi  F G, 
* y * fit  «qualis ; Entque  angulus 

L,redus,quod  icda  BC  po- 
natur pofle  redas  BL  , CL, 
hoceft.rcdas  EF  FG.Ettau 
ttm  & angulus  lHK,r«rdus, 
ur  propoifzj.  huius  litvofte* 
dimus;  Eftq;  ut  B L,ad  L.C, 
itaKH,ad  HI. Igitur  triangu 


dri^B  C.Ergo  & HI, latus  Icofacdri  erit  potet»  fefquialtcru 
ipfiusG  L,hoceft,minoiisfeomenti  F G.  Silatusitaqs  Tc- 
traedn  polfit mams,5c minus frgmcntumAc.  quodoften 
dendumerat.  ... 

THEOR.  27.  PROPOS.  27. 

* h,  #>  ♦'A  (•  / (I  \ i\  i 4 * * J* 

CVBVS  adOttaedfum  in  cade  cum 
ipfo  fphaera  deferiptum  eft,ut  fuperficies  cu 
bi  ad  Oaaedri  fuperficiem.Item  ut  latus  cu 

bi  ad  femidiametrum  fplma:. 

s I n t in  eadem  fpharra  cubus  ABCDEFGH,& 
Odaedrum  IKLMNO, quorum  «entra  P,&  q.  Dico  eam 
eflc  proportionem  cubi  ad  Odaedrum.quam  habet  lupet  h- 
^ c cies  cubi  ad  fupcrficic  Odaedn;ncc 

-*v’  yA  Nv  non, quam  habet  cubi  latus  ad  fimi  \ 

^ diametrum  fphatrar.  DudiS  enim  ex 

M centris  P,  Sc  q , ad  omnes  anguien 

_ ^ , tam  cubi,  quam  Odaedri , redi>  li- 

neis, refoluetur  cubus  in  fex  pyramides  «quales,  quod  ha- 
beant & b*ks  «quales, & altitudines:  ( cum  enim  circuli  dc- 
ftripti  citca  pyramides, fcu cubt bales arqualcs^.fint  «quales, 
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] ac  proprcrea  arquaiiter  a centro  fpha-r*  dident  ; erunt  line* 

! perpendiculares  ex  centro  P,  ad  plana  circulorum,  feu  ba- 
fium  didarum  dudae.ncmpcnltitudines  pyramidum,  equa- 
les.  per  lemma  a.propof  lo.Jib.  i4.J  Atque  Odacdrum  in 
0A0  pyramides  aequales, eandem  obeaufam  . Quoniam  au 
tem  idem  circulus  cdpleditur  & cubi  quadratum,  & Odac- 
dri  triangulum  j «qualiter  difta  luntbafes  pyramidum  cu- 
bi, Sc  Odacdii  a centro  fph$r? , per  lemma  pnefatum  .*  Ac 
piropterca  aequales  ciunr  altitudines  pyramidum. Cubi.,# 

Odacdri . Quam  ob  rem  erit,  ut  una  pyramis  cubi  ad  una 
pyramidem  Odacdri,  rra  bafis  pyramidis  cubi  ad  bafim  pyu 
. Oftjcdn  , cx  fcholio  propof.  d.lib.  1 2.  Ac  proinde* 
ex  ijs,  quae  in  fcholio  propof.  4.  lib.  5.  demon  ffrauimus,  ut 
fcxtuplum  pyramidis  cubi, nempecubus  ipfe.ad  pyramidem 
Odacdri,  ita  fcxtuplum  bafis  pyramidis  cubi,  fuperficies  ui» 
deheet  tota  cubi,  ad  bafim  pyramidis  Odacdri  ; Idcoq*  rurr 
fus,ex  eode  fcholio , ut  cubus  ad  oduplu  pyramidis  Odae* 
dri, nimirum  ad  ipfum  Odaedru,ira  fuperficies  cubi  ad  odu 
pium  bafis  pyramidis  Odacdri,  ad  ipfam  fcilicet  fuperficicrt 
Odacdri.  Quod  primo  Joco  offendendum  proponebatur: 

• Sint  rurfus  in  eadem  fphaera  cubus  ABCD,  & Odae 
drumEFGHlK.fitquc diameter  fph{r{  , IcuOdaedriEG, 

Ac-centru  L.  Aufcrarur  autem  ex  A B.latcre  cubi  tertia  pars 
A M*  Itcmcx  femidiametro EL, tertia  pars  EN. Quoniam 
ucro  quadratu  I FKH,  lateris  Odacdri,  bafis  exiffens  duaru 
pyramidum, in  quas  Odatdrum  fecari  diximus  propof.  1 6' 
huius  lib.  fcfquia  Iterum  cft  quadrati  B D , lateris  cubi  B ciil.tertudeel 
•Btt  autem  Sc  reda  AB,  rcd{  B M,fcfquiaJtera,e3iconftru- 
ctionej  rcciprocabutur  bafes  I FK  H,BD,  & altitudines  A B,‘i 
BMiAcproptcrca  paraliclcpipedu  fuper  bafim  IFKH.&  fub' 
altitudine  BM.aequalccrit  parallclcpipcdo  fuper  bafim  ;B  D, 

& fub  altitudine  AB,nimirumcubo  ABCD . Rurfus  quia 
recta  EL,rect$  EN, tripla  eff serit  <Sc  paraliclcpipedu  fuper  ba 
fim  IFKH,  & fub  altitudine  E L , triplu  parallclcpipcdi  .fu- 
per eandem  bafim , & fub  altitudine  E N,  ut  in  fcholio  pro- 
pof 1 4.  lib,  1 2,  offendimus  ; Sed  & idem  paraJlcIepipcdum 
fuper  bafim  I F K H , & fub  altitudine  E L , triplum  eft 
pyramidis  I F K H E,  cx  corollario  1.  propof.  7.  lib.Y*. 

Igitur  pyramis  f F K H E,  .{qualis  em  parallclcpipcdo 
*‘  •) ^ ,It  » fuper 
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fu  per  bafim  I F K H,  5c  fub  altitudine  £ N : Atqui  huius 
parallclcpipcdi  duplum  cft  parallclepipcdum  fuper  eandem 
bafim, & fub  altitudine  LN,  ex  fchoiio^ppof.i+.lib,!  z.  quod 


i 6.quartide 


& altitudo  LN,dupIa  fit  altitudi- 
nis E N } Item  Odaedrum  E F- 
G H I K , duplum  cft  pyrami- 

dis  1 F K H E . Aequale  igitur 

£ c ^6  ent  paralleJcpi pcdu  fuper  bafim 

I F K H,  & fub  altitudine  LN.Oftacdro  K F Gfl  I K.Cae- 
terum  quia  parallclepipcdum  (upcr  bafim  IFKH,&~altitudi 
ne  BM,ctt  ad  parallclepipcdum  fuper  eandem  bafim , & fub 
altitudine  LNyuc altitudo  B M, ad  altitudinem  LN.ex  fcho- 
lio  propof.  1 4.1ib.  i z.  Vt  autem  BM,ad  L N,  ita  eft  A B,ad 
£L . ( Cura  enim  fit  ut  A M,ad  MB,ita  EN, ad  NLj  & cora 
ponendo  , ut  A B,ad  B M,ita  E L,ad  L N j ent  quoque  per- 
rautando,ut  AB, ad  EL.ira  bM,ad  L N.)  Et  parallclcpipcdu 
fupet bafim  IFK.H,  & fub  altitudine  B M,  aequale  eft  often 
fum  cubo  A B C D j Er  parallclepipcdum  fuper  eandem  ba- 
fim,& fub  altitudine  L Niaequale  Oftaedio  EFGHl  K . Igi. 
rurent  quoque  utxubus  A B C D , ad  O&acdrum  E F G- 
H I K , ita  A B.latuscubiad  £ L,  (cimdiametrum  fphaeras  . 
Quod:  fecundo  loco  demonftrandum  proponebatur. Qfip* 
circacubusad  Oftaedrum  in  eadem  cum  ipfo  fphaera  de- 
fcriptum,  &c.  Quod  erat  oftendendum . 


S C H 0 L I 0 2^. 

•f  * demonftratumefiydiametrum  fphara,  in  qua  om- 

t IJirtiidtc}  nt^  quinque  corpora  regularia  defer  ibuntur, effe  fefquialteram 
potentia  lateris  Teiraedr  i, it  a ut, fi.  quadratum  diametri  pona- 
tur i. partium, eorundem  z.  fit  quadratum  lateris  T etraedri  j 
pertpicuum  efltfi  ex  quadrato  diametri  data  auferatur  quadra 
tum  duas  tertiat  illius  partes  continens, ut  in  fcholio  propof. ?. 
tib.  fi.ofieudimut , latus  huiufce  quadrati  effe  T etraedri  latus. 
Vel  etiam  ,fi  quadrato  diametri  confiituantur  duo  quadrata 
aqualia,  qua  proportionem  habeant  duplam,  ex  eodem  fiholioi 
maioris  quadrati  lekus  effe  latus  T etraedri . 7{am  fi  ex  qua- 
drato diametri  i.  partium  detrahatur  quadratum  lateris  Te- 
traedri  t. partium, relinquatur  necejfe  e fi  quadratum  l. partis , 

II*  da 

v— : — i — — 


I 


<zp$L  m e crg).'  xmi 

I ad  quod  duplam  habet  proportionem  quadratum  lateris  Tetrae 
dri  . Vt  (i  diameter  fphara  pona 


1J* 


tur  A B,  ex  cuius  quadrato  detra 
hatur  quadratum  reBa  AC,con-- 
tintns  duas  terti.u  partes  qua- 
drati diametri  A Bj  Vel  fi  confli 
tuantur  duo  quadrata  reBarum 
AC,  BC, quadrato  diametri  A B, 
aequalia  , ita  yt  quadratum  reBa 

jf  C,  duplum  fit  quadrati  reBa  B C } Erit  reBa  A C » latus 

Tetraedri . . ... 

pv  v r s v s cum  oftenfumfity  diametrum  fphara  potentia  l^tertifdee, 

duplam  effit  lateris  OBaedrr,  Fit,  fi  ex  quadrato  diametri  AB, 
dematur  quadratum  reBa  A D,  quod  dimidium  fit  quadratt 
diametri  A B ; Vel  fi  conflitnantur  duo  quadrata  reBarum 
A D,  B D, quadrato  diametri  A B,  aqualia  , <£r  inter fiepro- 


proportionem  habentia  aqualitatit , fecundum  doBrinam  ficho- 
Itj  propof.  l^.lib.  6.  reBamAD  , latus  efieOBaedri . 


D ei  n D e j quomam  docuimus  diametrum  /phari  poten  .tettt/tUC, 
tia  effit  triplam  lateris  cubi  j Efficitur  , fi  ex  quadrato  diame - 1 
tri  A B,  auferatur  quadratum  reBa  B C , quod  tertia  pars  fit 
quadrati  diametri  A B $ Vel  fi  quadrato  diametri  A B , con- 
firuantur  duo  quadrata  aqualia  reBarum  A C , BCfita  ut  qua - 
Aratum  reBa  AC, duplum  fit  quadratt  reBa  B C , iuxta  doBri- 
nam eiufdem ficholii  fropofi.T, 3 . lib.6.  Lineam  reBam  B Ctcubi 
latus  exiftere  . Vel  certe  cum  diameter  A B,  poffit  & latus  Te 
traedvi,  & latus  cubi,  ex  corcll.  l.propofi.  1 5 . lib. I J.  manifieflu 
eflji  ex  quadrato  diametri  A B, auf  eratur  quadratum  lateris 
Tetraedri  ACt  relinqui  quadratum  lateris  cubi  B C:  Quem- 
admodum e cotrarioji  ex  quadrato  diametri  AB  f tollatur  qua 
dratum  Uteris  cubi  B C , remanet  quadratum  lateris  Tetrae 
dri  AC. 

Praetere 'a,  quid fi  %eBa  aliqua  potuerit  tota  qua- 
piam reBam  extrema  ac  media  ratione  fieBam,  & maius  ipfius 
figmentum  j Maius  figmentum  efl  latus  Icofiaedri  illius  fpha- 
r<e,  cuius  diameter  efl  reBa  prior  linea'.  Conflat,  fi  quadrato 
diametri  A JB,  exhibeantur, iuxta  ea3  qua  in  ficholio  propofi.  3 j . 
lib. 6. demon  fir  at  a fiunt  a nobis,  duo  quadrata  aqualia  reBaril 
A E,  BE, proportionem  habentium , quam  reBa  quauis  extre. 
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mu  ac  media  ratione  diuifa  ad  maius  fegmentum  : RjPlam  mi- 
noretn  BE,eJJc  Icofaedri  latus. 

Postae  M o,,  quoniam  (i  repla  quapiam  potuerit  tota 

aliquam  replam  diuifam  extrema 
ac  media  ratione , cJr  minus  illius 
fegmentum  t Minus  fegmentum 
latus  efl  Dodecaedri  eius  fp ha- 
ra , cuius  diameter  prior  linea; 
Liquet, (i  quadrato  diametri M.B, 
conjlituanturduo  quadrata  aqua 
liare  Piarum  M F , B F , propor- 
tionem habentium , quam  quacunque  repla  linea  extrema  ac 
media  ratione  diuifa  ad  minus  fegmentum : Minorem  lineam 
B F , latus  ejje  Dodecaedri. 

U a c T B N v s ergo\Hypfcles , Campanus, & Francifcus 
Candalla  de  comparatione  folidorum  regularium  eidem  ha- 
ra impofttorum  fcripferunt : Sequentes  autem  quinque  pro - 
pof.  ad  idem  negotium  pertinentes  collegi  ex  Cardano  hbKf. 
de  proportionibus ,ad  hunc, qui  fequitur, modum. 


THEOR,  28.  PROPOS.  28. 

S I firit  quatuor  lineae  redae  continue 
proportionales , nec  non  & aliae  quatuor , 
ita  ut  fit  eadem  antecedens  omnium . Erit 
proportio  tertiae  ad  tertiam  «proportionis  fe 
eundae  ad  fecundam  duplicata;  & propor- 
tio quartae  ad  quartam  eiufdem  proportio- 
nis fecundae  ad  fecundam  triplicata. 


Sint  quatuor  rect;  A,  B,  C,  D,  continue  proportio* 
nales ; nec  non  quatuor  A,  E,  F,  G,  ita  ut  A,  recta  antece- 
dens fit  omnium.  Dico  proportionem  C,ad  JF,  terti;  ad 
tertiam,  cfTc  duplicatam  proportionis  B , ad  E , fecundae  ad 
fecundam , & proportionem  D,  ad  G , quarrgad  quartam, 

' cflc 


m$L  jffT?  F-g^sv. ' x/r/r. 
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20.  fexti. 


*fTe triplicatam eiufdem proportionis  B, ad  E, fecunde  ad 
fecundam . *Cum  enim  recta  C . ad  rectam  A,  tx  defin. 
io.  lib.  proportionem  habeat  duplicaram  proportioni* 
rrct£  B , ad  rectam  A ; h ibeatau- 

tCm  ^c  quadratum  recr^B, ad  qua-  1 x r*— » 

dratum  rcct£  A,  duplicatam  pro-  C*— * 

portionem  eiufdem  proportionis  re 

ct$  B,  ad  rectam  A : Erit  ut  recta  C , ad  rectam  A,  ita  qua 
drarum  rcct£  B,ad  quadratum  rect£  A.  Eadem  ratione  erit, 
ut  recta  F,ad  tectam  A ,ita  quadratum  reet*  E,  ad  quadra- 
tum rect$  A : Et  conuertcndo,  ut  recta  A,  ad  rectam  F,  ita 
quadratum  recte  A,  ad  quadratum  rcctj  E , Quoniam  igi 
tUreft  quadratum  re<t$B,ad  £ 

quadi  at  um  rect$  A , ut  recta  quadr,  f..  Refla  C. 

C,ad  tecrain  A; 0c quadratum  quadr.  * 4 . Refla 

rcct£  A,ad  quadiarum  recrj  E,  quadr.  E , Refla  F. 

ut  recta  A,?d  rectam  FjEric  ex 

^quo, quadrarum  recr$  B,ad  quadratum  rcct{  E,ut  recta  C, 
ad  rectam  F : Eli  autem  proportio  quadrati  rcct^B^dqua 
dratii  rect^  E,  duplicata  proportionis  rectf  B, ad  rectam  E,  zo.  fexti. 
Igitur  & proportio  rectg  C,ad  rectam  F,  duplicata  eft  pro- 
portionis rcct£  B,ad  rectam  E.  Q^uodcll primum . 

R v r s v $ cum  recta  D,  ad  rectam  A ,^x  defin.  to.lib. 

5. proportionem  habeat  triplicatam  proportionis  rectf  B,ad 
rectam  A } habeat  autem  & cubus  rectf  B,  ad  cubum  rect; 

A,  triplicatam  proportionem  eiufdem  proportionis  rectg  3 }.undec. 

B, ad  rectam  A i Erit  ut  recta  D,  ad  rccum  A,  ita  cubus rc- 
ctj  B,  ad  cubumrectjA. 

Eadem  ratione  erit  ut  re-  Cubue  B,  Refla  D. 

<ta  G,ad  rectam  A,  ita  eu-  Cubus  jt.  Refla  A. 

bus  rcct$  E,  ad  cubum  re-  Cubus  E»  Refla  G. 

ct£  A;  Et  conuertcndo  ut 

recta  A,  adrectamG,  ita  cubus  recf$  A,adeubum  rect^E. 

Quia  ergo  eft  cubus  recr$  B,ad  cubum  rcct$  A,  ut  recta  D, 
ad  rectam  A}  fle  cubus  rectj  A,adcubum  rcct£E,utrecta  A, 
ad  rectam  G ; Erit  exgquo,  cubus  rect£  B , ad  cubum  rcctf 
E,ut  recta  D,ac  rectam  G r Eft  autem  propoportio  cubi  re- 
ctq  B,  ad  cubum  rcctg  E,  triplicata  proportionis  rect$B,  ad 
rectam  E.  Igitur  Oc  propotio  rcct$  D , ad  rectam  G,1 

I i 4 triplica- 1 
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3 3,  undee. 


13.  fexti. 
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triplicata cft  proportionis reda:  B,ad  redam  E.  Quod  cft 
fecundum  . Itaque  fi  fiat  quatuor  linea;  reda:*,  dee.  Quod 
demonftrandumcrat. 

• - • . . • 

S C H 0 L I 0 X. 

• ...  ; i „V.  , 

Hoc  idem  demonflrauimus  ad  propof.  lib,  g de  quotcun- 

cunque  tiumerit  continue  proportionalibus  ^duorum  ordinum 
ab  yno  aliquo, eodemque  numero  incipientium . 

THEOR.  29.PROPOS.  29. 

Q^V  A P R ATVM  lateris  trianguli 
iEquilateri  ad  ipfum  triangulum  habet  pro- 
portionem duplicatam  proportionis  lateris 
trianguli  ad  lineam  medio  loco  proportio- 
nalem inter  perpendicularem  ab  uno  angu- 
lo ad  latus  oppofitmn  dudhm,  & dimidium 
ip  fi  us  lateris. 

I n triangulo aequilatcro  A B C, ducatur  ex  angulo  A, 
ad  larus  oppofirum  BC,reda  perpendicularis  A D,qu«  b fa 
riara  fccabit  latus  BC,  utincoroll.  pr  pof.  ta.  huiuslib.  dc- 
j ^ monftratumeft  5 Acproprerca  B D,d  midium 

i|y|V  cft  lateris  A B . Inuen  arurcigo  redaE,mcd<a 
/ I \ proportionalis  inter  A D,  & B D . Dico  quadra- 

5 j>  c 1 tum  lateris  A B.ad  triangulum  ABC,haberc  pro 
portionem  duplicatam  lateris  A B.ad  redam  E. 
Cum  enim  rrdangulo  fub  A D,  B D,  aequale  fit  triangulum 
ABC,utperfpicuumcftexfcholiopropof.4i*  J*b-  t/sit  au- 
tem eidem  rcdangulo  fub  AD,B  D,  aequale  quadratum  rc- 
dx  E|  Aequalia  erunt  triangulum  ABC,  & quadratum  re- 
dae E . Quoniam  ueto  quadratum  lateris  AB, ad  quadra- 
tum redae  E,  proportionem  habet  duplicatam  latens  A P, 
ad  redam  E j Conftat,  quadratum  lateris  A B,  ad  triangu- 
lum ABC,  proportioocm  habere  quoque  duplicatam  iate- 
. tia 


/«z?£  r^yz.xim. 

r>s  AB.ad  redam  E . C^im  nb  rem , quadraturo  lateris 
trianguli squilarcri,  3cC.  Qjiod  erat  demonftrandum. 

, ■ . * y i . j . i ? * ' . * * ? r n*'  j 

COROUARIVM. 

^ T A » fi  in  ttiansjnlo  »qiiilar^ro  perpendieMUr'*  ducatur 

ex  um>  angulo  ad  latnr  nppnfimm  ; quadratu***  rcft*-.qu*  n\ei',n 
loco  proportionali*  cQ  inter  diflam  peinendtculare>rt,Sf  dimidium 
latent. »q  'ale  e<l  ipfi  inanguto.  OHenfiim  enim  efl,quadra’um  re- 
az  fi.qnr  media  prhportionali»  clt  inter  A D,  & D B‘,  aquale  effe 
triangulo  A R C. 

THHOR.  jp.  PROPOS.  30. 

S I cubos,  & Tetracdrurn  in  cade  fpbx- 
ra  deferibantur  : erit  quadratum  cubi  ad 
triangulum  Tetracdri,  ut  latus  Tctracdri  ad 
lineam  perpendiculareirKqua:  ex  uno  angu- 
lo trianguli  Tetracdri  ad  latus  oppofitum 
deducitur . 

S i r quadratum  cubicuiufuis  A B C D,  & Tetracdri  in 
eadem  Iphasra  delci  ipti  rrianpulum  E F{G,  in  quo  perpendi 
cularis  E H,  ex  angulo  E,  ad  latus  oppofitum  F G , dcdufta 
diuidensf  G,  larus  b Fariam  , evcoro'1. 
propof  ia.  huius  lib.  Dico,  e (Te  quadra  * 

tum  AC  ad  triangulum  E F G, ut  latus  , 

trianguli  E F,ad  perpendicularem  E H . C F H O 

i Pofita  epim  inter  E H,  F H.media  proportionali  I K , cum  tertxjer 
| quadratum  latens  Tctracdri  EF.duplum  fit  quadrati  lateris  ' * . * 
cubi  A B j fit  autem  <k  duplum  reftanguli  fub  latere  E F,&  * 

dimidio  eius  F H.cojquod  di&um  quadrati^m,  & re&angu- 
lum  eandem  habeant  altit«dinem,nempeEjF:  Erit  reftan- 
gulum  fub  E 7,F  H , xqualc  quadrato  latens  A B j Ac  pro- 
pterea  AB, medi?  proportionalis  erit  inter  E F,F  H,  hoceft, 
trcsrc&e  FH,  AB,  EF,continue  erunt  proportionales:  Sut 
autem  & tres  rcftx  FH^IK,  EH,  continue  proportionales, 

'V  ex 


17.  ftxti. 


' — 

x 3.  tjuartt- 
decimi. 


'm$ErcLT&.<re0M$m’r-  • 

^ -j 

exconftrUdione.  Igitur  cum  omnium  antecedens  (ItFH1, 
a erit  proportio  E F,  ad  ic&am  E 

F H . terti®  ad  tertiam,  p opoi  nonis  redae  AB, 

AB.  I K.  ad  reftam  I K.,fccundTad  ftcundamdu- 
E F.  E H.  plicata.  Qjiare  cum  3c  quadrarum  AC,re 
dae  AB, ad  quadratum  redxlK,  hoceft, 
ad  triangulum  EFG,  (eft  emm  cx  coroll.  propof.  29.  huius 
Iib.  quadrarum  redas  IK  , tequafe  triangulo  E F G , > pro- 
portionem habeat  duplicaram  proportionis  redas  A B , ad 
icdam  1 K * Erit  quadratum  cubi  A C , ad  triangulum 
Tctiaedri  EFG,  ut  latus  E F , ad  pciprndiculaicm  E H . 
Quocirca  fi  cubus  & Tctraedrum  in  eadem  fphaera  deferi- 
bantur , &c.  Qjuodcrat  demon  lirandum . 


THEOR.  31.  PROPOS.  51. 


L A T V S Tetracdri  potentia  (e(quial- 
teru  eft  axis5feu  altitudinis  ipfius : Axis  ue- 
ro,fiuc  altitudo  Tetraedri  potetia  fefquiter 
tia  eft  lateris  cubi  in  eade  fphorra  deferipti. 

S 1 t Tetraedri  triangulum  A B C,&  altitudo , (eu  axi» 
Tetraedri  DE,!atusquc  cubi  eiufdrm  fph$r$F.  D eo  latus 
Tetraedri  A B,efle  potentia  Icfquialtcrum  axis  D E : Axem 
ucro  D E,potcnria  fcfquitertium  lateris  cubi  F . Nam  circa 
f . quarti,  r triangulum  dt  feripto  circulo  A B C;  ad  ccn- 

tru  D.inquod  uidelicet  cadit  axis.D  E,utc5 
ftat  ex  propof  1 5.  huiuslib.  ducatur  AD.fc 
midiameter , & AE, latus  Tetraedri . Q_uia 
igitur  quadratum  lateris  A E, hoc  eft,  lateris 
4?  primi.  ! _ A B,  aequale  eft  quadratis  redarum  A D, 

)2.r ertydec.  D E,&  triplu  quadrari  lemidiametri  A Di  Fit.ut  potito  qua 
drafo  latens  A B , feu  A E , partium  6.  quadratum  redx 
A Djfit  earundem  partium  i - Ac  proinde  reliquum  Jqua 
diarum  axis  D E,  talium  partium  4.  Q^uapi opter  qua- 
dratum lateris  Tetraedri  iefquiaitcxum  eft  quadrati  axis 
Tetraedri.  * 


V 


W&l  i<%  s to».  xim.  H 


18  Jtrtljfc, 


ij  .r  ntijtUc. 


Qjr  o n i a M ucro  larus  Tetraedri  A B,  potentia  du- 
plum cft  lateris  cubi  F 5 Ent  quadratum  lateris  F,  talium 
partium  3 -qualium  6.  pofirum  eft  quadratum  lateris  A Bj 
O ftcnfum  eft  autem  earundem  4.  efte  quadrstum  axis  DE. 

Igitur  quadrarum  axis  DE.fefquiterriumcft  quadrati  late- 
ri» cubi  !•.  Latus  itaque  Tctraedri  potentia  fefquiaJtcrum 
eft,  &c.  Qjiod  erat  oftendendum. 

COROLLA  RIVM.  I. 

» a nero  , polito  quadraro  lateris  A B , partium  6.  quadra* 
tum  diametri  (phxrx  talium  partium  eft  9.  quod  diameter  poten- 
tia fit  fefquialtcra  lateris  Tetraedri ; Earundem  ucro  partium  4. 
oftenlum  ell  quadratum  avis  DK;  perlpicuucn  ell , diametrum 
fphxrat  potentia  efle  duplam  fcfqutquartam  axis  Tctracdri  j Ac  r • 
proinde, cum  quadrata  habeant  proportionem  Uterum  duplicata,  lo’  Jextt‘ 
manifcltum  eft, diametrum  e fle  fefquialtera  axis  Tetraedri.  Scrqui- 
altcrx  enim  proportioni»  duplicata  ell  proportio  dupla  lefquiquar 
ta,  ut  in  his  numeris  4.  6.  9.  apparet , Id  quod  etiam  docuimus  in 
curoll.  a.propof.  i;.lib.ij.  ' . J 

COROLLARIVM.  II. 

Constat  quoque , ita  efle  axem , feu  altitudinem  Tetrae- 
dri ad  latus  cubi  eidem  fpbxrse  inferipri  , ut  latus  Tetraedri  ad  per. 
pendicularem  ex  uno  angulo  bafis  ad  latus  oppoficu  duflam  . Quia 
uidelicet  tam  latus  trianguli  «qui lateri, hoc  ell, latus  Tetiaedri, po- 
tentia fefquiUrdum  eft  perpendiculans  ex  uno  angulo  ad  latus  op 
politum  dcduftx;  quam  cx  hacprupof.  ipfeaxis  Tetraedri  late- 
ris cubi . 


THEOR.  32.  PROPOS.  32. 

C V B V S triplus  eft  Tetraedri  eidem 
fphaerae  inferipti . ’ •*:. 

De  scri  bantvr  in  eadem  fphaera  cubus  ABC, 

8c  Tctraedrum  D E F G . Dico  cubum  Tetraedri  efletri- 
plii.Conftituatur  fuper  DEF.bafim  Tetraedri  prifma  D E- 
FG  HI,  cande  habes cu  Tetraedro  altitudine  . Qjiti  igitur  eft 
ba  fis  prifmatis.fcu  cubi  ABC,ad  bafim  prifmatis,lcu  Tctrac 
dri  DEF,  ut  Jatus  Tetraedriad|>pendicularc  du&aexangu-  jo ,'quarti- 
lo  quouis  bafis  DEF,ad  lat*  oppofitu.  Vt  aut  lac*  Tetraedri  decimi . 

ad  [ 


t i.ejutrti* 
decimi. 


r - 

* * . gu  «r\  •' 

^EVCLTW.GSOM^m'  ^ 

ad  perpendicularem  dittam,  ita  eft.per  coroll.  i.propof 3 *. 
Huius lib.  altitudo Tetraedri, ac iproinde  prifmatis  DEF- 
G H I,ad  latus  cubi,ideoque  ad  altitudi 
nem  cubi, fcu  prifmatis  ABCjErit  bafis 
prifmatis  A BC.ad  bafim  prifmatis  DE- 
F G H I , ut  huius  altirudo  ad  illius  al 
titudinem  . Q.uare,per  ea,  qua:  ad  pro- 
pof.  9.  lib.  1 2.  dcmonftrauimus,  *qua 
lia  erunt  prifinata  ABC,  DEFGHI» 
cum  ipforumbafes  & altitudines  reciprocentur.  Atqui  prif- 
ma  DEFGHI, triplum eft  pyramidis, feu Tetraedri  DE- 
FG  5 ex  coroll.  r.  propof.7.1iD.  12.  Cubus  ergo  A BC.triplus 
quoque  erit  eiufdcm  Tetraedri  DEFG.  Qjiapropter  cubus 
tnpluseft  Tctracdricidcm  Iphacrse  inferipti . Q^uod  often- 
dendum  erat. 

C O R O L LARIVM. 

Vhdi  prifmaj  eandem  habens  8r  bafim,  8c  altitudinem  cum 
Terraedro,  aquale  eiteubo  in  eadem  fph*ra,  in  qua  Tecraedrum  , 
deferipto  . Oltcnfum  enim  cit,  cubu  AB  C,  aqualem  elTe  pnfmaci 
D fi  F G H I,  &c. 

E LEMENTI  DEC1MIQJTARTI  FINIS. 
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PROBL.  i.  PROPQS.  xT 


I N dato  cubo  pyramidcin  deferibere. 

N tubo  dato  A B C P EJF  G H , opor- 
teat deferibere  pyramidem , feu  Tetrae- 

drum.  Ab  uno  eius  angulo,  nempe  ab 
£, ducantur  in  baHbus  tribus  ipfum  con 
lhtuentibus  tresdiametri  EA,  EG.EC, 
a quarum  extremitatibus  A,G,C,  fimi- 
liter  diametri ducaqtur,  A Q,.G  C,C  A, 
, in  teliquis  tribus  ba 
fibus.  O^uoniam  igitur  diametri  qua- 
i dratorum  ^qualium  ^quales  funt,quod 
i potentia  duplae  , fine  laterum  aequalium 
i quadratorum,  ut  m itholio  propof.  47* 
i lib.  i .demonfti auimus;  pcrfpicuumclt. 


. quatuor  triangula  ACE,GAC,  GAE, 


G C E , ex  diftis  diametris  compofita , 

zquilatcra  efle,  Se  inter  fc  aequalia  j Ac  propterci  pyrarnu 

dem. 


*• 


'EVCLID. 


dem,  feutetracdrumconftituiex ipfisrQ^ujanieroomne*  j 
anguli  tetraedri  in  angulis  cubi  collocantur  i manifeftum  ; 
eft,ipfumincuboefleinlcriptum,exdefin.  3 1 .Iib.i  i.C^ua 
re  in  dato  cubo  pyramideipdcfcripfimus.:  Qjiod  facien- 
dum erat. 

pROBL.  2.  PROPOS.  2. 

/ ; , > ' 

I N data  pyramide  o&aedru  deferibere . 

Sit  in  pyramide,fcu  tetraedro  ABCD,dcfcribcdu  octac 
dru.Diuifis  omnibus  lateribus  bifanajin  E,F>G,H,I,tf,5cdu 
dis  duodecim  redisEF,FG,GE,HI,  IK,  RH,  EI,4F,,  FJC», 
i KG,GH,HE,  conftituentur  odo  triangula,  quorum  qui- 
dem quatuor  EHI,'tHA!,lCHG>GBE>fupra planum  E I- 


4.  primi. 


' 


* ^ r • + » 1 • 

KGjquatuor autem  1FE,  EFG,  GFA',- 
K F I , infra  idem  planum  confidunt  - 
c‘  .Qjrohiam  uero  latera. AE, AH,  trian- 
guli A E H,*qualia  funt  lateribus  AG> 
AH,tiianguli  AGH,  quod  fint  dimidia 
redarum  cqualium  AB, Ad,  ACjItem 
fic  anguheontenti  EAH,  G AH,  aequa- 
les, quod  fint  anguli  triangulorum  aequilaterum  “A  BD, 
ACD  : iquales  erunt  bales  E H,  G H . Eadcmque  tationc 
aequales  erunt  reda:  EH,Hl,&  reliquae  eodem  modo.  Qua 
re  d da  odo  triangula  jquilatera  funt , & aequalia  inter  ie  ; • 
' ideoqueodaedtum  componunt  E1KGHF  } quod  quidem 
ex  definitione  $ 1 . Jib.  1 1 . intra  tetraedrum  deferiptum  clfc  > 
l*cura  omnes  eius  anguli  tangant  omnia  latera  tetraedri , ex 
conftrudionc-.  In  data  igitur  pyramide  odaedrum  dclcri- 
pfimus.  Q^uod  erat  faciendum  . mi-‘'r  * 

: * ..:v  *v- upfcupt.  , 

r;  COROLLA  R1VM].-  10... 

Q^y  o N 1 A m uero  tria  plana  EIKG,  GHLF,  FKHE,  quadrata 
funt  aqualia  , fefe  mutuo  ad  angulos  rcAos  fccancia  , ut  in  coroll. 
1.  propol  14.  lib.  ij.  demonltrauimus  ; quorum  quodlibcc  pvtaT 
midem  AECD,  fccat  bifariam  . ( Nam  quadratum  H 1 K G , ip. 
fam  diuiait  in  pyraaiidcm  H I K D , & pnfma  H I K G A E ; nec 

non 


ble 


es#l,  T B B K9.  XV. 


is* 


non  in  pyramidem  B B F I , & prifma  E F C G K I $-  Conitar  au-  . 
t*tr  pyramidem  pyramidi  <(fe  xqualem  , 8f  pnfma  prifmati : Eo-  , 
detr.que  mod®  reliqua  quadrata  GHIP,FKHE,  diuidunt  bi-  J»  duodee. 
fariam  eandem  pyramidem  A B C D . ) Manifcifum  eft.fi  in  terrae 
dro  oftaedrutninfmbatur , tetraedrum  bilariam  fecari  , tribus 
quadratu  aequalibus , quae  o&acdrum  bifariam  quoque, a&  fefc 
angulos  re  dos  intcrfecant . 

, r ' ■ ’ <*• — , 

PROBL. .3.  PROPOS.  3. 

11  '7-“  ’ I " 

I N dato  cubo  ottaedrum  deferibere  • 


Dt  jchib!  ndtm  fir  oda^drum  in  cubo  dato 
A H . Diuidintdf  lateia  bafis  A B Cj6>-,-  bifarram  in  pun- 
gis I,  K,  L,  M,  quaeconnedanuir  r£dis  IL,  KH, fccan- 
tibuslWein  N.pundo,  quod  qui 
dem  cerrtru  cft  quadrati  A BCD, 
ut  conflat  cx  demoftratione  pro- 
pof.  8-Jib.  4.  Deinde  eadem  ra-  . 
tioneftiuchianttir  reliquarum  ba 
KjumddhtraO/P.Q^R.S . Erunt 
iitirui1  omne?  redsee*  didis  cen- 
tris dud*  ad  media  punda  ba- 
fium  .cuiufmodifunt  N I , Rl, 

N K. , S K. , & c.  xqualesdimidijs 
lateribus  cubi,  fcu  quadratorum, 
ut  pcrfpicuum  eft  ex  pr^dida de- 

monflrationc  propof.  %.  Iib.  4.  Poftremo  fi  praefata  centra 
coniungantur  duodecim  redis  NO,OP,P  Q^jQJL,R  S, 
SN,  N P,  P R,  R N,  i O , O C^,  Q^J;  j conftituta  etunt 
odo  rnanguta.quoru  quide  quatuor  NSR,  RSQ_  , QJ>P,  j 
OSN  , lupra  planum  N O QJl  j quatuor  tutem  O P Q >r 
QJ*R,RPN,NPO,infra  idem  planum  confiftunt.Q.uonia 
uero  latera  I N,I  R, trianguli  1 N R,  aequalia  funt  lateribus 
KN,KS, trianguli  K NS,  quod  omniaiint  dimidia  laterum 
cubiar  qualium,utdidum  eft ; Item dc anguli  contenti,  ae- 
quales j pi opterca  quod,  cum  N I,  I R,  parallela  fint  redis 
I B A,  A F j angulus  N I R , squalis  fit  icdo  angulo  RAF, 
lin  quadrato  A G,  cadcmquc  ratione  angulus  NKS,  an- 
\ qulo 


N* 


ur..i 


to.  undte. 


'ST 
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4.  primi  gulo  icfto  I A F,th  quadrato  A E > Erunt  bales  N R , N S,  J 
aequales.  Noh  aliter  oftendemus,  reliqua:»  lineas  omnes  3t  f 
inter  fe,  «St  his  duabus  aequales  t ftes  fi  nimirum  e centris  du- 
cantur «eftae ad ditinita  fatorum  , hac  lrgc,  utqu*J>bct  dux 

ducantur  ad  dimidium  illius  late- 
ris , quod  commune  cft  duobus 
cubi  quadratis , quorum  duo  ilU 
i putta.cquibusmdchcejt  rtr&xcgre 
diunrur,  centra  exiftunt  • ltaemm 
uidcsduas  reflas  N I,  Rl,  dubias 
eflcad  I, dimidium  iateris  AD, 
quodeomunc  eft  quadrans  A C, 
A E,  quorupi  centra  funj  puntta 
> N , & R : Ita  quoque  duae  reOae 
. «.  N K,S  K.,  duCtx  funt  ad  K , dimi- 

dium lateris  A B,>quod  commune  eft  quadratis  A C,  A G, 
quorum  centra  exiftunt  pun&a  N,  6c  S,.dcc.  Quam  ob  re 

conftituta  oZto  triangula  & aequilatera  lunt,  & ^qualia  «nter 
fejidcoque  O&aedrurnconfhtuunt  NOQ^i  SP  i Q_uod  qui 
dem  ex  defin.  3 i . hb.  1 1 .intra  cubum  eftdcfcriptum  » cum 
omnes  cius  frx  anguli  tangant  cubi  omnes  fex,  bales  in  cari» 
centris . Qjr^am  ob  rem  in  dato  cubo  O&acdrum  lntcripu- 
mus.  Quod  faciendum  erat. 

I .quintide^  Ali  i e k/.  In  cubo  dato  infetibatur  pyramis  * In  hac 

X'(p*intid  e deind^p^xamide  Otlaedrum  figuretur, fa&umqj  erit,  quod 
proponitur. ^Ciim enim cx demon ftwiOPC.F^P0^  *>•  ^u" 
ius  lib. anguli  Oftaedri  tangant  latera  pyramidis,  katera  ue- 
ro  pyramidis  ^ eit'  demon H ratione  propof.  i , huius  hb.  exi- 
bant in  plaiti*  bafium  cubi , cum  fint  harum  bafium  diamc 
tri,  pcrfpicuum  cli,  a nguIos  O&aedri  tangere  quoque  bales 
cubi,  atque  adeo  O&acdrum  cubo  cllc  irdcnptum . 

" " C 0 R O L L A R I V Mi-  ’ 4 

■ 

Qjr  t a uero  diametri  Odaedri  in  cubo  deferipti  N Q,  RO,  fi 
ducercrurde  mu^uofecatad  angulos  redos,  ex  coralht  p'  opof  14, 
Iib  ij.tjiit  quide  cooiungut  centra  bafium  cubi  opj  ofitaru  : Manile 
Ilum  cli, rectas  lineas  centra  bafiu  cubi  oppomarfi  conncdentes  no 

1 folu  fe  fc  mutuo  bfliriam,  ut  docuimus  coroll  i.  propot.ij.  lib.  ij. 

fed  etiam  ad  annutos  redos,  ut  hic  oltendunu»,diuider<. 
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PROBL.  4.  PROPOS.  4. 


n.  A 
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. I N.dato  o&aedro  cubum  in fcribcre . 

rf  * # r I .«  j . V 

%f  sbr.lji/  . • ? I ^ 

D a t*v  m octacdrum  fit  ABCDEF , in  quo  oporteat 
defcnbcre  cubum  . Quoniam  in  octaedro  fex  pyramides 
quadrangula? continentur  , quarum  uiddicet  ucrtices  funt 
fex  anguli  octaedri',  dc  qualibet  duc  octacdrum  conilituuri 
fit  una  earum  pyramis  ABC  DE,  cuius  bafis  ABCD,  qua- 
dratum , triangula  aero  atquilatcra  AB£, 

EBC.CKD,  D E A.lintque  horum  triangu- 
lorum centra  G,H  I,  K,  per  quas  ducantur 
reeex  LM,MN(NO,OL;  parallelae  lateribus 
AB,BC,  CD,i>A.  Erunt  igitur  & triangula 
LME.EMN.NEO.OEL,  $quilarera  , cum  . 
fimilia  fint  tri.igulis  aequ  llatcris  A BE,£BC, 

GED,DEA,ex  coroll.propof.4  l;b.6.  atque 

adeo  inter  fcaequ  tlia,  propterea  quod  latera  * r 

rabeanr  communia . Eft  enim  E M , latus  commune  rrian 
»ulis  LME,  E M NjEt  E N,  commune  triangulis  EM  N, 

N E O } Et  denique  EO,  commune  triangulis  NEO,OEli. 

Hinc  enim  fir.triangulum  LME,  triangulo  EMN;  hoc  ueu 
ro  ipfi  N EO;&  hoc  ipfi  O E L,  aequale  eflfc.  Q^uoorca  dc 
tjuatuor  reaae  L M,  M N,  N O,  O L,  inter  fe^qualesfunr, 

Q^uia  uero  ducta  recta  EK.P,  tripla  eft  rea^KPjElt  autem  1. 
ut  EP,ad  K P,ita  E A ^LA^  Erit  quoque  E A, tripla  rectos  i*-quart*de 
LA.  Eademquc  ratione  EB,EC, E D.tripif  erunt  rectarum  z‘  f,xti • 
dB.NCjOD.Q^uocirca  rectae  LM,  MN,NO,  OL,  conue- 
nient  in  punctis  L,M,N,0,  in  quibus  latera  ea  proportione 
fircam ur , quadrilaterumque conllituent  L M N O.Rurfitt 
<|uia  tO.LM.parallclg  funt  rects  AD,  A B,  non  m eodem 
cum  ipfis  cxificntibus  plano;xqual  is  erit  angulus  MLO.an  to.andec 
gulo  B AD,  qui  rectus  eft,  cum  ABCD,  quadratum  fit,  ut 
oftendimus  jncorolj.  1.  propof.t4.l1b.  1 3.  dc  in  propof.  1 6. 
lib.i  4,  Ac  propterea  dc  angulus  MLO,  ream  erit . Non  fc- 
cus  demon  ftrabimusde  reliquos  angulos  L M N > M N O, 

NOL,  rectos  efle . Qjapnia  m «ero  tam  planum  perl^O , 

L M#  quam  per  N M,  NO»  ductum,  parallelum  eft  plano  1 5.  undec 

ABCD; 


1 


) 

I 

l ■ 


4 .primi. 


4 .pr/mi. 
Xi.fr imi 


•5- 
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.>  t 


EZfCLlt> , G€OM.$$®  ■ 


AB  CD<  ipfa  quoque  inter  fe  parallela  erunt  ,at<^ue  adeo, 
cum  conucniant in  pundis  M.&  O,  unum  planum  ctficiet, 
ex  fcholio  propof.  1 6.  lib.  t i.  Q^uocirca  LM  Nf),  quadiarG 
erit , cum  habear  & latera  «qualia,  & angu- 
los redos.  Deinde  , cum  latera  EL,  E K, 
trianguli  E L K.equaha  fint  lateribus  E O, 
EK.rranguh  EOK.&  anguli  qtioq;  ipfisco 
.tca,  xqualcs.quod  recta  fc h ,cx  angulo  E, % 
centru  K., trianguli  squriaten  E A D,  ducta 
bifaria  fccct  angulu  A £D,  per  coroll  yppof. 
. raJ.b.  • 3.  Erunt  &.baic*KL,K  (^quales, 
hoceft,  recta  L O.  bifariam  iecabitur  in  K. 
Eadem  ratione  LMfMN,NO,bifanam  frtabunturin  G,H, 
I,  Ac  proinde  red  GL,GMjH.M,HN,l  N,l  0,K0,K  L, 
cum  finr  laterum  quadrati  L N , dimidia;,  «quales  inter  fe 
erunt  •,  Idcoquc,  cum  & angulos  contineant  aquales,  nimi- 
rum redo*,»  quales  erunt  fic  red*  GH,HI,l  K,  A G,  centra 
G H,I,  K,  connedcntcs.  Quia  ucro  h«  red*  in  plano  exi- 
ftunt  quadrati  LN,  angulosque  .comprehendunt  icdosj 
( cum  enim  anguli  LKG,GKl,lKO,  duobus  fint  re- 
dis «quales  j Sint  autem  LK.Q,  1 KO,  per  coroll.a.  propof. 
32.  hb.  i.  fcmiiedi ; redus  erit  angulus,  G K.J  j Eadcmquc 
rat  on<  redi. erunt  anguli  K G H , Gil  I , H LK  . ) qua- 
diatura  erit  GJH.  I K , cum  habeat  & latera  aqualia,  fic  an- 
gulos redos . Quod  fi  eadem  arte  in  reliquis  quinque  py- 
ramidibus  Odaedn  centra  triangulorum  redis  toniungan-. 
tur,  deferibentur  fimiliter  quadrata  : qua:  cum  latera  ha- 
beant communia,  «qualia  inter  fe  erunt.  Quare  icx-huiuf- 
modi  quadrata  cubum  component : qui  quidem  ex,  defin. 
9 i.  lib.,14  .intra  Odaedrum  deferiptus  erit , cum  odo  cius 
anguli  tangant  odo  Odacdri  bafes m earum  centris.  Q ua- 
te  in  dato  bcucd.ro  cubudcfcripfim us. Quod  tacicndu  erat. 


PROBL.  5.  PROPOS.  s. 

IN  dato  Icofacdro,Dodccaedru  Ifcribere-.  I 


Sit  ex  duodecim  pyramidibus  pertagonis,qu  v in, Ico-  ; 
faedro continentur , quarum  u.dclicct  bafcsfunt  pentagona ! 
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TJGT>  E Kc*.  XV. 


M* 


eic'  quinque  Icofacdri  lateribus  compofita , uertice*  uero  , 
duodecim  anguli  kofardri , una-pyramis  A BGDEF  , cuius 
bafis  pemagonum  A BGD  E,  triangula  uero  xqutlatefa 
ARf,B  C F,C  D F.  D E F,£  A'f  ,iintquc  horum  trian- 


gulorum centra  G,  H,  I,  K,L, qaae. 
rectis  connectanrur  lineis  G F ,-H  I, 

I K,  K L.L  G.  Rurfusix  uertice  F, 
jx*r  Cfritra  triangulorum  de? 
m nantur  FM,FN,FO,F  P.FQj- 
qUaf'ex.fdiolio  propt?/".  ilzilib.'  3 'bi-‘* 


1-. 


,it»\  .s 


rtVtt-..  .oij 


'4 


farani  fecabunt  latera  A B;BG,CD, 

'15  E,E  Apn  M,  N j;D,  P,  Q^j  ita  uc 
xJe&m  rtctx  M A , M B,  N b,  N C, 

O C,0  D,  P D,  P E,  QJL,  < | A,  aequales  fint : cuv  cum 
hngulos  comprehendant  aequalcs.nempeahgulos  ptragoni , 
xqukles  quoqueeruntrcct{  MN,N0,0  P , P Q,  Q^M, 
pilhtta  M,  N,  O,  P,  , tonnectentet ; Ac  proinde  & aiigU 
IrM  F N,  N F 0,  0 F P,  P F Q,  Q^F  M , aquales erunt, 
quod  Sc  latera  FM,  FN,  FOyFP^Ft^,  aqualia  fint,  nempe 
jpcrperidiculares  ex  angulis  triangulorum  {quifatetoiruml 
^qualium  ad  bales  oppefiras  demilTc . Cum  enim  latera  F£^ 
BM.tiiarigufi  FBM,  lateribus  FB,BN,i  trianguli  FBN,ecj[ua- 
liafint,contincanrqjan«u 'os  {quales,  nempe  triangulorum 
xquilatciorum  j erunt  bafes  FM,  FN,  {quales;  & (ic  de  re- 
liquis . Quoniam  uero  & rcct{  F G,  FH,  F/,  F K,  FL.nimi 
rum  femidiamctri  circuloru  {qualium  triangula  {quilaieu 
{qualia  eircunfcribcntiUm>{qualesfunt,&  angulos  compre- 
hendunt {quales, ut  demon  ftratum,eft;Erunt  &rect{GII, 
HI, IK,KL,LG,{quaies.RuiTus  quia  tam  anguli  A M Q, 
QM.N, NMB,qua anguli  BNM,MNO,ONC,{qualcs  funt 
duobus  rectis , Sunt  autc  anguli  A M Q, , N M B>  angues 
BNM,ONC, {quales  ; Erunt  reliqui  anguli  QA£N,MNO, 
{qualcsjEadcmqi  ratione  reli^.  anguli  NQPiOPQ^TQM, 
& inter  le,&  hifce  {quales  erunt . Qjaare  pcnragonum  erit 
{quilateru  5c  cquiangulum  MNOPQ__,  in  plano  penrago» 
ni  ABCt>E,exiltens.Demq/.cum  tecte  FM,  FN,F  0;F  P, 
FQ,  {quales  proportionalitcr  fecenrur  inG,H,I,  K,L, 
quod  & F G,  F H,  Fiy  F K,  F L , cx  centris , {qualc*finr  ; 
Vel ccrtc  quia  F G,  F H,  F 1,  F K,  F L,dupl{  lunt  ipfarum* 

K I\  x GM, 


4 .primi, 
B.  primi 


j.primi. 


4.  pnmi 

I primi. 
4.  primi 


E ircLm . GsoM^sm 

-1-'  GM  HN,IO»KP,LQ^excoroll.propof.  i cJib.i  paralie- 

i.fntti.  lacr.unt(GH,HI1U,KL>.LG>  ipfis  MN,  NO,  OP,  PQ., 

: . Q^MjAcpropttrea anyuJi  LGH,GHIrHlK>IKLl,ALG, 
10.  unite,  angulis  «qualibus  QJAN,  MNO,  NQP , OPQ.,  P C^M» 
ideoque  <5t  inter  fe  «quales  erunt.;  C^uia  ucro  plana  per  i<- 
1 5.  unite,  ctas  GH,H!,Sc  per  H 1,1  Iq.ducra.parallclafunt  plano  penta 
geni  MNOPQ^f  rectas  MN»NO.OP,  ducto, conuemtttqi 
in  recta  H Ijipfa  unum  planum  cffiacnt,ex  febolio  propoi. 
id.lib.  - i.Eodemque  m.  do  ollendcmus  plana  per  lK,KL* 
& per  KL,LG,nccnon  pet  L G,  G H,  ducta  idem  planum 
conftuucre  cum  plano  per  GH.Hl,  1K, ducto.  (Quocirca 
GHl/iL  pcntagonum  cftaEquilatcrum  & Jpquiangiulum, 
cuih  & latera  hab.at  qualia  & angulps  Qju,od  (I  cadem  ar 
jcmreliquis  ondecim  pyramidibus  lcofaedri  centra  trianr 
culorum  rectis  connectam ur  lineis  , deferibentur  fimiliter 
pentagona  a qu  latera  & gqujangula  : qua:  cum  lacera  ha- 
beant communia  , arqualia  inter  fe  erunt  . Qjuamobrem 
duodecim  huiufmodi  petagqna  Podccacdrym  conftituet  : 
quod  quidem  ex  defiri.|  i.^b.  in  Leofitedro  eritdeferi- 

{>lum , ciftn  uiginti  anguli  Dodccacdri  in  centris  uiginti  ba- 
ium  Icolaedri  confijlant . Q\ip propter  in  dato  lcolacdro 
Dodecacdi  um  dcfcripfimus » C^uod  erat  faciendum . 
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> Itaqjts  cum  omnes  Vedhc « centro  Ieofaedri  ad  centra  ba- 
fium , huc  cfi , ad  angulo»  Dudecaedn.  Abi  jnfcripti,  fint.  «qualo; 
( Cum  enim  ex  coroil.  lcmm.i.piop.of.io.lib  »4.  pcrpenoiculf.ro 
fine  ad  plana  circulorum  aqualium  bafes  lcofaedri  cifcunfcnbch- 
tium  ,arque  adeo  eorundem  diftantix  exiHant  a renuo  fpherse  ». 
ficu  lcofaedri  j aquale»  erunt  inter  fe, ex  lcmm.i.ciuldcm  propof. 
so.  lib.  14.)  idem  erit  centrum  Icb&cdri,  atque  libi  mfcnpu  Do- 
decaedti /,  ,,  , , 


an 


,0. 


PROBL.  6.  PROPOS.  6. 


jin  en 


IN  dato  o&aedro  pyramide  deferibere . 

Pyramis  describenda  fit  in  octaedro  ABCD  EF. 
2n  pyramide  octacdh  fuperiori  ABC  DE , fumantur  G , Se 

H,  ccn- 


— « 


i b e ± v> 


*r* 


^ H,  centra  rnangulorfi  ex  aduerfo  fibi  rclpondcntiG  ^ED, 
BECj  Item  in  pyramide  inferio;  i ABCDF,  capiamur  I,  Se 


K, centra  triangulorum  ex  aduerfo  quoque  fibi  corrcfpon- 
dcnmim  CFD,  A F 3:  qu$  quidem  centra  coniungantur  (ex 
rectis  G'H,G  I,GK,Hf,HK>lK.,  Ut  fiat  pyram  is  H I K G . 
Deinde  ex  A, dem  ttantur  per  centra  i «■  ’ 

G.A.rrctai  AL,  AM,  fccantcs  latera 
oppofita  octaedri  DE.  BF,  bifariam 
in  L,&.M  pet  fcholiu  prbpof.|2*Iib. 
i j.  comungaturc]j  recta  LM,qu*  ip 
fi  BE,  uel  FD,  £quali$5e  parallela^  ’ 
rit  ,cum  EL-,BMfIremJDL,FM,fc 
ctaiarqualesfint.&parallclas.nimiru  r 

dimidia  laterum  D E,  B F>oppofitorum  in  quadrato  E ‘F.' 
Q^uoniam  ucro  rectae  AL,  A M,  lectae  fu nt p ropottio naljp 
ter  jnG,5c  K,  punctis,  quod  A G,  AK,  duplgfintipfarum 
; GL,AM,excoroll.  p^ppof.  i 8.1ib*  f <i»  Erunt  GA^  DM,  pa- 
rallelae } Ac  propierea  , per  coroll.ptopof  4.  hb  6.  triangula 
ALM,AGK,fimilia . Quare  erit  ut  AL  ad  LM.ita  AG,ad 
GAj  & permutando  , ut  AL,ad  AG,ita  LM,ad  G A' : Ed 

a t a /*-/■ ‘ . I 1 r'  r * *"  • • * '.■ 


.i ftcnn  1 


ipfius  AL,ideoque  AG,eiufdem  A L, duae  tertiae . I iturde 

Jlmj  ""  *■ 


1.  festti . 
’ 4*  f‘X'U 


autem  AL, ipfius  AG,fefquiyJtera. quod  GL,fit  tertia  pari  t quarti 

decimi . 


hoceft  ipli  aequalis  D F,  fcfquialtera  crit:p(ius  G K. 
Hac  eadem  arte  odendemus  , & reliquarum  linearum  cen- 
tra G,  H,I,A',coniungentium  fcfquialtera  ede  latera  octae- 
drij  Ac  proinde  rectas  pyramidem  HI  A G,  componentes  m 
tcrfecfle;equalcs,hoccd,triangula  xquilatera  aequalia  ex 
ipfisconfii.i,  idcoqueTetraedrum  conditui  : quod  , cum 
habeat  angulos  omnes  in  ce<itris.quatuorbafium.o£Urdri, 
deferiptum erit, exdefin  3 t.lib.  1 1. in  octaedro . Quocirca 
in  dato  octacdro  py  ramidem  dcfcripfimus  i Quod  erat  la- 
ciendum . 

Alite  r-.  Io  octaedro dato inferibattir cubus,  Sc  in 
cubo  pyramis,  (actumque erit,  quod  proponitur  . Cum 
enim  cubi  anguli  confidant  in  centris  bafium  octaedri j.  Et 
in  angulis  cubi  collocentur  quoque  anguli  pyramidis ; per- 
fpicuumcft  , pyramidis  angulos  tangere  bafes  octaedri  in 
earum  centris  j Ac  proptcrca  pyramidem  ipfi  octaedro  c£Lo 
inLriptam.  . . ! . 

;;  <,  ...  v ka,  $ * c.o- 


\.quintide. 

hquintidei 
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-COROLLA8IVM,  I.  ^ 

9.  uniec. 
ij.  undtc. 

\ ’ x ' * 

" Qjv  1 a uerooltenfum  eit,  urramauc  0 K , DP,  parallelam 
eiTeipfi  L M- ; *c  proptcrra  8t  G K,  f pfi  D P‘,  itqueadeo  ipii  B E, 
parallelam  cffe  : Atque  eadem  ratione  K H,  ipf*  FC,  fe  A, parallela 
c/Te  j Atque  idcirco  planum  G K H,  per  G K,  KH,  dudum.paral 
;lelum  eiTe  plano  DFC.per  DF,FC,nccnon  8?  plan»  BEA,  per  B E, 
EA.dudo  ; Endemque  modo  reliqua  triangula  pyramidis  reliquis 
triangulis  odaedri  efle  parallela, bimsitimirum  fingula  } Conitar, 
‘fi  tetraedrum  o&aeiro  infcribatur , quatuor  bafes  tetraedri , odo 
bafibus  odaedri  parallelas  cfie , lingulas  uiddicec  binis  oppofitis . 

i, 

. * 

1 

• . A 

. * f' 
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COROLLARty^l,  II. 

Pt  AiTtliAi  eum  adaedrum  circiinfcnbat  Se  cubum  , & 
tetraedrum  in  cubo  deferiptum  , quod  tetraedri  anguli  in  angui  s 
cubi  , & huius  anguli  in  centris  ha  fi  unp'  odaedri  coniti  tuantur  \ 
Atque  adeo  reda  coniungcns  centra  bafium  odaedri, oppe  fira , fit 
diameter  cubi , hoc  efl , (phatra  circimicrbenrs  4 cubunv,  8 1 te- 
traedrum  in  cubo  defirriptum  , ot  conila  r c^'4.  propof.  hiriris  lib. 
Sit  autem  diameter  fpharar  fcfquiahcra  axis  tetraedri  in  ca  fphzra 
deicriptj;,  percoroll.  1.  propof.  ti.Jih.  i4r<JCl  per coroll.  i.  pro- 
pof. 1$.  lib.i  j.  Manifeftumelt , fiinoftacdro  tetraedrum  inferi, 
natur , redam  , quz  centra  bafium  odaedri  oppofiurum  comun- 
git , fefquialteram  ciTe  axis  tetraedri , hoceit,  perpendicularis  ab 

angulo  tetraedri  ad  bafin  oppofium  dedud*  . . *.  •' 

0. 

PROBL.7.PROPOS.7. 

r- , • ' .1  n.,.  • * 

7- 

. ;r>  , ’ • 1 r<  ^ ^ >T  ;*  & 

IN  dato  Dodecaedro  Icofacdrum.dc- 
feribere.  #;■  •* 

i 

Sit  dimidium  Dodecaedri , in  quo  dcfcnbendum eft 
Ico/ardrum, contentum  ftx  pentagonis  A BLPK.PKIHO, 
OHQFN,NP£DM,MDCFL;LMNOP,quorum^ctitra 
QjR.S,  T,  V,  X,  qu®  ibetduo  proxima  , redis  iungantur 
QR,  RS,ST,TV,  VQ^QJ.RXjSX^jC,  VX  : Et  ex  an- 
gulis K,D,quos  fubtendant  rc&®  A P>  C M,  per  centra  Q. 
R,  re&^ducantur  K Y,  D Y, qu® percoroll.  r.  propof. io* 
lib.  1 3.  bifariam  diuident  latus  oppofituta  B L , & ad  angu- 
los fc&os , idcoquein  pun&o  Y/onuentent : Diuidunt  au- 
tem & rc&*  c*dcm  YK,Y 0,re61as  A P,CM»bifari3m  3c  ad 
angulos rcGos  in  ct,/?, cx  i.coroll.ciuldc  piopofinoriis.quod 

& arcus  > 

i >. : ^ ~ . 

i 4 .«*  . •* 

1 

. * 

•- 

primi. 


primi. 


i 


primi. 


gf  S.7'gJ  Wir,  'M®  160 

• & arcus  AKP,CDM,  circulorum  dr<*  pentagona  defer»  , 
ptorum  bif*riamdiuidanr,(conftat  enim  redas  AK,  PK; 

Irem  CD,MD,arcusfubrenderc  «quales.)  Iojtur  \cc  ,C/?,  *8.  tertij. 
parallela: iunrred*  BYj  atque  adeo  Jc  inter  fc  paraliclx  : *8.  primi. 
Sunt  autem  3c  «quales  nempedi 
midia  redarum  A P,CM,qu*  ae- 
quales funt,  cum  late  a K /i,  K P, 
lateribus  DC.DM,  «qualia  fint, 
ansulofque  contineant,  «quales . 

Red*  ergo  ipfas  -connedentes 
AC,«t/?,*qua'5serunt  ,&  parah 
'lelae.  Non  aliter  ofiendemus,  fi 
! cx  angulis  B.  Ei  qupsiubrcndaflt . 

| red*  CLoE^Jipcr  centra  R,S,rc- 

: d*  ducantur  BZ  F?.,c6ncdanturque  red*  CE^^xqua, 
lcocilc  iplasCE.j./cSunt  autem  AC, CE, inter  fexqualcSj 
1 cum  conti  neant  angulos  «quales  «qualibus  lineis  compre- 
( hen  os . Igitur  & a fi,y  <f,  aequales  erunt . Qjaaprop.tcr.cu 
, & rt  3«  Y ■?,  V (i,  Z >.  Z JVarquales  fint.  ( Nam  Y C^Y R, 

•Z  R,Z  S ,Jperpendiciilarcs,  di  itantia:  funr  aqualium  rcda- 
cumB  L.JP  M,  a centris  Q^R,  S,  circulorum  iqualiUm, 

, >qui  nimirum  pentagona  «qualia circunCrribum  ,-arqj  adeo 
«quales.  Item  R/S,  R>,  S ^.dirtantiaifunt  redarum  ti’tertV* 
I«qualium  A P,CM,CL,  EN,  a centris  eorundem  circulo, 
rum  «qualium  ,ideoquc  aequales } Ac  proinde  6c  totae  Yet,  M*  ffrtY- 
! Y/J«  Z)->ZJ',  «quales  erunt, ) Erunt  quoque  anguli  aTy?,  °*  tr,n,h 
7ZJ1,  «quales  ; Acpropterea  , cum  & redi  YQ__YR,ZR,  j . , 

Z S , «quales  fint  i «quales  quoque  erunt  red*  CJJRL,  RS, 
j centra  Q^Rj  S,  connedcnccs. Eadem  pro» fus  arte  «quales 
'dempnibabuntur  omnes  red*  centra  pentagonorum  co- 
pulantes. Q^iarc  triangula  QJC  R,  R X S,  S X T,  T X V, 

VXQ.,  lub  quinque  angulis  lolidis  Dodecacdri  L , M , N , 

O,  P .conihtuta i «quilatera  erunt  , & jqfualia  . Q^uod 
1»  fimih  modo  fub  reliquis  quindecim  angulis  folidis  Dodc- 
caedri  , fimdia  triangula  conilruantur  i { Habet  enim 
j Dodctaedrum  uigmti  angulos fohdos  .)qug  quidem  latera 
habent  communia  , delcriptum  erit  lcolaedrum  intia 
Podccaedrum  , cum  duodecim  anguli  foiid»  Jcofacdri 
confiltant  in  centris  dupdcqm  bafiumdodccacdri.  In  darq 
f n v: . ^ K " 4 ergo 


•*} 


WE  VCLIT>.GE0M.3P& 
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ergo  Dodecaedro  Icofacdrum  dcfcnpfijuis ; QjJ.od  (a-1 
ciendum  erar*-  :i- ■; 

PROBL.  8.  PROPOS.8. 

E N dato  Dodecaedro  cubu  deferibere. 

jS  I'1  ^ 

it  n * • , <*%  e / ' ’ ’ • ’ t * 1 . * * i - - 

Proponant  v r quatuor  pentagona  Dodecae 
dri.cuiinfcribendus  fit  cubus,  ABC  DE  , BFGHA,AHI»| 
K B , BKLMC , conucnienna  ad  larus  A B ; duo  quidem 
ABCDE.ABKIH.Fm  larus  idem  commune  ABj  alia  aure 
duo  AEFGH,  BCMLK  , fm  angulos  E AH  . CB*.  In  his 
uero  petagonis  fubtendantur  angulis  A, B,  D,l, rectae  EH, 

| CK.CE,  HK,  quadrilaterum  efficientes  EH  A C . Q^uonia 
igitur  rectae  AE,BC,aEquates,auferuntcx  circulo  pentago- 
num  ABCDE,circumfctibentc  arcus  aequales?  Erunt , ex 
fcholio propof,2 7.1ib.j.recta:  AB,C£,  parallela.  Eadcmqj 
ratione  parallela  erunt  AB,  H K.  Q^uare,  & EC.Hk,  mter 
fe  parallela  erunr  ? Ac  propterea  rectae 
EH,CK,  qua  ipfas connectunt,  parallela 
erunt, in  eodemq;  cum  ipfisplanojldcoq» 
parallelogrdmmum  erit  EHA-Cjquoddi 
coeffc  aquilaterum  Cum  enim  omnia  Ia 

tera  AE,AH,DE,DC}BC,BK  j IH,  IK, 
aqualia  fint,an«*ulofque  contineant  *- 
4.  trimi,  quales, ex  hypothefi;a:qualcsciut  bafes  EH.HK.KC,  CE. 
* * Quia  uero  planum  E C K H,  produftum  communem  fe- 
Oonem  in  fphara  facit  circulum  , per  lemma  t.propof.  10. 
Tib.  14.  cftea  quadrilaterum  EK.dcicriptum?  Erunt  tam  an- 
xi. tertij.  culi  oppofiti  E, K, quam  C,H,duobus  rectis  $qualesj  Ac  pro 
44.  primi,  pterea  cum  oppofiti  E,&  K,  lint  aquales,ncc  noh  fic  oppofi 
ti  C,&  Hicruntomnes  quatuor  anguli  E,  C>'K,H  , recti. 
Quare  E K, quadratum  erit,  collocans  fuos  angulos  in  qua 
eSSi angulis  Dodecaedri , 5c  latera  in  planis  quatuor  penta- 
gonoru  Dodccaedri . Si  igitur  in  reliquis  ofto  ptntngonis  fi- 
militcr  ofto  angulis  ofto  alttr  reft*  fubtendantur  eodem  or 
d ine;  conftitufum  erit  (olidum  fex  quadratis  contentum  j 
qu$  cum  fint  aqualia , co  qood  cotum  iatera-cqualcs  angu* 
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los  pentagonorum  squalibus  rofiiscomprehenlbs  fubten  ( 
drnria -rqualia  (int  jcubumconftituent  intra  Dodccaedrii  ,4* 
defcriptum  , proptrrca  quod  duodecim  eius  latera  laceant 1 
in  planis  duodecim  pentagonorum  Dodecacdri  , eiufque 
ofto  anguli  in  otio  Dodecacdri  angulis  refideant . In  dato 
ergo  Dodecacdro  cubum  dcfcripfimus.  Qjiod  erat  fa- 
ciendum . 

'T.i  &'■  *'-■  **.+'<*■  DVid? 

COROLLARIVM. 

H i K e fit , ttSam  , que  fubrendit  unum  angulum  pentagoni 
equila ten  > & equianguli , parallelam  efie  cp  polito  lateri.  Oitcn- 
fum  enim  clt  , C fe,  ipli  A B,  ciTc  parallelam . 


P.ROBL.  9.  PROPOS.9. 

n f,  >.  a pT  1 j • A f «V  '(|  r.  *#•'»)  ‘ U<  I / u*  t • u i/  (• 

,,1  / - -A  4.4*  'i  »-4/  1 * I • I ' 

I N dato  Dodecacdro  o&aedrum  de- 
feribere*  ;i"  ' : 

* * • *t?  • : • W J r 1)  K * >jj  « « 

Svmantvr  in  Dodecacdro  l citi  mfcribenduft»  fit 
ofiaedrum , fex  illa  latrra,qua^oppofica  eflediximus  in  co- 
rollario j.propof.  174 iib.  i},  nimirum  A B,C  D;  E.F, 
GH,1K,LM,  qu*bifariamiacntur|n  R., 

S . Refingitur  N O,  PQ^RS*fc-  — . j* 
fiiones  oppofitorum  laterum  comun  ^ 

gentes  {quales  erunt feque  mutuo  ? 
in  T.centro  fphaerx  bifariam  , Sc  ad  ' -p 
angulos  refiosdiuidcnt»  per  cotolUt.  . f L 

Eropof  17. lib. -43. atque  adcoa;qua-*j  - r 
s quoq;  erunt  carum  dimidiate  par  C 
OesNXOTvfTiQTaRT^T.Qutt 
circa  duodecim  refi{  fubtendetes  duodecim  angulos  refios 
NTP,  PTO,OT(*,(*TN,NtR,  RTP,  PTS.STQ^ 
<^TR,  RTOiQTS  , ST  quales  funt  N P,  P O,  OQ. 
QkN,NRlRP,PSjSQ.,Qj.,RO,OS,SN,  {quales  erunt, 
cum  difii  anguli  «qualibus  rcfiiscontineantur  » Ac  proin- 
de ofio triangula J* RP,PRO,OR Q.,  QjlN,  OSP,  PSN* 
NSQ^Q^O,  {quilatera , & «qualia  erunt,  conftirucntqui 
ofiaedrum intra  Dodccacdtum  deferiptum , cum  lex  an- 
: “ ' • SUl* 
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guliodaedri  tangant  (brlatrra  Dodecacdnoppofita.cxcon 
ftrudionc . In  dato  igitur  Dodccacdro  odacdrum  dcfcnpfi 
mus . Qjiod  faciendum  erat . - . , 

PROBL.  io.  PROPOS.  io. 

tniisji yAdv  W\*  uj  otbriByicK)^ 

IN  dato  Dodccacdro  Pyramidem  de- 
fcribcrc.  -a.  ' ' 

,i  i i 

S t t Dodccaedrum  contentum,  duodecim  pentagonis 
A BCNL.CDEi  N.tf  GRp,GHlTB.,I  K ALTj  MoQ_- 
SV  j bCDOM,DhFQ^o,FGHiQ^HlAVS,  K ABMV, 
LNPRT,  >n  quodcfcnbcnda  fit } y amis,  (iiieretracdrum  . 
Sumantur  tria  pentagona  ABCML  LAKIT.TLNPR.an 
gulum  folidum  L,cotnpournna , in  quibus  tres  argui»  C , 

K,R,(  quorum  quidem  C,  oppo 
nitur  lattn  A L,  communi  penta* 
gonis  CAL,ALI}  Atuero  K,  la- 
teri L'T  , communi  pentagonis 
A L Ti  L T P»  Denique  R,  larcrt 
LN, communi  pentagonis  RLN, 
LNB, ) redis  conncdantur  C Kk 
.CR, K R;  & ex  pundis  C,K,R,ad 
angulum  Q^tpfi  L oppofitum  re 
dae  ducantur  R<^ut 

fit  pyramis conftrudaCKRQ^Dudisautcni  tnbusdiatne 
tris  Dodecaedri , fcu  fphcraeCH,  K E,  RM,  ficconncxis  re- 
disAH.RH.REyt^Ejt^M^Q^Hi  quoniam  Dpdccaedri 
17  tcrtijde,'  ,n  fphaera  defcnbitur  jfi  planum  trianguli  GH  K , extenda- 
tur, fiet  communis  cius  iediO-cuhi  fphsr^  circulus  pcr.lcna 
in  a r.  propofii  odibL  14.' Ac  propterea  angulus  GA  H,  in  fe> 
Jfctewy.  .micirculoexiftcns,  redumit.Non  fccu&QQrBdcmus  rc- 
dosefle  angulos GRH^a RE, KC^E.RQMsCQ^ci.Qjto 
orca  cu  in  omni  triangulo  rcdangulo  quadratu  lateris  rccto 
47.  frimi.  angujo  dppofiti  aequale  fit  quadiatis  laterum  circa  rr dura 
angiitum  ■,  (int  aututi  quadrata  diametrorum  . arquaituna 
CH.KE.RM, «qualia:  AEqualia  erunt  quadrata  ledarum 
CK, AH, quadrans  redarum  CR,RH,&  quadiatis  rcdai  u 
'4  KR, 
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K R,  RE.fic  quadratis  redarum  K;  Q^,  Q^E.Sc  quadrarisrc- 
d.irum  R Q^QJVl,  nec  non  & quadratis  redarum  C Qj, 
Ablatis  ergo  quadratis  aeqtiaiibus  reftarum  arqualm 
KH,RH,RE,QjiI<3>MJ&  Q_Hj  (Hoc  enim icdaecumfub 
tendant  apguJos  pentagonorum  aequales  aequalibus  redis 
comprehenlos,  squales  funt . )xqu.rlia  remanebunt  qua- 
drata rectarum  CK,CR,RK,KQ^RQ^&  CQ^;  Ac  proin 
de  Sc  iplxrectx  «quales ciunt  . Q^uare  quatuor  triangula 
CKR.C^Q^KRQ^RCQ^quilatcra  funt,  & aequalia  , 
ideoque  tetraedrum  componunt  C K.  R Q^cjqod  cum  ha- 
beat quatuor  angulos  C,K,  R,  Q^m  quatuor  angulis  Do- 
decaedri , infcriptu  erit  intra  Dodecaedrum . Itaque  tn  dato 
Dtodecaedro  Pyiamidedclcripfimus . Qjrpd  faciendu  erat. 

A l t.T  $ r...  Jkn  propofito  Dodecaedro  cubus  defcnba- 
tur  $ & in  hoc  cubo  pyramis  , factumquc  erit,  quod  propo- 
nitur. Cumemm  anguli  pyiamidis  in  angulis  cubi  , nec 
non  Sc  angui  i cubi  in  angulis  Dodecaedri  refidearit ; pcrfpi- 
cuum  cft  , angulos  pyramidis  fedem  habere  in  angulis  Do- 
decaedri r Qu,arc  pyramis  in  Dodccaedro  dcfcnpta  cnc. 

. PROBL.ii.PROPOS.ii. 

J i yblh&Tm  ftoM  >rr.'T-r  i ' «T-  i* 

IN  dato  Icofaedro cubum  deferibere . 

•*  • •ri.i'  i'}'’-  :•  •!  *»4'  • t 

D e $;  g R j.Bta  t ▼ r in  dato  Icofaedro  Dodcraedru  f 

Sc  in  hoc  bodecacdrolcubus.factumque  erit , quod  pTopo» 
nitur.Cumenim  anguli  cubi  rclidrant  in  angulis  Dcdccao- 
dri$.  anguli  ucro  Dodecaedri  in  centris  b;‘ftum  Icofacdri  coi 
(ocenrur  j tangent  anguli  cubi  eadem  centra  bafium  Icofac- 
dri:  hf  proptcrcacubusm  l^ofacdrp  dcfcnptuscrit.Q^uam 
obremm  dato  Jcofaidro  cubum  dcfcnpfimus  . C^uod  fa^ 
ciendum  erat.  • • y 
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IN  datolcofaedro  pyramide  deferibere. 

In  dato  Icofaedro cub”  dcfcribat>>&.¥uic cubo pyramis/a.  1 1 . qmnru', 


yquintide, 
8 »quintidt. 
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i .cjuintiilr  dumquc  erit, quod  proponirur.CumcniTn  nn?ult  cubi  tan- 

* • ] — - - . • . I.  ^ /7  . . a /7»  > J i • 5t  • a Mnaa  ! • i MkA  ■*«  a n villC 


r*  • 


1 . quintide. 


q.tertljdcc. 


p-  ••  f — . ~ 

gant  centra  bafium  IcofaedriiSc  anguli  pyramidi'  angulis 
cubi  uniantur , manifcllum  eft , angulos  pyramidisattnge 
rc  centra  earundrm  ba fi u m kofaedri  > Ac'pW>inde  pyrami- 
dem  in  Icofaedrocfledcfcnpram.  Indatoig.tUr  kofaedro 
pyramidem  dcicripfimus  . Q^uod  erat  faciendum . 


PROBL.  13.  PROPOS.  13. 


I N dato  cubo  Dodeeaedrum  deferi- 


bere . 


S i t incubo  propofiro  AF,dcfcribcndum  DodecaedrQ. 
Sceentur  fingula  latera  bifariam  in  1,K,L,M.,N,0,P,R,  x, 
p Z,Y,coniundis  redis  IL^Z^O.Mx./fP,  NR,  riufquSf 
•’  intcflc coeuntibus,  quae 

a ir  5 ^ 


rurfus  bifaram  (eccntuf 
in  SjVjT^.Q^X,  conne 
xis  redis  ST  ,y  X^p 
qu^fc  mutuo  in  cctro  a, 
bifariam  fecant , St  ad  an- 
gulos redos , ut  in  coroll. 
propof  huiuslib.  do- 
cuimus,funtque  lareribus 
1 cubf,  licui  Sc  priores  fex, 
_ aquales  . lam  dimidia  rc- 
* darum  YZ.Msr.fecentur 


' £ Q 

extrema  ac  media  ratione  in  @,y,fa  K’  "r  ^n<t  miiota  fegme 
ta,  Y/2 
go  Y p 


AJttfrimi 
19.  jritni 


H;  « 

•4.  dttnec. 


?,  Z>,M9,'Tx.  dudis  redis  YfjYx.^J,/’*.  Qjjcrma  er- 
6„  YV,dimidio lateriscubi  ftihtaPq[dalc<;  &px/V, Teg- 
menta minora  redaru  gqualium  YV  , 'pvr.  at^Ualiaquoqi ; 
'Sunt  autem  quadrata  redarum  Y.V./V,  tripla  quadrati  rc 
dx  Y/.  * Erunt  Sc  quadrata  redarum  Yfyx,  tripla  eiufdcm 
quadrari  red$  Y/>’.'Qj«are,  cum  quadratis  rectarum  Y p, 
.px,  aequale  fi,  quadratum  recta:  Yx,  quod  angulus  Y f x,  r« 
crus  lit  j&xit  Sc  quadratum  rpctg  Y x*pt£lttm  quadrati  re- 
ctas Y/?.  Rurfus,quia  VY,pcrpcndicularVad  A Y,  Yp,  recta 
i ft  adpbiuim  AEipcr  ntt as  AY.Yp, ducturo; rectu* emai  | 
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' .gulus Jiy x,cx  defift  3 lib.  t 1.  Acpropterca  quadratum  re- 
ct*  /?*.*quaic  quadrans  rectarum  Y*.  Y/i.ejrirtcns , qua-  47  primt  i 
druplum  eut.  quadrati  rect  e Yy*  ( quia  nimirum  quadra-»*'  f 
ta  rectarum  Yx,  Y(?s,  quadrupla etiam  fiint  quadrati  rcase 
Y//,cum  quadratum  rcxtse  Yx  •.tribum  fit  oUenfum  qui-! 
drari  tect*  Y (i  )ldroquc  cum  quadiata  propo  itionem  ha  *0  reXt ; 
beant  laterum  duplicata*  dupia  eut  recta /^reer*  Yy?.  Qua  J 
druplaen  m propoiri» duplica taeil  dupJzproponioni^uc  l 

in  hta  numeris  (.  . vapparct:  Eit  autem  dea*  , dupla  q-fius 
px,  quod  minora  tegmenta#  />.v‘  p,  rectarum  zqualiu  M p » i 
«rp,  z qualia  fi.u . E it ig.rur  utY/i  *adf*, iufo, dupla  ip’-  , € 
fius  Yi.adiR  ,dim'Jamipfius/>*;„Eltaurcm  Y/imaiusteg 
mentum  ad  px  , rectam  minori  fegmcmo/i  V,  arqualenvic  1 
tora  ai  mvu>  tegmentum  Ergo  6c _/?*,  ad  $x  , erit.uttwta 
ad  maius  kgovntum  i Ac  pi  omde  jc  /crit  maius  fcgmenT 
tum  rectas^x-,A*t^c«trcnviac  media  ratione . Eadapad- 
tioOG.oiicndcmus|a,maiuicire  tegmentum rcctseyfy,  eA_ 
trema  ac  media  ratione  Icctae^ll  nimirum  ducatur  jecta  Y#  4 

.Q^toatqualcs erunt  yi#  tuentes  triangulum 

liofcelcs/? 9*.  ^ fiimie  UJi,  quqd  ab  Euctdc  cohftruuunai 
propofvio.  lib-H-.UC  poltca  dcmomlrab.inus  / Ac  proindi 
, 9>v cntjatus  pentagqnt  incirculoarjajpjuftiaj^,  c,,cul 
ieribente  defet ipti„  utpcrfpictium  cftcx  Yi.gropof  l;fe.  4 
.jJ  Ni*rtLk.4.'Cfi.4  tvk  iam  planum  rr.anguliy?#*,  , cx 
tendi,/ ducta  per (U  0,  rph  M t , para.lcja , ) pcr.jxa/ 
rallclas  M 3,0  • P,  ut  fit  planum  exteufum  9 r»  occuponi 
diametro  A C,  quadrati  ABCD,in  puncto* .cubi  ucrq  diai 
metro  AF,in  puncto  4.  &per  j»  ducatur  37i*ecta  ipfi  A,#' . 
parallda,  conncctaturqucMS,  qua;  parallela  eft  umque  H-  primi, , 
A*,  71-  C^uomam  igitut,per  C9roi/.prop©f4  jib.$.tiiangu 

lumA7J-  Umilccrttriangulo  AlVl  ^i  ac  proinde  ut  AiW1 
ad  MS,»a$ft  A 7.  ad  73.  Sunf  autem  AM,  MS.zquaics^ic  *«£*<#*  I 
pe  dimidia  cubi  Jatcra;  Erunt  qupquc  A 7.  73 . f quales  ^imu  .r  ? H 

dem  ratione  erit  ut  MA,ad  A<p,.ita  M 7.  ad  73.  EU  aqftm 
Ayr,  maiusfegmcqtum  reer*  M,A,.duqf$  extrema  ac  medp 
ratione  .f  quod  arqualesfiut  A$rY/X,ntc  non  & M A,Y V,  i4,xfr/tni. 
dimidia  cub»  latera.  Igitur  & 7 3,  h * cft,7  A,roaius  fegim.ru  j 
erit  rca$  M 7-  extiema  ac  r.  edia  ratione  (ea*  j Ac  pi ypt<>  j * i 
rea  eou  M A, 4 ui£»  erit  cxtM^a.tc.mcdia. ratione  n 7 ma-  r.  rw/tter, 

* ’ : i C 
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i.fexri,  fquc  Tegmentum eri^  M 7.  Atqui  utM  7. ad  7 A i.  ita  eft  S 
fad  3 A . Secta  cftcrgo  dr  S A .extrema  ac  media  ratione  in 
33.  feri«3i..5.maiufquf  £cgmentumcli  S 3.  Q_u.a  ueroS  a T;  paralle- 
la cft  ipfi  M.  T.quod  fle  rcaa  ducta  x T,atqualis  & parallela 
. fitipli  MS  s fi  per  S ar  T, planum  ducatur  parallelunvplanb 
17,  nndec.  Q x,  ducto  p<r  M^fircabumur  rectae  AS,  Atrata  ea  Ide  ratio 
nes, in  punctis  3,*:  4-Atqi  idcirco,eum  A Si  Tecta  Gt  in  3 ex- 
trema ac  medta  rationc,kcta  erit  eodem  modo  A'<r  , femi- 
diameter  cubi, in  ^anaiulq^fegmcmum  crk  tr  4.  I.fdcm  ar- 
gumetisoflecUnnus;ducta  diametro  H P;  quadrati  E FGH, 
ix  diametro  cubi  HC,iem  idiamctrum  cubi  iecari  in  9. pun- 
cto extrema  ac  media  rauonc  a plano  <*nr,  ut  perfpicuu  eii , 

fi  cubus inuerratur  , ut 
in  hac  figura  Tecuda  ap- 
paret. Sunt  enim  Irnea 
menta  omnino  fimilia 
lineta  mentis  prioris  figu 
■i  rae.ltcct  bafes  cubi  (edes 
mutauennt , ita  uc  qua 
dratum  AC,  loeu qua- 
drari H F,&  quadrarum 
H F,iocu  quadrati,  AC, 
s .7  P : , q obtineat  in  hac  fecunda 

figura. Oftcdamusnuc, 
fi  rectae  iungatur  $ 4.  /?  4./?  7.  K 9-  rectrlincu/i’  4 k S > P|a 
txb  ^'T1exiftcs,pentagonum  efle  ^quilateru , fle  acquiagulu. 
l In  vERT-ATVtt  rurAimcubus.ut quadrata  ADEH,AB 
(Gll  quC  mmiru  continent  triangulu//(Jx,  fiuc  planum  pr, 
4tincfitum  habeant,quc  molhat  tertia h«  figura.  Deirtdc 
jn  plaiioP*»  recta  coni  uncta  6 4 extedatur  ulq|ad  rectam 
r o.in  punctu  t j.-Q^uonia  igitur  ducta  rocta  K P,  fle  lucris 
1 5.  ±»dec.  rectis  MK,*P>pla»«*  MP.parallelu  eft  pUno-AG,{quod  fle 
32.  undte.  recte  PA,KM,parallel*  fint  rectis  GB,B  A,;K«atqicubu  bi 
fatia}  ideoqj  per cetru  <r,traficjpcr  ca.quc  inTcholio  propof 
■39  l»b.  1 1.  oftenfafuntj  fiperrcctasa  4 A,3r 4 1 3.planu  cx- 
r 6:Hnd*c.  eendatur.fient  ctfl,  A -1 3. communes  fcctiOnes  planoru  MP, 
ijAG,parallel*iAc'proindc  triangula  a 4*A  13  4 *quiagu 
4,.  fexti . i lacrutjEritq,  Ut « 4»ad  4 A, ita  4-ad  4 1 ^.Qjiarccu-ar  A, 
in  4.fccra  fit  cxutjnaac-mtdraroncjuc  oftcdimasKoocmo- 

dociit 


M>'ira£«J);-rAT,:^  »<4 


doerit  fccta  4 13. in  4-Rurfus  plano  NZ,  per  centru  <r,  tran  1 
fcu>'ti,parailelu  ducatur  planu  per  punctu  4.ex  Ichoiiojpro- 
pof  1 5 .4ib  ti.le.ans  planu  ;>x,  rccu  + t4.£il  aut etdf  piano 
NZ.paralldu  planum  DU. 

Rcc«*  icitur  « A t-p  M , in 
ea  (dem  rationes  fecabutur 
in  punctis  * wQjJpdr 
ea  (Se  pM','  in  14«  lecta  erit 
extrema  at  media  ratione, 
minuri  erit  legmentu  14 
M,  idcoque  «equaie  minori 
p^ipiius  M p.  iduare  cum 
ex pi  tenuiori  Jcgmetoip 
fius  f M,  auteraiui  p$,  mi- 
nus ld>mentu  ] Em,  ut  dc- 
monftrauimusad  propof. 


«4. 


uip 


if  undec. 
17.  undec. 


4-d.uiUin  Acxtremaac  media  ratione, m3 i ufqj 
firgmetu erit pAPoitrcmo  acta  p 1 j.recta  1 $>t 5.  rect£  414, 
parallcia.fecabucur  rect$  $ 1 j.  5i  f.jpportionalittr; Ac  pro-’  x. 
indedc  4 r»  lecta,  ent  in  t ^.extremaac  media  ronc.maiufq;  1 
fcgmetuerir  9 14.  Quapropter  erit  ut  p$,  mams  te?  merum  t .qU*rtide. 
ad  v » 4.  minus, ita  w 14.  maius ad  14.1 5 mmus:-  Vt  aurcrii  ; 

9 14. ad  14  1 s.ita  cll  tora  3 1 - .ad  9i  4.maiusltgmctu.  Igit* 
erjt  ut  p)>ad  J 1 4.  ita  5 1 > . ad  cande  5 1 4.  Ac  propterea  re- 
ctas j5,uel  p x,  & $ | J *qUalcscrut,Qjn  uero  planu  NZ,& 
planu  illi  parallclu  per 4 i4.ductu,<ctaiur  planos  tt  j erunt 
c6es/cctiones^p4  i^arallciae,idcoq,&  .j  1 paralie  H„dtc.\ 
lac efut,anguUifqffximius/5’p x , intcfno  i<  ic  $,arqualis.  lg.prjm,t‘ 
figitur C5c latera ^p.pxjlatenbus  13  »5  1 5 J , fint  ^qualflfc  t r 
AEquale&rut  quoq;  iccaefin,  1.3  i;  Ac  proinde  & carum  * primi 
icgmeumaiora4>x,34  (OlUlum  ncft 5x,cflc  maius  fegme  r 
tu  ipHus/^x..)  aequalia  crut.Eadc  arte  & fi  prima 

figura  oftedc^equalis.fi  fimili  firurriaguKi  ilofccles  foimc 
tur  lu,j>  bafinji>>cui1’  urrtex  cofidat  in  putto.qd"  recta  lS.di 
uidit  extrema  ac  media  tonc.Lodeq;  modo  eilde  $x,/>>,  ae- 
quales erur  x fi  $. A Eqmlatci  ii  cigo  elt  petagonu  /14SX  9. 

Scd  & equiagulu,ucmoxoflcdcm*.Siig3fTiacarrc duodecim 

tnagula,nimiruad  lingulas  rectas  M^YZ.NR.IL.lQjAP,. 
bina  ipfi  £ x,iimiita,fc  jqualia  c6uru5?{lta.ti.ad  MV,du6 

p;;b  ^4  huufmodi 


k- 


Xil  •?  1 
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huiufmodi  triangula  uides/jj)*,  $Qk)  ficipforu  officio  duo- 
decim pentagona  ipfi fi  4.  <&  k 9.  fimtha  & asqujalia  fabriccn- 

- tur  , con (Htuctur  Dode- 

caedrum, cuius  duodecim 
quidem  anguli  in  fex  rectis 
lineis,  Mt,  YJJ,  NR,  IL, 
£0,  K. Pjbmi nimii um 
in  lingulis  ^ OctQ  ucro  re- 
liqui in  octo  femidume- 
tris  cubi  confiltunc  , nem- 
pe in  punctis,  qu*  lpfascx. 
rrcmaac  medo  ratione  di 
uidunt , qualia  funt  pun- 
cta 4.  & 9.  »0  icmidiame- 
tris  A er,  H rt,  fecundae  fi- 
gurari Acpropterea  quodammodo  inicriptumclle  dicetur 
cubo  huiufmodi  Dodecaedrum , quamuis  non  proprie,  eu 
non  omnes  cius  anguli  ucl  tn  angulis  , uel  in  lateribus  , uci 
denique  in  plamscubiconftituantur,fedduodccim  quidem 
in  (ex  planis  cubi , octo  ucro  in  punctu  , quas  octo  fcmidia- 
metros cubi  extrema  ac  media  ratione  fccant  , reddeant  . 
Q^uocirca  in  dato  cubo  Dodecaedrum  dcicopfimus.  Q^uod 
erat  faciendum.  i 

u •/>•;  y# 

L E M M v4«  V • 


V 

yo( 
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i 
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L 

J^VOD  autem  trianguluimfi^K^  cuius  ha fn 
4)«»  maius  figmentum  exiftit  utnujque  Uteris  fi$, 

fi  k , extrema  afinedta  ra~ 
A - tione  diuift , ftmile  fit  tUi , 

quod  Euclides  conftruxit 
propof  1 o.  Itb»  4«  ita  de - 
mottSlr  abimus . Dejcnba- 
0 5c  tur  (irca  triangulum  ifo- 
j i , [celes  ABC , quale  Euclides 

conjlruere  docet propof  io.Ub*  4*  circulus  JtDBCE*  I 

diuidfq;  1 


JSBftfc  lfB.&  JLys.  xv.  Wk  i *s 

di uifis  que  4 n gulis  ABC,AC  B,  bifariam  reftis  BE , j 
C D%p  er  finiatur  pciitagonum  xquilaterum , & xquu 
angulum  A £)  B C E,ut  propof.it. lib, .4.  tradidimus , 
feientquele  mut^orefix  A B.,  C D ,in  F . Q :,omam 
ergo  A B,  in  F,  f tcatur  cxtrt  ma  ac  media  ratione , ma  Saertijdec, 
iufquc  eius  fegmenium'  eU  A F , ‘ aqude  'tatirBC; 

¥ A to^a^maius  fiium  figmentum  B C > ita  i^artide. 
fi  0»  tota  ad  maius  fvam,  figmentum  $ ; Eodcmque 
modo , ut  tota  AC  ad  maius  figmentum  C B,  ita 
1&A44  maius  fegmenium  KQ:  Efl  autem  quoque  ut ' 

A8,iid  A C-iita  fs  Q,ad  fi K , utrobiqite  enim  eil  propor 
tio  xqualitatis . T riangula  igitur  fi  5 C,pro~ 

portionalia  habentia  latera 9 xquiangulalunt , j. 

Usque  erunt  anguli  , B*  Itim  KiC>&  fi.  A;  prdL 
fiereaquc  uterque  angulorum  9,  duplus  eru  anguli 
fi  i <£r  triangula  fi  9 Ki  A & C,  f inulta . 


PiJNTAfcoNVM  liero  fi  43  k 9 , aquilatt - 
r umt  e Jfe  quoque  aqtuangulum  t hac  ratione  ofiende- 
Defcnbatur  circa  triangulum fi&x  , circulus 
J,  fi  d x B,quiji  tranje.it  per  puncta  4, 
A €t  9>PfirIPlcu“  ex  Vs  t*]1*'*  PrPP° fi- 


mus 


|B  I 6.M.  ^docuimus, pentagonis  tequian 
eflf.Si*cro  non  incedat  per  pui.fi f« 
G -T!  4%et  cf.Defcribatur  in  circulo  diSlOsiux 
ta  do  firmam  propofi  iultk.4.  pentagonum  aquUatl 
teram  & tcquiangulum  fi-  A . Q«ofifcrm  /$/*«>• 
f * w reftx  A b,  A fi,  quam * retfx  4 4 fi,  .e  quales 

fiunt  reflx  $K>cum  &fi  4S*  ?,&  fi  A $KB,  pen - 
tagonum  fit  aquilaterum ; Erunt  tam  da*  recta 
S e quam  duce  fi  A,  fi  4,  xquales , quod  fieri  non  pof- 
fie  demori  ftratum  efl  propof.7Mb.-1.Tr  an  fit  ergo  ctr- 

i ' " Ll  * V ' ciitus 

** ■ . 4- 


.*>4  ’ 
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It 
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j).  primi 

a$.  primi. 
47.  primi 

IU 

tj.quimti. 


Qg  £ ZfCLIT) . GeOM.%% 


culus  triangulo  ]?Q  *,  circunfcriptus  ptrpunfta  4, 
proinde  pentagoni i /40*2»  x^mangulu  efi. 

, * » • 

vi'”  5-  • itfHOU  0?C.  4 ^ 

. * / 

E x bis  colligere  licebit  fequentes  propofitiones  • 

k * -<  .. 1 ♦ k /1  Jv-  A.  . ■ IT  . * *'  * *'! 

Diameter  Dodecaedri  duo  latera  po- 
teft, ipfius  fcilicec  Dodccaedri , & cubi  > m quo 
dec  »cdrum  defcribitur. 

Dvcat»R  enim  i n 
prima  figura  diameter  Do - 
decacdrif  e,  ituelligaturqt 
coniunEi a nEla  y e , aqua- 
lii  exifiens  & parallela  la  - 
teri-cubi  V X,quod  & V >, 
X t,a  quales  fint,  & parat* 
lela.  Quoniam  igitur  angu 
lus  fi  V XtreElus  efi  fretius 
quoque  erit  angulus  fi  >«, 
ady  .conflttutusi  *fc  pro- 
inde quadratum  diametri 
fit,  aquale  erit  quadratis 
laterum  fi  y,  >6,  nempe  Dodeeaedn,&  cubi . 

S 1 latus  cubi  fecetur  extrema  ac  media  ratio- 
ne,minus  Tegmentum  latus  eft  dodccaedri  in  cu 
bo  deferipti : Maius  uero  tegmentum" latus  cu- 
bi in  hoc  dodecaedro  defetipti.  * w '~l 

/ n eadem  enim  prima  figUra,cum  Jit  ut  T V \ad  fi  V , ita 
T Z,  dupla  ipfius  T V , ad  fi  y , dluplam  ipfius  fiV  y Snausem 
fi  V ,minusftgn)ttHnm  ipfius  T V \fitld  extrema ac  mrdia  ra- 
tione : Erit  &fiy, minus  fegmetitUm  lateris  ctibi  'T  Z,JcE1i  ex- 
trema ac  media  ratione  j compofita  yero  ex  T fi,  y Z , hoc  efl  ^ 
retia  fi  x , (qua  dupla  fuit  ofienfa  ipfius  T fi,tdeoque  compOr 
fit  a ex  T.fi  ,y  Z,  aqualis)  maius  ftgmentum . Conflat  autem 
ex  confhruElione  fiy , ejfe  latui  Dodecaedri  ,&fi  K,  feu  fi 

, „ , 'fi. 

m -wmmimtmm  i n ■ " ■ ■ 


*j*:  xr.  «e 


*fft  latus  cubi  in  difh  Dodecaedro  deferipti , cum  fubtendat  au 
gulum  pentagoni  /j'  9 >el fi  4 $. 

• i ; ••  > /i  O y.  O Ji4  .1'  i/  .1  . 31  M .1 , 0 -■  i 

L a t vs  cubiurqaalecft  duobuslateribus , 
Dodecaedri  uidelicer  ia  ipfo  deferipti,  & Dodc 
caedri  circa  eundem  cubum  deferipti . 

r f ^ ^ «r  t _ - • ■»  • ' >•  ^ 

i.quinttdt. 

! III. 

/ 

ii,  J{,am  inprimarurfus figura tlatsu  cubi  T Z,  componitur 
ex  latere  Dodecaedri  fi  ytin  ipfo  deferipti , j&.ex  retia  ■ copofita 
eX:Yfi,y  Zitjuam  confiat  e ff elatus  Dodecaedri  eidem  cubo  cir- 
cunfcripti  .Cum  enim  3'  Z,cubi  latus  fubtendat  angulum  pen- 
,p*go»f  Dodecaedri  circa  cubum  deferipti,  yt  perfficuum  efi  ex 
8 .propof  huius  llb.  Sit  autem  latus  iUiut pentagoni  maius  feg 
mentum  lateris  Y Z,feBi  extrema  ac  media  ratione  : Erit  fi  Q, 
exiftens  quoqt  maiut  figmentum  eiufdem  later  i»  Y Z,ut  iamde 
ttnaftrauimnsjatus  Dodecaedri  cubo  Laterii  YZ,  circunferipti , 

1 t/1  k'  _ _ 

j , R,  e c t a duos  angulo^pentagonorum  Do- 
decaedri communi  lateri  oppofitos  conne&ens 
eftarqualis  lateri  cubi , cui  Dodecaedrum  in* 
feribitur. 

• ■•'**  # 41  )k  *i  .i  i .i  X’?  "•T'1  (K‘jU  fi';!) 

i 

. - t 

8.  tertijdtc, 

11 II. 

••«"n-sj* 

I N prima  enim  figura,reBa  conneBent  punBa  qui 

bus  conflituuntur  duc  ariguli  pentagonori  comunt  lateri  Q f, 
oppofiti,aqualis  e reBa  V X, (quod  & fiVtfX,*qnaUt fintt & 
parallela ) hoc  efi  fiateri  cubi  tin  que  Dodecaedri  defer  ibit  ur . 

3 3 primi. 

PROBL.  14.  PROPOS.  14.  ; 

t>V:u»sq 

• ■ X,  1 J) 

! ' I N dato  cubo  Icofaedrum  deferibere.  1 

. ' "vv?  ' J £ . • t . ‘ . j 

t 

' Cvbvs  datus,  in  quo  deferibendum  fit  Icofacdru , fit 
A B,per  cuius  bafium  centra  C,  D,  E,  F,G,H,lateribuUU* 
bi  re&*  lineae  parallelae  agantur  nufqua  inter  fc  conuenieni 
tcs,Sc  haru  medietates  extrema  ac  media  ratione  fecerur;  ita 
ut  maiora  fegmeta  prope  citu  fttitfiti  pun&is  I,  KjL,  MjN,1 
F * Q » R > S » T,  V,  quorum  quodlibet  cunxquatuof 
^ L1  2 uicinio- 

JUI» 

4 . primi 
/tf.primi. 


uicmionbus  conncftatur,ut  L,cum  I,  K , T,.&  R : R,cum, 
N.&c.utconftitttaniUii-iiigi^^tnanguIa  1 K.  L* 
lKQ^.LMR  .LMT.NOM,  NOP,  PQ^V,  P Q^S, 
K S 1,  R S N,Tr  V K>T  ,X,T±#SlSl 

O P V.O  T iM,  N s P.N.  y.  R. i .quorum  prior^  duodoaxp 
fubtendunmr  duodecim  cubi laterfou^pblWriora  ucrp  odo 
ciufdcm  cubi  o^o  aneulw^fabRc^nrifurt’  ‘CsdbneffanTHr 
iam  tcdae  X C,  Xl,X  K.  Q^uoniam  igitur  latera  X C,C  I* 
trianguli  X«C  l.aepuaJia  funt  laariburXCj^if  /rrtarigul» 
X C K > & anguli  contenti  * retti,  quod  XC,  parallela  fk  ipfi 

A Y,  Erutu  & bafcsOC  1 ,X*r, 
»*-'•  «quales*  Deinde  quia  bnea 
*\iii . LXi reda «ibadplanrim  AZ, 
5*  p«  de  fin„V  lib.  1 1.  reda  quo- 

* - ■ queerit  ad-  lineas  X I s X K'  j 
- •»  >-Ac  pioptereacuor  latera  LX, 
. 4.  < X I,  trianguli  L X I,  «qualia 
, fint  lateribus  LX,  X K,  trian- 
' gulVL  XlK’,  Scangoli  conten- 


\» 

l! 

S 

.u.’,  „ 

TJ 

r— ^ 4 
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V 

k 

S& 

ri.^Wirqualw  erirnt  Bafe* I**r]  L>K  .^Rurius  quoniam 

quadratum  re^atLl  ,*qyalec^quadMMS  rcdarum  .LX» 

X I i Et  quadratum  rc£te  LX.quadrato  redae  1 Y ; quadra- 
tum ucro  rettae  X ltquadratis  redarum  X C,CI»  elt  aequa- 
le : Aequale  erit  quadratum  red*  Ll  .tubus  quadratis  reda 

rumXQCI.lY  : Sunt  autem  & quadrata  redarum  X C, 
CY,*qualia,  quod  eorum titih'd‘firit ‘dimidia  cubi  latera,  7«i 
tui  quadrarum  redae  L l, aequale  cft  tribu:  quadraris  rcd.i- 
riim  CY‘,  CI  ,T  Y : S&l tiaeCtrid  qddclfatdquadrupla  Tunt 
quadrari  reda:  C U ( Ctunjtmm  quadxaya  icdatutp  C Y, 
ius,  fie  minoris  Tcgmebu^  Mipia4int  quadrati  rectae 


4.tmijdfc}  i y,  totius , » , -« - - iV  - . 

C 1, maioris  Tegmenti}  Addito  quadrato  redae  C I,  illis  duo, 
bus.erunt  tria  quadrata  $ t q Uffugi*! 

eiufdem  quadrati  rtd*  C I . ) Qbadratum  ergo  rede  L I, 
quadruplum  cft  quoque  qqad^rtfcCI;  proprie*»! 

qtm  ciu^ltm  quadtf  n quadiatu 

rcpap.JC  {fix  f&ohq  Acquaha  erunt  quadra, 

ta  reftaruipXj*; 

tcrura  iguqr  jcft  viandum ^ .L  cubr;  A M»  4«-, 

• ..yj  • iptnutcup  ; 7 . T i , 


}:;i 


•J. 


K c 


laegR:  1 61 

— i 


1 -^O  IJ  aliWtrftrtidemus  .reliqua  imdedMTrianguli.uw- 
't  deciW  reliquis  latmbus  cubi  fuppofita,  eflear<]uil#craj  Agqs 
1 adroiorrrfe  arqualiayciith  eorum  latera  |^,l,W,NO^Qi, 
' R S.T  V.etqualia  finr . C^obmam  uofo  lartra  reliquorum 
ofto  tinngiilonim,ottoar.gu!is<tabi  'fuppofirorum,  <om- 
nVGriia  funt  diflts  duodecim  ttiangu!is,'Utio  coagulo  KTL, 
fatos  KL.comitiunoeft  triangulo I Kl-;#  latus  K T,  tria 
gulo  T V K ; St  rarus  T L i fnangulo  LMT:  K .perfpieuun» 

efl  * ea  quoque  fctfe*qualia  & inyrr  3c<lrflis  duodec  m 

trihogubs : * (Vjia re  omnia  tH^inti  fruiuttrr<StTTT[:rtigula  Ico- 
faedrum  componcnt<uboinfcriptum,curir«»»'ai^»tlk«*iu 

uci  duodecim  iitfi^caibiijafibTOePnfilUonbiiijjv^1»1^ ,n 
Quod  «a.  faciendum  . , ■„ : q<Jb#  oBib 

J V 

; 

i » 

r 

intre^  4 

.11! 

r.  . \ ^ H -0  % 'T  O Tfy  'i  wutw  u v 'j 

; { ^ !«'o,Vi  *«>  VKj.fr  W ' ^ 'A  M?t*0  1 

€o  1 1 i ce*'»' f/T** lrocfy*flfit*onts feqitrntti » • .>  , . 

iUi  1 

* »•'«>.  4«  t*  .» 

C;LD  i AiM  jb  TrE  iv  Uofacdri  poteli<%  Ujt.us  fco 
jfacSri , & 

.ibi 

.,  fl  v e 7 a tiunirtBa  LQ,  <}»*  lanrycpbij)  F.tfarajle- 
U *fl,  tjuod &DX«  F.Q_i  parati (UJini.&ttjtfa- 

! UA  tndnifeflumpfixtpiadrafHtn  diametri  QJtltfcpualetfit  jua 
draiis  reflarunt  LM,  lauri,  Icofytdri  , C r L Uteri,  culi, 

in  quo  Icoftedrum  deferiptum  e tf,  cum  angylMsMLQ&fiftf 

ifojiufdjtr  t ; 

3 $.  primi 

:j 

47.  frtmt  1 
19.  primi 

,vr 

Bifaria  fe&iones  fex  oppofi  torum  la- 
ter u ico  fa<Jdrl  fcb€idl)£jMnjBrrribf  *]rf$H$  $qua 
libus  > fe  fc  in  centro  Icofaedri  bifariam , 6c  ad 
angulos  redosi'fecan(ibosi[>dikol  oiKra  Pf  J 

II. 

y-  T^  a m huiufmtkli  trer  faeje^nAn immrI>T$  CT^GH,  Ium 
(•oniunganr  centra  bdftkm  fabitypofitkrum&quidtsfithtliioe* 
ribuscubi,  ftfoqUefonc^oll.prtpdf.  ^huiktlt bjfifarl amt & ad 
angulos  rodos  in  <e*tr4  cubi, quod  fit  tf,  diuidunt**  'S^uoi  tpd* 
|:cP-  c L 1 | dem 

J 

qsg&vcLmi  disomam 


4.  primi 


dtm  &■  centrum-effe  Iu>faedritita  ojitndetur  „4*8*  re£ta  a-T*. 
;A'  • i Yl'"  Quoniam  latera  <t  F , f 

f,:  (:<\  triaugnlt  tt,F  Q_f  aqualia  funt 
j j..  ,.n,>lattrvbus. a,  F y F P , trianguli 
Ipft , a f.  'P,t  angulo  1 que  comprehen - 
F '■••••£.  refjfar  i aquales  erun  t re  - 
rX~  i ' a p • Eadentquera 

' ^ . tione  aquales  erunt  omnes  re- 

^ &a*X  a r.ad  angulos  Icofaedri 
1 . ,'1  .prodeuntes  Igitur  a , ce>»- 

toumeft  Icofaedri.  .-.nuty^YtUc  w-.ln-xio.  obV /n.i  I--m> 

n S 1 laxas  cubi  extrema  ac  medi»  ratione  fe- 
cetiir,  maius  fegraentitttf  latas  itft  Icofaedri  in 
dido  cubo  deferipti.  -r  . 

C V M enim  C Ijit  maius  fegtnehtum  "teBa  C Y ; jit  que  ut 
I f. quinti  C 1 yXd  CYfta  K J, dupla  ipfius  CI,ad  Jl  Y,duplam  ipjius  C Y; 
i.quartidc.  erit  quoqtie  K I , latus  Icofaedri , figmentum  maittr  lateris 


III. 


.quartide, 

irii. 
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cubijiY.; 

IcoiAiDRi  rarri iatdra’>  cjflam  tXianguIa 
oppofita,interfefuntparalleIailIclUJ  v 

St  enim  quorumlibet  dttorumlateriim  oppoftorum  exire- 
, tna  puncta  duabus  diametris  cohneBantur\jient  duo  triangu i 
[ la  inter  fe  aqualia  , angulosque alternos  habentia  aquales  t et 
' 4.  propof.  lio i t,  qua  quidem  iri  centrd  cenheniunt  . Quate 
' qualibet  latera  oppojita  parallela'  trunt ; .Atque  idcirco  , & 
I f.  undec^  trja„gUlorMm  pUrta , per  ipjk  latera  porallelst  duBa  t inter  fe 
erunt  parallela 


.II 
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PROBL.  15.  PROPOS.  15. 

tw  Sj  iibsstoil  ornso  ni  tf  ilt  ofda 

I N dato  Icofaedpo  O&aedrfr  deferibere. 

> ErnqtrANT  v.R  datj  'Icofecdf i.catinfcribendum  eft 
Oftacdrum.fcx  latera  oppofira,  AB.CD}  E F.GHjl K , L M, 
quorum  bifarias  fc&ioncs  NiO,lrl  R,  S,  iugant  tres  1* 

Ctx  NOjPQ,,  RS, squales  fele  in  centro Trifariam,  & ad 
t *A  angulos 


<^SDF  B EKf).;KF.  ^m  *«* 


? ar.pulc  s rc£to$fecanres,pcrea,  quat  in  fcholio  propof  prasce 
; dentis  oftcnij  funt;  ducanturqu  c rcftae  N P.NR.NSjNQ.J 

!ppfok;oi,oQ5Pji,  . t 
! P.  $1  Q.Rg^Q^S.cortlHtuen. 
te$  Ojflto  triigula  SN  P,  SPO, 

SOQ^SQ^i  RNP,RPO, 

ROCQRC^N.QAiia  igitur )a 
j Itera;  TN»  TS,  tn^guii  TNS, 
aequalia  fuqt  latq-ibusT  N, 

TP.mgguii  T(J*P , Ccunj  fint 
le&arum  equqlium  dimidia) 
angulosq;  continent  xeftos , 
ut  di&um  eft  ; Aequales  erue 
bales  NS,NP;Eodeniqj mo- 
do reliquar  omnes  lineae  aequales  erunt  & hilce  duabus.Sc  in- 
ter  le . Oftocrgodi&a  triangula  arquilatera  funr,  & inter  fc 
aequanaj  Ideoqj O&aedrum conft.tuunt.  Qjjod  inlcofac- 
dro  defer  ipruraeft,  cum  eius  anguli  refideantin  bifariis  fe- 
ftiombus  fex  laterum  Irofacdri  oppofitorum . .In  dato  itaqj 
Icofaedro  O&aedrura  dcfcripfimus.  Q^uod  faciendum  era u 
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,int 


. S r Qjr  itt*  Jiinc,  id  em  e (Te  centrum  Icofaedri,&  OSaedri  in 
ca  defcnpti.Quofliam  fcijicei  rf&*NO,PQj  RS,per  T?  centru  Ico 
faedri  incedente*, diametri  fune  Oaaedri  NPOQjlS , ftbnnfcriptf. 
Quare  T.cecru  Icofacdri.ubi  fe  interfecit, citrG  quoq^  clt  Ottacdri. 

PROBL.  16.  PROPOS.  1 6. 

.V 

I N dato  Odacdro  Icofaedru  deferibere. 

t * ‘ •'  ‘ * •'  • ‘ '■  *'  * • r'  f 'V  JUr  ..  • ' J 

Datvm  O&acdrum,  inquodelcribendumeftlcofac 
drum  , fit  A B C D E F . Cum  a quolibet  angulo  quatudr 
latera  exeant,  fumantur  a lingulis  bina  non  proxima,  fcd 
iibi  e regione  refpondcntia , boc  eft , quas  ad  angulos  qua- 
dratorum Oftaedri  oppofitos  cadunt,  fumendo  Icmperbi- 
na  iuxra angulos  oppofitos  eiuidem  quadrati , qualia  funt 
fi  A,  BC)  DA,  DC,  iuxia  angulos  oppofitos  B , D, 
quadrati  A B C Dj  A F,  A E;  C E,  C F,tuxta  an- 
gulos Oppofitos  A,  C,  quadrati  A E CF:  ( Nam  la- 

L1  4 tera 


4.  frim 


EV  CTJT).  E EOA rW- 


tera  A B,.A  p j CH,dD,  qdJdi^Fl^BGD^tr^fbfcItfm  an 
gulot  A.C.iam  fumpta  fuere, ) Efl"6Di  Ffs”  Ffi.Vuxra  an- 
gulos oppofiros-t,  F,quadiati  E BT;lj^  f NdtiN  Utera  B A, 
?TA  .‘  \ *^F€yFA,qVadran  AE- 


W.iii  >. 


4 .primi 
l.quartide 
1.  feXti. 

4 jixti. 


■ w. . .u^.a  eoftfrm  angjulos 
^Eytvam  accepta  fianf,  )> 
r iqinr  o m Hi*  frctm  u TicVrrc- 
•jpu  ac  mMii'  ratione-,  hac 
• . Ut  maiora 1 f gmthra 

3Tijitf  prope' aniuIttS'*  qui-» 
^bHs^rcdiimtuV  , iHduocfe 
« cim  punftts  G,yH,  f,  K ,R, 

3W.N,a^,  ,*‘s;&w 

- , , . cffn4blis:b,d  qHinqiir&Wf 

trias  fe&lbWt^nSnqde Trriefc*' rFd£  di?tinfur tiV* rxR,  rrrr^ 
R Q^,  RI,  RL.ROjU  K.  Erevl.reac  I , T R,I  M,I  L, 
IG,  & fit  Hc  ca*eris,qiiarniiis  rtbVi  Bmriesdude  ftnrtn  figu- 
ra, admirandam  linearum  ctmfufibnrm-:  PofVhirc  y duftis 
tribus  Odacdn  diametris  AC,  B D,  E F,  (e  It  in  .rnrro  X, 
fisartnbusbifafnam , Sc  ad  aiR^JoVredos  i ejrebVhll.  'f;proi 
pof.14.lib  i;. quarum  A C,B  D.fecagt .redas  G I,R  Q.,jn 
Y,  Sc  V>connedaturquereda  I V.agaturquc  I T > parallela 
ipfi  Y X P Q^uoniam  ergo  latera  D <3, , DVitnanguli  DQI , 
aequaltafuntlJtcribus  D R;  D I ;( Sunt  enim  D Q^,  D R j 
minora  figmenta  redarum  ^qualium  DE,  DF, ) St  angulos 
comprehendunr  aequales  . nempe  triangulorum  Odaedrl 
ADE.  ApF.j  Erunt  baie^lQ^,  lRr*qtfaes.  Dcindecum 
fit.utBG.adG  A, ita  DI,  ad  I A jcrit  G l,  rect*  B D,  pa- 
rpljcla  »■  Eadcmque ratione  <^R  , NipC  E F,  parallela  * Ac 
pToinde  ut  D I,ad  1 A,ira  X Y , ad  Y A . RedaigitUi*  X A, 
kcta  Crir  imY.exttema  ac  media  ratibne.  Rui  fus  quia  rft  ut 
A X,ad  XD,ita  A Y,ad  YI,(quo  lti1angulum  A Y I.fimile 
fit  triangulo  A X D,  pei  coroll.  propo(U.lib..<5.)-Eftafutrm 
A X.ipfiXD.atquslir}  Bnt.i5eiAiY.ipfi  YI, «qualis.  Quare 
Y Vqnnuslcgmrnrum  cft.it&fcX  A . Noo  aliter  ofiende- 
mus  A Y,  iplr  .Y  G.efleatqualrm  $ idcoqueG  1 i rectam  bi* 
fariartlm  Ysfimiltttrquc-QJR.in.V  j kcari,-  Cun»  tiero  la- 
tera Ai?G>  A I,trjangult  A G X,  aequalia  fint  lateribus  D.^ 
DR>triangiHi  D Qjl,  (nimirum  minora  figmenta  minori- 
!.|  J2  i.  i i bu> 


I 1 


s 
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bus&gmbhtavqualiUm  rearum  j a n»niosquect>mprrhen-.  * 
dunelWfo4i*ftinpe'bu.idratoruTTi  A RCD.DEBF.  Aequa- 
les ertmf  balci^G-T/Q^Rv  Eadem  ratione  hisxqualesolien*  4 .primi. 
dentur  YeftV  H'K,P'S,M  N,L  O^Ureniirttrum  ftibrendut- 
rdiquds  ijuadrarorum  ABCD.DEHF.  AECi^-anguIo-;,  in 
uiddit**  quadratis  b>nns  oppetitos,  Coruplcclun- 
turqacdub:f^nienta  Jarmim  mino-a  . x$cindequia  \ l»; 
minui  OgnientuiTlipfiusXA,  often(i^m,  roditis  clVf^gmen 
tummalbris  feotncutiX  Y,diuidcxtrcma  ac  media  rat.ioor, 
utdrna^nUiaurmusad  propof.  tJib.rj.  Eft  -amem  X YJac 
,€t  J^M,*qualiid<^^ambxfintiH^ioradq«n|ntaaeaira!iu 

rea.irurti^WPX  Oi^&  Y I , r< d*  X;T  ;Tijk  '2C  T , maius  a 4. primi. 
feomeAt it nb^fluslX 4T , ftttdcirco  T V mnus  j 

«rufderoltV»1  Qwavc  cfuidiata  rc&artmi\X y;'t<itius,  hoc  l _ t, 
eft^i|^Wf*P,^*«n»'8c  <*<*a  IT.xqualis  (iiSpu  XY)  & TV>  \t4-Pr,mJ- 
jminolistegavftti, [tripla funt  quadratu^  j* X X.  roaiort^  ^teni/dta 
fcgmcirox  A«]\fc.<8iao  1quadtfW«*:rj5S»^Vb»(JsflH.d]f{ 
ftens  qoadi*3r:fc  nJUr-um  SVffi 

drati  rtvTae  X<T.  Mbot  rll , rrcruRV » .qnp>,feqq ?4*,f 
X T.  feil  ipfi  Y I wca&dvmf|nftrafis».vMro4V^<iXA’ 

Hnt aequalium recraruro  RQ., C>;I.<  A 4/&Mtt£¥R r. . qu*W,^ 
torect*  8.- Vs  i pfuqu  ad  wo  rept  je;  J ;V  i ,?F.¥fH  dlW^rtua  rccfc» 
rum  Jf.Yi  V.R»>qi«fdoii»pia  qua^^rortf  RAS  quadrer 
tisrtxnaruJr^Y  RbjqualecAqUadratUtpwf*  l.R  [+7 .prim». 

annui)  IV  R ,,  IV  Q^,  conaprebenii  ia;c:.luis  xqualb^,  iprmi 
i V,  V Jubtcr/ibafibMs.^qfd^^A^» 

jrqtfalf  s fiat  pidcbquf  Wl  .;6qgq‘t&  qu^pratum  reapl  R.» 
quaitcuplurojrii quadratj:rrctf>V [R-}  Ac  ptoptcrca  cu ci ut- 
dem  quacir  111  ifvte  VR.quadi  uplum  quoque  fit , per  Eho*- 
Jiuro  propor+.lid-i.quadiatunai,  .^fi^OLS-»  AcqualiifrAt 
quadrata  rectarum  l R j Q,_R,  idcoque  cs  rcct$  ip(ir.  xqua- 
les-;  Erat  autem  .1  Q.^.ipfi  l R,qrquaiis  . .T«?ingM?,m  igitur 
jquilateium  Ql  R • Noq  £;cu$  dcp}/>ftl\rabii«us,  $q.ui 
latera  trilc  uiangul^  /imilcm  fitwqfccum  I Q^R  » habentia, 
nenq*  fi  Qjk  UGlMi  G & S,H  P S*>I  H jLQflffy 
R L ifeft  Ju.O  iP^N,QMN,iaw  adeo  triangulo  I C^R, 

$qual  a^um  latera  omnium  fint~$quaba  inter  |c.  Cum  cmra 
in  quoliber.hdfqni  rr/angulorum  umitq;4tps^ubtcndat  an- 
gulum rcuum  quadrati  comprchrnfum  duobus  Icgrtcntts 
• . ■>.  r r • , * mmoribu» 


r 
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minoribus  late»  u Odaedri  J Duo  uero  reliqua  fubtcndunt 
duos  aequales  angulos  triangulorum  aequilaterorum  contcn 
tosfineulos  duobus  Tegmentis  latcru  Odaedri , maiore  & 
minoic : £runr  latera  unius  trianguli  lateribus  alio  tu  aequa 

lia  j ac  preprerea  Ac  ipia 
triangula  aequalia  , per  eo- 
roll.  prop  of.g.  lib.  i . Vt  in 
triangulis  IQ^jGIL,  la- 
tera K 1 1 fubtenden 
tia  angulos  redos  Q^DR> 
G AI,  quadi  atoru  DHBF, 
ABCD,comprehcnl'os  mi 
nonbus  fegmentis  D 
pRjAG,AI,aequajiasut. 
Eodem  modo  latera  JQ, 

I L, aequalia  erunt,cum  fubrcndanr  angulos  aequales  lDQ^*, 
IALjttiangulorumaequilarerorum  A DE,  A DF,  quorum ' 
ille  continetur  frgnaent»  laterum  Odaedri  Dl.DQ^maiore 
& minore  * hic  uero  figmentis  A L,  A 1,  maiore  & minore 
quoque.  Nonfecus  latera  IR,  G Inaequalia  erunt.  Aequalia 
igitur  funr  triangula  IQ_R,G  I L,  percoroH.propof.RJib.1. 
Atqui  1 QJboftcnfum  eft  cflearquilatcrum  } Etgo  & G I L, 
xquilaterum  eft . Eademqueeft  ratiode  exteris  habenda. 
Atque  harc  quidem  duodecim  triangula  fupponuntur  fex 
angulis  Odaedri,  bina  uidrlicet  lingulis . Ex  hisconfequirur 
reliqua  odo  triangula  odo  balibus  Odaedri  impolita,  uidc- 
licerGMP.itt  AEBsHNP,in  BEC*  KNQjn  CEDjlMQ^ 
in  AEDiGLSJn  AFBj  HOS, in  B F Cj  K.  O R,in  CFDj 
I L R,in  A F D.xquilatcra  quoque  elle , & prxd.&is  aequa- 
lia,eum  horum  latera  cum  illoru  lateribus  communia  fint. 
Viginti  ergo  hxc  triangula  , quorum  quina  in  lingulis  le- 
diombus  laterum  Odaedri  coniieniunrad  conlhtutionem 
anguli  folidi , ( ut  u:dcs,in  quinque  R QJ,,  R 1 L,  R L O, 
ROK.RK Q^lolidum  angulum  R > componentibus. ) 
Icofaedrum componunt  Odacdroinlcrjptum , cum  Lcofac- 
dri  duodecim  anguli  duodecim  fediones  laterum 
Odardri  poftideant . In  dato  itaque  Odae- 
dro  Icofaedrum  defcriplimus . Qjiod 
, uiu  ii  faciendum  erat. 
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.CXfR  O L L A R I y M.  I. 

Ceiti#iTT*  « demonltraris,fi  duo  latera  trianguli  equi 
latiri  fetentur  extrema  acmedia  ratione ita  ut  unii*  maius  Teg- 
mentum i alterius  uero  miniis  ftt  prope  angtilum  ab  ipfis  compre- 
henTum  ; Redam  eonnedentem  didas  fediones  duplum  poiTe  mi- 
noris Tegmenti . Cum  enim  in  triangulo  «quilatcro  ADF.,  ma- 
ius fegmpntym  lateps  A,  D,  fit  D I , & D Q^,  minus  latens  D,  E ; 
Sit  autem  reda  T Q_,  oftenfa  «qualis  red*  O I * qu*  duplum 
potefl  minoris  Tegmenti  A I , eum  quadratum  red*  G l , «qua- 
le fit  duobus  quadratis  «qualibus  redarum  «qualium  A C> , Ai': 
PcrTpicuum  elt,  8c  redam- 1 Q*.,  dupluip  poiTe  ciufdcm  fegtuen- 

ti  minoris  R _ vi 


Mtrwts.o  i 


47 


• A 1 


n. 


«A1 

COR  O t LARIVMV 

tntillr.  o.jfa  » f:t  f!T'  fbt>U  :>  • ' i • • * 

R V 1-aj»  * fit cum  odo  IcoTaedri  bafes  collocate  fine  in  odq 
bafibus  Odaedn  , idem  elfe  centrum  nafls  Odaedri  ,&  tcolae- 
dri . Sufcipia»ur  namque  Odaedri  fuperiftris  triangulum  A E D. 
it)  qut>  iollooarum  cd  ftianguliim  IcofaedYT4-:>  ] .. 

MQ.,  fitque  C,  ctntrum  trianguli  A ED,c«': 

.quo  ted*  eduaanturC  A,  CE  , CDjQU,* 

C M , C Q^I  Quoniam  igitur  latera  C A, 

A M , trianguli  C A M , aqualia  funt  lateri- 
bus C E , E Q^_»  trianguli  C E Q , ( quod 
hac  Utera  fln-tex,  cfcbcto , & ihaiorti  legmehta 
«quilium  redarum  ) angulosque*  £o7npMiett-‘ 
dunt  aquales  , nempe  dimidios  angulorum  trianguli  «quilaterl,  ut 
inTcholidprdpofiti.libfit.ollendlir.us.i  Erurtt  bafei  C M , C(1  , 
«quales TWfn  fetus  demonltrabimus-  Cl, aqualem'  elfe  lineis  (JMv 
C Q^.  Quare  Qcentrum  erit  trianguli  1 M Q^. 

■ i 'l  ; 'av  r.i  ;i  z\<r  . y I . 

~oi:  C O S 0 L LARI  V Mv/XIisu-  rl’  . 
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No*  difficile ert denique  ex  didis  colligere,  idem  centtum 
cite  Odacdn, atqbfe  flbi  inlcripti  IcoTafcdri . Dudii  enim  e*  X,  cclt 
tn>  Odaedri,  duabus  redis  ad  quofeunquedubs  angulos  IcoTae- 
«lri , nimirum  redis  X <3  , X O , ad  angulos  G»  «t  cr5  cum  latera 
X A,  A G,  trianguli  X aG, aqualia  fiut  lateribus  X ?,  FO, trianguli 
' X P O.  ( Nam  X A,  X P,  Temidiametti  fhijt  Odaedri,  & AG,hO, 
Tegmenta  minora  literum  «qualium  Odaedri  Tedorum  eXtrema  ac 
media  ratione.  ) ahgulosque  cottipledantur  *quaies,femircdos  Ui 
delicct  j f cum  AC,  fcP.diAmetri  lint  quadra-oi  um  A B C D , E a- 
.FCs  ac  proinde.per  dcmo/lraia  in  Icholio  pmpoTl4.l1b.ii  angulos 
quadratorum  biiariam  fecent ) Aequales  erunt  & bafes  X Gk  X Q. 
Eodemqne  argumCnto  ofiendentur  o tones  ali*  red*  ex  X , dud* 
ad  angulos  'IcoTaedri  «quales  cilcl  Igitur  X, centrum  OQacdritcen- 
trum  quoque  elt  leoGudli.  ; :s: u; 
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I N dato  O&aedro  Dodecacdrum  de- 

ITt  r.tii?r7  1 j-.  , isr **■ ,r  * - 

fcribcrc.  ■■■•‘i» •>“  -» 

1 6.4umtid I N s.G  R I b a t v r.  daro  Octaedro tcofaedruiri  ; & in 
c iiuintide . hoclcofaedro  Dode«aedrum,factumquccrjr,quocl  iubetun 
'i.  : '-t;  Cum  ehim  Dodecaedrralnguli  conlbtuanniMO  centris  ba- 

frum  Icofardri,  qUSi  Qbctt*  co  nce  n m<*£  Ai  nt  bafibus  Octae- 
dn,cx  coroll.  l.propoH  r £.huus  lib.  ManifcftuA  e(V,  Dode 
caedri  ocroangulosin.eifdcnvcentrjsocisobafioin  Octaedri, 
reliquos  aute  duodecim  in  centris  duodecim  bafium  /cofae- 1 
dn,  quarum  binfflrtgulis  fex  angulis  Octaedri  fupponuiu! 
tur(,  tcfidc  re ; Ac  [ rqpterea  DodecacJrum  Octaedro  in- 
Icnprum  eifft:  dicetur , quamquam  non  propric/uc  ex  defi- 
nitione *J 1 . lib.M.ji  apparor  poreft.  (Quapropter  in  d* 
to  Octacdro  Dodccacdrdm  dcfcrifdlmiri..  cQujpd  erae  fa- 
cicndum. 

’ lr.jp  J iPJ'  ;•••:  '•*’  • • t*-d 
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I N .data  Pyramide  cubum  defctib  ere. 

- (\  .V,/  ’•  1 ’.1;  ^<)MVlflir>0  £>  D 

D E t v R Pyramis  ABC  D,in  qua  cubus  tubrtur  cfe- 
I (cubi,  fitquc^eids  cehtrum  E, per  qiiod  ex  quatuor  angulis 
Pyramidis  rectg  educantur  A E F,B  E G,C  E H,D  E l,qu£ 
1 f.  quarti-  cadent  in  centra  baiium  oppofitarum  F , G,  H,  I,  erijntqne 
decimi.  perpendiculares  adcafdcm  bafcs  BCD,  ACD,ABp, ABC. 

Per  haec  centra  porro  ex  angui*  A , B , C , recte  ducantur 
A H K , A G L,  A I T,  B F L.  B H S,  CI  M,C  FK.CG5. 
fecantes  bafes  oppofitas  B O,  C O,  A B,  A D,  BC,  bifaria, 
dc  ad  angulos  1 cetos,  ex  fcholio  propof.  1 2 lib.  1 }.  in  pun- 
ctis K,  L,M,$,  T.  Seccntur  quoque  reet$  e»  folidis  angulis 
per  centrum  E.dcmiflae  AF,  B G,CH,  l5"I,  bifariam  in  N, 
O,  P,<Q.  punctis, quorum  quodlibct  cum  tribus  proximis 
centris  ballupi  rectis  lineis  conjungantur  , ut  N,cum  G, 
H,  I > 0,cum  F,H,  I j P,cum  F,G,  I & Q^cum  F‘,  G,  H . 

V /i  ci  ' . - s . Dico 
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4.  frimi 


IDico  fqlidum  N-F, contentum  quadrilatens  N O.N  P,N 
•FG>  FB,-Fl,cubi>m  cfle i Cum  enim  latcfca  A F,  F K ,triaii. 
puli  A-F  K , cqualra  imt.  lateribus  A -F,F^L/  tiianguli  A F Li 
Uquod  FK^FL,cum  perpen 
j dicularesfint  ad  B D,  C D, 

<x  centro  F, ductio ftendat 
^quales  diftamias  rectarum 
-$qualium8  D^CD.acen- 
Uro  F)  anguoiquc  cotincat 
rectos;«  3.  defin. 'lib.  1 1. 

[Aequales  erat  & bafes  A K» 

1 AL  St  anguli  K.  A F;LA  F. 

Rurfus qa latera  AN,  AH, 
criaguliAN  H,^qualtafunt 
lateribus  AN,  AO^tiianpti- 
lii  A N G ,(  funtenim  A H, 

AGrfemjdiamctri  triangu- 

lorum  cquitottrorum  cqualium  A B D , A C D,  ) angulos 
item comprehendunt fquales,  uc  dcmonfttauimus  j'  Aequa 
Jcs  reum  bales  N H;  Mli.  Haud  fecus  oftmdentur  squales 
rectj  Q[<5,  rect$  ducantur  ip  G,DH,ne<  non  St  rc- 

liqu£cum  omnes  fubtendam  e quales  angulos  jqqaltbus  la-jvc.«T:  ‘ 
teribus comprchenfo*$  ut  pcrfyicuum  efti<  Si  enim  recu 
ducatur  F T^cum  latera  AF,  FT,  $qualia  fiat  lateribus  AF, 

F K . ( Sunt  namque  FI\FK.,dilUntic  rectarum  ^qualium 
fiC,  BX),acentro)&  anguli  contenti  recti, ex  derin.  J.lib. 

• M.  Aequaleserunt  anguli T A F*  K A F.  Ac  proinde  cu 
latera  A N.A.I,  cqualta  fint  lateribus  AN,  AH^(Sunqenim 
A I,  A H,  frmidiamrtri  triangulorum  £quiiateroru  ?qualiu 


4 .frimi. , 


.litU  ' 


j A B C,A  B D : ) anguloique  commeant  ^quales  : Acqua- 
|jes  erunt  bafesNI,NH,  &c.  Subrigitur  lex  dicta  quadrj- 
Llattra,  cquilatera . Oftendamus  iam  , ipfa  plana  elfe,  atque 
1 rectingula  i ut  tandem  quadrata  efle  concludamus » atque 
I adeo  componere  cubum  N F.  • b'  o>  ‘ ■ 

\ ASs  v-m  a t r quadnlawrfl  N Q^ductisrectis G H, 

| N Q^C^uor)»  in  pyramide  latera  B C , AD/jppofitafunt, 
1 hoc  clt.non  cocUnnain  aliquo  puncto  jtf  ’ eorum  puncta 
media  S,  fle  T,coniurrgamur  recta  S T,  erit  ea  diameter  O- 
1 ctacdmn  pyramide  dtfcripti,  ut  conftat-ex  figura  propol  1. 
‘ y "*  huius 


4. primi. 


udbv 
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17.  q**rti- 

decimi . 


*•  ftxti. 


i j.  tfuarti- 
dtcimi. 


»,  ftxti. 


x.undtc. 


huius  lib.  Nam  pundum  S, huius  figurz  refponder  pundo 
H, illius,  & pundum  T,  pundo  F,  cum&in  ilia  fint  larc- 
ra  oppoGca,  iluc  non  coeuntia  BC,  AD.  Qnocirca  cum 
wcm  fit  centrum  py  ramidis,  & Odaedri  in  jpu  defer ipti , ut 

mox  demooftrabimus.trau 
-fibitST,per  E,  centrum  Py 
i ramidis,  aequalesque  erunt 
• ES, ET* nempe  fcmidiamo- 
:tri  Odaedri  .o  Deinde  quia 
.BS«,  C S , perpendiculares 
, funt  ad  A D,p  (tholi  u^pofi 
. ia.Iib.  is-eiunt  HS,tiS, 
, « centris  H<&  G,rem*  par 
C ites  perpendicularium  b S, 
. C S . Quare  latera  BS*C  S, 

. trianguli  BSQ.proporriona 
liter  lecantur , atque  idcirco 

. . ..  - HGtparallcia  eft  lateri  B C, 

fecatquc  latera  TS.C  S.trianguli  TSC,  (quod  quidem  pars 
eft  trianguli  BSC,)  proportionalitec ; Idcoquefic  SR^ertia 
pars eft  ipfius  STi  Ac  proinde  duas  terti*  partes  dimidipSE. 
Kurlusquia  Dj,  perpendicularis  eft  ad  triangulum  A ii  Ci 
ent  E I,  tertia  pars  iemidia metri  D E,excoroll.z.propof  13. 
lib.  13.  hoc  eft,  qualium  partium  3.  ponetur  DE,  talium  1. 
ent  E I,  ac  proinde  talium  4,  reda  l5 1,  idcoque  eius  dimi- 
dium D Q^earundcm  partium  a.  Quam  d)  rem  reliqua 
E Q^ralium  partium  ent  i, atque  idcirco  E Q^tertia  pars 
erit  ipfius  D E . Eadem  ratione.  E N , tertia  pars  em  ipfius 
A E ; Ac  propa*rea,cum  latera  D E,  A E,  trianguli  A E D, 
proportionalitcr  fccemur,  reda  N Q , parallela  erit  lateri 
A D , Iceabuque latera  E & , E D , trianguli  D E S,(  quod 
quide  pars  eft  trianguli  A E D,)  propornonaiitcr>idcoque, 
cum  E Q^fit  tertia  parsipfius  D Es  tertia  pars  erit  E R-, 
ipfius  S E>  Ac  proinde  S R > dux  terti*  partes  ciuldcm 
S E.  (Quoniam igitur  Qtraquc  HG,  N Q^cx  S fi  , duas 
tertias  partes  abftulit  , in  eodem  pundo  Rj  lecabitur  SE, 
arcdisHG,  N.Qj  Acidcirco  ficipfit  HGjNQ^,  in  ea- 
dem fefe  pundo  interfecabunt.  Qi^arc  in  eodem  lunt  pla- 
no, proptcicaque  5aed*,HQ^QG,;GN,  H H,  in  eodem 

cum 


V. 
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cum  ipfis  plano  . Planum  igitur  cft  quadrilaterum  N Q^. 
Eadcmquecft  ratio  dc  caetcns  quinque.  Q.uod  autem  6c 
reftangulum.nunc  dcmonftrcmus . 

C v m oftrnfa  fit  H G , ipfi  B C,  parallela , atque  adeo 
triangulum  S H G , fimile  triangulo S B C,  ex  coroll.  pro-, 
pof  4.lib.6  Erit  ut  S H,  ad  H G , ita  S B , ad  B C i &.  per- 
mutando rut  S H , ad  S B , ita  H G , ad  B C : Elt  autem 
S H , tertia  pars  ipfius  S B:  Igitur  Sc  H G , tertia  pars  erit 
lateris  B C . Haud  fecus  o (lendem  us  N , tertiam  e fle 
partem  lateris  A D.  Cum  ergo  latera  BC,  A D,  fint 
aequalia  , erunt-  3c  eorum  tertiae  partes  H G , N aequa- 
les . Ac  proinde  cum  fubrendantur  aequalibus  lateribus 
HN.GNi  GQ.  HQjN  G,Q.G  j N H , C^H}  Aequa 
ics  erunt  quatuor  anguli  H N G,N  G Q^G  Q^_H  , QJd  N. 
Quocirca  cum  ipfi  fint  quatuor  redis  aequales,  ut  oftendi- 
musad  propof.  32  lib.  1.  redierunt  j idcoque  quadratum; 
aitNQ,,  Eademquc  ratione  quadrata  erunt  reliqua  qua,- 
drilatcraj  Ac  propterca  cubum  conftituent : qui  ideo  Py- 
ramidi dicetur  inferiptus,  licet  improprie,  quod  quatuor 
eiusranguli  F,  G,  H,I,  in  centris  quatuor  bafium  pyramidis, 
quatuor  ueto  reliqui  N,  G,  P,  Q^in  bifarijs  fc&ionibuf 
perpendicularium  e x angulis  pyramidis  ad  eius  bales  du- 
rarum refideant  , ut  conflat  . In  data  itaque  pyrami- 
de cubum  defiripfimus . Qjiod  faciendum  erat. 

i ’ 

C O R.  O L L A R I V M.  I. 

.Constat  ex  bis  , idem  efle  centrum  pyramidis,  &cu- 
bi  in  ea  deferipti . Nam  diametri  cubi  N P , O G , P H , QJi, 
cum  fint  dimidie  partes  perpendicularium  ex  angulis  pyrami 
dis  per  cius  centrum  ad  bafes  demiflarum  , pe  t B,  centrum  pyra- 
midis tranfeunt. 

COR0LL  ARIVM.  II. 

Inmstti  quoque , redam , que coniupgit bifarias fedio- 
nes  oppofiiorum  latcru  pyramidis,tranfire  per  centrum  pyramidis, 
triplamqj  efle latens  cubi  in  pyramide  deferipti . Cum  enim  E R, 
ex  E,  centro cubi,  in  K , centrum  bafis  G N H Q.,  duda  di-, 
midium  fit  latcru  cubi,  ut  conltat  j Reda  R.  s,  dupla  ipfius 

ER, 


4-  ftxti. 
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4.  primi 


per  ccmrum  pyramidis,  mplamque  *fl<lKiri«  tubillikjr.';, 

[>^537  , tl-Ilr.  Infj  r ‘i  livj.  , ■ ) II  )(1  *,)  O*  fio  1 • if  fy 

»•••  ■ b * ' tt]feDtS'  M M A.- ; *• 

. ) !><  , fl  7r.it , i i Jjc  ,If  giutbtf  ..  drt.jr.tofl 

/dem  aflrJfW  # cfcnrrwm  TyramidiSj&Ottac- 
dri  mea  defcripti,ita  demon  lirabimus  . Jfif  .^Pyramis 
A ABC  D,  imus  omnia  fex  latera  bi - 

A ' furiam  fecentur  in  E,FiG9UJtKi& 
' ‘ pr  LiCmtroTyratirdis  iHbuttb  AB- 
,q  . ‘DV6-C  D,  perpendit  ulares  d l wiftan 
a tur  quA in  centra  t irculo-' 

, itum  ihct.is  bafes  cir.cuu jcnbemium 
cadent  3ex  cordi. lemmatis  1 . propof.  1 o.T ib,  1 4.C0»- 
lunciis  autem  ritys  L &EM>  LF , F7\£/  tyontimU 
ter  a LM,M  EJrtarigidi  L M E,  Aqualia  funt  ‘lateri- 
bus L 7^,  3v££ , trianguli  L WJ.  ( cutoAutm  circuli 
bafts  AB  D,  BCD»  circunjcribentcs  ftnt  Aquales , 
Aqualiter  (Hilabml  ipft  a centro  Ljper  lcmma  2.  pro- 
pof.  1 0 .hb.  1 4 ; Ac  propter  ea  eorum  dislantiA  LM » 
L 7\^,  Aquales  (runtx  Stc  quoque  fCqvatysfrUVt  M £, 
'J^PidiflantiA  retiarum  Aqualium  Si  B > B D,  a cen- 
tris My&iqj  circulorum  Aqualium)  angulosque  com 
prehendunt  retlosypcr  defin.  3 .lib.  i i « Af  quales  er  ut. 
rtclAh  E ylF.  Eadernque ratione hlfcrAquales erunt , 
& inter  /r  retlx  L G>L  HtLl  3 L K.  iduare  cui»  an- 
guli Ofiaedri  in\pyt*n"de  delcrtpli  cpniiHpantur  in 
p undis  E,  F,  G,  H > I,  K,  ut  ex  1,  propof.  huius  lib, 
cenitat : Erit  Lintrum  Oclat  dri,  cum  ab  eo  omnes 
Um  a. cadente  siri  eius  (Legulos  fiyt . aquale  f.  * Cupi  igi- 
tur & L , centrum  fuerit  pyramidis  udem  ern  cen- 
‘ " ' ‘ * J _ “ irum 


*■ 


Irum  pyramidis , & «Etaedri  in  ea  defcripti 


PROBI..  19.  PROPOS.  19, 

. IN  data  pyramide  Icofaedrum  defcri- 
bcrc . ' 

t ' • • t • 

/i)  a t A e Pyramidi  ABCD  , infcr.ibaruroctacdru  E F- 
G i II  K , cuius  omnia  duodcc  m latera  fcccntur  extrema  ac, 
media  ratione  , hac  lege,  ut  bina  fumantur  ex  lingulis  angu 
lis.  libi  refpondcntia  , hoc  eft,  in  angulos  oppofitos  quadra- 
torum octaedri  cadentia*  ut  in  propol.  t6.  huius  lib.  dixi- 
raus.quaiia  funt  EG.EK;  HK,  H£i.  Al 

KF,KI»GI,GFiFH,FEiIE,lH,m-  v ,..,'1 

in  punctis  L,M,N.O,  P,  Q^.  R,  S,  T, 

V,X,  Y.  Nam  fi  quodlibct  horum  puri/ 
ctorum  cum  quinque  proximis,  cdiun  /* 
xerimuslincisrcctis,ut  M.cum  V,  L > 

X . P,  Sc  Q^&c. delciiptum erit  kofa  jj,  • X C: 
drum  in  dicto  octacdro  , ut  confiat  1 

ex  propof.  i(5.  huius  lib.  habens  omnes  duodecim  angulos 
in  duodecim  praefatis  lectionibus  duodecim  laterum  octae. 
dri.  Cum  ergo  haec  ipfa  latera  octaedri  in  p'anis  bafium  Py- 
ramidis fint  ducta  > manifefium cft, duodecim  angulos  Ico 
faedn  in  planis  bafium  pyramidis  confiitui , ternos  Ibltcct 
in  lingulis , quod  & terna  latera  octaedri  in  lingulis  balibus. 
pyramidis  ducta  fint.  Nammbafi  A BC,  cxiftuntlatcta 
FH.HK,KE}In  ABD,latcra EF,FG,GEi  In  BDC,%er* 
GH,H1,1G  i In  ADC,  denique  late  ra  IK,KE,EI.  Quare 
dictum  Icofaedrum  in  pyramide  deferiprum  erit , per 
defin  31. lib.  i t.  cuius  quidem  quatuor  bales 
M X Q^R O Y,  L S V,N  P T,in  quatuor 
/ bafinus  Pyramidis cxiftunf,  ur  con- 
fiat. In  dara  igitur  Pyramide  , 

Icofaedrum  def^ripll 
> mus.  Quod  c- 

. ' ' ratfacien- 

J dum. 


l.qmntide, 


i 


v w$e  zrcLm : g€om.§^ 

PROBL.  20.  PROPOS.  20. 

IN  data  Pyramide  Dodecaedrum  de- 
feribere. 

19 .tpiintidi  Pyramidi  dat*  inferibatur  Icofaedrum,  3c  in  hoc 
Dodecaedrum  habens  uiginti  fuos  angulos  in  centris  ui- 
ginti  bafium  Icofaedri  j Faftumque  erit  , quod  iubetur. 
Cum  enim  quatuor  bales  Icofaedri  exiftantiri  quatuor  ba- 
Abus pyramidis,  ut  in  prxcedenti  propoli  diximus  j conii- 
Aent  quaruor  anguli  Dodecaedri  difto  Icofaedro  mferipti 
in  quatuor  bafibus  pyramidis  , nempe  in  earum  centris . 
Sunt  enim  di&x  quaruor  bales  Icofaedri  quatuor  baA- 
bus Pyramidis  concentricae;  ut  conftat  ex  z.  coroll.  pro- 
poli 1 <*.  huius  hb.  Deinde  quia  cubus  Dodccaedro  inferi- 
t .qmntidt.  ptus  o&o  fuos  angulos  in  o£to  angulis  Dodecaedri  collo- 
| cat:  Item  cubus  pyramidi  in Ariptus,  quatuor  angulos  in 
ttyuintide  centris  bafium  pyramidis, de  quibusiam  di&umcA,  qua- 
tuor autem  reliquos  in  bifanjs  leftiombus  perpendicula- 
rium ex  angulis  pyramidis  in  bafcsdcmiirarum  conftiruir  j 
collocabuntur  quatuor  anguli  Dodecaedri.,  cum  his  qua- 
tuor angulis  cubi  conuenicntes,  in  ciidem  bifanjs  {legioni- 
bus perpendicularium  di&arum  .-fuperfunt  autem  duode- 
dm  anguli  Dodecaedri , quorum  bini  lingulis  lateribus  Py 
ramidisfupponentur ; Atque  adeo  dittum  Dodecaedrum 
deferiptum  efle  dicetur  in -pyramide  propofita  » etiamli 
Uon  proprie . Qjiamobrcm  m data  Pyramide  Dodecae- 
drum dcfcripfimus . Quod  fadendum  erat . 

PROBL.  21.  PROPOS.  21. 


I3< 


IN  dato  folido  regulari  iphxram  de- 
feribere . 


Sx  centro  fphxrx  datum  foltdumcamplc&entis  ad  An 
gulas  ba Ici  perpendiculares  demittantur  , qi^se  cx  coroll. 
lemmatis  1 , propof.  10.  lib.  14.  cadent  in  centra  circulo- 


rum 


• ( 
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tum  bafes  circtinfcribentium  , ideoque  aequales  erunt , 
quod  difti  circuli  , aequales  cum  fint  , stqualtter  a cen- 
tro dident,  ex  lemmate  2.  «mCdcm  propof.  (Quapropter 
fphaera , cuius  femidiamerri  iunt  praefata:  perpendiculares 
aequales  , in  folido  dcfcripia  erit  , cum  eius  iupcrficics 
conucxa  lingulas  bafes  in  catum  centris  contingat . 

, , s C H 0 L 1 0 

1 * V •m**T  / - V C v«  > ' • . 1.'***P»  * U 

• I T A Qjr  e cum  quodlibet  quinque  [olidorum  regula-  |y 

vittm  in  quatuor  reliquit  iri  fer  ibat  ur  , ut  fint  in  uniuerfum 
uiginti  tnferiptiones  \ rnum  dttntaxat  Dodecaedrum  impro- 
prie de  fer  ibit  ur  in  cubo  9oElaedro  , atque  "Pyramide  , ut  fer - 
/pscuum  efi  exfrofof.  13.  VJ.&  :0.  huius  lib.  Stmiluer  u- 
nut  tantummodo  cubus  non  proprie  in  Pyramide  deferibi- 
tur  , ut  ex  fropofi  i 8.  buiut  lib.  efi  manifeflum  . 7ptm  , ut 
proprie  fulidum  aliquod  in  folido  dicatur  dejeribi  , necefie 
efi  , omnet  angulos  /olidi  inferi  fu  conftitui  uel  in  angulis  ± 
ttelin  lateribus , uel  denique  in  p lanis  , fi  tu  bafibus  /olidi  , 
citi  inferibitur , mi  defin.  3 1 . lib.  1 1 . expofuimus  : Qua  qui- 
dem conditio  Dedecoraro  ,fi  deferibatur  in  cubo  , oBaedro,& 

Pyramide  i nec  non  & cubo  , fi  deferibatur  in  Pifamidt,non 
conuenit . 

C A e T ertm  inter  omnia  quinque  folido  regulari*  y 
unum  oflaedrum  reliqua  quatuor  mutuo  fibi  inuicem  fufeipit 
mfcripttt.  In  oBatdro  enim  deferibitur  Icofatdrum  cohfiituens  t6.quintiJ* 
duodecim  fuos  angulos  in  duodecim  punElis  j quibus  duodecim 
latera  oElaedri  extrema  ac  media  ratione  fucantur  . Deindi 


Icofndro  imponitur  Dodecaedrum,  quod  eidem  oElaedro  in- 
fcripwni  efi , ut  confiat  ex  propof  1 7.  huius  lib.Pofi  hac  in  Do - 
tUcatdro  deferibitur  cubus  , cuius  oflo  anguli, cum  0EI0  angu- 
lis Dodtcaedri  conuenientes,  centra  bafium  oElaedri  pojfidenti 
ac  fropterea  & cubus  ipfe  in  oElaedro  deferiptus  efi.  Deniq’,  in; 
cubo  Pyramis  includitur  , qua  ideo  ia  oElaedro  dicetur  efft 
dejeripta , quod  eius  anguli  quatuor  , cum  quatuor  angulis 
cubi  conuenientesfin  centris  quatuor  bafium  oElaedri  refideant 
Hoc  autem  pr  uti  legi u rn  reliquis  [olidis  regulor  ibus  denegari 
ferjfiicuum  efi  ex  diElis '. 

7^  E <Q_V  l uero  frater  eundum  efi , Dodtcaedrum,  fibiqi 

Mm  x inferiptitm 


•.quintide 
i.quintide , 

.quintide. 
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infcriptum  cubum  , & huic  cubo  infer  iptam  pyramidem , .<4* 
i demfphara  comprehendi , Cum  enim  quatitor  anguli  "Pyrami 
l.quintide.  dis  ex  0B0  angulis  cubi  quatuor  poffideant , conueniantq,  onu 
S.quintide.  nes  anguli  cubi  cum  0B0  angulis  Dodecaedri  y liquido  conflat, 
Jjiharam  Dodecaedro  circunfcriptam  compleBi  quoque  cubum 
atqux  Pyramidem  , cutnfybxrx  illius  fuperficies  per  horum  fo 
Udorum  angulos  incedat . 

Pari  ratione  ex  dtclis  manifhfiumefl , Dodecaedmm  , 
cubum t atque  Pyramidem  ft militer  inferibi  Icofaedro  , oElae- 
dro , & 'Pyr atiiidi . Illorum  enim  anguli  in  horum  bafium  re» 
tr is  confituuntnr , ut  demonflratum  efl : In  centris  quidem  <. 
bafum  Iccfaedri,  propof.  f . 1 1,  cr  1 i.  In  centris  uero  bafium 
cBaedri,propof.  17.  4.  & 6.  In  centris  denique  bafum  Pyra- 
midis , propof,  zo.  & 1 8.  huius  lib. 

V 1 G I N T 1 porro  prioribus  huius  lib.  pfttpofitionibiu 
omnes  delineationes  inferiptienefuequinquef olidorum,  regula 
rium,unius  in  alio , quotquot  excogitari  pojfunt  , ab  [oluimus  , 
cum  in  quolibet  reliqua  quatuor  defignauerimus  . In  pyrami- 
de enim  OBaedrnm , cubum  , Icofaedrum i atque  Dodecaedru, 
propof.%.  1 8.19.  zoiln  oBaedro  uero  , Pyramidem  , cubum, 
Icofaedrum  , ©p  Dodecaedrum,propo[$4,j  f.ty , In  cubo  de- 
inde, Pyramidem, OBacdrumJcofaedrum , ac  Dodecaedrum, 
fropcf.i.i.n.ii.ln  Icofaedro  autem, pyramidem,dBaedrum, 
cubum, at  que  Dodecaedmm, propof  n.  \ j.i>.  $. In  Dodecae- 
dro denique ,P yramidem,OBaedrum , cubum,  & Icofaedrum, 
propof.  10.9.8.7.  defcripfimm  .rjit.iuro  ppfleriori  unica  pro - 
fofitione  , qua  arte  in  quouis  fohdo  regulari  fphera  depinga 
tur , docuimus . triti/ 
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decimvmsextvm. 

Quo  uarix  [olidorum  regularium  ftbi  mutuo  inferi - 
ptorttm , & Uterum  eorundem  comparationes 
explicantur,  aFrancifco  ElujfateCandalla 
adieftum,& de quinqt  corporibus, 

L 1 B E \ TE  1 \,T  I-r  S* 


V E M K D M O D V M itllib. 
diu  funt  comparationes  quam  p 
figurarum  regularium,  & latet 
r undem  in  eadem  fphara  deferip 
quarum  quidem  defer  iptione  tn 
expofuh  Euclides } 

Tlujfas  Candalla  in 


lib.t  $. 
ita  etiam  Vrancifcus 

hoc  lib.l6. inter  fe 

lh-  comparat  eafdem  figurat  regulares  fibi 

mutuo  inf 'criptas, nec  non  & ear undem  latera  , quam  quidam 
inferiptionem  in  pracedenti  lib.  i 5*  tradidimus  . Itaque  eam. 
connexionem  habet  hic  liber  \6.cum  prace denti  i$.quamquar 
tusdecimut  cum  tertiodecimo habuit  j ut  imptrfeBx  quodam- 
modo uideripoffit  traSiatit  hac  quinqt  corporum  regularium  , 

fidiber  hicdecitousfextus  non  adiungatur . 

THEOR.  i.  PROPOS.  i. 

i ; \if  \ ‘ t ^ . v r<:  *•  x;  . \ 

SI  in  Dodecaedro  cubus  defcribatur5 
& in  hoc  cubo  aliud  Dodecaedrum  : erit 
proportio  Dodecaedri  exterioris  ad  Do- 

M m s dccaedrum 


..iv-. 
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dfccaedrum  interius  proportionis  , quam 
habet  maius  Tegmentum  ad  minus  re<2a?  li- 
neas diuifae  extrema  ac  media  ratione  , tri- 
plicata . 

L A T y s cubi  in  Dodecaedro  , cuius  latus  C,  deferipti 
Ct  AB,  & latus  Dodecaedn  in  cubo  lateris  A B , dc/cripti  fit 
D ; diuldaturquc  A B , latus  cubi  in  E , extrema  ac  media 
ratione . Dico  Dodccaedrum  lateris  C,  ad  Dodccaedrum 
lateris  D , proportionem  habere  triplicatam  proportionis , 

quam  habet  A E,  maius  figmCn- 
% , ^ tutn  ad  E B , minus . Cum  enim  , 
ut  in  fiholio  ultimf  propof.lib.  i y. 
docuimus,  Dodccaedrum,  cubufq; 
in  illo  deferiptus , eadem  comprehendantur  fphxra;  Diui?o 
autem  latere  cubi  extrema  ac  media  ratione  , maius  tegmen 
; tum  fit  latus  Dodccacdri  in  eadem  fphatra  cum  cubodefcri. 

! P« » « coroll.  t . propof.  1 7.  lib.  1 3.  erit  A E.maius  teomen 
tura  lateris  cubi  aequale  lateri  C.Dodccaedn  in  cadenffph* 
ra,&  circa  cubum  illum  deferipti.  Rurfusquia  ex  demon, 
ft ratis  in  fiholio  propof  13.  lib.  1 5.  fidiuidatur  latus  cubi 
extrema  ac  media  ratione , minus  tegmentum  eft  latus  Do 
decaedri  in  cubo  illo  deferipti  j erit  E B , minos  figmentum 
I lateris  cubi  aequale  lateri  D,  Dodccacdri , quod  in  illo  cubo 
deferibirgr*  Acproptcrca  erit  ut  C , latus  Dodccacdri  cubo 
: circumfcripti  ad  D,  latus  Dodccacdri  eidem  cubo  infiripti, 

' ut  A E,  maius  fegmentum  ad  EB,  minus : Atqui  Dodecae 
drum  lateris  C,  ad  Dodccaedrum  lateris  D , proportionem 
habet  triplicatam  lateris  C , ad  latus  D , ex  coroll.  propof. 
1 7.  lib.  1 1.  Igitur  idem  Dodecaedeum  lateris  C,  ad  Dode- 
caedrum  lateris  D, proportionem  quoque  habet  triplicatam 
maioris  figmenti*  A E,  ad  minus  figmentum  E B.  Quocir- 
ca fi  Dodecacdro  cubus  infiribatur,&c,  Quod  erat  demon- 
Arandum , 

THEOR.  2.  PROPOS.  2. 
LINEA  perpendicularis  ex  quouis  an 

gulo 
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gulo  pentagoni  jequilateri,&  xquianguli  in 
latus  oppoiitum  dcmifla.fecatur  a rcifta  illti 
angulum  Subtendente,  extrema  ac  media  ra 

D 

tione.  ; 

In  pentagono  *quiIatero,3c  atquiangulo  ABCDII.ex 
angulo  A,  ad  latus  oppofirum  C D,  perpendicularis  demit- 
tatur AF.  Dico  AF,a  refla  BE/ubtendcnte  angulum  Al- 
eari in  G,  extrema  ac  media  ratione . Du-  j, 
fla  enim  refla  A D , que  fecet  B E,  in  H i * 

quoniam  B E,  refla  lateri  CD.percoroll» 
propof.  ?.  lib.  15  cft  parallela  j fecabun-  V I \ / 
tur  refla:  AF,  AD,  proportionalitcr : . \ | y 

Atqui  A D,in  H, lecta  eft  extrema  ac  me-  f_  . C F- 
dia  ratione,  cilque  maius  fcgmcnruDH.  1 • 

Igitur  & A F,  in  G,fimilitcr  erit  lecta . Q^upcirca  linea  per- 
pendicularis ex  quouis  angulo  , &c,  Q^upd  erat  demon* 
Arandum . . 


A 


t .fexti, 
l.tmijitc . 


T H E O R.  3.  P R O P O S.^i- " 

S I ab  angulis  trianguli  Pyramidis  ducan 
tur  reda?  oppofita  latera iecantes  extrema 
ac  media  ratione , ita  ut  prope  quemuis  an 
gulum  fit  maius  fegmentum  unius  lateris, 
& minus  aiterius  .-Hae  fedionibus  Tuis  in  me 
dio  producent  bafinJcofaedri  in  dida  pyra 
mide  deferipti,  inferiptam  quidem  alij  tria- 
gnloaequilatero,  cuius  anguli  latera  trian- 
guli pyramidis  fecant  extrema  ac  media  ra- 
tione,^ latera  ipfa  bifariam  fecantur  ab  an- 
gulis bafis  Icofaedri . 


Mm  4 


Tu  iAh- 
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. . • T.r  i a n g v l V.m  pyramidis  fit  A B C,  cuius  latera 
Creentur bifarnm in  DjE.Fjiur.&isrc&isDEjEF^D,  qui- 
bus ruifum  fcftis  extrema  ac  media  ratione  in  G,H,I,  turi- 
ganrurrc<5tx  GH,HI,lG,conllituchtesG  H i,  triangulum 
IcoTaedri  in  di&a  pyramide  deTeripu , ut  conflat  cx  propoli 
z 9.  lib.  if.  Seccntur  deinde  latera  trianguli  AB  C,  extrema 
acmedia  ratione  in  K,L,M,iunttis  rcAis  BK,CL,AM.  Di 
co  bas  rcftasTuis  feflionibus  producere  triangulum  IcoTae- 
dTiGHI,hoceft,rc<3amBK,  tranfirc  per  punfta  G,Is& 
C L,pcr  puncta  H,Ij  & rectam  AM,  pex  puncta  G, 
H .Ducra  cnim  per  H , tecta  N O, 
ipfiBC,  parallela;  erit  triangulum 
JHO^riangulo  FEC,  fimi!e,cx  co- 
roll.propol  4.  lib  (?.  ideoque  & atqui 
laterum  , cum  & FEC,  xcjuiiarcrum 
• -fit,  quippe  quod  Timilefif  triangulo 
■ ABC, per  idem  coroll.  C^uare  H O, 

• : - recta  atqualis  eft  rectae  F Hy  maiori 

legtr.crito  rectx  F E , fcu  D F , ipfi  aequalis : ( Eft  entm  & 
DEF, triangulum  arquilatcrum  , cum  eius  latera  Tubtcndat 
angulos  aequales  trianguli  aequilateri  rectis  aequalibus,  dirai 
dijs  fcilicct  aequalium  laterum  eiufdem  trianguli  comprchen 
fos  5 ideOque aqualia  fint. ) Eft  autem  8c  N H,  aequalis  toti 
34 .primi.  DF,in parallclogrammo  DH.propterea  quod  FH,DF,pa- 
x.  fexti.  |rallclae  fint  rectis  A B,  BC,leu  N O.  Igitur  recta  NO,  comoo 
5.  tenijdec.  fira  ex  NH,tota,  fic  ,HOi,  maiori  Tegmento,  Tecta  erit  in  H-, 
extrema  ac  media  ratione ; Ac  proinde , cum  tres  parallelae 
BC,NO,DF,fimiliter  fint  lecta»  in  M ,H,G,  nimirum  extre 
ma  ac  media  ratione ; Recta  autem  AM,cxijs,  quae  demon 
ftrauimus  ad  propoT. 4«  lib.  6,  TeceteaTdem  fimilirer  j liqui- 
do con ftat , iplam  A M,  tranfirc  per  puncta  G,H.  Haud  le- 
cus  oftendemus  BK,per  puncta  G,  I>  & C L,per  puncta  H, 
I,  tranfirc , fi  per  G,  & I,  rectat  ducantur  parallel^  lateribus 
A C,AB  5 Atque  idcirco  rect^EK.CL,  A M,  Tuis  lectioni- 
bus producent  triangulum  IcoTacdri  G H I . 

A g a t v r iam  per  G,  recta  PQ^jectae  CL, parallela  . 
QjJonia  igif  A F,«quajiseft  re<ta?DF,Tcu  re&e  FE,  cuius 
maius  TegmcntuTuit  FH,boceft,FO,ilIi5qualis5Erit  quoqj 
FO,  maius  legmetu  rectas  AF 5 ac  proinde,  tota  AO,  lecta  in; 

F,cxtr'e-I 


4.  fumt. 
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'.tenijdec. 
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F,  extrema  ac  media  ratione : Eftautem  uc  AF,  atf  FO.ita 
A G vid  G H,  ob  triangulum  A HO  j & ut  A G,  ad  G H , ira 
A Q,ad  QC,&  A P»ad  ^«ob  triangula  A HC,  AHL.  Igi- 
tur & rcd$  AH,  AC,  AL,  lecantur  in  G,  Q^P,  extrema  ac 
media  ratione , funtque  maiora  fcgmenra  AG,  AQ^,  A P. 
Rede  ergo  A Q^A  L,  fegmcnra  maiora  redjrum  xqualiu 
AC,  AB,xquales erunt . Quia  uero  cft  ut  A Q^maius  fcg- 
mentum , ad  Q^C,minus,ita  A L, tota  ad  AP.maius  fegme 
nimj  Etcft  A Q^rcda  rcd$  A L,xqualis : Erit  5c  Q^C , re- 
da .r  qualis  rc&g  AP.  Qjrare  & reda  A P, minus  fegmentu 
erit  lateris  A B , maiufque  reliqua  A P } acpropterea  reda 
PQ^_fcxabt  latera  BA,AC,  extrema  ac  media  ratione.  Ea- 
de  ratione  reda  PR.quarpei  1,  ducitur  parallela  rede  AM, 
fecab  t latera  CB.BA.extrema  ac  medi  i ratione,  ideoquein 
pundum  P,  cadet.  Non  aliterrcda  RQ^per  H,duda  paral 
lela  redae  BK.,  latera  A C,  CB,  fi-cabir  extrema  ac  media  rar 
tione , atque  adeo  in  punda  R,  Q^cadct.  Quoniam  uero. 
fingula  latera  trianguli  PQJl,  cum  fubtendant  anguloaf- 
quales  trianguli  zquilateri  aqualibus  lmcis  compreheofos, 
nimirum  maiore  & minore  fegmento  fingulos,  zqualia  in-, 
ter  fe  funt; erit  triangulum  PQJ^.ex  ipfiscom pomum,  x- 
quilaterum, cuius  quidem  latera  bifariam  fecantur  ab  angu 
lis  trianguli  Icofacdri  GHI : (Cum  enim  in  tnagulo  ACL* 
reda  PQ^parallela  fit  lateri  OLjlccabuntur  PQ^LC,in  eaf 
dem  rationes , ex  ijs,  quxad  propof.  4.  lib.  6.  demonftraui- 
mus:  Diuiditur  autem  CL, bifariam  in,H,  ob  triangulum 
ACL,ih quo  PH, parallela  cft  lateri  AL;fccans  proporrjona 
liter  latera  CA;CL. Igitur  & PQ, bifariam  fecaturin  G.Ea- 
demqueeft  ratio  dc  reliquis  QJl,  RP.)  Acproptereatrian- 
Igulum  Icofacdri  GHI , infcriptum  cft  triangulo  zquilatcro 
! PQR , cuius  anguli  diuidunt  latera  bafis  pyramydis  extre- 
ma ac  media  ratione , 3c  latera  ipfa  bifariam  fecantur  m G, 
H,I,ab  angulis  bafis  Icofacdri  GHI.  Quapropter,  fi  ab  an- 
gulis trianguli  Pyramidis,  &c.  Quod  oftendendum  erat., . • 

COROLLARIVM 

E'x  hir  facile  cojligi  poteft , latus  Icofacdri  ofiaedro  inferipti , 
piaius  cflefcgmentum  re&ar  diiiif*  extrema  ac  media  ratione,  qui 
ab  uno  angulo  bafis  oftacdri  du&a  fccat  lacus  oppofitum  extrema 

quoque 

<— • ......  .....  . ,i  - r- 


2.  frxti. 


1, quarti  de. 


4.  frimi. 


l,  fexti. 


. 


* 


i.  /*«». 

34.  frimi, 


x.  yijrt». 

3 4. frimi. 
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quoque  ac  media  ratione . Cum  enim  , ut  cnnftat  ex  propof.  1 6, 
l1b.15.GHI, triangulum  iit  Icofaedri  in  n&acdro,  cuius  batir  DEF, 
defer  pt  i j ducatur  ex  angulo  F,  criangu 
'Ii  FF.C,  quod  triangulo  DhF,  rftxqunle, 
reda  FS,  parallela  reda;  AM.fecans  a C» 
HO.in  S,  8f  T.  Cum  igi-ur  MC,  bifariam 
fcccmr  ins,  ob  triangulum  A.VlCj  fitque 
MS,  lpfi  «JF,  aqualis,  ob  paiallelogram- 
muni  G S;  Frit « SC,  aqualis  eidem  GF» 
minori  Tegmento  rede  DF;  Ac  propterea 
cum  totf  DF.EC,  {quales  iim;entquoq; 
reliqua  K S,  reliqua  DG, maiori  Tegmen, 
to  aqualis  : Ideoq;  EC.in  S,  Tcda  erit  extrema  ac  media  ratione  . 
Deinde  quia  FB,Fs,firoilirer  Terantur;  Tecatur  autem  FE,  extrema 
ac  media  ratione  j iecabitar  & F 5,  in  T , extrema  ac  media  ratio- 
ne , maiuTque  Tegmentum  ent  F T , reda  zqualis  exiilens  lateri 
IcoTaedri  GH,  ob  parallclogrammum  GT.  Igitur  FT, latus  Icofee 
dri  odaedro  inferiptr,  maius  eft  (egmentum  reftz  FS,quz  diuidit 
EC,  latus  o&aedri  extrema  ac  media  ratione,  cx  angulo  F,  demif- 
tk . Quod  cft  propofitun» . 


THEOR. 4.  PROPOS.  4. 


MINVS  fegmentum  lateris  Pyrami- 
dis extrema  ac  media  ratione  fe&i,  duplum 
eft  potentia  lateris  Icofaedri  in  ea  pyrami- 
de deferipti. 

Ras  i s Pyramidis  fit  ABC,  cuius  latera  extrema  ac  me- 
dia ratione  fccctur  m K,  L,M,&  d uctis  rectis  B K , CL,  A M, 
A producentibus  GHI,bafim  Icofaedri  in  il 

K la  pyramide  deferipti,  inferiptam  triangu 
O loxquilatcro  PqJr,  cuius  anguli  latera 
^ trianguli  ABC,  fecent  extrema  ac  media 

RM  C ratione!  P,Q^,R,&ipfa  latera  PI^QJ^, 


R P, bifariam diuidantur in  G,H,  I,ut  in  propof  praeceden- 
ti demonftratu  cft . Dico  A P, minus  fegmentum  lateris  Py 
ramidis  duplum  efle  poteria  lateris  Icofaedri  HtlCiLn.PQ^ 
dupla  fi:  potentia  minoris  fegmenti  AP,ex  eoroil. i. propof. 
i6.iib.  1 5 .quadrupla  uero  potentia  rcctz  HI,  cx  fihoJio  pro 
pofd.lib.x.qd*  PQ^rccta  dupla  fit  rectae  PG.hoceft,  fibi  ae- 
qualis Hl,ob  paraliclogrammu  PHjErit  PQjPotcntia  4.5c 

APi. 


A*  - . 
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A P, S.&.HI.  t.  Q^uiobrc  A P,  dupla  erit  poteria  recta:  H I* 
Minus  ergo  fcgmemu  ta  teris,  Scc.  Q^uod  erat  dcraonftradu* 


■A  T~ 


COROLLARI  VM. 


S a * T * * ex  Ki*  latus  Icofaedri  in  pyramide  defcripti.efle 
Apotomen.Cum  enim  diameter  fphfr*  potentia  fcfquMltcra  fitla  I SftVtijdf. 
teris  Pyramidisjfi  diameter  ponatur  Rationalis, erit  & latus  Pyra-  ( 
midis  R5nale,eu  diametro  potccia  fit  comefurabile.  Quare  minus  5,  decimi. 
fegmetu  lateris  Pyramidis  extrema  ac  media  ratione fefti  Apoto-  !6. tertiidee . 
me  crit;A(q;  adeo  tu  minori  fegmeto  lateris  Pyramidis  latus  Ico  L’i  • • * 
faedri  potentia  fit  commcnfiirabile  j (oltendimus  enim  minus  fcg 
mentum  pbtentiaefie  duplum  latens  Icofaedri.)  Erit  & latus  Ico- 
faedri , ex  fcholio  propof.  104.  hb.  10.  Apotome. 

THEOR.  5.PROPOS. 

L A T V S cubi  potetia  dimidiu  eft  late  . 
ris  Pyramidis  1 eo  defcriptac.-Latus  nero  Py 
ramidis  duplu  eft  longitudine  lateris  ottae- 
dri  fibi  inferipti : latus  deniq;  cubi  duplum 
eft  potentii  lateris  fibi  inferipti  o&aedri . 

a».'"*  -i  ' ( 

Cv  m enim  latus  Pyramidis  in  cubo  defeript^  diameter 
ficbafiscubi,utcoftatcx  propof.i.lib.  15.  Sit  aut  quadratu 
huius  diametri  duplu  baiis  cubi, hoc  eft,  quadrari  lateris  cu- 
bi,ex  fcholio  propofi.f7.lib.  i.Manifcftum  cft,latuscubt di- 
midium cfteporctia  lateris  Pyramidis  in  cubo  illo  deferiptse. 

Ry  r s vs,  quia  re&ae  coni  ungentes  bifarias  lectiones 
laterum  Pyramidis  conftituunt  ocraedrum  in  pyramide  de 
feriptum,  ut  liquet  cx  propof.i  lib.t  5. Eft  autem  latus  trian 
guli  acquilateri  duplum  recta:  coniungcntis  bifariis  eius  Te- 
ctiones,cum  ea  recta  «qualis  fit  dimidio  lateris  trianguli, )ut 
conftat  cx  4 propof.lib.  4.  Pcrfpicuum  cft.latus  pyramidis 
duplum  efle  longitudine  lateris ocraedri  (ibi  inferipti . 

D f.  m 1 ove  quia  diameter  fph  aerae  , fcu  octaedri  po-  t 
tentia  eft  dupla  lateris  octaedri  5 £ft  autem  latus  cuLi  aequa 
lediametro  octaedri  fibi  inferipti, cu  diameter  octaedri  coju 
gat  cetra  bafiu  cubi  oppoficaru,ut  in  coroll.  propof  j.lib.  1 j, 
diximus: patet, lar9  cubi  potetia  cfie  duplti  lateris  octaedri  in 

code- 
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) ' — — — 

! 

t 

eo  dcfcripri . Qjupcirca  latus  cubi  potentia  dimidium  eft  la- 
uris PyramiJis , &c.  Q^uod  erat  oftendendum . 

theor.6.  propos.6. 

- * . . * 

\ / ' 

» f <5  v*  , 
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L A T V S Dodecaedri  maius  Tegmen- 
tum eft  reto , qua:  potentia  eft  dimidia  la- 
teris Pyramidis  libi  inferiptae . 

1 \ #lfv  -Si 

* *»  4- 

i • 

i .4  . 

i -i 

5.  fextidec. 

Cvm  enim  Pyramis  inferipta  cubo,  deferipta  Gt  quoqj 
in  Dodecacdro , cui  ille  cubus  infcribitur,ucdocuitnus  pro- 
pof.  10.  hb.  1 5.  Sit  autem  latus  dodecaedri  maius  fomen- 
tum , ex  coroll.  1 . propof.  17.  lib.  1 3 • lateris  cubi,  qui  in  eo 
deferibitun  exiftat  den  que  latus  cubi  dimidium  potentia  la 
teris  Pyramidis  fibi  infeript^:  Aperte  colligitur,  lacus  Do- 
decaedri maius  effe  fomentum  reftg , quae  potentia  dimi- 
dia eft  lateris  Pyramidis  fibiinfcriptx.  C^uod  eratdemon- 
ftrandum. 

THEOR. 7.  PROPOS.  7. 

' 

51  in  cubo  deferibatur  & Icoiaedrum , 
& Dodecaedrum  .-Latus  Icofacdri  medium 
proportionale  erit  inter  latus  cubi , & Do-i 
decaedri. 

4 i.  *>  V • ,1  .( 

* 

. ; * . , 
4 ' J 

—«.i.  .1 « ■ 1 

S 1 t latus  cubi  A , & latus  Icofacdri  /n  co  deferipti  B , 
latus  denique  Dodecaedri  in  eodem  cubo  deferipti  C . Dico 
A B,  latus  Icofacdri  medio  loco  efle  pro- 

■p 1 ' : 1 • portionale  inter  A , latus  cubi , & C , 

q\  t • latus  Dodecaedri  . Cum  enim  ex  ijs , 

qux  in  fcholio  propof.14.  lib.  1 5.  de- 
mon ftrata  funt , B,  latus  Icofaedri  maius  fegmentum  fit  ia 
teris  cubi  A 3 & C,  latus  Dodecaedri , per  ea , qux  in  fcho- 
lio propof.  1 3 . ciufdem  lib.oftcndimus,  minus  fegmentum 
• ...  1 , & 
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(it  eiufdcm  lateris  cubi:  Planum  fit , ita  efle  A,  totam  ad  B, 
maius  fegmentum  ,.vt  B,  maiu?  Tegmentum  ad  C,  minus . 

Si  in  cubo  itaque  deferibatur  & Icofaedrum,  &c.  Q.uod 
offendendum  erae  J . 

r“j  THEOR; 8.  PROPOS. 8» 

L A T V S Pyramidis  potentia  o&ode- 
cuplu  m eft  lateris  cubi  in  ea  deferipti . 

C v m enim  pefta, quae  propof  i8.1ib.i5.funtderaon- 
ftrata,  latus  Pyramidis  longitudine  triplum  fitdiamctri  ba- 
(is  cubi  in  ea  deferipti j(  oftcnfum  enim  eft  ibi,  GH.diamc- 
,trum  bafis  cubi  inferipti  tertiam  efle  partem  lateris  Pyrami- 
dis BC, ) Et  quadrata  proportione  habeant  laterum  dupli-:  to.fexti. 
catam : Erit  quadratum  lateris  Pyramidis  noncuplum  qua- 
drati  diametri;  bafis  cubi  in  ea  deferipti  > cum  noncupla  pro- 
portio fit  tripi  e duplicata , ut  m his  numeris  i. ^.9.  apparet. 

Qjjare  , cum  quadra  tum  diametri  bafis  cubi  duplum  fit  ip 
fius  bafis  cubi,  cxfchphopropof.47.lib.  1.  fit,utfi  ponatur 
bafis-cubi,  hoc  eft,  quadratum  lateris  cubi  1.  quadratum 
eiuidcm bafis diamctri.fit  t & quadtatum lateri* pyramidis 
r 8. Q^amobrcm latus  Pyramidis  potentia  oftodccuplmn 
eft  launs  cubi  irnea  deferipti . Qjod  erat  oftendendum . 

THEOR.  9.  PRO P OS.  9. 

- «i : '(.»*  -■  v I n ii  -/ 

LATVS  Pyramidis  potentia  o&ode- 
cuplum  eft  re<5fe  extrema  ac  media  ratione 
fedtoi  ciiius  maius  Tegmentum  latus  eft  Do 

decaedri  in  pyramide  deferipti . 

, rg  - . 

Cvm  enim  cubus  in  Dodecaedro  deferiptus , inferiptus 
quoque  fit  Pyramidi , cui  illud  dodecacdrum  inferibitur,  ut 
docuimus  ia  fiholio  ^pofiultim^  Ub>.  r 5 JEnt  latus  Pyrami- 
dis potentia o&odecuplum  latens  cuhLfibi  & Dodecaedro  i.fixtliec. 

inferipti : 


1« 

AH 


^ A 
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infcripti : Huius  autem  lateris  cubi  extrema  ac  media  ratio- 
ne fecti  maius  fegmentum  eil,excoroll.i  prop0f.r7.lib. 1 3. 
latus  Dodecaedri  in  pyramide  defcripti.in  quo  nimirum  cu 
busclt  deferiptus.  Igitur  latus  I yramidispotentta  octode- 
cuplumeft  reerx  excrema  ac  media  ratione  feccx, cuius  ma 
ius  fegmcncurti  la  tus  cft  Dodecaedri  In  pyramide  delcripu . 
Quoddemonftrandum  erat. 

; theor.io.propos. io. 

S I in  oftaedro  Icofaedrum  defcribatpr: 
Erit  latus  Icoiaedri  potentia  duplum-  mino 
ris  Tegmenti  lateris  odaedri  extrema  ac  me 
dia  ratione  diuifi . ^ 


rm 


V t enim  condat  ex  propof.  1 6.  lib.  15.  recta  coni un- 
gens duas  fcctiones  duorum  latetum  octacdri  recturo  angu 
Ium  continentium  prope  minora  iegmenta , ( qualis  fuit  ibr 
recta  GI,  fubteiidens  angulum  rectum  G AI, minoribus  fcg 
mentis  AG,Al,comprchefum;  jlatuseft  Icoiaedri  in  occae 
drodeferipd.  Quare,cum  hoc  ipfum  latus  Icoiaedri  pollit 
duo  illa  minora  iegmenta  aqualia  j duplum  poterit  iimus 
minoris  iegmenti.  Si  in  Octacdro  ergo  Ico&edrum  detoiba- 
tur,&c.  Quod  erat  demon  lirandum  . 

\r.  •'  ^ t r r 1 • ^ 

theor.ii.  PROPbs;ii. 

« t 

LATVS  odaedri  potentia  quadru- 
plum fefquialtcrum eft  lateris  cubi  in  ipfo 
deferipti.  / * : /q  c^i 

S 1 t una  iex  pyramidum  octaedti  ABCDE.cuiusbafis 
quadratum  ABCD.triangula  uero  ad  E,  uerticem,  A B E. 
EBC,C£D,DEA,  fintque  horum  triangulorum  centra  F> 
G,H,I,per  qux  rcctx ducantur  KL,  L M,  MN,  NA,  rectis 
AB,BC,CD,DA,parallclx . Quod  ii  coniungaotur  rectae 

*G. 


i 


$*3p LIBE  JQ  ■ X VI,  cfcg  180 


FG,GH,HI,IF>  erit  FGHI,quadraeum  cubi  ia  octaedro 
dcfcripti,ut dcmonftrauimus propof.4.Iib. i f .Quoniam  au 
«em ducta  recta  EHO,  lefquialtcra eft  reet* 

EH.pcrcoroii.  propoli  1 8.  Iib.  14.  qualium  j 
partium  X.  ponetur  EO.talium  2.cnt  E H : 

Atqui  utE  J.ad  EH.tta  eft  EB;ad  EL.lgi- 
tur  qualium  partium  3. concinet  EB, talium  „■ 

2. erit  EL,fcu  LMjfibi  aequalis  > Ac  propte*  * — 

rea  quadrarum  latetis  oaaedri  E B.  partium  erit  9.  & qua- 
dratum  recta;  L M,n,mrr«n  K L M N.partium  4.  id  coque 
& quadratum  latens cub»  GH,uidelicct  FGHl , talium!,, 
tium  2.  cum  quadratum  L N,  duplum  lit  quadrati  G I 
b.  mlcnpti , per  ea  , qu*  in  fcholio  propoC  47  l,b  * A* 
raonftrauimus.  Eitcnim  L N , quadratum  e*  diametri 
quadrati  Gl,  defetiptum  f cum  G I , diameter  (fi  ducatur) 
acquajis  fit  lateri  L M . (Quapropter  latus  ocraedri  EB, po- 
tentia quadruplum  fcfquialtcrum  eft  lateris  cabi  GH  cum 
eorum  quadrata  proportionem  habeant , quam  9.  a.Latus 

ar, :Tnt,a  ‘>Uid,at'aa-  «. 


COR  OLLARI VM. 


Qjr  1 A uero  latus  cubi  extrema  ac  inedia  nnV a:..  r e 
ficit  maius  fegmentum  Urus  Oodecaedri  , cui  infrnh!»nr  f ef 
rolK  t.  propoC  ij.  lib.j ij.  Infcnbuuturquc  Dodecaedrum’  P & eu 

bus  libi  inferiDtus  . nrlcm  .7.  ...  . 7.  » “ eu 


bu,  fibi  inferiptus , eidem  oaaedroY «VdoZSa  1 & C“ 


THE0R.ij.PR0P0S.ij. 

L A T V S Icoiacdri  raanisiegmentum 
eft  eius  redtx  extrema  ac  media  ratione  fe- 
dtx.qua  potentia  dupla  eft  lateris,  odhedri 
in  Icolaedro  deferipei . \i; ...  :..  j 


Qjo- 


1.  ftxti. 


13.  frimi. 
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Qv  O N i A m Icofaedri  in  cubo  deferipti  fex  latera  op. 
pofita  in  fex  bafibus  cubi  collocata  funt , quorum  bftauas  ic 

ftioncsconiungunt tres  rcd$ lateri  cubi  a:qualc$,.uc  con<* 

ftat  ex  propof.  lib.  i f ciufque  fchol.o . Etinbifanjs  fc*; 
ftiombus  di&orum  fix  laterum  Icofaedri  relident  fcx  an- 
guli oftaedri  in  Icolacdrodcfcriptii  ex  propof  i f- ciuldcin 
bb.  1 5 Fit,  diametrum  oftacdri  in  di&o  Icofaedro  deferrpa  | 
aequalem  efle  lateri  cubi  , in  quo  lcofaedrum  dclcribitur. 

Q uarc.cu  per  ca,quae  ad  propof  14-lib.i  5.oftedimus,larus 
lcoiaedri  fit  maius  fegmentum  lateris  cubi  prardi&i  extrema 
ac  media  rationediuifi  j Erit  quoque  idem  latus  Icofaedri 
maius  figmentum  diametri  o&aedri  in  itio  Icofaedro  dc-cri 
nti : Atqui  diameter  fphafcrae  , fiu  o&acdri  dupla  cft  poten- 
tia lateris  o&aedri . Igitur  latus  Icofaedri  maius  fegmentum 

eliciusreftecxtremaac  media  ratione feftae  , qu®  poten- 
tia dupla  cft  latens oUacdri in  Icofaedro  dcfcript» . Qjtod 
ottendendum  erat . 

THEOR.  IJ.  PROPOS.  13. 


4 


. L AT  V S cubi  ad  latus  Dodecaedri  in 

ipfo  deferipti  proportionem  habet  duplica 

tam  eius  > quam  habet  maius  fegmentum 
ad  minus  re£he  lineae  diuift  extrema  ac  me 
dia  ratione . Latus  uefo  Dodecaedri  ad  la- 
tus cubi  in  iplo  deferipti  proportionem  ha- 
bet, quam  minus  fegmentum  ad  maius  e- 

hifdem  recline*.  . 


k - j 

OsTENifM  cft  in  fcholio  propof.  1 3 Jib.  1 5.  Murus 
fegmentum  lateris  ciibi  eittrema  ac  media  ratione  fi£ti  efle 
latus  Dodecaedri  in  cybo  illo  deferipti.  Cum  ergo  tora  linea 
extrema  ac  media  ratione  diuila  ad  minus  fegmentum  pro- 
po  itionem  habeat  duplicatam  proportionis  totius  lineae  ad 
maius  figmentum , ucl  maioris  figmenti  ad  minus,  ( quod 
' . \ • tota 


fmz,  im  E R XVI.  1*' 
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tQtaiinea,matasfc;mcntum , atque  minus»  finttres.  redae 
continue  proportionales: ) liquido  conftat , proportionem 
lateris  cubi  ad  larus  kofaedri  in  iplo  defcriptieUe  cfuoquc 
proportionis  maioris  legmenti  ad  minus  duplicaram. 

P a ab  mia,  cumconftetcxcoroll.  i.propqf.17. 
lib.  i % maius  fegmcfctura  lateris  cubi  extrema  ac  media  kU 
rione  dsutfi  larus  dic Dodecaedrj,  cuicubirsinlcribiturs  ma> 
mfeftumcllefleutiauis  Dodccacdri,hocert,nuiusftq»mcji- 
rum,ad  larus  cubi  in  iplodcfcripti,  hoc  efl,  ad  totam  linifiim 
extrema  ac  media  ratione  ledam, ita  niinus  Tegmentum  ad 
maius.  Cum  enim  fir,ut  tota  linea  ad  maius-lcgmentum, 
ita  maius  Tegmentum  ad  minus»  Erit  quoque  conuerten- 
do  , ut.  maius  lepmcntum  ad  .totam  lineam , ita  Tegmen- 
tum  minus  ad  maius.  Latus  cr°ocubiad  latus  Dodecae- 
dn»dcc.  Qjioderatdcmonllrandum  . 

THEOR.14.  propos. 

. »•  * ' . • t 

. lr'  f ,r)  »»i*<  * * i * % 1 1 jO  • 1 

L A T V S O&acdri  fefquialterum  eft 
lateris  fibi  inferiptee  Pyramidis . ' 

1 J •:  .t  <\  5 c.  A : : . , . 

S 1 t una  lex  pyramidum  Odaedri  ABCDE»  cuius  ba- 
fis  quadratum  A1JCD,  triangula  autem  ad  lierticcm  E,lmr 
A BB,EBC,  CE  D,  DE  A,  fintque  horum  triangulorum  ccn 
tra  F,G,H»I,quae  redis  iungantur  FG,. 

G F, quadratum  cubi  in  Odae- 

drodclcripti  conftitucntibus»  ut  docui- 
mus in  propof  4,Iib.i  t-  Qjioniamue- 
ro  Pyramis  in  cubo  deferipta,  deferibi- 
tur  quoque  in  Odaedro, cui  cubus  im-  _ 

ponitur » ut  m fcholio  propof  uitimx  lib.  1 5.  expofuimus»* 

E ftque  latus  pyramidis  m cubo  deferiptae  diameter  bafis  cu- 
bi,ut  tonllat  ex  propof.  1. lib.  1 5.  Erit  duda  diameter  G I,Ia- 
tus  Pyramidis  m Odatdro  dido  deferipta:.  Dico  igitur  latus 
odaedri  BC,fefquialterumelTe  Uteris  Pyramidis  G 1 . Dt*A 
dis  enim  redis  E G K , EIL,  diuidentur  latera  AB/GD^bi- 
fariam  in  K»  L,  ex  fcholio  propof.  > 1 . lib.  1 3 . ipfatqiieE  Kj 
EL,  Jefquialtcr^crunt  redaru  EG}El»pcr<oroll  ptopof  1 8.1 

/ N n lib. 


m*- 


J 


I x.  fixti, 

* 

3j.  frimi 


■ 


* 
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l*b.  14.  Ac  propterea.G  I, parallela  erit  redae  K L,au ferens, 
per coroll.propof.4.  Iib.6.triangulum  EGI,  (imile  triangulo 
EKL.  Q^uarcerit.ut  E K,ad  KL.ita  EG,ad  G I;&  permu- 
tando.uc  EK.ad  EG.ita  K L,ad  G 1 i 
ideoquecumEK  , fcfquialtcra  fitip- 
fius  E G,crit  & KL,  fcfquialtcra  ipfius 
G I.  Cum  ergo  B C , aequalis  (it  ip(i 
K L,  quod  & B K , C L,  aequales  fint* 
& parallelae ; Erit  B C,  latus  o&aedri 
fcfquialterum  lateris  Pyramidis  G I , fibi  infcriptx . Q^uod 
eratdcmonftrandura . 

THEOR.15.PROPOS.  15. 

r y yy  * c . « .<,  .i... 

S I ex  quadrato  diametri  Icofaedri  au- 
feratur triplum  quadrati  lateris  cubi  in  eo 
deferipti ; relinquitur  quadratum  fefquiter- 
tium  quadrati  lateris  Icofaedri . 

S 1 t Icofaedrum  1ABCDEFGH,  cuius  diameter 
BE,  dc  centrum  I j triangula  uero  oppolita  & parallela,  per 
coroli  4-propof.  i4.1ib.  13.BCG.EFH,  quorum  centra 

KL  Ducatur  ex  centro  I , ad 
planu  BCG,  perpendicularis 
1 K,  cadens . ex  coroli.  4cm- 
matis  i.propof.io.  lib.  1 4.in 
cctru  A .Produfta  igitur  KI, 
perpendicularis  quoque  erit 
ad  planum  E FH, parallelum 
plano  BCG,pcr  Icholiu  pro- 
propof.  14,  lib.i  1 . cadctque 
idcirco  in  centrum  L,pcr  coroli.  praefati  lemmatis  • Q.ua  ob 
rem.cum  cubus  in  Icofacdro  deferiptus  ftatuat  fuos  angu- 
los in  cenrtisbalium  Icofaedri, ut  conftat  ex  propofi  M.lib. 
1 5. atque  adeo  angulos  oppolitos  in  centris  bafium  oppofi- 
taxumi  Erit  KL,qiamcter  cubi  in  Ico&cdro  deferipti , tran 
fiens  per  I, centrum  lcoiacdri.  Cum  crgo.eade  rauoncrcli- 
o.i  * “ * qu£- 


« 


y 

% 
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47. primi. 
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quae  diametri  cUbi  per  idefci  centru  I,tranlcant,erit  I,quoqj 
centrum  cubiinlcripti/deoque  1 K,I  L.fcmidiamctii  cqua- 
les : Coniunda  autem  K B.fcmidiametro  circuli  triangulum 
B CG,ciriwnfcribctttts,  erit  angulus  BKI,  redus,  ex  defin. 

3.lib.  1 1.  Ac  proinde  quadratum  redae  B 1,  aequale  quadra- 
tis  redarum  BK,KI.  Igitur  & quadratum  diametri  B E, 
quadruplum  exiftens  quadrati  femid:ametri  B I,ut  in  Ichd- 
lio  propoli  4.1ib.i.  o (tendimus,  aequale  erit  quadratis  dua- 
rum  redarum  , nempe  diametri  circuli  triangulum  BCG, 
circumlcribentis , 3c  A'  L * Sunt  enim  & hacc  qaadrara;  per 
idem  fcholtum  , quadrupla  quadratorum  ex  femidiametris 
B K,  K I , deferiptorum . Ablato  ergo 'quadi ato  diametri 
tcubi  K L , (quod  triplum  eft  quadrati  lateris  cubi,)  ex  ifjcrtijdec. 
quadrato  diametri  Icolaedri  B E , remanet  quadratum  dia-, 
metri  circuli  triangulum  B CG,  circumlcribentis  . Hoc 
igitur  dico  lefquitcrtium  eflc  quadrati  lateris  jlcolaedri  B C. 
JDefcnbaturenim  ex  centro  K ; circa  triangulum  aequitate* 
rum  B CG,  circulus,  cxtenfaquejB  K,u(que  ad  M.,  qux 
fecct  C G,in  N,  ducatur  quoque  recta  C M . Quoniam  igi 
tur  B N,  per  centrum  K.,duda  perpendicularis eft  ad  C G, 
perca , quae  oftendimus in  fcboiio  propof.  r at.  lib.  13. erit 
leda  B C,  potentia  fcfquitertia  redxB  N j Vt  autem  B C/  .1 2.  quarti- 
ad  BN,  ita  eft  B M,ad  B C,  quod  BC,fit  media  proportio-  decimi. 
ralisiqter  B M,&  BN.cx  eoroll.  propoC8.1ib.6,cumangu-  [ 

Ius  B C M,  rCduS  fit  in  fcmicircUld  exiftens".  Reda  igitur  3 terti}. 
B M,  potentia  quoque  lelquitcrtia  eft  redae  B C > .Ac  pro-  * 

pterea  quadratum  diametri  B M , lefquitcrtium  eft  quadra- 
ti lateris  BC , Quapropter  ii  ex  quadrato  dtametri  Ico  lac; 
dri,6c-c.  Quod  erat  demon ftrand um. 


COROLLARIVMV 
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H t M c fit  diametrum  Tcofaedn  bina» re&as  poffey  diame- 
trum fcilicet  cubi  in  ipfo  defcripti  ,&  diametrum  circuli  triangUi 
Ium  Icolaedri  ambientis  . oHcnfum  fiquidem  elt,quadrar- 
tum  diametri  tcoiaedri  BB, (quale  ellc  quadram  .,r  1 

diametri  cubi  KL,&  diametri  circuli  ' J ‘ r 
triangulum  BCG,  cir--  f 

“ ■ - r -fi  - -‘“z  "■iib 


cumfcnbcntis. 
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■ THEOR,  16.  PROPOS.16. 

^;,L  A T V S Dodecaedri  minuS' figmen- 
tum eft  reto  lincce  extrema  ac  media  ratio- 
ne diu  i fe,  qua*  duplum  poteft  lateris  O^ae- 
dri  in  eo  deferipti.  . f.  : 1 

, \J  * m:  n^nz.  t ^ t,2jy*  ijrxxtv c*x 

Q^VO  n 1 a m diameter  O&aedri  in  Dodecaedrosdefcri- 
f \Aerttjdec.  pri  duplum  potens  lateris  o&acdri , coniungit  bifarias  fc&io 
nes  laterum  oppofitorum  Dodccaedri , ut  maiiifeftura  eft 
«x  propoC  9.  hb.  1.5.  Eft  autem  redxdiftas  icebonescon- 
iunp/ntisdiuifz  extrema  ac  media  ratione  minus  iegmen- 
tum  larus  Dodccaedri,excoroll.+.propo£i  7.1ib.i  3 -Liquer, 
latus  Dodccaedri  minus  fegmentum  efleeius  rectae  extrema 
ac  media  ratione  diuifx,qux duplum  poteft  lateris  o&acdri 
in  eo  deferipti , cum  huiufmodi  reda  comungat  bifarias  fc- 
diones  laterum  Dodecaedri  oppofitorum.curus  quidem  mi 
nus  fegmentum  eft  latus  Dodecaedri,  cx  prxdido  coroii. 
Iraque  latus  Dodecaedri  mious  fegmentum  eft,  &c.  Q^uod 
erat  demonftrandum . 'W;  . • :c,fv , . 


>/  ^ v*  • •• 
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THEOR.  17.PROPOS.  17. 


DIAMETER  Icofaedri  poteft  & fui 
ipfius  lateris  fefquitertium,  & lateris  Pyra- 
midis in  eo  defcripra  fcfquialterum. 

C V M cubus  . & Pyramis  in  eo  deferipta  , in  eodem  Tco- 
faedro  deferibantur  , ut  docuimus  in  fchoho  propof.  ultimj 
Jihuy .eademque  fphxra  comprehendantur  j eadem  erit  dia  - 
metet  cubi , & diameter  fphxrz  pyramidem  circundantis : 
iiJfftljdtc,  poteft  autem  diameter  fphxrz  fcfquialterum  latens  pyramt 
dis . IgituriSc  diameter  cubi  in  Icofaedro  deferipti,  in  quo  & 
Pyramis  deferibitur , fefquiaherum  poterit  lateris  Pyrami- 
dis in  ipfocubo,&  Icofaedro  deferiptx : Atqui  diameter  cir- 
culi bafim  Icofaedri  circunfcribcntis  fefquitertium  poteft 
r nH  . , lateris 


o.ri  r 
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lateris  IcofatWrijUt  in  demon ftrationc  propof.t  huius  Itb. 

ifaed  n 


demon ftratrimus  . Igitur  diameter  Icofaedri  potens  & dia 
metrum  cubi  in  ipfo  defcripn,&  diametrum  circuli  bafln  Ico 
faedri  circurldantis.ex  coroll.propof.  rji  huius  Iib,  poteft  U 
fuiipfius  latens  fefquitertium  , nrmirum  diametrum  circuli 
circa  bafim  Icofaedri  defcripti , & latens  Pyramidis  ip  co 
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defcriptarfefquialterum  , ncmpe; diamftr  ut» ,cubi . Quod 
cratdet&odhtuadum.  * ' '1J5  ri  'v’:  \ 

i -*»•  -■  •“>  j ; vir'  ' > 

T H E'0 R.  18.  PRQPOS.  18. 


L AT  V S Dodecaedriainbi  jnlcripti 
Icofaedri  latus  le  habet  i ut  minus Tegmen- 
tum lineae  perpendicularis  ab  uno  anguTrij 
pentagoni  ad  latus  oppofitum  du<5b?,atque 
extrema  ac  media  ratione  diuifx,ad  partem; 
eiufdem  linea?  inter  tentrum  pentagoni  > & 
fatus  eiufdem  pofitae . 


S t r dimidium  Dodecaedri  contentum  lex  pentagonis 
ABMI  K.LK  I H P,P  HG  F 0,0  F EO  N;  NDCBM, 
LMNO  P^quonim  centra  Q^R,S,T,  V*X;  ('quaelibet  ui- 
delicet  duo  proxima  ) iungantur 
reftis  QR,  R S,  S T,  T V,  V Q, 

QJC,R  X , S X,  T X , V X.  Con- 
ftitutafunt  igitur  quinque  trian- 
gula Icofaedri  in  Dodccaedro  de- 
laipti  componentia  angulum  foli 
dum  X,  in  centro  pentagoni  L M- 
NOP,  utoftenfumeft  in  demon 
ftrationc  propof.  7;lib.  1 5.  A duo- 
>us angulis  pentagonorum  D,  K, 
in  communem  bafim  B M, per  centra  R*  Q^rc6be  demitran 
tur  D Y,K  Y,quae  quoniam  bifariam » & ad  icftos  angulos 
1 ecant  latus  B M,  pcrcoroll.  i.  propof  to.libu.  conuenient 
iu  punfto  Y . Quod  fi  fubtendatur  re&a  AL,  angulo  K; fe- 

N n 3 cabitur 
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1.  fexti, 
4 fexti. 


i.  fextidec.  rabitur  perpendicularis  K Y,  in  Z,cxtrema  ac  praedia  ratio- 
ne . Dico  ita  efle  latus  Dodccacdrj  L M,  ad  latus.  Icofacdri 
fibi  infcripti.QJR.  ut  K;Z,  minus  iegmenrum;  perpendicu- 
laris KY, ad  re&am  » inter  centrum  ,|&  JatusB  M* 

r .interceptam.  jSubtenfi»  ennn  re&a 
D K,  quae,  per  demqnftratain 
,r<holio.propoi:M.l,b. 1 5. latuscft, 
cubijin  quo  X>g<jft?r4ro;propp£* 
tum  deferibitur  j erit  L M , latu* 
fpodccacdrijmtnus/egrnetum  ip- 
fius  DJK  , fi  extrema  ac  media  ra- 
jjyr  . t tione  fecetut,  ex  code  fcholio pro-* 

• ■ iQp/:  i ’•  pof»  $;lib.’t  $.  Qjionin  uero  late- 
_ . -.i  i Vfl  ir.  YD,YK, trianguli  YDK.pro- 

port'onaliter  Creantur  in  RA  Qj  (luntenim  RDjQJC,fc- 

midiametri  circulorum  aequalium  squales  $ nccnon  St  YRy 

YQ^dillanti^  nimirure^bMja  centris  R,St  Q_,  eorun- 
dem circulorfi  cqualium)paralleia  erit  Qjl,ipfi  X>/C;Ideoq» 

triangula  YRQ^,  triangulo  Y D X,fimi!e , per  coroll.  pro- 
pof^Jib.d.Qjia  o6  ri  erie,tet  D^->ad  KY,ita  QJi.ad  Q^Yj 
a.5»4«/de.LVtaute  DK.toraad  tota  K Y,  ita  eft  L M,  minus  fegmentu 
ad’minus  KZ.  Vt igitur  LM, ad  K Zjtdefit  QJt,ad  (VY; 
Ft  permutarrdOjUtLM, latus  Dodccaedrifad  QJ^, latus  Ico 
faedri  fibi  infcripti.ita  K Z,  minus  fegmentum  perpendicu- 
laris K Y,ad  QJfjinter  centrum  Q,»  & Jatus  B M, intei  pofi- 
tam. Latus  ergo  Dodccaedri  ad  fibi  inscripti  Icofacdri  ku 
tus,dfc.  C^uodcratdemonftrandum.  ^ 

, THEOR.  19.  PROPOS. 

S I dimidium  lateris  Icofaedri  extrema 
ac  media  ratione  fe&um  fuerit»  qjinusque 
cius Tegmentum  a tbto  latere  Icofaedri  fub- 
latum;  A reliqua  quoque  re&a  pars  rurfum 
tertia  detratta  : Relinquetur  latus  Dode- 
caedri  in  Icofaedro  deferipti. 
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Kwjs:  xrj.  Bag  tu 

' Ci*ca  pentagomim  ABCDE  ,cx  quinquclatrribus 
Icofaedri  compofltum  circulus  dcfcribaruf-,  cuitis  centrum 
F ; & fuper  quinque  latera  pentagoni  quinijue  triangula 
xquilatera  excitentur  conftituentia  angulum  folidum  Ico- 
faedri G,ex  ijs.qus  in  propof.  > 6. lib  i ).  funt.dcmonftrata. 

In  dido  deinde  circulo  triangulum  !xquiUterum  infcinba- 
iur  A H I . C^uoniam  igitur  arcus 
ABC,  AED,  squales  funt, cum  quili 
bet  duas  quintas  partes  titiuscirciin- 
ferentis  contineat  , necnon  5c  duo 
arcus  A B H,  A E I , cum  fint  tertis 
partes  eiufdem  circunfcientis  jterunt 
tcliqui  arcus  H C ,10,  squales,, 
proptcrcaquereds  H I,C  D , paraf 
Ix  , per  fcholium  propof.  27  lib.  3.  . 

Ad  quas  ex  centro  F,  perpendicula- 
ris deducatur  FKL  , fccans  redas 

H I.C  D, bifariam  in  K.  & L; coniuganttifque  redx  }. tmtj, 
F D.  Sulcipantur  infuper  triangulorum  xquilatcrorum 
G B C , G C D , centra  N , 8c  O , per  qux  redae  ducan- 
tur G N P,  G O L.diuiderites , per  fcpoliutn  propof t 2.1ib. 

1 j.latcra  oppofita  B C,C  D,bifariam,3t  ad 'angulos  redos. 

Ttaque  reda  GO,m  pundum  L,in  quo  tiiuifa  cft  C D, bifa- 
riam,cadet.  Iungantur  autem  centra  N,0,rcda  NO, qux, 
ut  conflat  ex  dcmonftrarisin  propof  5. lib.  1 5.  latus  erit  Do- 
decaedriin  Icoftedro  dcfcripti.  Denique  B P,  dimidium  la- 
teris Icofaedri  icceturin  Qj  extrema  ac  media  ratione  ; 3c 
ablato  minoti  fegmento  B Q_,  ex  toto  latere  B C , reliqux 
CQ^  .tertia  pars  detrahatur  CR.  Dico  reliquam  QJJ* 
squalem  efle  lateri  Dodecaedri  N O.  Cum  enim  F L,  per- 
pendicularisa  latete  trianguli  xquilateri  H I , feceturin  K, 
extrema  ac  media  ratione;  (quodFL,  hac  ratione feda 
faciat  maius  fegmemum  squale  perpendiculari  F A'  , per 
corollariu  propofitionis  2.  lib.  14.)  iit  autem  maiori  feg- 
mento  F K , squalis  reda  K M , per  corollariu  propof 
12.  lib.  13.  Eritexijs.qUs  dcmonftrauimusad  propof  5. 
lib.i  3. maius  Tegmentum  K M,  fcdum  quoque  in  L,a  mi- 
nori fegmento  K L , extrema  ac  media  ratione ; Ac  pro- 
inde reda  FM,ex<cdit  redam  FL,  minore  dimidix  faiiplius 

N n 4 fegmento 
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i&gmcnto L M;.., (Quoniam  ucro .iunda  P L,eft  latus  penta 
gonixquilatcr/,  ficatquianguli  in  pentagorio  A B C D E.dc, 
■Tcriptifidcmquc  centrum  F,habenns,cx  fcnolio  ult.m  olib.4.. 

ideoque  Hmilis  illi  5 riunt  triangula 
F C D,F  P L , (fi  reda  duceretur  FP,) 

, fimili*.  per. fehojium  propof.iq  lib.6. 
Qjyrc  ut  FC,  ad/CDjita  erit  F L,ad 
L P ; & permutando,ut  F C,  ad  F L, 
ita  C D.ad  L P ; Atqui  F C,  I16C  eft, 
fibi  aequali*  FM, excedit  redam  F L, 
minore  figmento  dimidijipfius  TM, 
nempe  minore  fig  «tento  reda*  KM , 
t iit  oflendimusi'  Reda  igitur  C L>, 

uel  fibi  aqualis  BCVxdedet  quoqu,e  redam  LP, minore  Teg- 
mento dimidii ipfius  B C.njmirum  minore  Tegmento  'redae 
BP,quoAfuit  B Qj  ideoque  rclfqua.G  Q^reda:  PL,  xqua- 
lisent . Rurfus  quia  G P,  G L.propoitfonalitcr  ficantur  in 
centris  N,Oj  (quod  GN,GO,duplx'finup(arum  N P^OL* 
ftxti;  percoroll.  propof.  1 S.lib.  1 4.)  parallela:  erunt  P L,N  O.i  ac 
proinde  triangulum  G N.Q,  triangulo  G P L,fimi!e,  exeo, 
roll  propofi4.1jb.6.Igiturcrit  utGP,ad  PL  ita  (jN,adNO| 
Ce  permutando, Ut  GP,ad  GN,ita  P L,  ad  NO  : Eft  aurem 
G P.ipfiusG  N > fcfquialtera,  pei  corolj.  propof  r 8.1ib.T4. 
, Q^uare  St  PLhoc  eft, fibi  atquaiis  CQ,  fefquialtcra  erit  ip- 
fius N Oj  Ac  proinde» cum  C Q^fifquialtera  quoque  fic 
redae  Qj^Nam  qualium  partium  3.  eft  CQ^,  talium  t. 
eft  CR,per  conftrudioncm  i Ac  propterea  eai  undem  z. 

) arqualis  erit  QJt>  'P^  N Obteri  Dodecaedri  in  Ico 
faedrodeferipti.  Si  dimidium  itaque  latei is  Icofaedri  extre 
ma  ac  media  ratione  fcdum  fuerit , Scc.  Qjiod  erat  demon- 
Arandum. 

THEOR.  io.  PROPOS.  20. 

C V B V S fibi  inferiptae  Pyramidis  tri- 
plus eft.  ‘ 

1 n cubo  AP.dcfcripta  fit  pyramis  ACEG . Dico  cubum 

, \ • pyrami- 
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pyramidis  triplum  clfc.  Cumcnim  infcriptam  pyramidem 
aequilatcramcircljmftent  quatuor  pyramides  fundar*  fu 
per  quatuor  bafes  lpfius  , uertices  ucro  habentes  reliquos, 
quatuor  angulos  cubi;  in  quibus  non  . . 
relident  quatuo*  anguli  pyramidis 
atquilater*  infeript?  :(Nam;fuper  ba 
fin  A GR, fundatur  pyramis  A ( EDj 
fu  per  bafin  A EG  > pyramis  A EGH  > 
fupcrbafin  CEG,  pyramis  C EG  F; 

& fuper  bafln  A CG,  pyramis  A C- 
G B : quae  quidem  quatuor  pyrami- 
des aequale^ funr.cx  io.  defin.lib.  11.  ^ 

cum  contineantur  plani?  fimilibus  aequalibusque  <Sc  multitu  j 
dine,&  magni iuidinc * Qjiaelibct  enim  conflat  tribus arqua 
libus , Sc  fimilibus  triangulis,  d.nud.ijsfcilicct  quadratorum 
cubi, ut  patet,  & uno  triangulo  pyramidisiquiisFco*  inierit 
ptae.  ) Sit  autem  cubus  cuiuslibet  harum  pyramidum  fe*f 
ruplus  j (Nam  exempli  caufa,  pyramis  A BCG  ,bafim  ha: 

bens  A B C,dimidium  bafiscubi  BD, altitudinem  uero  ean 
dem , quam  cubus.rtttam  uidclicet  BG  , tertia  pars  efl , per 
coroll.i  .piopof.yj.b.  i a.phfmatis  eandem  bafin, 3c  altitudi- 
nem habentis  . Cum  igitur  cubus duplus.fitciufm odi  pnf» 
matis,  quod  & ba  fis  cubi  dupla  fir  bafis  prifmatsj  mamfe- 
ftumcft  pyramidem  A B CG  ,.fextam  partem. efle  cubi, 
proptereaque cubum  pyramidis  illrusclTe  fcxtuplum. ).  £f 
ficitur  .quatuor illas  pyramides  circun liantes  quatuor  c(Te 
fextas  partes, id  eft,  duas  tertias  partes  cubi  i Atque  pro.inde 
reliquam  pyramidem  xquilatcram  ACE  G»cuboinfcrip:5 
ciufdemcubi  tertiam  c(Tc  partem.  Cubus  igitur  fibi  iqfcri- 
ptae  pyramidis  triplus cll . Quod  erat  dcmonftrandum. 

A r.  i t fe  R • Cum  cubu?,  & in  eodcfcrjpta  pyramis  ea 
dem  fphaera  comprehendantur,  ut  docuimus  m fcholio  pro 
pof.  ultimae  lib.  i r.  Cubus  ucio  triplus  fit  pyramidis  mea 
dcmfpHxra  deferiptte,  ut  demonflrarumefl;  pcrfpir 
cuc  colligitur , cubum  triplum  efle  libi  in- 
fcrlpt*  pyramidis  j quandoqui- 
dem hxc  in  eadem  fphxra, 

- . . * in  qua  cubus,  con- 

tinetur* 
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THEOR.  21.  PROPOS.21. 

PYRAMIS  fibi infcripti  o&acdri du 
placft. 

I w pyramide  ABCD,  delcriptutn  (It  oftaedrum  E I K- 
G H F . Dico  Pyramidcm  oftacdri  c(Te  duplam.  Cum  enim 
ottaedrum  circunAcnc  quaruor  pyramides  pyramidi  A 3- 
C D.fimilcs  , ur  propof  j.iib. i 2. demon 
ftratum  etUundaix  fuper  quatuor  ba- 
fes  odaedri  EGH.EFIJGK,  HIK,- 
quales  funr  pyiamidcs  E G HA,  EFlBf 
F G K C,H  iKD:  (quae  quidem  £qua 
^ les  inter  fc  funr,  exdcfin.to.lib.  n.cumr 

**  * ^ contineantur  triangulis  (imilibus,cquali 

busque  numero  & magnitudine , quippe  quz  frmilia  (int  ba 
(ibus  pyramidis  arquilarerne  ABCD.pcr  coroll.  propof.^  lib. 
6.latcraque  habeant  {qualia,  nempedimidia  farcrum  xqua- 
iiumciuldem  pyramidis  A B C D ,ex  conftru&ione  pra- 
pofo.Iib.t  j.)Habeanr  aurem  pyramides fimiles  proportio- 
S.duedec.  ncm  homologorum  laterum. triplicata  s Erit  pyramis  A B- 
C D,  oftupla  cuiuslibet  illarum  quaruor  pyramidum  o&ae 
dro  circumpo/itarum  , ( cum  o&upla  proporrio,(it  propor- 
tionis duplae,  qualem  habent  latera  pyramidis  ABC  D*,  ad 
latera  dittarum  quatuor  pyramidum  , triplicata,  ut  in  his 
numeris  1. a. 4. S.  perfpicue  apparet ) hoc eft  , quaelibet  illa- 
tum quatuor  pyramidum  parSerit  o&aua  pyramidis  A B- 
CDi  Ac  idcitco omnes  quatuor  di&ae  pyramides  quatuor 
partes  06  au  as,  id  eft,dimidium  pyramidis  ABCD,  con- 
| /icicnr . Quarefic  reliquum  o&aedrum  E1KGHF,  reli- 
; qua  erit  dimidiata  pars  eiufdem  pyramidis  ABCD.  Py- 
j ramis  igitur  (ibi  infcnpti  oftaedri  dupla  cft  . Quod  erat 
demonllrandura . 

THEOR.  22/PROPOS.22. 

C V B V S fibi  infcripti  o&aedri  fextu^ 
pluseft.*  i l 

' . / . QJ0- 


vmLmeKyf.xvi. 


m 


136 


'•QtoUIAM  fi  pyramis  in  cnbo  defcrjb-nur,  & in  py- 
ra midcodaedrunr,  odacdrum  in  cubo  quoque  infcriptum 
eft,  ueconftntex  fecunda  dcmonftratione  propofis.  lib.i  f* 
E ft  autem  cubus  pyramidis  in  co  deferipte  triplus,  & pyra- 
mis odaedri  fibiinferipti  dupla  5 Fir,  ut  qualium  partium 
6. ponatur  cubus, yaiium  a.  fit  pyramis, tkearundem  1. conti 
neatodaedrum  >atque  adeo  cubus  odaedri  fit  icxtuplui. 
Quare cubus  fibi  inferipti  Odaedri  lcxtuplus  cft . Quod 
cratoftendcndum . r ... 

THEOR.  23.  PROPOS.  23. 

O C T A E D R' V M fibi  inferipti  cubi 
quadruplum  fefquialtcrum  cft* 


fl.13 


lO.fextide. 
I.  fextide. 


I n odaedro  ABCDEF, cubus deferiptus fit  G HI  K-* 
L M N O»  angulos  fuos  ftatuens  in  centris  bafium  odae- 
dri . Dico  odaedrum  cubi  efle  quadruplum  fcfquialteruni. 
AlTumpta  enim  pyrami- 
de odaedri  BEDFA , du- 
cantur perG,  K,  I»H,ctn 
tra  quatuor  bafium  odae 
jdri,  redae  P Q,QR,RS, 

SP, lateribus  BE.ED.DF, 

Fft, parallelae,  quadratum 
coftituentes  PQj^S.utin 
propof.4ilii\  1 5 . eit  demo 
ftratum  j quod  quidem 
parallelum  crir  quadrato 
B E D F . Ducatur quoq; 
odaedri  'diameter  Aj  C» 
perpendicula  risexfftensfid  quadratum  B EBF,  in  centto 
T, per  ea, qua:  oftendimusin  coroll.  i . propofi  14.lib.t3. 
Ac  proinde  perpendicularis  ad  bafescubi  G I,MO,  inpun- 
dis  V,Xt  per  fcholion  propofi  14  lib,i  i.Ert  auttm  V,ccnttu 
quadrari  PQR,S : (cum enim  plana  BE  D F,P  QK.  S*  pa 
rallcla  fecrnt  redas  «quales  AB,  A£,  A D , A F , pro-* 
portionalitcr  j erunt  & AP,AQ,AR*A5,  «quales . 

Intclli- 
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6.duodec 


Intelliganrur  dudae  redae  V P,  V Q^,  V R/V  S . Qjioniatn 
gitur  aequalia  quadrata  redarum  aequalium  A P,  A Q. 
a-quaha  'Tunc  quadraris  redarum  A V-,  VPj  A V , V Q > 
quod  anguli  AVP,  A VQ^rcdi  finr»per  dcfiiujJib.i  i.dcm 

pto  communi  quadrato 
redae  A Vi  aequalia  erunt 
reliqua  quadrata  redarii 
V P,  V Q.,  proptereaque 
& rcd$  ipfae  V P',  V 
aequales.  Non  aliter  oden 
demus fchifce,  Cc  inter  fc 
aequales  eflc  redas  V R, 
. VS-  Quare  V, centrum 
eft  quadrati  P Q,  R S . ) 
Igitur  & centrum  erit  qua 
drati  G H I K,  in  illo  delcrlpti,per  icholium  ultimum  hb.4. 
Secantur  en-m  latera  P Q,Q.  R»R  S,  S P, bifariam  in  G ,'A, 
I,  H, ut  condat  ex  demondratisin  propof.4.  iib.  15.  Eodem 
argumento  concludemus  X,  centrum  efle  bafis  LMNOj 
Nec  non  & alias  dimetros dudasB  D,  EF.pcr  Y,Z,ar,  /!?, 
centra  reliquarum*  bafium  rranfire.  Dudaiamreda  A yp 
per  G,  centrum  trianguli  aequilaten  A B E j erit  A G, dupla 
ipfius  G>,pcrcoroIl.propof.r  8.lib;i4.Cumergo  plana  PR, 
B D,parallela  fecenr  redas  A y,  A T,  proportionalitcr  j du- 
pla quoque  erit  A V,  ipfius  V T.  Eodem  modo  dupla  pro- 
babitur C X,  ipfius  XT}  Ac  proinde  cum  aequales  AT.CT, 
fimilitcr  freentur  in  V,  & X } aequales  erunt  A V , C X ; nec 
non  V T,  XT . Reda  igitur  V X,  coniungens  centra  bafiu 
cubi  oppofitarum  bifariam  fccatur  in  T . Quare  curo  ad 
eundem  modum  Y Z ,<r  y? , bifariam  fecentur  in  T $ er  it  T, 
centrum  cubi ; cum,per  coroll.  1 .propot  1 5. Iib.  1 J.redj  cen 
tra  bafium  cubi  oppofitarum  connedentcs  fc  fc  bifariam  le- 
ccnr  in  centro.  Iam  uero, quoniam  V X,ipfiusVT  «dupla 
ed  j dupla  autem  fuit  & A V «eiufdem  V T j aequalis  erit 
A V,  ipfi  VX,ncmpealtitudinicubi . Quare  pyramis  G H- 
I;K  A.dudis  redis  A I,  A K,  terna  parseit  cubi , fcu  prifma 
tis  G O,  per  coroll.  1 .propof.7.1ib.  1 2.  cum  utriufqueeadcm 
fit  bafis  G I , & altitudines  aequales  A V , VX:  Ed  autem 
pyramis  P 6 R S A,  pyramidis  G H 1 K A, dupla,  quod  <Sc 

- - bafis 


t 
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bafisP  Q3  Si  dupla  fit  bafis  GHIK  , illi  infcriptz.  Igitur 
pyramis  P Q^R  S A>duas  tertias  partes  cubi  G O,  continet . 

Quia  uero  pyramides  BEDF  A, P QR  S A,fimilcscxiften» 
tes,  per  defin.  9,  lib.  1 1 . (cum  triangula  huius  fimilia  fint , 
ex  coroll.  propof.  4,lib.  6.  triangulis  illius. ) proportionem 
habrnt  laterum  homologorum  triplicatam  j Eft  autem  Ia- 
tus  AB,  lateris  A P,  felquialterum , quod  & re&a  A y,  | rfXt^ 
propoitionalirer  fefla  ipfi/A  B , lefquialtera  fit  ipfius  A G s ' J 
Erit  pyramis  B E D F A,  ad  pyramidem  PQJlSA.ut  zy.ad 
8. haec  enim  proportio  triplicata  cft  proportionis  (clquialtc- 
rx  3 .ad  z . ut  in  his  numeris  8.  1 1. 1 8. 17.  confiat*  Ac  pro- 
inde totum  o&aedrum  A B C D E F,  duplum  exiftens  py- 
ramidis BEDFA,  proportionem  habebit  ad  eandem  pyra- 
midem P Q_R  S A , quam  3 4.  ad  8.  At  qualium  partium 
8.  ponitur  pyramis  PQ^RSA  , talium  iz.eiTe  cubum  G O, 
iam  demon  ftratuni  eflf.  ( Nam  numerus  8. duas  tertias  con 
tinet  numeri  1 2.)  Igitur  oftaedrum  ABCDEF,  ad  cubum 
GO,  proportionem  habet , quam  54.  ad  i2.hoceft,in mini- 
mis numeris, per  3 $.propof.lib.7.rcpertis,quam  9.  ad  2.quz 
quidem  proportio  quadrupla  fcfqmaltera  eft.  Ofiaedrum 
itaque  (Ibi  inicripti  cubi  quadruplum  fcCquialtcru  eft.  Quod 
erat  oftendendum . 

COROLLA  r i v m.  l 

*••»*%**  1 * * ' 1 ”*  • » * ftj  •.«>«!,  « I d * ^ * ■ 

I d a m ergo  centrum  eft  o&aedri , atque  cubi  fibi  infcnpu 
oftendimus  enim  T,  ucriufque  clTe  centrum. 

C ORO  L L A R I V M.  I J.  £ /jf r. .f 

4 • ... 

Pamcv,  etiam  hinc  inferemus, O&acdrum  ad  fibi  inferi 
ptum  cubum  eandem  habere  proportionem, quam  eorum  laterum 
quadrata  habent . Nam  quadrata  tplbrum  laterum  proportionem  1 

habent  quadruplam  fefquialtcram,qualem  uidcltucc  dcmonRraui-  !,  j.  fixtidt  1 
mus  habete  oftacdrum  ad  fi bi  infcriptum  cubum . ™ 


THEOR.  24.  PROPOS.  24. 

OCTAEDRVM  fibi  infcripfce  Py- 
ramidis tredecuplum  fefquialterum  eft. 

Qjr  o- 


l 


. yj 


'w  > 

| Ovo  n i a M ut  oftendimusad  finem  lib.ic.cubusi 
I fibiqj  inferipta  Pyramis  in  code  odaedrodeferibuntur  3 Eli 
rl.ftxiidt.  autem  odaedrum  e ubi  in  eodeferipti  quadruplum  fefqui- 
10  ftxtide.'  alterum  5 Et  cubus  fibi  ,ac  proinde oftaedro,in(cript*  pyra- 
midis triplus : Qualium  partium  2.  ponetur  pyramis , ta- 
lium 6. erit  cubus , & earundem  27.  odaedrum  . Habent 
enim  Z7.ad  6. proportionem  quadruplam  fefquialtcram,  & 
6.  ad  2. triplam.  Igitur  odaedrum  ad  fibi  inferiptam  py^ 
ramidem  proportionem  habct,quam  27. ad  1.  Hoc  eft  trede- 
cuplam  fefquialtcram . Ac  propterca  odaedrum  fibi  in- 

fexipw  pyramidis, &c.-Q.uod  erat  oftendendum. 

THEOR.  25.  PROPOS.  25. 


i.  tertij. 


PYRAMIS  fibi  inferipti  cubi  non- 
cupla  eft. 


Ik  Pyramide  ABDC, cubus intellJ^atur  deferiptus. 
Dico  pyramidem  cubi  efle  noncuplam  . Affumantur  enim 
Cj  H,  centra  duarum  bafium  ACD,  ABD,  commune 
latus  A D,  habentium , per  qu  je  ex  angu- 
lis C,B,  ad  latus  commune  oppofitum 
A D,reda:  ducamur  C G S,B  H S,  diui- 


*. » — — # 

i,  dentes  latus  A D,  bifariam,  & ad  angulos 
\ fcdos,  per  fcholium  propof.  «i.  lib.  1 3., 


ac  propterca  conucmcntcs  in  medio  pun- 
doS.  Connexa  uero  recta  GH>  cum  B H,  C G,  duplae  fine 
redarum  H S,G  S,ex  coroll.  propof.  1 8.  lib.  14.  ac  proinde 
proportionalitcr  fecentur  B S , C S , parailclae  erunt  B C? 
HG,  & per  corolLpropof.  4.1ib.6.tnangulum  H G S , tnan- 
A.  fexti.  ^ulo  BCSjfimilc.  Eritergo  ut  BC,ad  G S,  ita  H G,ad  GS  ; 

1 5c  permutando, ut  B C,  ad  H G,ita  C S,ad  G S : Eft  autem 
1 8.  quarti-  C S,  ipfius  GS,  tripla  . Igitur  &B  C,  tripla  erit  lpfius 
i decimi . rH  G-  * C^uoniam  autem  latus  pyramidis  dcfcnpta:  m cu- 

bo diamctci  eft  bafiscubi,ut  in  propof  1 .lib- 1{.  demonftra- 
tunSbftj  Reda  ucroconncdcnsduo  centra  bafium  .pyrami 
dis  commune  latus  habentium  diameter  eft.bafis  cubi  in  py- 
ramide dcfcripti,i^t  pcrlpicuum  eft  ex  dcmonftratis  tnproi 
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pof  i 8.  lib.  t 5.  (ibi  enim  reda  GH,  iungens  centra  G,  H, 
bafium  AC  D,  A BD,  commune  latus  A^D, habentium  dia- 
meter fuit  bafis  GNHQ, , cubi  deferipti  in  pyramide.  ) Erit 
latus  pyramidis  B C , diameter  bafis  cubi  pyramidem  A B 
D C,  circunfcnbentis,G  H , uero  diameter  bafis  cubi  in  ea- 
dem pyramide  deferipti . Cum  ergo  eandem  habeant  propor 
tionem  diametri  quadratorum,  quam  latera  i ( Eli  enim  ut 
diameter  unius  quadrati  ad  fuum  latus, ita  diameter  alterius 
quadrati  ad  fuum  latus, quod  proportio  utraque  .fit  poten- 
tia dupla  : Permutando  ergo, ut  diameter  ad  diametrum, ita 
latus  ad  latus)  habeat  autem  B C , diameter  bafis  cubi  ctr- 
cumfcripti  ad  G H .diametrum  bafis  cubi  inferiptt  proportio 
nem  triplam,ue.oftendimus ; habebit  quoque  latus  cubi  cir. 
cumfcripti  ad  larus  cubi  inferipti  proportionem  triplam.  At 
uero  cubi  »cum.fint  parallelcpipeda  fimilia  , proportionem 
habent  laterum  homologorum  triplicatam.  Cubus  igitur  ? j.  unice .i 
circunfcriptus  ad  cubum  inferiptum  pyramidi  A B D C , 
proportionem  habet , quam  27.  ad  1.  Hjec  epim  propor- 
ck>  triplicata eft  triplae  proportionis.ut hic  1.  3, ‘9,  27.  uidc- 
re  licet . Q^uam  ob  rem,  cum  cubus  ad  pyramidem  infcri- 
ptam  proportionemi  habeat,  quam  z 7.  ad  9.  utdclicet  tri-  10.  fcxtiir.\ 
piam  5.  Habebit  pyramis  A B D C , ad  cubum  fibi  in  fer  i- 
ptum  proportionem  , quam  9.  ad  1 . nimirum  noncuplamj 
Atque  adeo  pyramis  libi  inlcripu  cubi  noncupJa  cit . C^uod 
cratdcmonftrandum. 

%*•  ^ »»•*-  4 ' •'*.*  i» * v . . \ 1 , z . . ? * C-  - • '•  * ■ j 1 

THEOR.  2 6.  PROPOS.26. 

OCTAEDRVM.ad fibi  inferiptum 
Icofaedrum  proportionem  habet , qua  duo? 
bafes.  o&aedri  ad  quinque  bafes  Icofaedri. 

I n odaedro  A B C D E F,  concipiatur  deferiptu  Icofae 
drum  . DicoOdaedrum  clfe  ad  Icofaedrum,  ut  funtduae 
bales  odaedri  ad  quinque  bales  Icolacdri . Cum  enim  ut  ex 
demon  liratis  in  propofi  i6.1ib.«  f.  liquer,  odo  bales  Icofae- 
dri  in  odo  bafibus  odaedri  repo  natur  i Sint  du^  bafes  Icofae 
drijGHIjKLMjin  duabus  bafibus  oppofitis  odaedri  A D E, 

1 * bcf 


TVC  F j Arque  e*  N,  centro  oftacdri , ncc  non  & Icofaedn 
/idemenim  utrjufque  eft  ccntruih,  per  corolU - propol.J  6. 
lib  t f.)adbafim  A DE,  perpendicularis  ducatur  N O, cades 
in  centrum  O,  trianguli*  DE.  feu  attuli  iplu  m ambientis, 

^yvf/v!  I )«•*%*•>*  f nrnnnl.  lO.llb.  14.  I 


® A . . C &a  perpendicularis  quoque  erit-,  per 
! fchol.on' propof.  i4;iib.  i « .ad  planum  BCF.m  «ufquc  pro. 
pcerca  centrum  P, commune  etiam  triangulo  K L , M.cadct,. 
Quar^O  P,  refta  altirudo  eft  & o&aedri , 3t  lpofaedri  ubi 
i.ifcripti,  Qjuia  ueroodtaedriim  in  otto pyramides  ,du«is 
i retiis  ex  centro  N,  ad  omnes  angulos  oftaedrr,  squales  diui 
j ditur, quarum  altitudo  cft  N O.dmaidium  altitudinis  otiae- 
dri  j Similiterquelcofaedru  in  16.  pyramides  Squales  ciiij- 
dem  altitudinis  N O : Eft  autem  prifma  triplum  pyramidis 
I eandem  cum  i pfo  Scbafim  , & altitudinem  habentis, per  co- 
roll.i  propoi  y.hb. i x.  Eritpiifitia,cumsbafisAUE»8cal- 

tijtudoO  N,  asqiialc  tribus  pyram.dibuj  oftatdri  : Ac  uero 

pidm.i  ,cmus  eadem  bafis  A D E,  altitudo  autem  O P,  uu- 
pla  altitudinis  ON,  duplum  cft  prifmatis.cuiUsbafiseadem 
A DE,  altitudo  ucioON,  per  ea,  qua»  in  fcholio  propof.!.*. 

|i  . 2.  oftendimus  . Prifma  iguur,  cuius  bafis  A DE,  8c  al 
titudoO  P, a: quale  eft  fex  py  ramidibus  oftaedri  ; Ac  proin- 
de reliquis  duabus  oftacdri  pyramidibus,  quae  tertiam  par- 
tem illarum  fex  conftituunt,  arqualiscrit  tertia  pars  priima- 
tisfuper  balim  ADE.&fubaltitudineOP,  conftituttj  prtf- 
uaa  u.dcliccr , cuius  bafis  tertia  pars  eft  trianguli  A DE.  aiti- 
ludouero  eadem  OP.  Hoc  enim  prifma  tertia  pars  cft  prif- 
matis fuper bafem  A D E,  & fqb altitudine  O P f <um per 
ra,qu$  docuimus  ad  pfopofi  7 lib.  r 2.  priflnata  ertiidem  al- 
titudinis intet  fefint, ut  bafes.  Q^uarcduo  prifma ta  , quo- 
rumvnius-  bali&A  D E , dc  altitudo  OP,  alterius  autem 
ba  lis  terfd  parsbafis  A D E,  & altitudo  eadem  O P,  aequa- 
iirafunt  odacd»  o-A  B CD  E F . Non  fccus  dcmonftrabi- 
imu»  pufma  ,xuiuvbaiuCJ  HI, altirudo  ueto  O P» 


A 


trianguli  G HI , per corolbi.  propof. 
id  lib.  if.  Cu ergo  plana oppolita  A-i 


D E,  B C F.para  licia  firtt,ex  coroll.  4. 

propof  I4.  lib.  <3.  Reda  GN.produ- 


/ 


me-LivE,  Rj.^xrr. 
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c{[c  fex  pyramidibus  Icofaedri : proptereaque  triplum  hu- 
ius prilmaris,nempe  pnfma.cuius  bafis  tripla  fit  bafis  G HI , 
alruudo  autem  eadem  OlSarquale  efle  i g, pyramidibus  Ico 
faedri . Reliquis  igitur  duabus  Icofaedri  pyramidibus  , quae 
tertiam  partem  lex  pyramidum  ciufdcm  Icofaedri  condi- 
tu unt  , aequalis  erit  tertia  parsprifmatisfuper  bnfem  GHI, 
& fub  altitudine  o P»  condituri ; prifma  fcihcct , cuius  ba- 
fis ttrtia  pars  cd  trianguli  G.H  1,  altitudo  uerocadcm  O Pj 
Atque  idcirco  duo  prifmata  , quorum  unius  bafis  rupla  fit 
trianguli  G HI,  altitudo  autem  O P,altcrius  ucro  bafis  ter- 
tia parsbafis  G H l,St  altitudo  eadem  O P , aequalia  erunt 
Icofacdro  in  ditio  ottaedro  deferipto  . lam  uci  o , cum  duo 
illa  prifmata , oftacdro  aequalia  , ad  duo  h$c  prifmata  , Ico 
laedro  aequalia  , fint , per  ea,  qux  odendimus  ad  propof.7. 
lib.  12. ut  bales  prilmarum  otiaedro  aequalium  , quatuor 
tertias  partes  trianguli  A DE,  continentes,  (cum  unius  ba- 
fis fit  A DE,  nempe  tres  tertix  partes  ipfius  A D E, comple- 
ctens , alterius  cero  bafis  tertia  pars  ipfius  A D E , ad  bales 
pnfmatum  Icofacdio  xqualium , decem  tertias  partes  tnao 
guli GHI,  comprehendentes  ; (cum 
unius  bafis  tripla  fic  trianguli  GHI,  m- 
miru  noucm  tertias  partes  ipfius  GHI, 
continens , alterius  uero  bafis  tertia  pars 
ipfius  G H I, ) Sint  autem  , ut  quatuor 
rertiaqparrcs  trianguli  A D E,  ad  decem  l . j 

partes  tertias  trianguli  GHI,  itaduxter- 
ti£  partes  ipfius  A D E,nempc  dimidium  quatuor  tertiarii, 
ad  quinque  tertias  partes  ipfius  GHI,  hoccll,  ad  dimidium 
decem  tertiarum  : Et  ut  duas  tertiae  partes  ipfius  A D E,  ad 
quinque  tertias  partes  ipfius  G H I,ita  quoque  fint,  per  ea, 
quxjdcmonftrauimus  in  fcholio  propol.  4.  Jib.  e.  lex  terti$ 
partes  ipfius  A D E , ( hoc  cd , du£  bales  o&aedri  triplum 
duarum  tertiarum  unius  bafis  conituucntes’,  cum  lex  ter-* 
tias  contineant,)  ad  quindecim  tertias  partes  ipfius  GHI, 
( id  cd,  ad  quinque  bales  Icofaedri,  triplum  quinque  tertia- 
rum unius  bafis  complectentes , cum  quindecim  tertias  cp- 
plcftanturj  Erunt  quoque  duo  illa  prifmata  , o&acdro  $- 
qualia  , hoc  cd , iplummct  oCtaedrum , ad  d uo  hjc  pi  ilma* 
ta  Icofacdio  ^qualia, nempe  ad  ipfummct  lcofacdrum , ut 

Oo  du 


1$.  quinti. 
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dua:  bafeso&aedri  ad  quinque  bafcs  Icofacdri  . Quocirca 
odhedrum  ad  fibi  infcnptum  Icofacdrum , &c.  QjJpdcrat 
dcmonftrandum . 

THEOR.27.  PROPOS.  27. 

ICOSAEDRVM  ad  fibi  infcriptu 
Dodecaedrum  proportionem  habet  com- 
pofitam  ex  proportione  lateris  Icofaedri  ad 
latus  cubi  in  eadem  cum  Icofacdro  fphar- 
ra  defcripti,&  ex  proportione  triplicata  e- 
ius , quam  habet  diameter  Icofaedri  ad  re- 
dam centra  bafium  Icofaedri  oppofitarum 
coniungcntem . 

Exhibiatvr  Icofacdrum  A B C , in  quo  reda 
D E,  coniungat  centra  bafium  oppofitarum  , diameter  au- 
tein  eius  fit  AC;& F,  fit  latus  Icofaedri,&  G > latus  cubi  in 
eadem  fphatra  cum  Icofacdro drferipti . Dico  proportione 
Icofaedri  A B C,ad  fibi  inferiptum  Dodecaedrum  componi 
ex  proportione  F , lateris  Icofaedri  ad  G > latus  cubi,  Ac  ex 
<;  proportionetriplicatadiamctn  AC, 
ad  rc&am  D E.  Cum  enim , ex  de- 
mon liratis propof.  5.  lib.  if.  Dode 
caedrum  in  Icofacdro  deferiptum 
ftatuat  angulos  'fuos  in  centris  ba- 
fium Icofaedri , atque  adeo  opp.ofi- 
tos  angulos  in  centris  bafium  oppo- 
fitarum; Erit  DE.diameterdodecaedriin ltofaedro  ABC.j 
deferipri , cum  copulet  angulos  ipfiusoppofuos  in  D,  Ac  E, 
centris  bafium  Icofaedri  oppofitarum  lefidentes . Propoli  - 
tis  iam  tribus  magnitudinibus , Icofacdro  fcilicct  ABC» Do 
dccaedro  diametri  AC,hoceft, in  eadem  fyha*a,in  qua  Ico 
faedrum  ABC,defcripto,cum  utriufque  eadem  fit  diame- 
ter ; Ac  Dodccaedro  diametri  D E , inrra  Icofacdrum  u ide- 

licet  . 


s 
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Ijcct; A BC,con  rt  rudo*  Proportio  primx  magnitudinis, nc 
pe  Icofacdri  A B C,  ad  tertiam  , ui Jelicct  ad  Dodecacdrum  ! 
diametri  D E,  fibi  infcriptum , componetur  ex  proportio- 
nibus primi1  ad  fecundam  , & fecunda:  ad  tertiam  , per  ea, 
cjnae  ad  defin.  5.  iib.  6.  a nobis  funr  demon  lirata  , nimirum 
ex  proportionibus  Icofacdri  A UC,ad  Dodecacdrum  dia- 
raciri  AC.incadcm  fphxracum  ipfbdcfcnprum.  & uode- 
caedriemfdemdiamctu  AC,ad  Dodccacdru  diametri  DE, 
in  Icofaedro  AEC,delcriptum.Cumergo  Icofatdiu  ABC,: 
ad  Dodecacdrum  diametri  AC,eadcm  fphxra  comprchcn- 
fum  Iit  ut  F,  lacus  kofaedri  ad  Gelatus  cubi . ( Nam  Dode 
caedrum  diametri  AC,  ad  fcolaedrum  A BGJrttrfdrm dia- 
metri cft,ut  G, latus  cubi  ad  F, latus  IcofaedriiConucrtendo  t '•  quarti 
igitur  erit  Icolaedrum  ABC,  ad  Dodccacdru  diametri  AC,  decimi . 

■t  F,  latus  Icofacdri  ad  G, latus  cubi. ) Ai  ucro  Dodccae- 
drum  ciuldcm  diametri  AC,  ad  Dodccacdru  diametri  D E, 
in.  Icofaedro  uidclicct  ABC  , deferiprum  proportionem  ly- 
beat  triplicaram  diametri  AC,  ad  diametrum  DE.idtft.ad 
redam  centra  bafium  Icofacdri  oppofirarum  comungcn- 
tem  , cx  coroll.  propof.  17.  Iib.  1 1.  Manifcitum  ett  , pro-' 
portionem  Icofacdri  ABC, ad  libi  infcriptum  Dodecacdrui 
diametri  DE, coponi  quoq;  cx  proportione  F,latcris  lcoiae 
dri.ad  G,  latus  cubi,&  ex  proportione  triplicata  proportio- 
nis diametri  AC, ad  reda  D E.  Q^uare  lcofaedru  ad  (ibi  in- 
fcnptum  Dodccacdru  proportionem  habet  compofiu,  &c. 

Qjuod  erat  dcmonftrandum . ; - 

THEOR,  28.PROPOS.28. 

DODECAEDRVM  excedit  cu- 
bum libi  infcriptum  parallelepipedo  , cu- 
ius quidem  bafis  a quadrato  cubi  deficit 
rc&angulo contento  fub  latere  cubi,  ter- 
tiaque parte  minoris  fegmenti  eiufdcm 
lateris  cubi:  At  uero  altitudo  ab  altitudine, 
fiue  latere  cubi, minore  fegmeto  eius  lineae, 
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qtix  dimidiati  lateris  cubi  Tegmentum  mi- 
nus Cxiftit  • f\(ll  ‘ i 

P : 

Q^y  oni  a M ex  demon  ftratispropof.  8.  Jib>i  <•  qua*', 
tuor latera  bafis  cubi  in  Dodecaedro  dcfciipti  fubtendunt 
quaruor  angulos  quatuor  bafium  Dodccacdriad  unum  la- 
tus conuenientium  i lint  huiufmodi  pentagona  ABGDEr 
EF  G HA,  AHUB,B«L  M C,  conuenicntsa  ad  latus 
AB;duo  quidem  ABCDE,  A H I A B,  lecundum  latus 
• / : v idem  commune  A B,alia  autem  duo 

AEFGH^BCMLK, fecundum  angu 
los  E A H,  C B A.-Hts  ucro  pentago 
nis  mfaiptum  Et  quadratum  cubi 
£ C IC  H .fuper  quod  confiilat  pars 
Dodecacdri  cubum  circunfcribenris 
folidam  fcilicet  CBK  H A E , conila» 
quinque  planis  CBK,EAH,ABCE, 
ABK.H,  ECK  H j quoru  duo  CB/C, 
[4.  primi '1  E A H*  triangula  funt  aequalia  , cum  latera  pentagoni  B C» 
BK.equalia  fint  lateribus  pentagoni  A E,  AH,  angulofque 
comprehendant  aequales  pentagonorum  EAH,  CBK. Duo 
uero  ABCE,AbKH,trapeziaTunt  aequaIia  quoque:  (cum 
enim  & pe ntagona  A BCDE,  A B K I H,  per  hypotefin  , fle 
triangula  ex  iplis  ablata  C D E , H 1 K t aqualia  exi  liant  s fi 
qualia  erunt  & reliqua  trapezia  A BCE,  ABKHj ) Qjjuy 
tum  denique cft  bafis  cubi  inferipti  E C K H . Simili  modo 
ireperientur  alia  quinque  folida  huiefimilia  & ^qualis  , per 
i o.  de fin.  lib.  1 1 . fuper  reliquas  quinque  cubi  bales  j ita  ut 
Dodecaedi  um  fuperer  cubum  libi  inferiptum  lex  huiufino- 
di  folidis . Dico  igitur  hunc  totum  cxcdTum  ex  fex  illis  fo- 
lidis  cubum  inlcriptum  circun flantibus  conflatum,  aquale 
cfle  parallejepipedo  .cuius  quidem  bafis  deficit  aClHK, 
bafe  cubi , reflangulo  contento  fub  latere  cubi  C K.tcrtiaqs 
parte  minoris  fegmenti  ciufdcm  lateris  cubi ; at  ucro  altitu- 
do ab  altitudine , fcu  latete  cubi , minore  fegmento  cius  li 
nea,  qu*  dimidiati  lateris  cubi  fegmentum  minus  exillit. 
Seftis  enim  lateribus  E H,  C K,  bifariam  in  N.O,  iun&aq» 
refla  H Oj  qua  parallela  cfl  lateri  pentagoni  A B,  & in  qua 

cadunt 
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cadunt  perpendiculares  A P,  B C^.demiflVin  plaftumEIC,  * 

' ut  conftarex  dcmonftratispropof.17.l1b.  13.  (Exprimunt 
crim  luvc  N O,  A B,  A P,  B Q^rhuius  figur?  lineas  LN, 

V X,  V R,  X S,  fient  c propof.  1 7.  lib.  1 3. ) Erit  utraque  rc 
da  A B,P  Q^.maius  Tegmentum  lateris  cubi  N O.ucI  HQ^ 

, & utraque  A P,B  Q^$qualis  dunidio  lateris  pentagoni  A^B,  .n  * -t 
i feu  maioris  fegmerti  lateri*  cubi  , ut  liquet  ex  eadem  pro-  j 
pof  77.  iib.  13.  A c proprerea  fi  per  P,  Q^,  ducantur  redae 
R S,  T V,  redis  EH.CK,  parallelx  j erunt  quoque  R T,  • 

5 V,  maiora  fegmenta  laterum  EC,  HK  ; arqueadeo  ERy 

CT.fimuI,  &HS.K  V,fimul  minora  eorundem  laterum  , ♦ 

t Tegmenta . Dudis  deinde  redis  A R,  A S,  B T , B V » con- 
' diruantur  dux  pyramides  E R S H A,C  TVK  B,qux  per 
|Coroil.propof.6.  iib.iz.  xquales  inter  Icerunt  ,cum  3cca-  1 
rum  bafrs  E R S H , T C K V,  & altitudines  P Ay  QJ$,  f-  j 
quales  linr  j confiftcntquc  extra  folidum  A BT  V SR. 

Qjioniam autem  A S.tpfi  B V,  & A R,  ipfi  B T,  equalis  3J.  primi. 
clr  , & parallela  , cum  coninngant  xquales  redas , paral-  | : 
j Jd.is  A B , S V , R T i parallela  erunt  plana  triangulorum  t j.  tindec, 

; ARS,  BTV,  atque  adeo  inter  fc  aequalia, ex  coroll.propof 
S.  iib.  /.cum  latera  unius  lateribus  alterius  fint  xqualia. 

Q uare  (olidum  A B T V S RT, contentum  duobus  adiierfis 
triangulis  xqualibus , limilibus , & parallelis  ARS,  BTV, 

6 tribus  parallelogrammis  R V,  A T,  A V,  prifma  cft,  cx 
definitione. 

j Um  ucro  , cum  oftcnTum  fit,  redas  H S,  KV, minus 
frg mentum  efficere  lateris  HK.  fiatjllis  ^qualis  V X,  dupla 
nimirum  utriufcuc  HS,  5c  K V;  & ipfius  V X,  minoris  teg- 
menti latens  H K,  duas  tertias  partes  contineat  V Y , tertia 
l ucro  pars  (it  XY.ducanturque  XZ,  Y a,  redx  TV,  paralie 
Ix  . Qjjoniam  igitur  pyramides  ERSHA,  CTVKB.^qua 
Jes  funt  oftenfj? ; urriuTque  aero  carum  dupla  eft  pyramis  6*  duodec * 
fuper  balem  TX.Scfubcadem  altitudine  PA.ucl  QB«  con*  1 
ftituta  , quod  & bafsT  X dupla  fit  bafis  C V,  ud  R H ; t*  fati* 

A Equalis  erit  pyramis  TVXZB  , utrique  pyramidi  E R S- 
H A , CTVAB,  (imul : At  pyramis  TVXZB  ,duasteitias 
1 partes  continet  puTmarrs,  cuius  bafis  eadem  T X,  <Sc  altttu- 
do  eadem  QJf  uertex  ucro  linea  reda  , pars  uidclicct  redx 
: A B,qux  equalis  fit  ipfi  VX,qt  dcmonftrauimus  in  fcholio 
\ k Oo  3 propof.7. 
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propof^Uib.  n.  Item  eiufdcm  pri Enaris, cuius  bafis  TX,  3fe  ; 
altitudo  f^B.ueitex  uero  pais  rea*  A B,  aqualis  ipfi  VX,! 
duas  triti  as  partes  continet  prifina, cuius  bafis  TY  ,<k  airiru 
i do  eadem  QJ.uertex  ucro  pars  reda  AB, aqualis  ipfi  VY, 

1 cx  fcholio  propof  2f  .Iib.  1 1 . quod  8c  bafis  T Y,duas  partes 
tertias  complcdatur  bafis  TX.  Igitur  & prifma , cuius  bafis  | 
TY.Sc  altitudo  Q^B,  uertex  ucro  parsrcdc  AB,  xqualis ip-  ( 
fi  V Y,  aquale  ent  duabus  pyramidibus  ERSHA,  C T V**  [ 
KB  i Ac  proinde  hoc  prifma  appofitum  pnlinati  ABT  V- 
S R,  cffi.ict  prifma  aquale  folido  CB  K H A E,  habens  bafirt 
redangulum  contentum  fub  latere  cubi  TV,&  fub  reda  cd 
pofita  ex  V Y.duas  tertias  patres  minoris  Tegmenti  V X,  co- ! 
prehendente^  cx  VS,maiove  (comeniofideoquca  bafccu*  j 

bi deficientem  rcdangulo  a X,  con- 
tento fub  larcrc  cubi  ir  Y,&  fub  X Y, 
tertia  parte  minoris  fegmenti  VX. 
Nodillimili  ratione  inuefiigabimus 
al;a  fimilia  quinque  prifmata  equa- 
lia  dc  proxime  dido  ptifinatt-  «c  i e- 
hquis  quinque  folidis  fupei  reliquas 
quinqueeubi  bafis  coniluuiis  . Sex 
igitur huiufmrdi  prifmata  aqualia 
[erunt  fex  illis  folidis, exccllui  nimirum  Dodccardri  fupia  cu 
j bum  fibi  infcripti.m  . Q^uia  autem  duo  qualibet  prifmata 
illiusmodi  inter  (e  aptata  componunt  paralJelepipcdum  e- 
i iufdcm  altitudinis  j conihucnrurex  fex  illis  prifmaris  tria 
I parallclepipeda  fub  tadem  altitudine  QJJ,  qu* aqualis cft 
I dimidio  latens  pentagoni  A B,  (eu  maioris  (cgmenri  lateris. 

, cubi, St  fuper bales  a bafccubi  deficientes  fingulas  rr&angu 
io  conrcnt  o fub  latere  cubi , & fub  tertia  parte  minoris  fcg- 
menti  ciufdcm  lateris  cubi;  Ac  proinde  cx  tribus  his  paralie 
lepipedis  inter  fecomp^fitis  exurget  parallelepipedum  excef 
fui  eidem  Dodccaedn  fupra  cubum  (ibi  mferiptum  aquale, 
cuius  bafi»  a bafc  cubi  deficit  rcdangulo  contento  fub  latere 
cubi,5t|fub  tertia  parte  minoris  figmenti  ciufdcm  Jareris  cu- 
bi  .altitudo  ucro  aqualis  cft  tribus  altitudinibus  pradidorii 
trium  parallcIepipcdoru,hoceft,alntudini  QJJ,  qu*  aqua- 
bs  fuit  dimidio  maioris  fegmenti  lateris  cubi  ter  fumpra. 
Hanc  igitur  altitudine  dico  ab  alutudine,  fcu  latere  cubi  de- 
ficere 


9 * 


w 

aTl 

& 

X* 

d\ 

•fi 

■jit 

Xfl 

ir 

a* 

'ItS' 

b* 

iat 

llfl 

** 

ifi 

l*< 

<* 

f* 
& 3 

V 

tff 

il 

*0j 

b* 

*<• 

•» 

fi 

fi 

fi 

5>  I 

*f 

I*  I 

jcn: 

✓ 


rwSLIcBEtRlG).  XVL  ^ >** 


ficcte  minore  (egmento  eius  line^quz dimidiati  lateris  cubi 
fegmentum  minus  exiftit.Diuidatur  erim  CK. , latus  cubi 
extrema  ac  media  ratione  in  /?  rltcmq;  CjS,  maius  fegmen- 
?um,dc/?  K.minu»  bifariam  in>,  ^jatq;  ex  /?  K,  abLinda- 
tur  /?  e,  aequalis  ipfi /?  y,  feu  C y,  ita  ut  C ^,ucl  > /?,  ucl /?  e, 
dimidia  pars  maiotis  fegmenti  Cfi , (qualis fit  ipfi  Q.  6,  3c 
Ce, toti  altitudini  prefati  parallclepipcdi  . Quoniam  igitur 
eft.ut  tota  CK,ad  maius fegmentum  C /?,ita  maius  fegraen  j 
tum  C/?*ad  minus)?  K}  erit  quoque  Ut  CO.dimidia  ipfius  | 
CK,  ad  C>,ud/?g,dimid  am  ipfius  C /?,  ira  C>,uel/.s,ad  if 
f «f  ,dimid  am  ipfius  /?K ; A c proinde  fi  C O,  fecetur  extrema 
ac  media  rarione, erir  ma  usillius fegmentum  C>>ucW^ti 
& minus  /?  Quare  & (< i,  minus  fegmentum  fccabi tfit, 
maius  feomentum  extrema  ac  inedia  ratione,ut  demonftra 
uimusad  propofi 5 lib  5 eritqj maius  fegmentum/? S, mi- 
nus a urrm  <T  a Ac  proprerea  rurfus  «f  e, minus  fegmentum 
Ifecabit  redam  <T  K, maiori  fegmento/?  «f.zqualcm.extrcma 
lac  media  ratione, minufque  fegmentum  erit  gK. Deficit  igi" 
tur  C e,  alutudo  profati  parallcledipedi  ab  aititudine,  feu  late 
re  cubi  CK,  minore  tegmento  t K,rcda:  <Tk,  ucl  fibiaequa- 
!iurc&«/?J\  qurc  dimidiati  lateris  cubi  fuit  fegmentum  mi 
|nusoflcn'a.  Conlbtergobafcm  parallclepipcdi, quo  dode- 
' caedrum  excedit  fibi  inferiptum  cubum  a bafc  cubi  deficere 
redangulo  contento  fub  latere  cubi , tertiaqj  parte  minori» 
fcgmrnti  eiufilcm  latens  cubi  i altitudinem  ucro  ab  altitudi- 
ne cubi  deficere  minore  fegmento  eius  linea: , quz  dimidia- 
ti latens  cubi  fegmentum  minus  exillit. Quocirca  Dodccae 
drum  excedit  cubum  fib<  inferiptum  paraliclcpipcdo,  &c. 
Quod  erat  demon  lirandum . 

COROLLARIVM. 

Vkdi  dicitur,  tJndecaedfum  a duplo  cubi  fiM  Jnfcripti  defi- 
cere duobus  parallelepipcdis, quorum  unius  longitudo  lateri  cubi 
rit  aqualis,  larirud»  autem  tero*  parti  minoris  fegmenti  ciufdem 
laceris  cubi , altitudo  denique  a latere  cubildeficit  minore  fegmen 
t<>  eius  linea, quz  dimidiati  lateris  cubi  minus  fegmentum  exilbtj 
Alterius  ucro  & longitudo, St  latitudo  lateri  cubi  aqualis  c(l,altitu 
do  autem  minus  fegmentum  eius  Irnea  , qna  dimidiati  lateris  cu- 
bi fegmentu  minus  exiitit,  ita  ut  amborum  altitudines  fimul  altuu 
dini , liuc  lateri  cubi  line  fquaict . Nam  fi  prius  parailclepipedum 
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centra  bafium  Dodecaedri  oppofitarum  cohnr&cns  , dia- 
meter Icolacdri  ii.fcripti  j Ac  propterea  Dodccaedrum, cu- 
ius dameter  D E,in  eadem  fpimacum  Icotaedro  intra  Do 
decaedrum  A B C,  collocato  deferibetur  , cum  eandem  ha- 
beant diametrum  D E . Intellcfbs  iam  tribus  magnitudini 
bus,  Dodecaedro  fcilicet  A BCjDodccaedro diametri  DE;«k 
Icolaedrociufdc  diametri  D E , intra  Dodecaedrfi  uldclicet 
ABC,  deferipto  ) Proportio  Dodecaedri  ABC,  primae 
magnitudinis , ad  Icofaedrum  libi  inlcriptum,  tertiam  ma- 
gnitudinem , componetur  perca  ,quaeaddcfin.  f.  lib.  6.  a 
nobis funt  dcmonftrata  , ex  proportionibus  Dodecaedri 
A B C,  prima:  magnitudinis  , ad  Dodecacdrum  diametri 
D E,  fecundam  magnitudinem  , & Dodccaedi  i ex  diame- 
tro D E,  deferipti  fecunda:  magnitudinis  adlcolardruin  in 
Dodecaedro  A B C,  deferiptum , tertiam  magnitudinem. 

Cumergo  Dodccaedrum  A B C,ad  Dodecacdrum  diame- 
tri D E proportionem  habeat  triplicatam  diametri  AC,ad 

, diametrum  D E,  cx  coroll.  propof.  i 7.  lib.  1 i.  Dodccac- 
drum  ucro diametri  D E,  ad  Icofaedrum  ciufdcm diametri 
D E , quod  nimirum  in  Dodecaedro  ABC,  dcfinbicur  t 
proportionem  habear , quam  F,latuscubi  ad  G,  latus  Ico-  , t,  qudrti 
faedri } liquido  conflat  proportionem  Dodecaedri  ABC,  decimi » 
ad  Icofaedrum  fibi  inferiptum  , cuius  fcilicet  diameter  DE, 
componi  quoque  cx  triplicata  proportione  proportionis 
diamerri  A C , ad  diametrum  D £,  rectam  mdelicct  centra 
oppofitarufn  Dodecaedri  copulantem  , <3c  cx  proportione 
F,  latciis  cubi , ad  G,  latus  Icofacdri,  in  eadem  fphsra  cum 
cubo  deferipti . Dodecacdrum  itaque  ad  libi  infcnptum  Ico 
faedrum  proportionem  habet  compofitaijj,  dcciQ^odcrat 
dcmonflrandum . 

THE  0R«  30*  PROPOS.Jo,  : 

DoDfiCAEDRVM  Pyramidis/ 
in  qua  deferibitur , duas  nonas  partes  con- 
tinet, minus  duobus  patallelepipcdis,quo- 

J.  ' i 
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rum  unius  longitudo  lateri  cubi  in  eadem 
pyramide  deferipti  aqualis  efl,lqtitudo  ue- 
ro  tertia  parti  minoris  Tegmeti  lateris  eiuP 
dem  cubi,  altitudo  denique  a latere  eius- 
dem cubi  deficit  minore  Tegmento  eius  li- 
nea,qua  dimidiati  lateris  cubi  eiufdem  mi- 
nus Tegmentum  exiftit  i/AIterius  autem  Se 
longitudo,  Se  latitudo  lateri  cubi  pnrdi&i 
eft  aqualis, altitudo  uero  minus  fegmen- 
tum  cius  linea,  qua  dimidiati  lateris  cubi 
eiufdem  Tegmentum  minus  exiftit , ita  ut 
amborum  altitudines  finiul  altitudini , fine 
lateri  eiuTdem  cubi  fint  aquales . 

n Dodecaedro  intra  Pyramidem  de 
feripto  cubus  deferibarur , hic  idem  cubus  in  eadem  pyramr 
i de  eftdefcriptus,  ut  ad  finem  lib.  i$.  tradidimus  > Cubus 
j autem  pyramidis  in  qua  dcfcribitur.nona  pars  eft,  cum  py- 
i t f.jcxtidej  ramis  cubi  fibi  inferipti  fit  noncapla  : Fit,  ut  magnitudo  di- 
di cubi  dupla  contineat  duas  partes  nonas  pyramidis  Do* 
dccacdrum  , fcu cubum  ambientis.  Q^uarc,  cum  Dodecae 
drum  cubi  fibi  tnfcnptt  duplum  fit  , ex  coroll.  propof.  18. 
huius  libw  minus  duobus  illis  parallclepipedis , quorum  menr 
tio  fa&a  eft  in  uerbis  propofitionis  huiu?,'  non  obfcure  col- 
ligitur, Dodecaedrum  pyramidi  inferiprum  duas  nonas 
i partes  continere  ipfius  pyramidis,  minus  didis  duobus  pa- 
[rallelepipedis  jadeo  ut  fi  dida  duo  parallelepipeda  addan* 

; tur  DoJecaedro  , tum  demum  magnitudo  exurgat  duas 
parte*  nonas  pyramidis  convplc&cns  Qjiamobrem  Dodc-  j 
caedrum  Pyramidis,in  quadefcnbitur,  duas  nonas  partes  t 
continet,  minus  duobus  parallclepipedis,  quorum  unius  r 
longitudo  later» cubi  in  eadem  pyiamidc  deferipti  xqualis 
eft , &c.  Q uod  erat  demonftrandum . 

THEOR. 
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THE  OR.  $i»  PROPOS.31. 

OCTAH  DRVM  excedit fibi  inferi 
ptuiti  Icofatdrum  Parallelcpipedo  , cuius 
bafis  eft  quadratum  lateris  kofliedri  > alti- 
tudo uero  maius  Tegmentum  fcinidiamctri 
o&aedri  extrema  ac  me  dia  ratione  fe<fh? . 

OctaedrtM)  cui  infiriptum  elMcofhcdrum,  fit 
ABCD  E F,  repetita  figura  propof.  16.  Jib.  1 5.  ubi  demon- 
liratum  tfi,  uigmn  triangula  Itolacdrum  inf.riptum  cora- 
po  nentia  ellc  I QJt,  K 

R,  GIL.GIM.GPS,  HP- 

S,  NHK.OHK,  RLO, 

SLO,  PM  N,  Q^M  N , 

G M P,  H N P>  K N Q» 

imq^gls.hos.korT 

1LR,  quorum  o£to  po- 
ftrema  o&obafibus  oftae 
dri  funt  impofito,(ccantia 
uidclicct  omnia  cius  late* 
ta  extrema  ac  med'a  ra- 
tiones Item  redam  I T, 
perpendicularem  ad  BD,  «qtialf  efie  maiori  fcemento  ?CY, 
fcsnidiamctri  AX.  Dicoodaedru  AtiCDEF,  fuperare  Ic6- 
lacdru  (ibi  mferiptu  paralldcpipedo , cuius  bafis  eft  quadra- 
tum lateris  Icolacdri  (VR.,  altitudo  uero  IT,  maius  fegme- 
tum  lemidiametri  A X.  Cuemm  in  quatuor  bafibus  otlac- 
dri  DfiA,  Df  A.L>fiC,DFC,angulu  folidii  o&aedri  D,c5 
ftituetibus  pofit*  fint quatuor bafes  Icofaedri  IMQ^ILR, 
KN(^K,OR;  remanebunt  iuxta  angulum  foltdum  D,  in 
tifdcm  qu  :tuor  bafibus  otlardri  quatuor  triangula  I QJ}» 
1 R D,  K QJ),  K R D>quibus  fi  accedant  duo  triangula  lco- 
faedti.lQ^R,  KQJ<,  & commune  triangulum  DQJ^.con 
diruentur  du  a:  pyramides  fu  per  commune  balem  DQJR* 

| nempe  I DQJL,  K D Qjjt,  inter  fesequale  , jwtr  tbioll» 

! propof.  5»  Jib.  ii.  cum  earum  ait  tudo  fit  ttua  eadem 

i IT, maius  uidciuct  Icgmctura  (cimdiauattn o&aedri. (Nam 

quemai- 
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quemadmodum  A X/fe<3a  rfl  a reda  G I,in  Y .extrema  ac 
media  ratione  , ira  quoque  fed  a tilCX.a  reda  H K,  in  Z , 
(^uarcficxA,adB  D,  pcrpcndiculaiis  ducatur  , altitudo 

prniirum  pyramidis  KB- 
Qjl  ; erit  ea  aequalis  reftf 
Z x , maiori  Tegmenta  fe- 
midiametri  CX.hoc.eft  ipfi 
I T. ) Qjjx  quidem  pyra- 
mides  extra  Icofaedrnm 
in  odaedro  deferiprutn  co- 
fillunt.  Simili  modo  pro- 
pe fingolos  reliquos-  quin- 
que angnlos  odaedri  con- 
ftiruenrur  binae  pyramides 
& inter  Te  & didis  duabus 
aquales  , extra  IcoTaedrum  prarefidum  : Ita  nt  odaedrum 
fuperet  IcoTaedrum  fibiinfcriprumduocTecim  illis  pyramidi 
bus  ^qualibus.  Q^uia  ucro  triangulum  DQ^R,d.midiumeft 
quadrati  lateris  DQ,(  cum  DQ^  DRr  redae  srquales 
fint,  minora  Tcilker  fermenta  laterum  odaedri.angulumqj 
contineant  redurn.  )cnt  reda  QJl,  diameter  itlins  quadra 
ti  j Ac  proinde  quadratum  lpfius  Qjt  ,duplum  erit  qua- 
drati lateris  DQ\idcoque  quadruplum  trianguli  D Q__R . 
Prifma  igitur , (iue  parallelcpipedum  , cuius  oafls  quadra- 
tum redae  Qjl  ,&  altitudo  1 T,  quadiuplum  quoque  erit 
pnfmatts,  cuius  bafistiiangulum  D Q_R  , Sc  altitudo  rade 
1 Tfpcrca,quar  dcmonltrauimusad  propof,  7.  lib.  11. 
Prilma  autem  , cuius  bafis  D , & altitudo  IT,  tri- 
plum exiftens, e*  corolk  1.  propof.  7.  lib.  12.  pyramidis 
ID  Q^Jl,  xqtraleeft  tribus  pyramidibus  earum  duodecim, 
quascirca  IcoTaedrum  confi flere  diximus.  Piifma  ergo,uel 
parallelcpipedum  , cuius  bafis  quadratum  redae  Q R,&  al- 
titudo 1 Tj  quadruplum  quoque  cft  trium  illarum  pytami 
dum  . Qjiarc  cumcarundem  trium  pyramidum  quadru- 
pla: fint  omnes  duodecim  pyramides  fimul  IcoTaedrum  am  : 
bicntcs  s A Equale  quoque  erit  prilma  , fcu  paraliclrpipedu, 
cuius  bafis  quadrarum  icdae  QJL,  latens  nimirum  Icofar- 
dii  , & altitudo  1 T,  maius  Tegmentum  Temidiametri  A Xr 
duodecim  iliis  pyramidibus,  hoc  cft,qxcelfui  odaedri  iu-;j 

prs 


% ' ' 

LIBSK_Zi>  - XVI.  n>s 

pra  Icofaedriim  Ci».  infcripcum  ; Ac  proi  ndc  octacdrum  fu 
perabic  Icofaedrum  dicto  prifoiace  f ucl  paraJlcIcpipcdo . 

O&acdru  ergo  excedit  fibi  infcriptiitn  Icofaedrum  paraJlc- 
lepipedo , cuius  baGseft  quadratum  1 aceris  Icoiacdn , &c. 

Qjaod  erat  oftendendum  . 

* * s * ■ % ^ ‘ * ■ 

: COROLLAR  I vM. 

Hivc  infertur , Pyramidem  excedere  duplum  Icofredri  fibi 
infcripti  patallclcpipedo , cuius  bafis  quadratum  latens  Acofae- 
dri  , altitudo  ucru  retia  linea  bifarias  rectione*  oppofitorum  late- 
rum Icofaedrfconinngens . Cum  enim  ex  dcmonitracis  propoi't*>. 
lib.  t?.  conliet,  fi  Pyramidi  odaedrum  , &c  huicoCtaedro  icofae- 
drum imponatur  , Icofaedrum  eidem  Pyramidi  ellc  inicriptum  J 
odaedrum  autem  fupetet  Icofaedrum  fibi  infcriprum  parallclepi 
pedo , cuius  balis  quadratum  lateris  Icofacdn  , nempe  rea*  Qlt,  3 1 
altitudo  uero  maius  Tegmentum  fcmidiamccri  odaedri , reda  uiUcj 
licet  I T,  feu  YX:  Fit , ut  odaedrum  bis  fumptum  , nempe  py  j 
ramis , cui  infcribitur  , (quod  Pyramis  dupla  fit  fi&j  in|tripti  1 1 .fixtide, 
odaedri  ) luperet  idem  Icofaedrum  in  odaedro  , ideoque  8t  in  Py 1 
rami  le  deferiptum  , duplo  illius  parallelcpipedi,  nimirum  p*ral- 
Jclcpipedo  , cuius  bafis  idem  quadratum  lateris  Icoiacdn,  altitu- 
do ucro  reda  Y Z , coniungcns  bifarias  fedioncs  laterum  Icolae- 
dri  oppofitorunt  G I , H K.  Hoc  enim  parallclepipcdum  illius  du 
pium  ett  , pcrdcmonltraca  a nobis  in  Icholio  propof.  1 4.  lib.  1 1. 
cum  altitudines  duplam  habeant  proportionem  . Quare  hoc  eo- 
dem para llelcpi pedo  , cuius  balis  quadratum  lateris  Acoiaedri , al 
titudo  uero  recta  linea  bifarias  lectiones  oppoficorum  laterum 
Icofaedri  copulans , Pyramis  duplum  Icofaedri  fibi  mfcripci  ex- 
cedit» 

*»'’•  • . • * * * . ’ , 
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tionis  duarum  bafium  cuiufcunq;  folidi  regularis, 
unius  ad  alteram , ex  iftdoro  Hypficlis 
praeceptore . 

A N G V L VM  inclinationis  duarum 
Pyramidis  bafium  , unius  ad  alteram,  in-  x#  . 
uenire . 

S 1 T 
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S i t Ty ranis  A RCD,  cuius  latere  B D,  bifariam 
! fcBo  in  E,  cx  angu'is  A,&  CjateriBD,  oppofitis  re - 
' tU  ducantur  ^ E,  C Eiqu.A  cum  perpendiculares  fuit 
ad  flZ),  communem  fe&uoncm  pia- 
/P  /\  norim  ^BD,C8D,m  quibus  exi 
Vt7g  fiunt,  utofitnjum  e fi  injebofto  pro 
A yH  pof,  » i.  huius  Itb.  angulum  incli- 
. nationis  AEC,baftuw  AED,cBD, 

continebunt  i ex  dtfin.6.hb.  1 1.  Huic  ergo  aqualem 
exhibebimus  m quolibet  plano,hac  ratione.  A Huma- 
tur FGH, triangulum  xquilaterum  fuper  retiam  FG, 
lateri  pyramidis  aqualem  conslru£lum,atque  idcirco 
triangulo  cuicanque  pyramidis  propojita , ipfi  nimu 
rum  ABD,  aquale , in  quo  dutia  H I,  perpendicula - 
ri  ad  F G,coflituatur  fuper  FG,triangulu  FGK,habes 
utrunqi  latus  ¥K,GK, Aquale  perpediculari  Hl,hoc  e, 
utriq ; perpeduulari  At, CE,  cu  perpendiculares  HI, 
^ 4E,CE,\int  aquales  in  triangulis  aqualibus  .Dico  an 
gulu  FKG,  Aquale  effe  angulo  inclinationis  *4EC,ba- 
fiu  jt B 0,CBD. Cu.n. latera  KF>KG,  Aqualia  fint  la- 
teribus F.A,ECy&  bafts  F G,baft  oiC : JEquaUs.tr ut 
l.  frinil  anguli  FKG,  A EC.  Dico  infuper  angulum  inclinatio  - 
j nis  ^iEC, acutu  efie,  Cum.n. latus  AD,  uel  iUi Aqua- 
i z.  quarti  lg  ^ C , Jcfquitcrttum  fit  potentia  utnufq : perpendicu 
decimi  .*  [aYjs  £ g}CE;  qualium  partium  4.  ponetur  quadratu 
reti  a AC,  talium  3 .erit  quadratu  utriufqi  reti  a A E, 
CE J ideoqi  earunde  partium  e.erunt  ambo  fimul  qua 
drata  retiarii  A E,  CE.  Quare  cu  in  triangulo  ABC, 
quadratum  lateris  A C,  minus  fit  quadratis  fimul  la- 
terum A E,  C E , acutus  erit  angulus  jiEC,  ut  in 
fcholio  propof.i  $ M b.  1. demon  firauimus . - 

CO  ROL- 


y 196 


QZOpL  I B & K3.  XVi. 


COROLLARI  VM. 

Faci  l*  hinc  colligemus,  omnes  inclinationes  bafium  pyra- 
midis cryiale*  clTe.  Cum  enim  finguli  anguli  inclinationum  conti-  . 
neantur  binis  perpendicularibus  ab  angulis  tria  «culorum  ad  ba-  | 
fes  oppofitas  dudis  , cuiufmodi  funt  A E,  C E,  lubtendanturque  a 
lateribus  pyramidis  , quale  fuit  A C ; omne*  erunt  inter  fe  aqua- 
les , quod  at  omnti  ill?  perpendiculares,  qu*  iplos  continent , «e- 
qualcs  fine , nec  non  & latera  pyramidis  cofdem  fubtendcntia . 

ANGVLVM  inclinationis  duarum 
o&aedri  ba(ium5unius  ad  altcram,rcpcrire. 

Exhibe  at  vr  OflacdrumA  BCDEF,  c«- 
ius  diameter  bD*  Ex  angulis  B}&  D»  ad  Latus  A £» 
triangulis  A B£>  AD£,  commune,  bifanamquefettit 
in  G,rettx  ducantur  BG, 

DGsqux  cu  perpendicula 
res  fint  ad  E,  commu  - 
nemfeflionem  planorum 
AB£,  AD  E,  in  quibus 
exifiunt  (quod  intriangu 
lisBG  A , B G Et  anguli  ad  aquales  fint  ,c '?c. ) 

continebunt  angulum  B G D,  inclinationis  bafium 
A B £>  A D E,  per  defin.  6.  lib.  1 1 . Huic  igitur  £• 
qualem  exhibebimus  in  plano  quolibet  hac  uia.  Suma 
tur  HI K,  triangulum  aquilaterum  fuper  re  fiam 
H I » lateri  oflaedri  aqualem  fabricatum  , ideoque 
triangulo  cuicunque  oflaedri  propofiti , triangulo  fci- 
licet  ^ibEtcequalefin  quo  dufla  K L,  perpendiculari 
ad  HUconflituatur  fuper  refla  quee  aqualis  fit 
diametro  oftaedri  B D , hoc  efl , diametro  quadrati 
ABC  D, ex  AB  Jatere  oflaedri  deferipti  triagulit  0M- 
habes  utrunq;  latus  M 0, ISIO,  per  pediculari  K L> 

V aequale. 


i.  primi 


II. 


S primi 


8.  frkm, 


1 4 .ttrtifde} 
j z.  quarti 
decimi , 


t r.  «1 

i 


8.  primi. 


III. 
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Aquale , hoc  ei 1 > «frit?  «e  perpendiculari  BG,DG.cu 
perpendiculares  KL,BG,DG , m triangulis  squalibus 
squales  fint . Dico  angulum  AiO?y{j  aqualem  cfie  an 
gulo  inclinationis  B6'D,  &*//«;»  AB£ , ADE . Cura 
c/i/W  latera  0 M > 0 2^,  aqualia  funt  lateribus  G B > 

GD*  bafis  MT^y  baft 
BD;  A Equa' es  erunt  an 
guli  M07<lt  BGD,  Dico 
prsterea,  angulum  inch 
nationis  BGD,ejfe  obtu- 
fum.  Cum  enim  diameter 
oflaedriBD , dupla  fit  potentia  lateris  AB;  latus 
uero  A B,  potentia  fefquitertium  refla  BG : qualium 
partium  8.  ponetur  quadratum  diametri  BD,  talium 
4.  em  quadratum  lateris  AB>e  arundemque  5.  <j«4- 
dratum  refla  B G;  ideoque  ambo  fimul  quadrata  re . 
#jr«w  B G,  D G,  partium  6.  erunt . 
quadratum  lateris  B D,  in  triangulo  G B Dtmaius  efl 
quadratis  fimul  laterum  G B,  G D Ac  propterea  an 
gulus  B G D,  obtufus  erit , ut  in  febolio  propof.  1 1, 
hb.  1.  oflendimus, 

COROLLARIVM. 

Hisc  fit, omnes  inclinationes  bafium  o&aedri  «quales  e(Te. 
Cum  enim  linguli  anguli  inclinationum  contineantur  binis  pcrp£- 
diculanbusab  angulis  triangulorum  ad  bafes  oppolras  du3u,qua 
les  funt  BG,DG,fUbrendancurque  ab  ociaedri  diametris,  cuiutmo 
di  cit  £ Di  omnes  inter  fe  «quales  erunt,  quod  & omnes  illz  per 
pendicularcs  , qu«  ipios  continent , «quales  fine,  nctnun  & dia* 
metri  octaedri  cofdem  fubtendentes . 

A N G V L V M inclinationis  duarum 
cubi  bafium, unius  ad  alteram  > inuenire . 

S IT 


— 
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S'i  t riSBr  ^iBCDEFGH , in  quo  fccetur  latus 
fo  E,  bifimimin  I , mtnon  & latera  illi  oppofita  in 
quadratis*  A E>F.Q,3cnmmunc  latus  illud  DE,h.’bentt- 
ofihjn,  punflis  K,  L.  Deinde  reflx  ducantur  I K,  I L $ 

t qux  cimi  xqudlesAi.  par.dkh  Jint  la  y E 

‘tribus  EFr&llfCquad&KFylEtin- 
tcrfel,nccuon'&I  E,  LHy  inter  fe 
xqualts  cxiflantyCt  parxllelx ) idtoq; 
angulos  reflos  ad  latus  DE,  efficiant , 
cont.mcbuHt  Kll,-ngulttm  inclinationis  baftum  A.  E, 
£ C,  x dfffn.  6Mb.  1 1 . Quoniam  uero  refla  I K>1  L, 
paralleU  exitteutes  reflis  EF>  £H,&  r.on  m eodem 
cum  dl s plurio, angulum  K I L><cquaUtUj;ontintnt  an- 
gulo reflo  E E H ; l{cflus  erit  angulus  inclinationis  ba 
fium  cubi . Quare  ut  angulo  inclinationis  bajium  cu- 
bi aqualis  in  aliquo  plano  exhibeatur , con Attuendus 
erit  angulus  reflus . Hic  enim3utmodo  dcmonftraui - 
i musyXqnalis  erit  angulo  inclinationis  bajium  cubi. 

COROLLARIVM.- 

Qv  o c 1 r c a , cum  eod:m  argumento  demonfirari  poffit, 
quarumlibet  dtiaiuin  halium  cubi  angulum  inclinationis  efle  re- 
aum  i peripicue  concluditur,  omnes  inclinatione»  bafium  cubi 
aquales  infer  fe  c(Tc. 

A N G V L V M inclinationis  duaru  ba- 
6ufn  Icofaedri,unius  ad  alteram,  inuenirc. 

Esto  pyramis  aBCDEF  yuna  ex  1 2. pyramidi 
bus  Icofaedri , cuius  bajis  pentagonum  ABC  O E,cx 
quinque  Ico faedri  lateribus  copofitum , uertex  autem 
F . D inifo  itaque  latere  F,  bifariam  in  Gy  ducantur 

ex  triangulorum  ABF,AEF>latus  A Fy  commune  ha 

T p bentmm 


3 3 .primi. 


10.  vndec. 


' Afr 


IIII. 


%. primi. 
1 9. primi. 
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btntmm, angulis  B,  ^ £>  lateri  A F > oppofitis  refla 
B G,EG,qua  cum  ex  demon  flratis  in  problemate  1. 
huius  fcboltj  perpendiculares  fint  ad  A.F,  communem 
ftflionem  planorum  ABF,  AEFjn  quibus  ducuntur , 
comprehendent  B G Et  angulum  inclinationis  bafium 

ABF,AEF,per  6.defin. 
lib.  1 1 .Huic  igitur  in  pia 
no  quouis  exhibebimus 
aqualem, hac  arte.  Acci - 
piatur  triangulum  aqui- 
laterum  HI K tfuper  re- 
tiam H />  lateri  Icofaedri  aqualem  fabricatum, hoc 
e fi,  cuius  triangulo  Icofaedri,ipft  uidclicct  ABF,aqua 
le,in  quo  dufta  refla  K L,  ad  H I,  perpendiculari , con - 
flruatur  fuper  refla  MK^qua  refla  BE,angulum  pen 
tagoni  A,fubtendenti  fit  xqualis,triangulum  0M1 s(> 
habens  utrimque  latus  M0>  FfO,  perpendiculari  KL> 
aquale, hoc  est , utrique  perpendiculari  B G,  E G,cum 
perpendiculares  K L,  B G,  EG,  m tnangms  aqualibus 
fint  aquales . Pico  angulum  MOJ^,  angulo  B GE,in - 
inclinationis  bafium aBE,A  E F, aqualem  ejje . Cum 
enim  Utera  0M,07^,aquaha  fintlatenbus  G B,G  £> 
& bafis  M7^,baft  BE;  Aequales  er  iit  anguli  A1 
B G E.  Dico  hunc  etiam  angulum  inclinationis  B G E» 
effe  obtufum . Cum  enim  B G,  angulum  reflum  faciat 
AGB  i erit  refla  AB, maior  quam  refla  B G»  ad  euri 
demque  modum  AE, maior  erit  quam  EG.  Quare  re - 
fla  AB,  AE, maiores  quoque  erunt  reflis  0 M,Q 
cum  ha  reflis  GB,  G E,pofita  fint  aquales . Si  itaque 
refl a BE, fuper  rectam  fibi aqualem  M 7^,  intelliga- 
tur  ponn  cadet  angulus  A, extra  triangulum  MOTf , 

ita 
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ita  ut  refla  AB.AE,  reflat  0M,07^,  prorfus inclu- 
dant . Angulus  ergo  0, maior  erit  angulo  B A E:  At 
hic  obtufus  esi . ( cum  enim  quinque  anguli  penta 
goni  fex  rcflis  Jint  ecquales , ptr  ea,  quae  a nobis  funt 
demmflrata  in  fcholio  propof. $ z.  lib.  r . comprehen- 
det quilibet  illorum  reflum  unum,  ac  in  fuper  unius  re~ 
fli  partem  quintam . obtufus  ergo  erit,  cum  reflo  fit 
maior)multo  igitur  magis  obtufus  erit  angulus  MOT^, 
hoc  efl,fibi  aqualis  BG E. 

COROLLARIVM. 
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1 1.  primi 


Non  obfcure  quoque  ex  his  confequitur,  omnes  bafium  Icofae 

I dri  inclinationes  inter  (e  zquales  c(Te . Nam  cum  finguli  anguli 
inclinationum  contineantur  binis  perpendicularibus  at)  angulis 
triangulorum  ad  bafes  oppofkas  duflis,  quales  funt  B G,  E G,fub 
1 tendanrurque  a rcflis  angulos  pentagonorum  fubtendentiou s,  cu- 
iufmodi  elt  b b j omnes  inter  fe  erunt  aequales, quod  8/  illz  omnes  8 .primi, 
perpendiculares,  quzipfos  continent,  zquales  (i ut, nec  non  & re-  I 
fl*  illz  omnes , quz  pentagonorum  angulos  fubtendunt  zquales 
arqualibus  rectis  comprchcnfos,  zquales  exiilant.  . primi 


A N G V L V M inclinationis  duarum 
bafium  Dodecacdri,  unius  ad  alteram,  re- 
perire . 


V- 


C v m per  ea,  qua  oftendimus  in  propof.  S.  lib. 
lf  .quatuor  latera  cubi  in  Dode caedro  deferipti  fub- 
tendant  quatuor  angulos  quatuor  bafium  Dodecaedri 
ad  unum  latus  coeuntium  s fint  huiufmodi  pentagona 

ABC  DE,EFGHA,AHIKB,  BKLMC,ad 

latus  A B,conuementia  ; duo  quidem  ABCDE,  ji  H 
1 K B,  fecundum  idem  latus  commune  AB;  alia  au- 
tem duo  A E F G H,  BC  M L K,  fecundum  angulos 
E AH,C  B K.  His  pono  pentagonis  inferiptum  fit 
’ V p i qua- 
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4 prtrr.i 


i6.primi. 


H H , V X , & anguli  NJL , U T^tf , Q X/; 

idcoque  &refidvi  ex  redis , anguli  uideiicet  E \ 0, 

H 7^P>  y X T » aquales  erunt . Qujvniani  igitur  an- 
guli E 'HJJy  <2  0 trianguli  £ 7\£  O , Aquales  funt 
angulis  H \b(JP , H P 7 S( , trianguli  11 N T5 ; ne<  nr?»J 
angulis  K$LT>  V Y X , trianguli  f/XY-,  (funt 
enim  E 0 Nf,  H P 7S^,  V 2'  X , oilcnfi  redi . ) Et  It 
tus  7 ^E,  lateribus  N^H,y  X,  Aquale  demon  fli  Jturiu 
Aequalia  erunt  reliqua  latera  7^  0,0  £,  reliquis  la- 
teribus NJP>  P T7j  J/cr»  lateribus  XY  ,Y  V ’ . Quare 
reflx  Zr,zS,  xqaales  exi  flente?  ipji  X 7* , 

'bfOyiqjP,  Aquales  erunt . i4W  #f?rc»  quia  0 E,Y  H, 

Aquales  funt  y ac  parallela; ; erit  quoque  refla  contue - 
fla  O Ty Aqualis  <£•  parallela  ipji  EN>idenqng  Aqua-  5 ^ivmu 
lis  ipfi  E C,  hoc  Cif , / 5 . Quam  nb  rem , t um 

latera Z Vy  Z St  lateribus  7^0,7\£P,  Aqualia  fint ; ha 
fis  item  V 0 P;  Aequalis  erit  angulus  b'-ZSy an- 
gulo inclinationis  0 'JSjV . D ;co  etiam,  angulum  hunc 
0 Tv^P,  inclinationis  ,c  [se  obtufum . 7^w  d/^4  rcc74 
Ba*,  ipji  'ffQ » parallel t ; cum  fitqttoquc  7\^3 , ipji 
Oxyparalkl.iyper  corclLpropof.  S.  lib.  i 5.  Yarallc- 
logranimum  erit  NO  cc  B,ideoq»e  refla  B a,ipji  7s(0,  34ifr”,K'» 
Aquilis . Quia  utro  B C , latus  pentagoni  oppojhum 
angulo  Ca  B,qui  reflas  esi,  (Aquali)  nimirum  it,  terra 
C 0 7^>  ) maius  esi  latere  B a,  hoc  eft , reda  7^  0, 
ud  utraque  Z y y ZSy  quA  ip  T^JD,  oflcnfa  funt 
aqualis  ,*  £ unt  duAnflx  T y,T  S,  maiores  duabus 
reflis  Z t'y  Z S.  Cadit  igitur  putidum  Z , intra  trian 
gulum  T V Sy  ita  ut  hftx  T Vy  T $\  reflas  2 V,  Z S, 
includant  omnino  $ tVque  proinde  angulus  V Z Sy 
idsoque  iih  xqualis  0 dfJPy  maior  esi  angulo  ptatago  1*  •primi 


2,prin; 
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i. 


19.  primi 
19.  primi 


r 
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* 


VCLT<T).C,ZOM.%& 


S- primi. 


ni  T : Hic  uero , cum  fit  pentagoni  angulus , paulo 
antet  cum  de  inclinatione  baftum  Icofaedri  ageremus , 
demonflratus  eft  maior  retto . M dto  igitur  maior  re- 
tlo  erit  angulus  inclinationis  OT^JP,  ideoque  obtufus. 

COROLLARIVM. 

Patit  igitur  ex  his , omnes  inclinationes  bafium  Dodecae- 
dn  cquales  efle  inter  le.  Cum  enim  linguli  anguli  inclinationum 
contineantur  binis  perpendicularibus  a medio  pundo  laceris 
Dodecacdriad  duo  latera  cubi  in  Dodecaedro  deferipti 
dudis;  quales  funt  NO,  NP,  (uhtendanturque  a 
redis  , quae  cubi  inferipti  lateribus  funt  zqua- 
lcs,ucl  cerre, qua  redis  fubtendentibus  an 
gtilos  pentagonorum  ^quales  funt,cti- 
iufmodi  cft,  reda  O P,  lateri  cu- 
bi inferipti  E H.quod  angu- 
lum pentagoni  BAH» 
fubtendit  , aqua- 
lis 5 Erunt  om- 
nes in- 
ter 

Cc  aquales,  cum  8c  omnes  illae  perpendiculares* 
qua  ipfos  continent,  aquale^  fint,  nec 
non  St  reda  illa*  omnes , que 
cofdcm  fubtendunr,  la- 
tera uidclicet  cu- 
bi,inter  fe  etia 
fine aqua 
Ics. 
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